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fl- Oratielnaugaralit.  . 

II.  Mathcl»  Univerfalis  vfive  Arithmetirttn  Opus  integrum; 
ArUhtneticam  tuin  Numerofani,  lum  Spcciofam  i com- 
plectens { cum  etiam  Rationum  8t  Progreffionum  tradi- 
tionem j Logarithmorum  item  dofirioam } aliaque 
Capitum  fyllabus  exhibet. 

CAP,  I Tie  Mttht^ingtnert\  ejufqke  oyjeSo^  &Diflributmei 

II  D*  Arithmetici  ij  GeamttfU  Jpecittim 

III  De  Mathmtiicis  DemonftrAtianihHt  ^ •• 

IV  DeVnitatit,  Numerique  Definiihoibiu  j TfJheipto  Jfiemerr^ljf^ 

^ V Nuneramm  Frofreafi*,  gjr  Ncmeaclatura 

VI  Latina  numerorum  Nomina,  a Gracis  derivata 
, .VII  Kumeroram  Ketatio  (er  Alphabeti  literas  mnes,  f/tbrais^fy  Gracts 
: communis 

VIII  Numerorum  Notatio  pet  feleUas  aHquot  Alphabeti  IheraSt  fommunis 
Gratis  Latinis 

IX  Numerorum  Notatio  per  Ziphras  Saraeenicas,fn>e  Indicas 
|X  Figurarum  Numeralium  valtres,  tum  >in  [e,  tum  pro  lotorum  gra^ 
duumve  five  affteodentium  fiye  defcendeniium  ratione 

XI  De-Notatione  Algebrica  GT  fpecitfa  . ' J 

XII  PraSionum  five  Minutiarum  Nttatiu  ' “ *' 

XIII  De  Additione  Numerofa 
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MultipUcatitnir^  Divifionis examina 
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Uangults  mtnfurandis  (f  invicem  comparandis 

XXIII  Elementorum  Euclidis  liber  fecundus  Aritbmttice  traditut  (f.  deman- 

flralur 
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UI  AdverfuiMei2wMii  deProportionlbaaDialogatn»  Trad«> 
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dratura, aliisque  dilScilioriboi  mathefcoi  Problematity 
Nova  Methodus  inquirendi. 

IV  EclipCeoi  Solarii  ObrenraUo* 


. ■ fohannit  Wallif, 

GEOMETRIA  PROFESSORIS 
S ^rlLlJN 

ORATIO  INAYGVRALIS; 


I N 


Auditorio  Geometrico,  Oxon»,  babita ' 
ulcimo  die  Meniis  O^obris,  Anno 
iErse  Chriftianac  1649*  quum  publicam 
Ccometrix  ProEelUoaeni  aufpicatui  cft. 


0X0  N I r. 

Typis  teonardi  Lichjidd  Academia*  Typograpbh: 
impenfii  Jbo,  Robmfoft.  1 6 5 7^ 


ORATIO  IN  A UGURALIS; 

a Johanne  IV/tUit,  Gcomecrix  ProfcfTore  .94^ 
yiliano^  in  Auditorio  Geometrico,  Oxoniae, 
habita  i ultimo  dk  Meniis  O^obris  ^ Anno 
1649.  quum  publicani  Geometriae  Pro- 
feffionem  auipicatusefL 

JnJigmJiimeJ)omme,  Fice^CanceSarie, 

Rtliquique  Profejfortt^  Mdiumqut 

' PutftfH' Vtmrandi  : 

"Egrtgn  Procuratorej  5 Cdteriqne^  fttm  Regentes^ 

^ tum  Non-Regeutes^  Magijiri  : 

^dniqtte quotquot adeftif  Firi^^juvettefque 
Acddemiei  • 

Uantumvis  non  Gm  ego  prorfiis 
ncfcius,  quanto  fu bfidat  inter- 
vallo Geometra  f dicain?^  ve- 
fter,  an  hodiernus  Orator  5 ram 
infra  fublimem  tantse  Scientiae 
dignitatem,  qu^ni  Majcftatem 
hujufre  Auditorum  Coronae  ee» 
kberrims  : Non  tamen  efle, 
Ipcrojquicquam^  cor  reformidem  penitus^  favore  vc- 

b . ftro 


Sufcefti  u~ 
th.^ 


P.H.  Smv}‘ 
lii  Eoittaia. 


Ofdtii  Ifutguralis, 

ftro  fretus,  8c  denobilifliina  Scientia,  & coram  huma* 
niflimis  Auditoribus,  verba  facere* 

Audacior  fortalfc  res  videri  po(5t , & modefta  pa- 
rum, virum  vix  fatis  notum,  vix  dum  alumnum,  io 
Academia  celeberrima  ftatim  prodire  Profcllorem, 
eofqiie tanquam  de  Cathedra  compellare,  quorum 
non  paucis  fatius  clTet  fe  auditorem  fiftere. 

Non  deeft  tamen  quod  hic  dicendum  occurrat,  pon 
tara  praetextus,  quam  juftae  defenfionis  loco. 

Partim  enim  invitat  notiffima  veftra  Clementia, 
qui  in  Advenas,  etiam  exteros,  fiimma  foletis  huma- 
nitate propenfi  efle^  praefer tim  vero  in  veftros,- 

ex  conjundiflima  forore  CantabrigUnc^potesb 
non  tam  ut  adoptivos,  quam  germanos  filios,  ip  pro- 
prio repofitos  finu , fumma  foletis  indulgentia  exof- 

culari.  ' . * ^ 

Partim  etiam  animum  faciunt  ipfa  Statuta  Domini 
Henrici  S A V I LI I , Equitis  Honoratiflimi,  cando- 
re morum,  & multiplici  Eruditione  infignis,  deq5  lite- 
ris litcratifqi  omnibusoptime  nieriti,  (^ibus  ipfe,  pro 
fumma  qua  erat  munificentia,animoqj  adftudia,  prae- 
fer tim  Mathematica,  promovenda  propenfiffimo,  d\i~ 
os  Mathematum  rrofejfores  fancivit,  alendos  curavit, 
iifque  leges  pofuitj  quos  de  quacunque  gente, 
de  quacunque  profeffione?  ftatuit  eligendos. 

. Invitat  igitur  Glcmenna  vcftra5'Suadent5r4/ir/<iS<i- 
viliana  j propriufque  animus  ad  hujusmodi  ftudia  per 
fc-propenfus,  eorumque  fire  vota,  five  fuffragia, 
qui  id  negotii  mihi  demandandum  curarunt , Jubent, 
iftis  invitamentis  obtemperare. 

, Cum  vero  gratiiTimum,  ,SA,VILII  nomen  me- 
morare contigerit  5 prolixa  fatis  oratione  poflem  in 
ipfius  Encomia , fi  id  necc0e , perorare  5 fi  nempe, 
qu3e,  dum  in  vivis  erat,  edidit  eruditionis  fpccimina, 

qu<E- 


Oratio  InaugurnUu 

S3C,  mortuo,  fuperfint  monumenta , rccc(<mrem 
a.  Norunt  haec  Norunt  & Mertonen- 

^^quorum  utrorumque  Collegiis  fuir  ma  cum  laude 
fimul  praefuit  o imo  Oxonia  tota , & univerfa  quidem 
Refpublica  litcratia , norunt  melius,  quam  ut  mihi  fit 
opus  figillatimilla  repetendo  fingula  immorari:eumqi 
nepofteri  penitus  ignorare  poffint,  hujufce  faltcm  diei 
& loci  celebritas,  & exercitia  Mathematici,  in  omnia 
Cfpero)  fecula, ipfo  jubente,  continuanda, prohibcr 
bunt. 

Taceo  igitur,  (ummam  quam  habuit  Graecarum  li- 
terarum  peritiam,  & cognitionem  limaiifiimam  h qua 
in  re  vix  ulli,  per  univerfum  terrarum  orbem  9 fecun- 
dus erat*  Unde  hic  folus  (clcftus  fuit , qui  Sereniffi- 
maih  Angliae  Reginam  ELIZABETHAM  iii 
Onecii  literis  infiituats  & deinde  ab  Augufiiilimo 
J A C O B O Rege,  dum  novam  Sacri  Codicis  verfio- 
nem  Anglicanam  parabat , accitus  eft  qui, 

cum  aliis  aliquot  magni  nominis  * viris , & linguatum 
peritiffimis,  operam  hac.in  re  navaret.  Quod  & fum- 
ma  cum  laude  praeftitit. 

Sed  Ic  opera  celeberrimi  illius  Graecorum  Theolo^, 
Iohannis  C hrffojiomi.  Anticchem , fumma  indufiria, 
incredibili  lafcre,  & indefeffis  vigiliis , ex  variis  col- 
laris exemplaribus  Manuferiptis  refiituta,  fuis  tandem 
fumptibus  immenfis,  eleganti.chara&ere,  cxcufa  edi- 
dit. 

Egregium  etiam  illud  in^dvoardifii  <mus  ( qui  8e 
. ipfe  aliquando  fuerat  Mertonen^s  prafedus^ 

quod,  Decaufd  Dei,  inlcribitut;,  zdycrCus  Magtum, 
SAVILIUS  noficr ex  Manulcriptis exemplaribus 
in  publicam  lucem  profulit,  & typis  commifit. 

Praeter  autem  illa*  in  Theolcgia  ( cui  tamen  ipfe 
nomen  nonexprofefib  dederaO  magni  ^molini inis 
• b a opera^ 


Orath  IftaHgHrdlh, 

operae  (e  etiam  alicis  prxHiicit  eximium  virum,Hi(lori« 
cum.  Criticum,  Pbilofophum,  Mathematicum.  Vete- 
res Hi/iorU  Anglicand  (criptorcs  , ex  fitu  8c  pulvere, 
quibus  erant  obliti , in  lucem  edidit.  Corrtelittm  Taci~ 
celebrem  illum  R.omanorum  HifVoricum  , fuisin 
cum  annotatiofiibus  illullravit.  Denique  ( ut  alia 
pnetercam  ) in  re  ALithematica  ^ non  modo  Munifi- 
centidimus  erat  Patronus , fed  8c  egregius  ipfe  Ma- 
thematicus. Quod  non  modo  PrdlefJiones  ejus  in  Eu- 
clidem editae  tellantur , fed  & varia  etiam  qu<e  fuper* 
funt  (pccimina  iplius  calamo  exarata»  Varios  (iquU 
dem  veteres  Atfthores  Graecos , propria  iplius  mana 
tranfcriptos , ex  partibus  tranrmarinis  huc  adduxit, & 
infuorum  Profeffonim  ufum  reliquit.  Suafque  ipfius 
in  Apclloft/um  Pergdumy  Eutcoium  Afcaloftitam,  cUu Ai- 
um Ptolemdum  , aliofque  ex  veteribus , Annotatio- 
nes habemus  5 ejulque  ia  lofephi  Scaligeri  Cfcbmetrica 
Animadveriiones  ^ aliaque  non  pauca  |fchediafma- 
ta,  acutiflimi  ingenii  argumenta  j quae  legerit, 
'non  poterit  dubitare , illum  dc  virum  fuiue  fumme 
Indultrium  , & fummum  Virum  j atque  in  peniti- 
ora  MatheTeos  penetralia,.  & reconditiores  receflus 
penetraHTe.  Adeo  ut  mihi  quidem  res  omnino  miran- 
da videatur  & ftupenda  fumme  5 virum  in  omni 
literaturae  genere  exercitatum  3 adeo  tamen  in4ingnlis 
'cminuifle. 

Verhm  haec  ego  omnia  necefle  habeo  ut  taceams  ali- 
aq?  infuper  multa,  quae  in  ipliuslaudes  prolixe  dici 
ppflunt.:;  Ne  vel  gratiHimam  ij>lius  apud  vos  memo- 
liam  fufpicari,  vel  abuti  videar,  nimia  digreflione,.. 
patientia  vclira^  fi  nempe  praefentis  immemor  infti- 
tuti,  Virum,  utut  dignifiimum,pqtius  «}^x«i4ii^Mr,quam. 
legionibus  Geometricis  praefad  Vellcmu 

De 


_ ,Orath  Inangurdlii  - 

' De  rebus  autem  Mathematicis,  & nominatim  Geo-  pe  Mnhtfi 
Qictna , cum  verba  (im  fafturus  h haeret  aliauandiu  gentrsiiwu 
iufpcnfusanjmusjncfcius  unde  vel  exordium  lumam, 
vd  ubi  finem  ponam.  •Apipliffimum  fiquidem  cam- 
pum apertum  video  3 . ubi  fpatiari  , quantumlibet» 
licet  5 totum  percurrere hon  licet.  Si  enim  Mathefeos  ^ 
Originem^, variofque  Progreflus’ & Incrementat  fi, 
quam  utilis, dicercm,&  necefiariat  non  folum  ad  difei- 
plinasreliquas.commode  perquirendas , verum  etiam 
ad  infignes  rerum  humanarum  ufos  innumeros , 8c 
propemodum  infinitos } fi , quanta  pcrfpicuitatc  de- 
monftrationcs  inftituat,  quanta  lagacitate  veritatem 
invulget , quanta  certitudine  inventam  probet , & 
quanta  denique  voluptate  invenientis  animum  affici- 
at vellem  delineare : Non  oratio  unica,  fed  multa  po- 
tius volumina  componenda  3 nec  tatn  cflet  ad  Cleply- 
dram  perorandum,  quam  in  infinitum. 

. Originem  ipfiusfi  repetam  3 ad  ipfa  mundi  princi-  ^ . r 
pia  ncceflc  cft  recurram  : peque  enim  ipfe  Mundus, 
Mathematum  ufum^  antiquitate  inultum  " 


rat. 


I 

Author  eft  jam  olim , ante  diluvium  Ma- 

thematicas artes  viguifle : Duafq3  memorat  Colnmnat  dihivi- 
Sethi,  lateritiam  alteram  , alteram  lapideam  3 quibus 
utrifquc  infcripferat  res  Mathematicas  jam  tum  in- 
ventas 3 eo  nempe  confilio , ut , five  igne  five  aqui 
mundus  periret  prius , ( Utramqvje  enim  perditio* 
nem  praefcnfifle  dicitur,  J earum  fidtem  altera  fuper- 

•Ct.  . 

Sin  illa  lofephi  relatio  dubiat  cuiquam  fidei  videa- 
tur 3 non  ideo  tamen  dubium  erit , quin,  & tofle  die- 
rum, Mathematum  cognitio  non  obicura  fuerk. 

Patet  illud  vel  ex  artificiofo  Numerorum  ufu , & re*  - . 

bus*apte  computandis  jam  tum  accomodato.  Nume- 
ros etiam*  repetimus,  etiam  ab  ipfis  mundi  primordiis 
...  b 3 V.  Cprout  ' ^ 


Orafh  Ittaugm^Ut: 

("prout in  statum  Patriarcharum  CataIop;o  Hquct) 
per  Monadas,  Decadas , Centuriafque  apte  difpofi* 
tos  5 gradibus , fcilicct  > proportione  decupla  conti- 
nue afccndentibus5  ne,  inordinata  Numerorum  multi- 
tudine & confufus  laboret  calculus, vel  quidem 

nullus  omnino  fit.  Qyod,  certe,  neque  temere  , nec 
inartificiofe  fadum  ell : fed,  Arithmeticam  tum  cul- 
tam e(Ie  , fatis  indicat. 

Eamque  numerorum  difpofitionem , non  ut  com- 
modam modo,  fed  ut  abfolute  neceffariam  , per  om- 
nia huc  ufque  fecula  continuatam  , etiammim  reti- 
nemus. C^anquam  enim  primis  Arithmeticis , li- 
berum erat,  five  decuplam,  five  aliam  quamlibet 
proportionem  ad  placitum  elegifie,  juxta  quam  nu- 
merorum gradus  difpofitos  e(Te  vellent  .•  attamen,  a- 
liquam  faltem  eligendam  effe , niimerofque  neceiTa^- 
ri6  gradatim  difponendos‘  resipfa  clamat  5 nifi  nullos 
omnino  numeros  efiTe  vellent , vel  faltem  nullum  eo- 
rum ufum.  Si  enim  res  .miranda  olim  habita  eft,  Cae- 
farem,  aut  quemvis  alium,  fingulonun  in  toto  exerci- 
tu militum  nomina  memorid  retinere , recenferq , 8c 
fua  fingulis  applicare  poffef  cum  tamen  eorum  ia 
legiones,  turmas,  cohortes , & quaterniones  diftri- 
butio  non  parum  adjumenti  huic  negotio  contulerit;* 
certe  miraculi  inftar  elfet , aut  plane  impoffibile, 
plufquam  decies  centies  millena  millia  numerorum 
nomina , e^que  inordinata  prorfus  8c  independentia, 
recordari,  intellige*re,  &,  prout  oportet , applicari 
Hanc  enim  unam  numerorum  \iomenclaturam  cal- 
lere, plus  effet  negotii,  quam  oinnes  omnium  lingua- 
rum voces  edifeere.. 

Quifquis  igitur  fuerit,  five  Adamus  ipfe,  five  quif- 
piam  alius  aetate  prima  natus,  qui  primus  infinitam 
numerorum  multitudinem  in  ordinem  dige/Tit,  rt)fq5 , 
quali  ia  tribus  6c  familias  difponendo 


'oratio  indugwalih 


fuffulit, certe  digniffitnus  eftqui  ihagnus  ha- 
beatur Arithmeticus,  & : five  etiam 

nondum  lapfus  Adam , quum  fua  fingulis  creaturis 
%tnpo£uit  nomina,  fua  etiam  numeris  impofuerit,  de- 
bito interim  ordine  diftributis ; iive  denique  Deus 
ipfe  Optimus  Maximuij  quum  Adamum  Grammati- 
cam docuitj  docuerit  etiam  & Arithmeticam^  fuerit - 
que  tam  loquendi  5 quam  numerandi  habitus , ipfi  a 
2)co immediate  infufi , qui  tamen  aliis  poft  illum  ho- 
minibusptscceptis  8c’crebrisaftibus  funt  acquirendi: 
Taltcm,  utcunqb  numerandi  peritiam aeiatcprima  noit 
fuiffc  incognitam,  abunde  liquet. 

J*4cc  minus  dubitandum  eft , Arithmeticae  Geome- 
triam adjunftam  effe.  Partim  quod  menfurarum  om«. 
nc  genus  ncccffitas  videatur  id  poftulare^  partim  e* 
tiam  quod,  numeris  femel  intellcdis,  non  adeo  diffici- 
le fit  cos  menfuris  applicare.  ' 

Atq^  hoc  ideo,  praefertim  videtur  .affirmandum, 
quod  Inftrumenta  etiam  Mufica,  Metallorum  notitia, 
8c  fabriles  operae,  non  ita  multo  poft , a Caint  pofteris 
fint  inventa  5 authoribus  nempe  i lubale  ' U Jnbal^ 
Caitto.  Qiorum  fi  illum  hunc  Vulcanum^ 

pofteadiftos  effe  dixerimus , a vero  fortafle  nori  ab- 
errabimus: Ncq^  ciiim  eorum  vel  nomina  vel  inventa 
funtprorfus  abfimiliaJ  Nam  /«tWwinftrumchta  Mu. 
fica,  cum  ylpoHitih  LyrHi  ,fat  aote  concordant  v&  Tu- 
fabrilia,  ynicauo  Fabro,  commode  appli- 
Utriqivero, Arithmeticae  fcjhcet  & Geometriae, 

Afthnomiam  etiam  adjundam  efley  ex  annorum, 
tunt  temporis  Menfiumq^  calculo , fat  innoteicm 
' Qni§blcm  enim  , & Lunam  , roliquaq^Sydera,  ad 
dierum,  annorum,  mcnnnmq;  difcrimina  , cqnftituit 
Deus,  npluit  hxc  temporum  indicia  diu  ignora- 


Erat 


fm 


ftft  Dilu 
vim. 


Afhi  Cbil’ 


Jfpud  £‘ 


‘ Oratio  IrtauguraUs:  ^ 

’Erat  iHtur  univerfa  Mathefis , quoad  prarcipoas 
feltem  ipiius  partes , etiam  tunc  exculta  5 gradatim 
tamen  fucccdentibus  feculis  perficienda.  Adeoque  po-  * 
terit  cum  difciplinis  reliquis  j fi  non  omnibus , plcrif* 

^ que  faltem,  de  primatu  contendere. 

Sed  neque  diluvio  eatindus  Mathefeos  ardor?  nec 
ipfa  fuccedentibus  xtatibus  deferbuit:  fedjfive  Noachi 
arc^  Gonfprvata , fine  deinceps  poftea  exiufcitata> 
viguit  magis. 

Apud  ChaleUos  fiquidem,  poft  Diluvium,  primo 
floruifle  creditur  ? deinde  & apud funde 
in  Graciam  tandem,  Italiam  y aliafque  mundi  partes 
cft  allata  .* ) cum  hoc  tamen  diferimine,  Chald^ornM 
Aftronomia , j£gyptiontm  Geometria,  praecipue 
brata  eft.  - ‘ 

Chaldaeos  jam  olim  rebus  Aftronomicis  opefam 
dediffe,  feftanturObfervationes  illae  Caeleftes,  quae,  t 
f Alexandro  vidorc , } aCalifthene  , ad  Ariftotelem, 
Babilone  dicuntur  allatae  5 annorum  fcilicet  mille 
nongentorum  & trium  5 hoc  eft , ab  ipfo  circiter  Di- 
luvio ad  Alexandri  tempora  continuatae , ut  ex  cal* 
culo  Chrooologico  fatis  liquet.’  Nec  enim  multo 
plures  anni  a Diluvio  ad  Alexandri  tempora  elapli 
fuerant. 

• Sed  &,in  facris  Scriptoribus, Chaldaeorumjnon  modo 
peritiam  Aftronomicam,  fed  & fuperftitionem  Aftro- 
logicam, notaram  legimus? quo  minus  dubitare  ficeat^ 
a nes  Mathematicas  apud  illos  antiquitus  floruifte.  . 

Nec  etiam  multo  ffrius  ad  iEgyptios delata  eft  Ma« 
thematum  cognitio  : five  enim  ab  Abrahamo,  prout 
nonnullis  videtur , (ive  a quopiam  alio  ex  Chald^is 
Magiftro  ,"  edocti  i five  etiam  ipfa  rei  ncceflitite  co-  ’ 

adi»  fuerint : certum  cft  Menfurandi  peritiam  non 
-fi^ro  ad  illos  appulifte.  Averfusenun  notiflrmas  in-  | 

undation  e 


Oratia  inauguratU, 

tmdationcs  Nili,  vix  (ffcacius ullum  adhibuere  rrrrc- 
/^iuiUj  quam  qucd  Geciretriae  beneficio  cbtircbanr: 
difpcrtitisnor.pc  Geometrice  terris,  quas  iindaium 
injuria  confuderat,  & itftitutis  rgroriim  tmcrfoium 
limitibus,  quos  fubinerfitrfuflultrat , quo  mtliusfiia 
fingulis  diftribuantur. 

Atque  hinc  fortafTe  fadlum  eft  , quod  teta  ir.enfu-  Citmtru 
randi  icientia  Ceometrid  nomine  indigetetur,  quoni*  nmen  unie, 
am  Gatodeticis  pracferlim  menfurationibus  applicata j 
nomine  ncmpe  totius,  ^ abinfgnicri  qu3-  . 

dam  ipfius  parte,  mutuato  ? quae  Pantometria  non  mi- 
nus redle  dici  polTct , vel  fimpliciter  . Neque 

enim  terrae  magis,  quam  cuiquam  alii  vel  fpatio,  vel 
-corpori,  menfurando  con^^it : agit  cnim  de  Magni- 
tudine, feu  Quantitate  continui,  abftiadfe  Sc 
confideratlj  adccque  cuilibet  fubjtdlo  capaci  pariter 
applicabili. 

Quef  autem  de  .^gyptiorum  Geometria  diximus, 
non  ita  cHfta  velim  exiuimetis,  aefi  aliariini  Mnihc- 
ieos  partium  rudes  ciTent  : feci  quoniam  ncccfiit.irc 
rei  coadti,  ea  pracipueufi  funt^quo  melius  Nili  inju-  fhvnlaiA- 
riis obveniatur  : f pari  fcilicet  necdlitatc,  ac  illa 
Phoenicibus  incubuit  poftea, Arithmeticam  excolendis 
quo  felicius  nempe  fucccderct  mercatura. J Cum  e- 
nim  fuerint Aigyptir  Geometria;  periti,  Arithmetici 
calculi  igna ros  elfc,  fine  quo  Geometria  pistica  pa-  ^ 

rum  procederet,  non  ef}  cxifiiinandum. 

Nec  etiam  Aftronomis  .rudes  cenfendi  fiint ; cum 
enim  fuifleconftet , adeoque  Divinatricis 

fiye  artis  live  impofiura:ftudio  deditos  * non  ci  eden- 
di funt  co.lcftia  quorum  fivc  ufiis  fiveabufus 

apud  cjufmodi  fciolos  maxiirui  tfle  fcijer,  inobfcrvtr-  ' 

ta  prareriifie»  Quedideo  quidem  minus  ci edendum 

i quia,  icgioipfa,  ob  perpetuam  cadi  fertnita- 
tem,  adeo  cakftibuscbItTvatioiiibus  cft  acccmm.oda,* 


s 


Orath  Inangaratit, 

Ut  nulla  magis : Et  GhaId*os , a quibus  hujufmodi 
artes  didicifle  creditum  cftj  Aftrologiae  fuifle  peritos 
abunde  liquet  5 unde  non  minus  Aftrorum  cognitioi 
nem,  qu^m  cogaatas  artes,  haufifle  commode  potuii^ 
fent ; Imo  & vicinos  Arabes  aftra  notafle  & nomi- 
nafle,  cx  hiftoria  Jobi*liquid6  patets  quem  Arabi» 
vel  incolam  vel  vicinum  fuifle.,  & Patriarcharum 
temporibus  ^gypto commorantium  vixifle,  vix  du- 
bitandum eft.  Nec  interim  tota  h»c  iEgyptiorum 
doftrina  vel  futilis  erat,  vel  fuperftitiofa  ; cum  Mofea 
ipfum  illorum  difciplina  imbutum  legimus,  nec  ta- 
men ideo  culpa*  infimulatum. 

Verum  jamdiu  apud  Chald»os  & ^gyptios  moratr 
fumus,  (diutius  forta/Te^am  opus  erat,)  ut  Mathe- 
feos  originem,  & antiquiores  progreffus  inveftigemus. 

Fatendumautemeft,  in  toto  illo  temporis  decurfuy 

quo  apud  illos  Mathefis  morata  fuerit,  vix  infignem 
aliquem  perftftion is  gradum  adeptam  effe.- faltem 
nifi  forte,  vel  invidiola  illorum  reticentia  ,quS  intet 
arcana  Sacerdotum  myfteria  etiam  res  Mathematicas 
occuluerunt,  vel  injuria  temporis,  etiam  aliis  difei- 
plinis inimica, eorum  inventa  oblivioni  dederit, qu6- 
minus  ipforum  peritia  pofteris  innotefeat. 

' Cu‘  Ad  Graecos  tandem  Mathefis  tranfmigravit : quo 

etiam  feftinat  Oratio  noftra.  Eam  nempe  Thales  Mi- 
lefiusin  Gr^ciam  primus  adduxifle  creditur,  quam 
Pythagorae  fubinde  Schola , Platonis  Academia , A- 
riftotelis  Lyc§um,multiquehis  cdodi  magiftris,  fove- 
runt, qxcoluerunt,  auxerunt  indies.  Quod  eo  quidem 
fucceflu  fadum  cft,  ut  paucis  annorum  centuriis  fub 
illorum  aufpiciis  plus  flonicrit  Mathefis  & ampliores 
progreflus  fecerit,  quam  per  omnia  fecula  fuperioraj 
ne  dicam  etiam  & fubfequentia,  fi faltcm  ducentos^ 
jam  proxime  elapfos  annos  eximamus.  Teftatur  il- 
• lud  numerofa  GraLCorum  Mathematicorum  cohors: 

inter 


(OS, 


i ■: 


Oratio  JffauguraUst  , 

5ntcr  quoS5  praeter  (uperius  nominatos,  etiam  Hippo- 
crates Chius  , Archytas  Terentinus , Leo , Theudius, 

Eudoxus,  Euclides,  Eratofihenes,  Archimedes, Hip- 
parchus. Apollonius  Pergaeus,Ctefibius,  Hero,  Gemi- 
nas, Sofigenes,  Ptolemaeus,  Pappus,  Diophantus , Se- 
renus, Proclus , Theon , aliique  multi  quorum  ne 
quide  nomina  recenfere  licet.  Quorum  alii  Theore- 
mata 8c  Problemata  ingeniofe  excogitarunt  5 alii  me- 
thodice difpofuerunt , addiderunt , quibus 

illuftrarunt  (k  infirmarunt  j alii  Mechanicis  ufibus 
applicamnti  alii  denique  Ceclis,  alii  terris,  alii  aliis 
magis  exercitati ; vix  enim  ullo  ufpiam  Iblo , quam 
apud  Graecos,  Mathemata  felicius  floruerunt. 

Neque  ftudiaiflhsec  Mathematica  coluerunt  tan-  Ma\htfi$  a~ 
lum  Graeciae  Philofophi  plerique  omnes  3 fed  inter  H 

prima  eruditiih<»«*»  iP.HJmenta  mfueruntj  unde**”^' 

nominarunt.  Gramv.....j^^j 

ftudio  vix  opus  erat  3 cum  linm5  vernacula  ^ 

bantur  omnia : Rhetorices flolculqs,antiquior^^ 5**?^*^ 
ci  minus  curabant  3 ut  qui  res  magis  quam  verL« 
dabantur : Logicam  etiam,  qu4  ufi  erant,  ipfo  poti- 
us ufu  9 quam  praeceptis,  addifccbant  .*  adeoque  pri- 
ma ftudiorum  principia  in  ipfis  Mathematis^  pone- 
bant 3 quique  horum  ludes  eflent,ut  omnino 
& indodi  prorfus  habebantur. 

Hinc  orta  efl:  illa  Pythagorae  fvffioyfafuncit , qu3, 
fnfpedo  vultu,  judicium  primo  fecit , an  Mathcma- 
tum  capaces  cflent , qui  ipfius  fcholam  adire  vellent3 
nequis  , aT«u/^7i<  intraret , dudiumque  male 

collocaret.  Haud  fecusSc  Plato  affixo  programmate 
prohibebat  iyuiuTtmit  «Vir»:  Xenocrates  poflea 

Suendam  lepulit,  Mathema^um  ignarum  , ne  fuiau- 
itor  eflet , ut  qui  Anlas  Philofo^ias  non  habuerit: 
inquit,  i»  'iyjHt . Ncc  multo  fccius 

Ariftotelcs  fcciffe  citditur  3 qui  8c  Mathematica  mul- 
ti a ta  . ^ 


Orath  iHdUguratis. 

ta  fcrlptis  allij  immifcuit , & libros  etiam  Mathema-' 
ticos  confcripfit  b licet  coram  non  pauci  injuria  tem- 

hca  I quam  noftr^  Athenis  illis  longe  difpares,t 
^ Ubi}  fi  Pythagorae  r^ftoyrafiofnfif\  Platonis  .Program- 
, ma,  aut  cenfura  Xenocratis  obtineret , 

omnes  exfularent,  certe  exiguus  fupereflet  Philofo- 
phorum  numerus.  Studia  nempe  Mathematica , quae 
primas  olim  obtinebant,  vix  nunc  dierum  ( nefcio  quo 
' malo  fato  3 apparent  ulpiam  : acfi  hodierni  Philo- 
Taphi  Cynicis  mallent  & Epicuraeis  acccnferi , 'quibus 
' fere  fblis  erat  Mathefis  negledui  j quam  Pythagoricis^ 

> • Platonicis,  aut  Ariftotelicis,  quibus  & curae  fuit  & de- 
leftatioui.  Imo  vero  res  Mathematicas  ad  Philofo- 
phiam  non  pcrtinere,arbitrantur  hodierni  quales  qua. 
les  Peripatetici, cum  tamen  erat  iDre.JiteJra.7©- egr^l 

'me  Mathcm?t^-«^ : »ph  ^vc  negent,  five  nefei- 

int  faltf ^ difljinulant. 

fatendum  ingenue  quod  res  efi.  Ex  quo  A- ' 

' Jigrarunt  feveriores  Mufe,  vix  ufpiam  firmas 

'pomerp  fedes,  fed  vel  errare  coad^  vel  delicefeere. 
hUihtfti  Romani  nempe,  quanquam  Griseorum  Jiteratur^ 
KbTiide  Ktg'  heredes  habiti , 'pro  florido  quo  erant  ingenio,  potius 
quam  folido , dicendi  potius  copii  & verborum  or- 
natu, quam  rerum  pondere  & argumentorum  acumf-  . 
• ne  delcdati  i RhetorieS  magis  quam  Logici  infirudij 

orationis  potius  quam  rationis  Magiftriv  leviores  Mu- ' 
fas  amplexi,  fevciiores  omnino  infalutatos  prQteri- 
bant.  Grammaticam  fcilicet,Rhetoricam  & Poeticam 
ornare  fatagant:  Philofo^iam  interim  , Medicinam,  ■ 
''  & rerum  pr^fertisn  Mathematicarum  ftudia  miflafa-- 

ciunt  j Condendis  carminibus,  componendis  oratio- 
nibus, rebus  forenfibus  agendis  apti , ut  & Hiftoriis 
conferibendis  i Verum  fi  apud  illos  Philofophiam 
aut  Mathefia  qa^fitemus , omnino  fraftra  fumus  5 . 

- - Exceptis 


Ordtio  InduguraliK 

. txceptis  cnino j qu^  apud  Ciceronem  & Senecam  oc-  , - 
currant  pauca,  Philofophi<j  quidem  parum  , Mathe» 
fcos  vix  quicquam  occurrit  ufpiam  .•  NiG  forte  quod 
Architcftonici  uG  fuerint. 

Veram  quidem  eft,  Julium  Casfarem  annum  re^ 
formafle,  deinceps  didh]m,&  Calcndariuin 

Romanum  inftraxifle : At  illud  Gr*ci  SoGgenis  ope 
fe^um  eft,  aliunde  advocati , nec  enim  Romanorum 
quempiam  huic  negotio  parem  legimus.  ' 

Romae  vero  nimium  neglefta  MatheGs,  ut  & Phi'  „ 

• lolbphia  reliqua , in  Arabiam  deflexa  eft: ; hofpiti-  * 
um  nempe  apud  Arabes  nadia  , G non  quo  florear, 
faltem  quo  delitefcat.  Orae eorum  enim  depoGta 
confervarunt  potius , & tandem  reddiderunt,  quam 
auxerunt.  Quamquam  & eorum  ft-udia  , minime  con- 
temnenda , non  ingrati  agnofeimus ; quorum  noft'  * 
obfcura  veftigia  in  multis  rerum  Mathematicarum 
nominibus  ctiamnum  retinemus.  Hinepun^ia  Ze»/7A 
Nrft//r  nominata  ^ circuli  item  Almicantri  & Azi^ 

OT4//>4»/ difti  ^ & ipfa- Sinum  appellatio,  ut  taceam 
Algcbrd  & Algorithmi  nomina,  & ipGim  Alwanach^  & 

Gqua  funt  Gmilia , quae  ArabiGnum  fbnant.  Qui  au-  ’ 
tem  Arabum  hiftorias  paulo  accuratius  infpexcrir,^' 
variofqucintcrillos  tum  Mathefeos  tum  aliarum  di- 
^fciplinaram  egregie  dodos  notaverit,  rem  illam  extrf  ’ 

'omnem  dubitationis  aleam  poni  haud  dubitabit.  ^ 

Poftremis  autem  hifce  feculis  jam  tandem  redux,  ftJiiHme- 
MatheGs  gra^tiori  hofpitio  in  variis  Europa?  partibus 
excepta  eft  \ fautores  egregios  nada.  Quorum  inde-  nalla  tjt. 
feflis  vigiliis,  & fumpribus  haud  exiguis,  progrefllis 
8c  magnos  quidem , & non  fperatos,  fecit.  ExGirgit 
G ]uidem,  quaG  ex  alto  foporc  exrufeitaras Tcu  potius,’ 
utpiidem  qiiaG  fcmimortu3,jamrc\uvifcit.’  ncc  re-' 
vivifeit  tantum  ,rcdquan  vegetum  Vigorem  recens  . . 

c 3 ■ adepta,  . 


Ora\to  IttAugufaVtti 

adepta, *in  fingulis  quidem  ipfius  partibus  8c  aud« 
multum  & ornata  incedit. 

Arithmeticam^fifpedemus^  fradjonum  ad  partes 
decimales  redudio , laboriofo  calculo  fcnagenario 
multo  facilior  cft  & expeditior : Et  mirandum  illud 
IjOgarithmorum  inventum,  egregium. attulit  calculo 
fiibicvamen  , ut  alia  minora  taceami ' 

Geometriam  quod  attinet  .* Dodrina Sinuum, Tan- 
gentium Sc  Secantu^fere  tora  nova  eft^  qu3  Trigonb- 
mtriae  calculus  maxime  fublevatur.  Et  praeter  varia 
Theoremata  de  novo  inventa , ipfa  inveniendi  me- 
thodus multum  facilitatur.  Algebrae  nempe, live  Aria- 
litices  iifus , ultra  quam  qui  veteribus  innotuit,  iam 
mnotefcit. 


Aftronomia,eximiis  inventis  inftauratur  5 non  tan- 
tum novis  fyftematis,  fed  8c  novis  <p«t/i>e,iUrd<f  repertis. 
Quis  enim  veterum  vel  circum-Joviales  planetas?  vei 
Solis  maculas  ? cjufve  motum  circa  propgum  axem  > 
vel  cometas  etiam,  five  novas  in  fixaru  regione  ftellas 
obiervavit?  Qyisitem  Veneris  aut  Mercurii  cornua? 
Saturni  anfulas,  & figuram  ovalem  ? aut  Jovis  faciem 
undulatam  i?  ipforquc  Lunx  montes,  & valles,  inx- 
oualiter  afperam  fuperficiem  notavit  unquam  Et  • 
( ut  aha  levioris  momenti  tranfeam  ) Ars  ipfa  nauti- 
ca, Aftronomieis  ut  plurimum  principiis  flilta  pixter 
Itupendum  magnetic»  pyxidis  ufum , variis  tum  in-  " 
ventis  tum  inlrrumerttis  locupletatur. 

Non  ideo  tamen  mirum  videri  debet,  aut  Grxeo- 
,rum  induuri^  quicquam  derogatum  iri , fi  multa  ve- 
teribus incognita  nofine  setatis  Mathematici  inveftiga- 
rmt.  Multo  enim  facilius  nobis  eftipfoium  inventis 
addere,  quam  ipfis  primitus • invenire.  Prarfertim 
cum  ftudia  nunc  liceat,  Typographi^e  beneficio,' 
per  totam  Europam  communicare,  quxtunc  dierum 
quafi  unis  erant  Athenis  conclufa. 


Verum 


Orath  inanguralif. 

Verum  omnino  excitandi  eftis,  Academici,  & Jior- 
tandi  feno , ut  hilce  rebus  animum  appliceris  fedulos  adMathfeeot 
nec  patiamini,  ut  veternum  rebus  mathematicis  aut  fludium, 

■ denuo  obrepat , aut  diutius  incumbat. 

Si,  quorfum  ba?c  > quxratis5  autcuibonoi?Quan- 
quam  ea  vox  Academicis  omnino  cft  indigna  5 mihi 
tamen  erat  in  animo  pluribus  ei , quam  minc  licebit, 
obviam  ire.  Sed  anguftia  temporis  illud  prohibet  5 Ne 
nimio  vobis  taedio  fim  moleftus. 

Quin  Mechanicos  confulite,  fi  nefeiant  Academici, 
aliofquc  ex  vulgo  five  operarios  fi  ve  negotiatores, 

Numquis rerum  Mathematicarum  ufus /""Confulite 
Mercatores , numquis  plane  «rae/Siuiil©-  eorum  ratio- 
. cinia  curare  poflit  / Interrogate  nautas , numquis 
Geometriae,  Aftronomix , Geographiae  plane  rudis,, 
navigia  poflit  de  portu  in  portum  ducere  / A LatO^- 
mis  Item  & Arcliitedis  fcifiritemini  ^ numquis 
Jiytof/jTftn©-  fuperbas  «edificiorum  moles  , turrita  pala- 
tia, & arcuata  laquearia,  Geometrice  (ut  loquuntur) 
ad  fluporem  vulgi  fufpenfa,  sdificare?  Dicant  vel  fa- 
bri, numquis  normae,  libellae,  aut  circini  ufus  Sed  8c 
milites  percontari  liceat , numouis  Mathefeos  ufus  ad  * * 

• arces  & oppida  munienda  , caUra  ponenda , tormen- 
ta bellica  commode  regenda^  aliaque  multa  militaria 
peragenda  / Refpondcantipfi  Siracufani  ut  ca?tera  ta- 
ceam, num  non  Archimedis  rerum  Mathematicarum 
peritia  ufui  fuerit,  Siracufisipfis  propugnandis .«? 

At,  Quorfiim  Hjcc  omnia  > dicitis  Academici.  Tra- 
6eiu  fabrilia  fabri ; Quid  ad  nos  ifijcc,  qui  mechanici 
neque  nunc  fumus,  nec  aliquando  futuri?  Qui  nec^^ 
infirumenta  bellica  fadiuri  unquam, nec  adificia?  Itanc 
vtro  Academici  ? Adeone  veflr^  nihil  intereft  ea’  ” ’ 
feire  , qua?  non  aliquando  fa<fiuri  eftis  ^ ideone  Deus 
Os  honsini  fahlime  dedit , ca'I//m(jue  ‘^idcre^‘jrilJ]t^  — , 

utea  tantum  coDtcmplctur  qr§,  pcflTetipfe condere.-? 

Nu  m ^ 


Orxih 

Niim  libri  de  Coelo , de  Mundo , de  Animalibus  , a-  ' 
liis  rebus  naturalibus,  omnino  indigni  funt  quos 
legat  PhUofophus,  nifi  haec  omnia  pofiit  efficere 
Apage  vox  illa  ! Philofopho  indigna  ! cujus  illud  ert^, 

' ea  fcirc  quSs  Deus  ipfe  condidit , qu.^que  vel  Ars  vel 
Natura  poffit  efficere.  Quem  melius  deceat  Chre- 
metis illud  Terentiani  j quam  Chremetem  ipfum, 
homo  fitffty  fiibil  humanum  a me  alienum  puto. 

Sed  ut  ferio  agamus,  Auditores,  unde  cft  quod 
h-ec  efficiat  Mechanicus  operator  } Nonne  quia  Philo- 
fopho Mathematico  cdodus?  Ea  nempe  q use  Me- 
chanicus efficit  , non  nifi  Philolbpho  didante  facit.’ 

Ah ioris  fiquidem  feientise  munus  cfi,  ea  docere  & in- 
telligcre,  quse  ipfi  operantur  .*  Prout  minoris  artis  cft,  • 
admoto  pollice  barbita  pulfare , qu^m  concentum 
muficum  depingere.  Horologium  puta  (ci- 

. otericum  depingit  forte  five  Pidor  five  Carmentarius^ 
fed  praeferibente  Mathematico  : Haud  fecus  ac  me- 
dicamina componit  Pharmacopoeus,  fed  diftante 
Medico.  Nec  minus  interefi:Philofophi,-.«^3*'iu<tT/>a3’f  3c 
intelligcreSc  demonftrare  ^ quam  Mechanici 
• . operari.  AdeOque  indignum  eflet  Academici*^ 
fi  in  opificum  potius  Mechanicorum  officinis,  quam  • 

. Philofophorum  fcholis,Mathcfcos  cognitio  qu.'^renda 
' foret. 

An  vero  tante;  laudis  efl;.  dicetis  forfan,  ea  (cire  qure 
M4b^yj”'g'  nec  mechanicis  funt  aliena?  Demus,  fiplscet , non 
B rjff,  concedamus  tamen:)  At  multa  funt , quae 

Uve  * fciic,  non  efi  magn.c  laudis,  cum  ca  tamen  nefeire, 
non  parvi  fit  dcJcc’ot>.  Non  magn.^  laudis  cfi, virum 
, . Academicum  Latine pofie.Sc intcJligcre  6;  loqui,  at  , 

magniefidedecorir,  non  polle. 

Julluf  Exemplo  fit  illiid  Julii  Scaligeri'i  (*  utxlc  Jofcphi 

jt^  riMiihe-  Cyclomct ricis  nihil  uic.ini^  ) qui  non  modofibi,  ftd 
fen  igesrm  ^ ^jjis  non  paucis,  videtur,  magnus  Cum  Card.-mus 
- ^ V . aiguciat 


IniHittNdk* 

five  Cometas,  fiye  Novas  Stella^Luna  fbp^ 
riwcsapparuifle,  quodmmorem  habuerint  Paralia- 
xin.5  Ipfr,  aflumptione  concefla , fcquelam  negat  5 v ' ‘ 
GomctaeParallaxin  ratus,  non  cx  locali  ipfius  pofitf-  • 
one,fedex  fuperioris  cujufdam  five  planctae  fiivc  1 
ftcll®  motu  pendere  pofle.  Quae  perinde  abfurde  fo- 
nant  Mathematicis  auribus,  & inconcinne  difta  funt, 
ac  fi  Diem  tunc  efle  neget  “quum  Sol  meridiani  luce 
fulgeat : 'Adeogue , turpiter  titubando,  infignem 
prodidit  Matheleos  imperitiam  5 ut  qui  dignior  dlct 
a prxeeptore  difeere,  Qyid  fit  parallnxis  j quam  de 
rebus  caleftibusdifputare:  eoque  nomine  apud  vi- 
ros dodos , nec  fcmcl  quidem,  nec  immerito  vapu- 
lat. Julius  fiquidem  Scaligd,  pro  morefuo*  fatis  pro 
imperio  Cardanum  traftans,  Cardano  negare  quidli- 
bet fibi  licere  ratus  cft  5 adeoque  fat  amplam  fibi  ne- 
gandranfam  videtur  nadus,  fi  Cardanus  aflirmaverit 
Atque  hoc  quidem  in  rebus  mere  Phy  ficis,  magis  im  - 
punefeciffe  poffet^  ubi  in  utramque  ut  plurimum 
partem  probabili  faltem  argumento,  difputarc  licet. 

Non  ita  taipcn  in  Mathematicis  j ubi  veritas  femcl 
cognita  extra  dubium  protinus  collocatur  \ errores 
intcrim.tammanifefto  deteguntur,  ut  nulla  quidem 
fuperfit  vel  prefeXtus  larva. 

Nec  leve  illud  Ovidii  : dum, diurnum  SoKs  OviJa 
motum, Phaetonte duce 5 deferipturus, per  fingula 
Zodiaci  fignatranfire  fingit : mottftn  ncrapeSplis  Di- 
iirnum  & Annuum  temere  confundens.  C^d  indi- 
cio eft,  ipriim  fuos  ipfius  Faftorum  libros  vix  fatis  in- 
tellexifle.*  Ronianorum  potiusCalcndarium,quam 
cognitos  Syderum  ortus  & occafus,  fuis  carminibus 
'dcicripfifle. 

Verum  feftinandum  efle  video : metuo  enim  pe  • • 

'jamjamfucrim  in  patientiam  vcflramlnjurlus  nimis. 

Ideoqueguse  diccada  fuperfunt  multa,  quibus  1^- 


r>  .. 


i 


\ • 


M^tbefeot 
militas  ad 
alia  perdi“ 
{tcnda. 


Malhe/it 

irgenium 

«CMN 


^ OfMJth  iHaugurslff, 

t)ie(cosfhidifl fuadef9pq(]&jn,.iquda  f rorfu«^2xt^« 
lire  necciTe  habeo. 

Hocfalteni  addam  .*  Mathematum  Ihidia  npn  mq- 
do  pro  ea  quam  in,  fe  habent  veritate  colenda  cllcj 
( quae  tamen  ipfa , per  fc  confpicua , & ultra  Scepti- 
corum  litigia  polita , animum  reficiet  Valde  & ob«- 
leftabit  5 j & quod  rerum  aliarum  cognitioni, 
nec  id  uno  quiderii  nomine,  cpnducaiTt  multum. 
Praeterquam  enim  quod  in  aliis  difciplinis  paffim  00 
Currant  multa , quae.citra  Matheleos  opem  nullate- 
nus intelligenda  lunt  .*  variaque  quotidie  ,ex  Mathe- 
fe«»  cultura , Philofophise  Naturali  accedant  incre- 
menta: Illud  interim  non  e(i  exiguum  3 Matbelcoir 
fhidio  paratum  animumjaliarum  difciplinarum  capa- 
ciorem reddi,  rdiufque  aliis  tum  apprehendepdia 
tum  indicandis  longe  paratiorem.  Haud  fecus  ae 
vcficas  nonnunquam , animalium  corporibus  exemp^ 
las,  6atu  diftendimus  & cxficcamqs,'  quo  ifiant  rebus 
aliis  commode  continendis  aptiores.  Sive  liceat  potir- 
us  cum  Verulanato  comparationem InlHtuerc  3 quj 
feientias  Mathematicas  cum  lufu  pibe  in ^hstriOeriq 
coqfert.  Ubi  praeter  ipfum  exercitationis  bonumi 
quod  per  fe  intenditur , etiam  ( ut  cum . 

^ppocrate  loquor) ) membrorum  >nempe  agilitas^ 
oculorum  attenta  <ife4(r*o*l,  totiufque  corporis  geftus ' 
decorus ,.  aliaquc  fubiode  commoda , ex  aqcideoti 
conciliantur.  Parifer&Mathcfis,  praeter ipfam  Ma- 
thematiox  veritatis  cx^nitionem , Irabct  & alia  com-- 
moda,  eaque  non  exigua  , fquafi  adnalcentia.J 
enim  aptius  occurrit  remediumaquo  phantafia  mobiv 
lis  attentior  fiat , quo  inge.^um  Volatile  reddatu^ 
fixum  (ut  Chymicorum  verbis  utar,)  quam  fi  Mathc- 
'inaticarum  decnonfirittiohum  coercea- 

tur. Vix  item  maturo  magis  iudicip:quiipiam> 
qui  rebof  exorctfiUU)  vcl  falloa^ 

‘ fclicms 


vi 


Ordtf^^Trnmgnfitlfr,  - 

ffeteiiis  dcf^  j vel  fyHo^fmorum  virei  r 

fcqaelain  aflcqueeur,  ’ i!  ' 

Vcrfiin  cgp  non  psniffl  metuo  ^ ne  fuide  noftra  ad*; 
pcrfuadendum  vix  litis  valeat : adeoque  Mathcma- 
, tum  ftucfia,  quae  digft  a quidem  funt  CAeadcmic0.c|ua& : 
«hiple«aamini , etiamnum  nimis  ncglcd^ni^fint 

Sin  minrfs  valdctit  Otatfo  noftfa^  Cquas  fortafffr.  ^ > 
fion adeo elcgaritet  vel af tificiofc  oft  elaborati,  ut 3 
multum  valere  poffit  .•  ) utidam  faltem  perieulmn^ 
facere  digriatemini  > ipfaque  Malhcmata  coifiinus* 
friftate  / uf  vel  vofmet  ipff^  experimenta  tandei» 
edo^ij  judicium,  haede  te  poffitis  e^pcrrifcrrerNequc> 

^im  vos  iplbs  i llquaridd  ibiqfe . me  hiabiturifm 
judic8s)  abiiOde  emendo. 

C^Ochego  iftterlm  tfOU  praferm^faMn^Rdieio^ 
rhiantitim  ihOre  f^  fed  ferio  quidem  & anitUiru^optos 
ut'  qu^  fiquifr^felfe&tHlisq  nec  laboris  ?n^ch(f , nee 
temporis?  fpero,  quafi  malo' ebUdeari, pigebit umJT 
quam.  Ea  nempe  res  Mathematicae  dulpedine  '* 

fuavitate  deledant  ambientis  animum,  quam  fiquis 
Rhetorico  ornatu  def^ViWifc  IStligat,  quafi  ad  vivum 
fe pofle  delineare  rartis, oimnino' feuftra* cft.  Haud  fc- 
cus  enim  hac  in  re  contingit,  ac  fiquis  de  Meliis  dul  - 
cedine  judicium  laturus  eflet.:  quae  quanta  fit,  vel 
uno  guftu  melius  pcrdifect  quis,  qua m Rhetoris,  utut  * 
fciamdifiimi  a dcferiprionfn  .Er  MathmataLparitet» 
ipfo  quidem  quafi  contadu  potiu', quam  indicatu, do- 
cent, quam  fint  deledabilia.  Nativa  nempe  fua  ip- 
forum  pulchritudine,  quam  penecillo  licet  peritiiu- 
jno  depida , videntur  vcnuftiora. 

Siquis  autem  difficultatis  incufet , 8c  perobfeura  Mathefe§t . 
queratur  feudia  Mathematica : Quanquam  illud  o&jcariMi 
quidem  non  prorfus  inficias  eam  ? Tamen  /»-  wn  tanu 
famia  vero  hiajor  — - Prsrter  enim  ipfum  afpcdum  W- 
primum,  & frontem  quafi  Tubtctricam  acaetera  quae 
, -da  fuper{uDt 


Oratio  Inanguralk,  ’ 

ruperHint  rion  tam  terrere  comperta  fimt,  quam  ob-  ‘ 
ledare  > Quodaue  ipfum,  aggreffuris,  videtu  r prima 
fronte  formidanile,  illud,  apjreffis,  & dulce  fatis 
compertum  eft  & volupes  Ipfiq^  qui  fubfcquuntur  la- 
bores (uavilTimis adeo dcleftamcntis  condiuntur,  uc 
nefeiam  an  Labores  illi,  an  Voluptates,  haberi  mere*  ‘ 
antur.  Sunt  enim  & lufus  ipfi  nonnunquam  (atis  la- 
boriofi,  qux  tamen  obledamenta  potius  quam  gra-  * 
vamina  exiftimantur.  Adeoqj  qui  ad  Mathcfin  requi- 
ritur (ive  mentis  labor,  five  attentus  animus,  non  ni(5, 
ut  condimentorum  acrimonia  , appetitum  potius 
excitat  9 quam  palatum  ofiPendit.  , i‘ . 

Qijicquid  autem  illud  (it  difficultatis  quae  Mathelia 
comitetur  , quodque  afperum  occurnt , conabor  ' 
ego  fccuturis  ( Deo  volente  ) praeledionibus , quanta 
quidem  poffum  facilitate  alleviare.  interim,  ne 

dicam*,  orata  prius  patienthe 
veftne  venia,  conticebo. 

,4 
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Profeflbr  SaTiUanai,  v-v;^ 

• S,  ■■ 

VM  in  publicum  prfdeunf  p pfi 
mare  fcilicet  ( eoque  futif  iuwUfato  ) 
vonmillis  mfcriptu  f$Ieant  prodinj, 
nuibi  quidem  4, recepto  illo  more 
ctdtudum  pUme  videotur  ^ 
qttas  omo  wfteror  Collegiorum 
oliifi^  4pud  nos  fimmUin  omni  oruditio- 
ytif'^e«ere  wri^vtfir^  libuit^  Viri  JtiJpgvi^mj^  nomiau 
iiligerO-iqmbut  aut  fequHur  dixerim  tnferU 
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DEDICATIO.- 

fr£ipforum  retinnis (plerifqne  ftlum')  Vcs msxime (Jh^ 
diu  oifce  Mathematicis  wdulgeatiSyJxve  etiam  wcumbd^ 
tis  : eadem  opera  tum  meos  in  vos  aJeOtts  obfervan^ 
tiam  tcjiari  pojfim^  tHmfeqitetttis  etiam  operis  rationes 
breviter  aperire, 

Hop  antem  epticquid  ejl  negotii  eo  potijjtnmm fine  fufce]^ 
tum  eji^  Ht  huic  quam  Juflinere  datum  efi  provinciam^  noto 
modo  non  deejfe  penitus  videar^  fed  ^ eam  ornare  potisse^ 
pro  'viribus  noUris , quo  defungor  munus  'adimplere, 
^ippe,  cum  hoc  fbi  animq  fuijfe  propoftum^  Eques 
• Honorat ilfi mus  , iaemque  munificent ijfi mu r Fatronu/^ 
D.  HENfUCUS  SAVILIUS,  eximius  fui 
teihporis  Mathematicus  , fiatutis  fuis  fatis  tefiatur  ^ ne 
mera  no  mi  na  fi nt  Profefibrit  fui  ^ fed  qui  ftuaia  Mathe- 
matica fedulo  promoveant : id  mihi  maxime  vifum  efi 
imumbm^  ut  jufiijfimis  votis  fuis  quantum  in  me  efi  fa- 
tis faciam,  nec  nudo  contentus  titulo , Mathefeos  fiUdis 
' velpromovere fatagam,  vel  adjuvare, 

Atque  in  hunc  finem^  pater  ajjiduas  paleSiones  puhU-  • 
eas,  ^ pjvatas,  eorum  qui  hoc  de  fiderant  infiitutiones, 
omnino  eoipedire  videbatur,  ut  univerfalem  hujufmodi 
Calculi  traditionem  publici  Juris  facerem , qui  non  tam 
f^ciatim  Arithmeticam  quanquam  dt-  hanc  etiam, 
quam  totam  Mathefin  fpeUeh  Ex  quo  enim  in  Mathefin 
introdu&a  efi,  qud  dicitur.  Arithmetica  Specipfa,  five 
Symbolica,  velfquod  aliis  etiam  assdjij  Calculus  Geo- 
metricus,  ant  etiam  (forte  omnium  opime  ) Mathefeos 
Univerfalis  principia,  (quippe  ut  tota  Rationum  tradi- 
tio,ita  df  hujufce  Calculi  exercitium,indiffercnter  omnes 
Mathefeos  partes,refpicit  y)  ex  quo,  inquam,  hdcintro- 
duSlaefii  Vict*i,Oughtrcdi,Harrioti,Cartcfii,  ‘alis- 
rumqj  magnlnominis  virorum,ope  5 quam  ingentes  feceris 
,jrofe&lu  didtkoJUuniverfa,  nemo  hifce  rebus  vel  leviter 
. * * exercitatus 


DEDICATtO/^ 

txerdtaWrgncrsrepoffit^^ttodamtem  egf  ^ poIf  Mea^, 
imiof  qniin  bpcneg»tio  pr£cejj[irtx)ir9jjrem  hanc  dggre- 
'diar  9 tton  tofaSum  efi  aninto^  nt  eomm  laborihus  quie* 
quam  tgo  derogatum  velim  ^ fed  quod  non  ita  rem  haSe^ 
nus  abfolutam  putav&im  quin  mihi  pariter^  quod 

illorum  mejfem  colligar^  etf amnium fuperejfe  ^em  fpi^ 
ttUgium, 

Et  quanquam  eorum  pars  mqgna , quse  nunc  profert- 
mnSi  jiudit oribus  nojiris  jam  publicis  fuerint  praledioni- 
tus  expofta*  Attamen^  cum  nec  cofdcm  plane  auditorer 
continuis  fempcr  praleBionibus  adtffe^  res  rpfa  clamet  ^ 
^ quidem , Jt  adejfent^  non  eH\tasnen  valeant  memoria^ 
Ht  nonprpe  adca  qua  prsecefferunt  refpicerefitbimde  opiu 
hahcant'^  quid,  quod  & hujufmodi  fiudia  non  ea  fint  qua 
auditione  prima  fatis  imbibantur,  fed  attentam  infuper 
mtMempo0ulent,&‘  contemplationem , qna  penjstemua 
ferio^t^  diSisitasaoremur  ; Haud  importunum  fore  autu- 
tuo  vel  hjttqui  hac  audiverint,  nedum  aliis,  ut  octdtc 

eadem Jubjeha  habeant , qtto  & ea  perfintifeant  altius, 

feriis,  hifce,  \cogitatiouibut  ajfuejcaut* 

Rem  ipfam  quodatinet  ^ non  efi  ut  nova  hic  expeStetis. 
§/mia^  fed  neque  nulla  tamen  •Humerorum  natura,  faltem' 
quoad  integpos  jans  olim  erat  veteribus  probe  nota.  At 
calculus  eorumperplexui  admodum  ^ intricatus  y labora 
plane  iihprobo  abjolvendus'*  Et  Jequando  ad  integrorum 
porticulas  defcendendum  erat,  adfernpufere  fesC^efouaJer 
‘confugiebant  (qni  integrorum  injfar  habebantur)  aut  etit^ 
am  da  Rationum  doUrinam  figuris  lineijve  explicandam^ 
Atq\  hinc  faOum  autumo,  quod  Rationum  DoSrinam, 
quse  mihi  quidem  Arithmetica  poUus  confiderationis  vi* 
'deatur  ( atque  ad  omnes  plane  Mathefeos  partes  perinde 
fpe3et,)ad  Geometriam  plane  religarinfl  pdrtem/cilrcei 
quod  limis  facilius  quam  labdriofo  Htofum  calculo  res  ex* 

e sga^ttf 


DEDICATIO.^ 

T^dtHf^partim  etiam  quod  Arithmetices  pomaria  tam  firt» 
• SafecerintyHt  veris  numeris  (rationalibus  fcilicet  ^ ^ 
quidem  integris^  ) coerceantur  , quibus  tamen  immenfo^ 
Rationum  carnes  haud  coerceri  pojfe  certum  erat. 

Pojlquam  autem  in  Arithmeticam  introduUus  efi  Nota^ 
rum  numeralium  ufus^qua  Saraceniese^feu  rectius  Indica^ 
vulgo  audiunt  (ab  Indis  quippe  in  Arabiam^  atque  ad  nos^ 
inde^  delata’^  ) tum  increc^ibili  flatim  levamine  facilior 
evajit  molefii  labor  calculi,tum  etiam  Arithmetices poma^ 
ria  injigniter  ampliafa.  Et  quidetn  ex  eo  tempore  ^ pr£ter 
faciliorem  integrorum  calculum , accejjit  etiam  ad 
Arithmeticam^  Fragorum fpeculatio , •;  (td  Surdorum 

deinceps  numerorum. 

• Atque  haUenns  ubi  perventum  erat^  revixit  denuo^ 
quaf  ex pofili minio  revocata  efi^  Veterum  Algehra  (nOr 
men  jam  Arabieumfortita  ) qu£  ( p raster  ea  qua:  apud 
Diophanfum  exjiantj  jam  altum  obdormiverat.  §lHan» 
h£c  interea  temporis  fortem  apud  Arabes  naSa  fuerat 
(jfui  tum  Mathejin^  tum  alias  item  eruditionis  partes  alim 
equi  perituras  feliciter  confervarunt^  tandem  reddide» 

runtjhaudinpromptuejiut  dicam '-i  fub  Cardanifaltem^ 
TartalfUy  Clavii  temporibus  redux  fa3a,eorumfcilic^ 
aliorumqi  jam  proxime  elapji  feculi  laboribus  ornata-iapud 
Enrop£0ffedem  fixiti.  • i » 

■ Vbi  autem  h^credux  veterum  Algehra  jam  denuo  ex^ 
coli  cd:pta  fuerat^  atque  ob  jasn  receptas  notas  nUmetalea 
expeditior  fa3 a i neque  nunc  Kadicem  primam 
vocant  /blummodo  y ejufquepoteftates  -y  Charafteribus 
ColHcis  infgnire folenne  jfueraty  fed  & Radices  fccun- 
4as  literis\Alphabeticis : hinc  credo  anfam  arripuip 
primus  acuti^mi,  f agatis  admodum  ingenii  Vir 

Francifeus  Vieta  ^ non  ignotas  tantum  quantitates^  fed 
cognitas  etiam  dUtris  Alphabeticis  injsgniendiy  eans^ 


DEDICATIO. 

quiffi  SpccioGim  vocamus  Aritbmttic^ml  & Nova^ 
Algehram  introduxit : quam  deinceps  Oughtrcdus  > 

Harriotus,  Cartcfiu»,  SchotchiuSjC^e.  anxerunt  indksy 
tSf*  plenius  excoluerunt, 

' Sed  interea  t empori s,  in  Arithmeticam  numero fam 

partium  Decimaltum  ufus  ( qu£  fexa  gejimalium  fcrupu» 
lorum  vices  injfgni  pr£jlant  con^endioy ) Jive  a Regio- 
mentano ^ve  ab  alio  quopiam , ita  fessfim  inveHus  eji^ 
ut  quk  ipjitts  fuerit  primus  Author  vix  peredo)  fatis  eon- 
Jiet.  Atque  infuper  Logarithmonim  doUrina  ab  Hd- 
uoratijpmo  Johanne  Neppero  (Merchijionia;  apud  Scotos 
"Barone  ) primitus  excogitata  , atque  ab  ipfo  junS$im  cum 
Henrico  Briggio  (Geometrin  primum  Profejfore  Gre(ha<< 
fnirnii  Londini^  deinde  Saviliano  Oxonin,  ^ recognita 

penitus  abfoluta^  Multiplicandi^  Dividendi  , Ra^ 
dices  educendi  laborem , incredibili  plane  compendio 
fublevavit. 

Cum  autes^  hoc  adepta  fitfafiigium  Arithmetica^  va- 
riorum  in  fuo  cujufque  genere  virorum  eximiorum  ope. 
fuit  a y quod  illi Ji gillati  m pr£jlit  erunt ^ id  mihi  jam  in 
unicumjffiema  r figendi  incumbit  ontts.  Adeoque  Arith- 
meticam (nijt  Mathelin  potius  Univerfalein  malitis  ap-. 
fellare)  non  tantum  in  Numeris  fpeciatim^  five  Integris 
fve  etiam  FraSk  5 aut  partibm  tandem  vel  Decimalibut^ 
vel  Sexagejimalibus  abfolvendam  : fed  nniverfaliterin 
Speciebas  etiam  ( uti  dici /olent ) vel Jymbolis  exercen- 
dam i hocefiy  non  Uumrofam  tantum^feAt^  Cojjicam 
fSf  Speciofam  Arithmeticam^  fum  traditterus.  Sed 
Vemonfistive  omnia  (^quod  tamen  negligere filent  Arith- 
metici plerique  omnes, ) ut  & Arithmetic£  fpeculativs 
doSrinam,  & praxeos  itemWegulas  tradam  ex  ipjis  de- 
du&as  principiis,  continuis  inde  demonfiratiombtss  (uM 
hmfcri^erjpimt^ttty)  ft^hiliiast 
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‘ Verum  & ttatic$muf  item  & Prppertiemtm  do^rinum, 
uiArithmtticg  frimerpia  revecatam^  j*m  fnu  tandem  fede 
coBocaviJCnm  enim  eot^q\  'fe  dilatarunt  Arithmetices  po-^ 
mcerta^  ut  non  content a jolis  numeris^  wtivtrfnm  iUud  gnn 
longe  Uteqh  patet  matbcjees  fubjeQum^fpecierun  ope^fro' 
jam  com^ehendat  ambitu  ^ ^ quantitates  invicem  tums 
Rationales  dictas,  tum  f/rationales  perinde  refpiceati 
non  eft  cur  Rationum five  'proportionum  doctrina  univerm 
fa,  iifdem  fe  concludi  cancellis  patiatur,  que  quidem  vix 
alio  nomine,  relictis  Arithmeticis,  in  Geometricos  olent 
fines  recipi  pojlulavit,  quam  quod  Arithmetica  dum  vsm' 
fis  numeris jfe  concludi  pajfa  eft , non  agnoverit  Rationes 
mllas  quam  qu£  veris  explicari  numeris  potuerunt. 

^ttod  vero  longmfculis  nonnunquam  digrejjionibm 
oxpatiari  videar,  (nu  tamen  extra  ifiius  quod  fufcepe» 
rum  negotii  Umitesy)  id  data  opera  faQum  efi,^icqMidesm 
uno  nomine,  Partim  enim  illud  in  ledorum  gratiann 
faciemdufnvidebatur y quo  rerum  varietate  nonnunquam" 
oblectari  pofJtnt,e^  traditorum  utilitatem  vel  ipfo  u fu  adi^m. 
feant : pasrtim  etiam  (quod  in  toto  hoc  negotio  mihifuijfe 
propofitumuon  diffiteor)  ut  reapfeoJlenBam  etiam  Geomc» 
trica  Problemata  (quatenus  jaUem  a pqfitione  five  locali’ 
fituabSlabsust ) s principiis  Arithmeticis  vel  maxime  de~. 
pendere  5 & quidem  eoujque  ahejfe  ut  ad  Probleuuta fivo 
Theoremata  pure  Arithmetica fiatumiseanda(  quod  tamen 
non  raro  factum  video)  Geometri  c£  plane  demonfirationeot 
fimt  huc  foriufecuo  advocasods  , ut  contra  qus  Geome*^. 
ttica  habebantur , fimpUcius  quidem  cjf  univerfalim  ex' 
pure  Arithmeticit  adeoqui  univerfalibus  demonfirandn 
videantur, 

- ^pod  amtem  vel  Phiblogica,  vel  etiam  alia  Thilqfiphi^-^ 
9£ Mathematicis immifcntrim',  partem  illud  ad Jubjectk 
explicationem  contmqitm  videbatur^  partim  etiam  «fj 
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londiMefrti  quo  qua^  tjrpnibut  pefertim^fath 
'jt cieantur  facilius  deglutiantur^  A quiypqui  Mathemati^ 
fprfdn  parum  ante  bac  exercitati y diverticuli  stenssunquant 
ppur  habeant  ue  continua  mentit  intentione  nimiit  defdti* 
gentu  '.ln  quoram  item  gratiam,  fui  ex  confulfo  ht  pi/nom 
ribsaaj  prolixior  & fujlor  exj^licandisyquam  in fuccederiti^ 
bns^  quippe  quod  quibiis  pimum  aggr<jjurk  ntctJfaYia  vifk 
eSi  prolixitas,  iijdem  ipjis  quadtntenus  exef  citatis  non 
minus  grataflfinurabrivitas. 

^ufid  denique  tardius  aliquando  prodeat  tractatus  iffp 
quam  (praveramfquippe  jam  fecundus  annus  agjtt(r'exqU& 
prelo  fubjecittsfutfit,)  ne  miremini,  hoc  faciet  maxime,  ff 
faheru  quihufcum  ^ quan*  perptuis  'preli  dijtcultatibu/ 
InHanitm  erat,  fatis  Welligatisj  praferlim  tumafud 
Tjpgraphos  hujufmodi  fcriptis  edendis  paru  aJfuetOs,  tum^ 
etiam  non  admodum  injiruuo  typographeo.  Sjfipp  bino 
non  raro  faUum  eif,  ut  nunc  ob  fchematum,  nunc  (tHafa^ 
Qerum  inuftatorum  , nunc  etiam  literarum  istopiam^ 
(qu4t  ormia  non  niJtLondino  quoties  res  exigebat  cum  no», 
exigua  tempork  jactura  Jupplenda  erant , } b<erendum 
tu  it  aliquandiu  tum  aliquoties  fuerit  ,Et  quidem  eoufque,ut 
pofquam  bancPartcm  Primam  aliquatenus  inchoaueram 
fepo  nenda  tamen  ea  plane  fuerit,  dum  Pars  fecunda  ferius 
incepta(qu4e  jam  qntc  annum  podiit)abfotuta  fuerit, St  d 
{Retiam  interea  temporis(prdter epufcula  qvddam  iheo-^ 

* logica  emijfajbis  occurrebat  cafiigandus  HobbiusI.4r/A« 
pinsum.  Elencho  meo  in  ipfum  edito,  quo  ipjius  in  libro< 
De  Corpore  \yiviu7enrU  cajiigatur^  & fafturrepimi-^ 
tur'-i  deindeCj*  Anglice,  ohfcriptuns  ipJsusAnglicansim  con- 
vsius  fekum,q9to  f curram  agif,(j^  onme gmus  XiiTo((nfBnF 
tum  iv  me  , tum  in  Collegam  meum  Virum  Clarijfimum, 
ffunij/imo  effundit  ore  j quod  nempe  ipffus  arrogantsd, 
issfcitU  conjnnBit,  uterque  asifi  fumus  contraire,  nec  eum 
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pdfflfwMUS  tumS<hoUstum  Ac  ademtas  tpi a Veterum 
Recetftimim  omnino  omnes  impune  lacejjercy  aut  fe  va^- 
f/um  efferre,  Jitam^ue  ignorantiam  cumprofeffo  illorunn 
omnium  contemptu  venditare  : quidem  tertio,  nifal-' 

hr,  cajiigandus  adhuc , quippe  quem  audio  iterum 'vel' 
fcripturientem  vel  fcribillantem. ) Nonnihil  etiam  attulit 
mors,  quod  Marci  MciboDiH,de  Proportionibus  Dia-‘ 
logus  , ad  examen  etiam  videbatur  revocandus',  quod  in 
fubjunSo  huic  Tra3atu  faQum  ejl,  omnia , tum 
preli  difficultates,  tum  tot  interim  aliorum  librorum  ' edi-' 
■tio,  ne  ^ alia  memorem  negotia  quibus  multoties  fuerim 
avocatus,non  mirum  eft Ji nonnihil  edendo  huic  tracta» 
tui  injecerint  mor£. 

Valete  denique'.  Viri  injsgnifjimi',  & pergite,  quod  f a* 
cith,  tum  Academiam  hanc  celeberrimam,  tum  Rempub- 
licam  univerfam  literariam,Jiudiit  ornare  vejiris  & de» 
forare.  • v ,.-v  ; 
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^M(^thefis  Vniverfalis. 

SIVE,  : 

^/%rnimeticum  ofut  irnearum-  tam  Philologic^ 

quam  Alathematice  traditur». 

C A P.  L 

Ve  Mdtheft  in  genere  j e]m  Ob]eUo  & Vijiributiew, 

Riarquam  ArUhnieticnn,quaai  deinceps  rum 
tradicorus,  i^cUtim  aggrediar : non  omni- 
no abs  re  fore  judico  , generalia  quzdam 
quali  przmicterc,  de  ipfa  Matheii 

in  genere  (cujus  Arithmetica  pari  eft  fatii  ■ 
inl^nit,)  ut,  Quid  ipfa  fint  Mathcmata,  pau- 
cis enarrem)  cur  ita  dida)  & (^ibus  in  rebus  verfentor:  8t  Ma- 
thefeos  deinde  diftributionein  fubtexaro. 

St,  fint  if[g  Mathemati,  (mxtnmri  wt,  quav  difciplinii  Mtilr//* 

illo  nomine  indigitemui ; Relpondeo,  Mathcmata  dici, 
difciplinat  Matbeniaticas,  omnes  illas  fife  Artes  live  Scientias, 
quz  circa  §t^iittem  peculiari  modo  verfantu  f)  iirc  continuam 
quidem,  hve  Difcretam. 

Quantitatem  ver6  cum  dico,  non  eam  laxiori  quodam  lenfa  Mtthtftts /i-' 
intellcRara  vellemj  prout  eam  Ariftoteles  nonnunquam , five  je* 
poft illum  alii,  laxihs  loquendo,  deferibunt ; quando  Tempus,  froprii 
Locum,  Orationem,  aliquando  etiam  Motum  & Pondus 
(iqua  funt  hrailia,  ipHos  fpeciebas  annumerant : Sed  llriRiori 
fenfo,  prout  ad  Numeram  Magnitudinem  reftringi  folet; 
quz  Tclfolz  funt,  vel  falcem  przcipuz  Quantitatis  proprie 
didz  fpedes.  Reliqua  ver6  non  nlfi  ReduRive  ad  Quantita- 
tem proprii  diRam  ^rciaere  reputantur , quatenus  nempe  vel 

Menfura  vcl  Numeri  (unt  capacia ) adeoq*,  vix  ullam  fubeunt  ' _ - 
Mstbematicam  fpeculatioiiero , nili  quatenus  ad  modum  vel 
MijbI  vd  Muki  conlideranturi  przferciro  fi  tota  Rationum  vel 
' ^ . A proportio*  / 
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Proportionam  do&rina  vel  Arichmeticz  vel  faltem* Geometri* 
eae  coniideracionis  habeatur. 

Verum  quidem  cft  , ea  omnia  iti  difciplinia  Mathematicis 
ttaf^ari,  iii  praefertim  quz  Mixtz  dicunrur:'qua  forfan  fula  ra* 
iione>  inter  Qaantitacii  fpeciei  fuerunt  annumerata.  Tcmfm 
enim  cra£^at  Aftronomia,  (ut&  A/jiw  cmleflrs  quibui  roenfu* 
ratu”0  item  Chronolopia*,  atq,  etiam  Gnomonice , Aftrono- 
miz  principiis  ut  plurimhm  nixa.  I.ocut  autem  in  Stereome- 
tria, quantam  ad  ejus  capacitatem;  in  Geographi^ero,  quoad 
cjui  iitum  8t  polituram,  fpeciali  modo  conTideratur.  Outienem 
traftat  Multea,  tam  quoad  Temporum  ( uc  loquuntur)  mcnfli- 
^ram;  quam  quoad  Tonorum  elationem, fuppreffionem,  veletl* 
am  circumflexionem ; unde  non  modo  Rhetorum  8<  Poetarum, 
fcd  8c  MuHcorum,  oritur  8t  mendira  8c  modulatio»  Mttus  au* 
tem  & Fonditf  in  Mechanicis  pr^fertim  conliderantur. 

Qanquam  autem  hzc  omnia  in  difcipliois  Mathcmacicii  tra- 
dentur; non  tamen  per  fe,  8e  primario;  fcd  quatenus  vcl  mc^- 
rantur  vel  numerantur. 

Dico  igitur  Mathefeos  Objedumefle  Quantitatem  proprib 
didam;  Magnitudinem  (cilicet  8t  Mult*tudinem.  Reliqua  ve- 
ru catenusad  Machemata  pertinent,  quatenus  frcc|u6Hve ^ funi 
vel  Numeri  Menfurx  capacia : nempe  quatenus  de  iilis  in- 
terrogari poterit,  vcl  ^ot  fint,  vel  ^anta  (int.  Adeoq;  fatis  ap- 
paret, *»  verftikT  Maibefis’,  nempe  in  Q^niitate, 
per  fc;  in  aiiis  autem  rebus  omnibus , quaecnua  vel  c^ianticacia 
. ’ capaces  funtjVcl  ad  eam  reduitivi  referantur. 

it  dicti! Si  dc  Afefbewe/irw,  five  A/<ifberefl# , nomine  quTratur,  C*r  bte 
t^peBitione  inlig,m4nwriUxdi(ciplmx : Ideo  fortafle  Fuit , quo- 
niam Mathcmata  apud  multos  quidem  (ola , apud  alios  Anti- 
quorum primo  ante  alias  Dirci[>linasloco,ediiccbantur;adc6q, 

dida,  qu(a  cy*»7vuA^«r(t« 

Atq;hzcdeMathefeosingenqretaroOb]edo,  quim  Appel- 
latione dida  funto.  Sequitur  ut  iplius  five  Species,  five  Partes, 
feorfim  confiderenttir. 

Haihefatdi-  Sunt  autem  difciplinz  Mathematicae  aliz  P«rz,aliz  M/xfz.Pu- 
ftriUtit,  iu  ras  dicimus  illas, quae  Quantiute  abfolute  confideratS  tradsnt, 
tr  pr^t  a Materia  abflrahieur.  Mixtas  autem  illas  appellamus,  in 
**'  qtubuf,przter  coanderationem  Oiiantitadh('live  Multitudo  ilia 

fuerit  ' 
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fuerit,  live  Magnitndo,)  etiam  fub)c6;um,  cut  ineft,  conno- 

Wtur.  * 

Verbi  gratia.  Ubi  in  Arithmetici  traditur,  E*r  iw  qvtmr  ef- 
f(trr,  Numeri  hic  feorrimconliderantur,8i  abftra6im  ab  om- 
ni materii  rubje^a,  Pariter  enim  verum  eft  i five  de  Homini-  ^ *. 

bui,  live  de  Angelis,  five  de  aKii  quibafcunq  j rebus  agatur.  1- 
tem,  ubi  in  Geometria  iraditurjCiro»/i  ftrifhtricm  ubi^  ajuo  (cn- 
STt/cqushteritiJitTe:  hic,przter  ipfius  circuli  confidera donem,  ' 

ftibjedi  nulla  ratio  habetur?  five  in  coclii  tic  ille  circulus,  five  in 
terris,  five  ubivis  aliis.  Adcoqjdifciplinas  has,  Mathemaucaa  _ . i 

FuT4i  dicimus?  quia  pure  de  iplii  q^ianticatibui  agunt,  non  ira- 
miiia  fubjefii  confideratione. 

In  aliis  fecus  eft.  Verbi  gratia:  Cbm  docet  Aftronomia , J?- 
qK4ltrtm&  Zodiacum  fe  mutuo  ia  bini/  putiOu  [fCJre  i & quidem 
hunc  ad  illum  oblique  Inclinari,  angulumq?  gradum  viginti 
trium  cum  femifle  (circiter)  conftitiiere  s videmus  htc  , prxter 
inftituta  pure  Mathematica,  multa  etiam  mere  Phyfica  immil- 
ceri.  <Xuid  iit  circuluffSc  circulirum  interfebf io  i quidobliquaincli- 
twiOfic  imliaationif  aniuluf.  Mathematica  mere  fiint,atq?  inde 
petenda?  At,  folem  (Terramve)  hujufmodi  obliquum  curfum  .• 
peragere,  cumq?  annuo  (patio  abfolvere,  Phyfica  funt , ex  Hi- 
doria  nempe  naturali  ob/ervanda?  adhibitis  interim  Mathema- 
ticis tam  Principiis  quam  Inftrumcmit,  quo  melli!)s  hujufmodi 
ob(ervatio  inftituatur.  j: 

Mathematicas  igitur  difciplinas Paras  djcimu%  duas  tantbm:  purx:  Aritk-  ^ 
nempe  Arithmeticam  ic  Geometriam  i Quarimi  illa  agit  de  Qjian-  metUa,  ^ 
citate  Di(i:reta,rive  Numero?  H*c  autem  deContlnua,fiveMag- 
nitudine.  Sed  8c  ex  bis, eft  quidem  altera  magis  altera  minui  ■ ’ 

pura;  eft  enim  Arithmetices  fubjeftum  purius  quiddam  Se  ma- 
gis abftra^m,  quam  fubjefium  Geometriz  ? idc6q;  fpeculaiio- 
nes  habet  magis  tiniverfales,  quz  rei  Geometriez  pariter  ac  ali- 
it  arqu^  (une  applicabiles.  - 

Reliquas  autem  omnes  Mixtas  dicimus?  QflZ  catmus 
quidem  funt  Mathematicz,  quatenus  in  illis  occurrit  qtiidpiam 
vcl  Arithmeticum, vel  Geometrrbum?quicqiild  autem  iniuper  > 

eft,  pro  Mathematico  non  habendum  eft,  (cd  pro  mixtura  ali-  . 

unde  allata.  Atq?exhisquidemalizminbs, alizmagis  Mixte  3 

/unc;  prout  ad  Mathematicas  purat  magis  minufve  accedant. 

Inter  MIxtai,  celeberrima  quidem  eft  Affronomia : Qu*  men.  *■ 

A a furam  . - ’ 
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(iiratn  quidem  & calculum  adhlbetf  fcd  ad  Coclcftia  caotbm 
ri/;x«i>«.rpeculanda.  Corporum  nempe  coelefUum  magnitudiner, 
dlftantlat,  monis,  variaTq;  eorum  8c  quoad  noi,  8c  inter  fe,po- 
ficiirai  contemplatur. 

teirtphii  Dum  autem  Phznomena  CalefHa  nominoj  ne  iplbt  quidem 
Comrtoi  cxiaoj  qui  in  Tublimi  confpiciuntur,  8c  oblervandi  ra* 
cionem,  aftrorumobfervationibus  non  prorAis  ablimilera , 
dentur  poftulare;  quanquam  eorum  fortafle  nonnulli  (int  fub- 
lunarei:  ^’■•nnl^i/l,^n(mamsOmnelenimfublunare^e^^e,  (pro- 
ut ccnfebanc  veteres,;  neutiquam  eft  concedendum;  cum  kl 
przfcnus  przteritiq;  feculi  obfenrationes  roanifefto  recla- 
ment. 

Afironomiz  Tubiungo  (?e#grapli/<fM;utpoce  Aftronomicii  prin* 
cipiisuc  plurimum  fultam:  qjiz,  przterquam  quod  abAftro- 
nomia  mutuatur, non  multum  habet  Mathematicum. 

Utriq;ver6  (Aftronomiz  8e  Geograpbiz)  GnomtnitenCub*  . 
jungo,  (unde  vaiia  Horologia  Sciotcrica,  ali^;  inventa  conii- 
Ars  Nt»tic€.  milia  dependent;)  8e  Artem  etiam  MaM/cam : Qiiarum  utraq; 
tam  Aftronomiz,  quam  Geographiz,  peritiam  poliulant. 

Sed  nec  Cbrontltgim  penitus  omittam;  quz  Temporis  calcu- 
lum rerum  geftarumhiftoriii  accommodat:  quod  quo  melibt 
hac,  -rV  pwtimttv  cocleiiium  etiam  rationem  cumprimis  habet, 
& Eeirpfeon  przcipue. 

Futtlca  autem  Gtntxhliawkm  vanitates,  aliafq;  ineptias  Afin- 
lof^u  JudiciiiTiii,  prztcreiindai  duco:  ut  quz  pro  frivolis  potius 
aut  fuperlUcioiis  iiiipoiluris  habendzfunt,  qu^i  Mathemati- 
cjsdifciplinit.' Ideoq;  illarum  profelHonem  prudentiflimus  ac- 
que  Honoratidimus  Eques  Dominus  Htnricm  Stviliut  PfofelTori- 
bus  fuis  Mathematicis  merito  interdicendam  curavit. 

Poli  Ahronomiam  autem,  ciq;  allines  difciplinas,  annume- 
randa efl  Gtodxfta-1  cui  8c  toram  quidem  Longimeirim , flanmt- 
frijw.fe  .Vrereowcu/jfn  adjungo : Linde  propofitz  diUa^tiz,  an- 
guli, fu  perficies,  8c  corpora  folida,  reu(q(iodperindeeft)fpa- 
cia  folidorum  capacis,  menfurancur : Qjux  omnia  Geometri- 
cisprincipiis  peraguntur,  particulari  fubjefto  applicatis, 
ferffcUivi,  Sed  8t  PtripeQiva  tota;  tsm  quz  fimplicior  eft,]ineafq;  abob- 
jr^isin  direftum  exeuntes  perpendit,  ipfilq;  periiioribus  Pifto- 
rtbus  ufui  e(l;quam  quz  ia  Diiftricit  & Caitfxricu,  de  lineis  re- 
fraflis  k rcBexis,  traditur  j Ceomeuica  feri  tota  cft  ; quan- 

quam 
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P,  I.  ' in  Ocmre, 

n etiam  ipHus  in  Aftronomia  ufus-fit  haud  exi^uuj. 

Icq;  interim  Mifcbrfmffi  ii  ArchiieOenices  oblivilcendiim  cft:  ^ffh»ue. 
rum  utraq;  (pracftrtim  Mechanica)  Geometrica»  menTii- 
ica  ad  molem  corpoream  applicat,  ui  & interim  Ponderum, 
iumq)  mocriciuro,  rationem  habeat : Unde  utilia  multa,  8c 
dem  admiranda,  perheiuntur. 

fandem  etiam  & Mufiem  Mathematicis  difciplini»  accenfere 
nCj  ctjix  Arithmeticam  quandam  in  Sonis  exercet  i Sc  pro* 

‘tione  quadam  peculiari  Hirmonicos  confentusedingit. 

Acq;  haAenui  Dirdplinas  Mathematicas , tam  Puras  qii^m 
xtas,  breviter  quidem,  fcd  quantum  prxfentis  inftituti  ratio 
dulat,  enumeravimus.  Siqu*  ruperefTc  videantur  ali* , pof- 
it  quidem  illx  ad  recenlitarum  aliquas  commbd^  referri. 

GAP.  II.  ^ • 

Ge*metriiy&  Ariihmeiira  (fftdatiw.  Edrum  Vefinititnefy  ObjtcUy-,' 
Fm(ift4y&  Affeaiontty  Eijjj  vere  [c/ent/iH  ej/e. 

brevem  Mathefcoi^Synopfln,  in  priori  capite  exhibi- 
tamj  reftat  ut  eas  fpeciaiim  feligam  dilciplinas,  quae  nuinc- 
noftri  conditio,  ipfaq;  ^laiula  Savilians » Profeffbri  liio  Geo- 
itrico  peculiariter  dtftinarunt  Adeoq;,  mixtis  plcrilq;  fc- 
fui», de  Mathematicis  Piiri»,  Arithmetica  nempe  & Geome- 
i,quxdam  dicenda  rc liant:  ojiaru  utraq*,  quanqtiam  fub  Gm- 
!f id  Prof I for ff  uomincy  ^rum  mixtis  aliquot  cognatis,)  mihi 
nandatur:  Aftronomia  interim,  aliifq; quae  ip(i  affines  funt, 
jfeffbtum  alteri,  Aflnr.twiceiliiko , ('Collcg*  meo  nieritilli-  , 
►,)rcfer»atii. 

Srwierfitffw  autem  Sc  Ariihneiicam  ff  definire  vtlimus ; poteft  GemetTU&^ 
idem  illud  fieri  vel  peiOb]efta,ut  in  aliis  Scientiis  Speculati-  Arithweiu* 
;vtl  per  Finem,  ut  io  Artibus  ^Scientiis  Prafticis  non  raro  Defnitmts. 
Illud  quidem  prout  comemplaiiones  pure  fpcculativai  con- 
ent  j Hoc  autem,  prout  ad  praxin  ordinantur.  Arhhme:i-  , 

n enim  St  Geometriam  Practiam  agnofeimn»,  non  miniis 
mj  Speculativam}  fqiiamvishxc  quidem  dignitate  mnliiini 
:ccdat,)llt  enim  datur  Geometria  Speculativa,  ciq-,  (ubor. 

, Ita  Prafticajficciiam  Arithmetica  Speculativa  & Praftica,  r 

?riori  modo  definitur  GecBiffr/rf,  Sdentia  Mtgriiudinuyquite^ 

A 3 . nut- 
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creares  ipfii  clamat : Numeri  ircro  principium  duceremus, 

11«  rerum  modificacione,qua quid  Unum  eifc  aut  multa,  vel 
m qtia  quid  Idem  efle  aut  diverfum  dicitur;  prt)«t  enim  ab 
tituate  (^li  ira  loqui  liceat)  oritur  unirat,  ita  8i  a rerum  Di- 
litare,  Numerum  oriri,  fcu  pluralitatem,  fatii  patet. 

Ied8t'  ipfa  Unitai, 'non  incommode,  Numerorum  catalogo 
cnferi  poflit  ; quamvis  vulgo  haud  ita  reputetor. 

;oq;  utQuantitai  continua,feu  magnicudo,totum  illud  con- 
c quo  afHrmative  refpondetar  qiixftioni  ^antum  quid  Hc, 
qua  Magnum",  ita  numerus  de  illo  omni  dicatur, quo  quxUioni 
it/Nm,  aftirmativerefpondctur.  Gertum  cft, Arithmeticam 
lem  prorHis  modo  St  unitatem  8c  c;rtcros  numeros  tractare: 

[uidem  apud  Grammaticos,  numeruf  finiularn  line  foio:cirmo 
icur.  Sed  hac  de  re  deinceps  plura  dicenda  erunt, 
iiiquis  autem  hzc,quz  dixi,  magnitudinis  Scnultieri  Princi- 
.,non  tam  in  Maihcli,  quam  in  MecaphTiica,tra£iari  fuggeiac: 
utiquamegoinSciaseo.  Neq;  enim  illud 'omnino  Scientiis 
blitum  ciV,  aut  ede  debet,  ut  principia  habeant  aliunde  prz- 
mftraca,  vel  etiam  ipfum  dibjefU  dehnitioncra  ) mod6  ipfx 
rubiefeii  affe^oncsdcmonftrent. 

ifFea  iones  autem  varias, tum  in  Geometria  tnm  in  Arithme-  xffaSianu. 
a, de  magnitudinibus  8t  numeris  demondrari,adc6  notum  eft 
di£^u  non  Htopui:  idqj  demonftrandi  methodo  tam  certa 
lidem  & evidenti  j ut  vix  alia  opus  flt  Logica,  quam  con- 
ua  g(  naturaliter  iniiti , qua  fcquelz  nccelHtas  intelliga- 
ir. 

Non  tamen  interimi  gnarus  fum,  a logicis  nonnullis  f qui 
Linenj-an  Maihcfin  fatis  intellexerint,  nelcio, } dtfedus  quof- 
am  etiam  Mathematicis  Dcmonftrftiionibu!  obtendi,  quo  mi- 
usad  Ariftotelicxdemonftrationis , quam  fotiffrmam  diennt, 
ignitacera  accedant.  Operae  pretium  igitur  exiftimo  dcMa- 
lematkis  Demondrationibiis  nonnulla  fubjungere , ut  ea- 
etn  opera  difciplinas  illas, Arithmeticam  put^  & Geometriam,  v ' 
rjentiai  effc  probem,  8t  naturam  fimul  explicem 
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DEmonftratio,  five  nn.eyffyiit , ille  reputatur 
Sjll^fmus,qHi  tfeHiones  fropTias  de  jubjeOo  fer.frepriof  coufat 
demonpat.vel.ut  fufiui  apud  Ariftotoje  traditur,  /.  c.2, 

th  tu>\oyqxi{  oTngnucux^tyo^  ^ 

:y  i»er3rtf«p.^  imut  in  Qyje  tamen 

definitio  non  omni  demonftrationi  convenire  putanda  eftj  fed 
illi  qu*  eft  T« // JT/, quae  etiam  jtvfiLwf  pcmonftratio  dicitur.  Ad 
Demonftrattonero  enim  fufticit  argumentum  ab  cfFc^lia 

duftum.  Qiiod  & fatis  innuit  Ariftotcle»,  cum  alium/c/endi 
modum  indigicat,  de  quo  fe  pofica  didlurum  promittit. 

Demonfirationei  autem  Mathematicas  quod  ardnet;  nemo- 
efl  qucni  fcio,  qui  de  earum  vel  certitudine  vel  evidentia,  modo 
reifte  inftituantur,  dubitavit;  nec  qui  ullas  omnino  aliaivcl 
.certiorei  vel  magis  manifeftai  efle  contendit, 

Qusritur  tamen  a nonnullis,  An  ad  illius,qua  fttijJimS  dicunt, 
8t  ab  Arifiocele  definita  contendunt, Demonilrationis  dignitati 
affurgant.  Et  duo  pociifimu  objiciunt, quo  ininiii  id  conciatur. 
Ut  videre  eft  apud  Smiglecium  in  Logica  fua  Vi[.\  4,  4. 

Primum  eft,  quod  entia  Mathematica,  quatenus  a Mathema- 
ticis confiderantur,non  omnino  exifiant  in  rerum  natura.  Non 
enim  ulpiam,  inquiunt,  reperiuntur  Lineae  vel  fuperficiei  a cor- 
poribus abftra£he;  ncc  quidem  corpora  fphaerica,  cubica,  aliavc 
regularia  j aut  trigona  , tetragona,  circuli,  aliacve  figui  * pla- 
nae, ad  amullira  Mathematicam  exafta;  adeoqi  vel  omnino  non 
«fle,  Tfleflctanium  imaginaria,  contendunt;  ideoq;  de  illic 
fcientiamcffenonpo(re,cum  fubjeftis  tantum  imaginariis  non 
pofflnt  reales  affeftiones  incflTc, nedum  de  illis  demondrari. 

Sed  leve  omninohoc  eft,8c  facile  diUipatur.Qiiod  cnimde  a6hi- 
ali  exiftemia  dicitur,  omnino  eft.-  cum  exifientia  fit  tan- 

tu  lingulariu,  feientia  vero  univcrlaliu;  k ad  hoc,  ut  aliquid  lic 
obj<;^um  fcicntia!,(ivc  cxillat  live  non  cxiftat  perinde  eft,  modo 
ejpsmodi  fir,mOn  indivlduojexiftere  poftit:  ut  ds  Bofa  in  hyeme 
dici  folet.  (^od  cnimhujufmodi  eft,  potius  ens  in  potentia  di- 
cendu  eft, quam  vel  non  cns,vcl  ens  imaginariu,fivc  ens  rationis. 

Lineae 
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* Lineat  autem  8e  fuperficics  a corporibus  fqtaratas,  aut  ipfa 
quideniMathematica  corpora  citra  maceriani  Phylleam,  non 
(xfifterc,  (adeo  etiam  ncc  cxfKLcre  polfe.^  omnino  verum  eft. 
Qm  aticen)  M athefeos  obje^tiirn  ideo  imaginarium  tambm  elic 
concenduDC Non  levis*  cft  hic  error.  Mathematici  namq; 
lineam  vcl  fuperheiem  vel  corpus  Mathematicum  citra  corp-.is 
Phylleum  exiiftere,  non  oiagiivci  fupponunt  vel  albi  mane 
quam  Tupponic  Phylleus  vel  Animal  exii  (Icrc  quod  nec  homo  llc 
nec  brutum,  vel  etiam  Hominem  in  genere  nfpiam  reperiri  qui 
noniit  vel  Plato  vel  Socrates  vel  alius  aMquii  lingularis.  Non 
enim  negat  Mathematicus  fuas  linvi9(*uperlicies,&  Hgurat,cor<« 
pori  Phylleo  incQc  ^ fed  has  tantum  perpendit  & contemplatur, 
corpore interim  Phyfico  non  conlidcrato.  Aliud  enim  eft  ab' 
ftraberr,aliud  negare:  Mathematicus  (uai  quidem  magnitudi> 
nes  abftrabk  a corpore  Phyfico,  nen  tamen  de  illo  negat : Nec 
magis  aleric  Mathematicus  quantitatem  ex iifiere  fine  corpore, 
Phylleo;  qua  Phyficus,fubftantia  corpoream  exliftcrc  line  quan- 
titate: uterq;  tamen  alteram  ab  altera  abfira^i-am  contem- 
platur. Exfiftunt  igitur,  faltem  exlrftcre  poiTunc,  non  tantum 
imaginarie  fed  realiier,  entia  Mathenuuica;  non  quidem  per  (e, 
icd  in  corpore  Pbylico ; lic^t  abftra£i;econfiderentur.  Atq;  hxc 
/ufteiant  ad  illud  quod  primum.objicitur  diluendum. 

Secundum  illud  quod  oggcnint,  majoris  quidem  momenti 
cft  ad  rem  przrentem,  modo  verum  eftet:  Nempe  quod  demon- 
ilrationei  Mathematiez  non  contineant  in  le  veras  caiifai  efterr- 
di,  8{  confequentcrjneq;  illam  prxeipuam neceditacem  quz  ex 
vera  8c  propria  caufa  defumitur. 

Inftat  Smigiccitis,  (in  difpatatione  citata}  inter  alia, ia  prima 
demonftratione  Euclidis;  ubi,  inquit  , demonjiratuT  niangulum 
ejfi  <quiUtaumytittoqnodfft  ctnftjMdum  inier  duos  ^ir(ul»s,  ka^eaiqy 
cmnia  fua  Utera  a centro  ab  ciTCUmferentiam. 

Uc  aacem  melius intelligatur  argumentum, Euclidis  demon- 
ftracionem  aliquanto  fufius  explicabimus.  Propolucrat  ille 
ioc problema (olvendum, /aper Jtftdmrr£f4m  finitam  (fma  AB,)  ’ 
ritnguium  ^tquilaiern  ctnfUtutre.Qaod  ut  fiat  jubet  ut  centro  A,imcr- 
mJIo  a B,  defer ibatur circuliu  BC  i item  centro  B,  intervalloBAy  de» 
ribntttr  circulus  ; & apunQoCa  in  quo  chruli  fo  mutuo  fecant, 
KMntstT  ad  funOa  A B,  uQa  CA,  CB.  His  pera&is,  demonftrat 
iclide»  condrulim  triangulum  ABG  ejfe  aquiUierumi  <}uia  | 
ojpc  trcj  reQa  CA,  AB,  BC,  (unt  inter le  aqudtSa  (Qo*  certe  eft  ; 

B \ de- 
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demonftrjitio' a ^rera  & proxima  caufa  ; Nam  nifi  sequalfcti 
lacerum  fu  vera  ioaiediata  cau(a  cur  figura  conftruf^a  eft  arqui- 
lacera,  q.ijenatn  ea  Tcra  caufa  Iit  non  poflufn  ego  vel  ^aonjeAu- 


raafilequi  ) Squalitas  aucem  laceram  CA,  AB,  BC,  dcmon« 
flratur,  eo  quod  C A,  AB,  furit  radii  circuli  B C^idiaq.  \ aquales  ^ 
iremBA,  RC,  rjd;i  circuli  idtoq^  aquales:  cum  icitur  tam  CA 
quam  CB  aquatur  rcQa  A B,  funi  tres  recta  C A,  AB,  BC,  inter  [e  a~  - 
quales.  Eftq;  hzcdcnionliracioEuclidea. 

Verum  in  hac  dcmonllraiione,  inquit  ^migledui,  **Nemo 
non  videt,  non  ailignari  veram  caulam  eflendi;  non  enim 
triangulum  idcirco  cllaquilacerum  quia  eft  inter  duoi  circu- 
conftruAuni;  nam  etiamfi  non  elTec  inter  duos  circulos 
**  conftruduna  adhuc  elTct  zquilacerum : (4ndc  talU  cauCacft 
accidentalis  tali  proprietati.  • . 

Cui  ego  multa  regero. . 

1 0 Dico, quod, utuc  illud  verum  tfTct  qqod  afiirmathr, nempe  dew 
xnonftrationes  Mathematicas  non  per  veram  8c  proxima  caufam 
procedereifunt  tamen  (atis  fcientilu:z,fi  vel  per  caufa  remotio* 
rem  vel  per  efFeftujVel  per  aliud  aliquod  medium  ab  alio  argu* 
mentandi  locodcd(i£^um  procedant,  modo  certo  concludant 
rem  ita  e(Te  prout  adirmattir,atq;  aliter  efTe  ngn  pofTe*  Sufiicic 
enim  ad  hoc  ,uc  dcmonftracio  fit  fciencifica,  fr  frtcedat  per  medium 
necejfarium  ex  natura  rei:  at  Sc  ipli  quidero,qui  hoc  ob)iciunc,noni  ^ 
negant,  8cjrm/^/rri«r  etiam  dire^earhrmaCjZDx/p.i 5. fu.i.  & alibi. 
Quare  nec  ipfe,nccjquos  feio,  alii,  negabunt, Dilciplinaipurh 
Mathematicas  feientias  ^fTe , utut  perfcdiilimum  illis  damoa- 
j ftrandi  modum  non  concedant. 

I a»  Notandum  eft,  quod  ipli, qui  negant  has.  dcmqnftcatio- 
l nes  perferas  effe,  ia  ratione  deroonftraQonia  (uc  loqnuntur) 

I fptiffimai  dabkaat,aa  ufpiam  alias  occurrat  in  aliis  fcientlis 
I ejufiQOtU 
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fmodl  Potillim»  <4eroon(lracio : ut  apud  Smi^ecfum  ifidrre 
,c)uar  (liene  p^i^•  cksta. 

50  F.ucJidis  demonftratio,  non  igitur  concludit  TriangU' 
T»  ABC  zquiUt&nimcflc,  co  quod /arrr  duci arcuUi  anfituiiunt 
(ut  SmigUeio  videtur;) fcd  quod  C A,  AB,  BC,  ftnt  inin 
equalit  ut  ex  progreffu  dcmondrationis  patet,  lliud  autem, 
duobus  circulis  in  conftrttAione  adhib{tis,lubrcrviccamuni 
ualitati  laterum  defflonftrandz. 

4°  Notandum  eft  Euclidem  loco  citato,  non  tam  vet itatem 
icorematii,  quam  condru^tionem  probIematii,demon(irare,. 
on  enim  finiplichcr  Probaturus er»t^Triangttimn  AbC  efie ^qui- 
erum ; (ed  eo,  quk  ttferaium  trat,  modo  conjititCfumj 

; ^quiUterum ) -rcu  Hypotheticam  hinc  propo(iiioncm,/i  Tr:~ 
gulum  /!(  conftruatur,erit  df  qui  Uterum^  ver^m  c(Te.  Jam  vero,quan- 
lamlaliunde  fortaile  condare  pollic  veiicas  conGrqueocif, 
mpc  Triangulum  ABC  e^it  ^qiiiltttruwt veritas  tamen  cqnle- 
icntijE  (nempe  iUud  ex  (onPruOi&nefeljui} ) nonjaliiinde  probatur, 
:q;  ex  alia  caufa  magis  immediata  dependit,  quam  ex  ipfa  . 
inftru£lione:nempe  quia  coftruftor  fic  procedendo  acceperat 
juales  circulorum  radios. Ex  vera  igitur  propria  & in  mediitii 
.usa  demonftravit  Euclides  ctnftrufhonem  froblemafis  q<iamvis 
itur.  Triangulum  illud  ^quihierum  efcj  dcmonftrarc  videtur  per 
ufam  vel  remota  vel  acc|dentaIem;At  certe  conPruliionem  illam 
)blematifaiirfacere,Cquod  erat  Euclidi  demondrandum)  per  vc- 
m, proximam, & immediatam  caufam  demondratur. 

50  Etiam  addendum  eft, in  nulla  quidem  fciemia  expc^lan- 
im  c(Te,  ut  omnes  ibidem  demondrationes  squali  perfcfHo* 
s gradu  procedant.  Abunde  (bfhcit,  (i  demondrationes  ali* 

IX  lini  per  veras  & proximas  caufas/idcoq;  ov/zor/  quanqua 
:aiondrationibus  illisn  JUo%jp»(Tm  immUccantur  aliz  Kt/. 

X in  ftientiis  omnibus  abundi  liquet. 

60  Igitur  concedo,  (i  non  demondrationem  propofitam, 
faltem  alias  non  paucas,  in  mathefi  pailim  occurrentem,  pro* 
dere,  non  tam  a caulis  proximis  8c  immediatis,  quam  ab 
lis  lociiTopicis;  adeoq;  demondrationes  elfc  <jTi  ?ti, non  //orr. 
7®  Nego  tamen, in  omnibus  demonftrationibns  Mathema- 
cit  illud  obtinere.  Mglcas  enim  a Veris  8e  proximis. caufis 
rocedere,  adeoq;  demondrationes  eflTe  t?  /ion,  contendo, 
ieoq;  Smigledi  enumeratio  demondrationum*,  quas  ede^? 

B 2 tre 
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irt  contendit,  utut  vera  effec  , non’»men  eft  fufficieni- 

cnumeracio.  cum  occurrant  ali*  non  pauca,  quai  e^^e«//or^ 

igitur  ut  rem  totam  dilncidiui  expediam,  tres  praefer-  - 
tim  demonftrationum  Mathematicarum  li?e  modos,  five  gra- 
dus, fivefpecieiftaiuo.  . 

Prima  quidem  eft  illa  demouftrauo,  quae  per  dedamonemed 
abfurdumjeu  impolTibilc,  procedit  j difta:  quar,  rem  it*' 

effe,  demonftrat,eo  quod  fit  impoMe,  ut  fecui  fit.  Ut  fiqu» 
demonftraturui,  Recurum  cinulo  lengifiimam  illm  tjje 

'cut  per  centrum  trenft ; iHud  ita  effc  alferat,  quoniam  impofiibile^ 
eft  aliam  quamvis,  j>ef  centrum  non  tranfeuntem  •,  vel  longio- 
rem effe,  vel  quidem  arqualem.  Supponatur  enim,  fi  fieri  polfit,-  . 
refta  A D Pjr  centrum  non  tranfiens , diametro 

AB,  per  centruhi  G tranjTeunti,  aequalis,  vel  etiam  ipfa  fongi- 

or:  & ducatur,  a centro  C , reft» 

C D.  Dico  reftam  C D aqualem 
effere^^CB,  quoniam utraq^ eft  * 
refta  a centro  ad  circum fcrentian\ 
e;ufdcm  circuli;  ideoq;  A C D,(cr 
duabus  reftis  AC,  CD  compofi- 
la,^  erit  aeqiialia  diametro  A C B, 
(quoniam  fi  aqualibus  aequalia  . 
addantur , tota  erunt  aequali*;  ) fi 
igitur  A Dfit  aqualiripli  A B,  erit 
etiam  aequalis  iplis  A C , - C D ^ fi- 
mul  fumpiis,  ( nan)  qua  cid« m vel 
• . aequalibus  aequantur,  etiaminterfe  aequantur,)  fi  AD  longior 
fit  ipfa  A B,  erit  & longior,  quam  A C • C D , fimul  fumptis , 
(quibus  ipfa  A B aequalis  eft,  ) At  horum  utrumq;  abfurdum 
eft  & impoftibile.  Cum  enim  A D fit  refta, qu*  inter  data  pun- 
, ftabreviniaia  eft,  & quidem  unica;  impoffibile  eft  ut  vel  longi- 
or fit,  vel  etiam  aequalis,  ipfis  AC,  C D^  fimul  fumptis , quz 
nun  nifiper  circuitum  quendam  a punfto  A ad  punftum  D*.' 
procedunt.  Non  eft  igitur  refta  AD,  vcl  aequalis  vel  ma‘]or 
quittncft  AB.  Sed  8e eadem  onipino  demonftratio  procede- 
ret, fi  ubivis  ali^s  refta  non  percentrum  dufta  inferibatur,  puta 
EF:  (ienim,EF  fic  major. vcl zqu&lis  tpfi  AB,  erit  proinde 
major  vel  squalis  E C,  C F,  fimul  fumptis;  'quonum  E C r«- 

* • dius 
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' dius zquacur radio  AC,  b C F rldiui  xquatur  radio  C B } 

«rgotota  ACjGB,  (hoceft,  AB,’)  xqutturtoti  EC,CF.* 
At  importibile  eft  uc  refta  EF  vcl  xquet  vel  (uperec  reftas  E C, 
C F iimul  fumpcas,  (cum  refta  (ic  brevifUma  inter  data  pun- 
Aa,^ergoetiam  impoiUbileeii  ut  velzquet  vel  fupcret  redam 
A B (ipll»EC,C  F,  firaul  fumptii  zqualcm.)  Cum  igitur  im- 
pofllbile  iit  ut  A D,  vel  E F,vel  alia  quzvi»  re^a  non  per  cem- 
trum,  zquet  aut  Caperet  redam  AB  (vel  aliam  quamlibet  per 
centrum  dudamO  Cequitur , Hedarum  circulo  inCcriptarum, 
quz  per  centrum  traniitelle  longifUmam.  Quod  erat  demon- 
ftrandum.  Demonftraiur  au.em,  ut  patet»  dedudione  ad  im< 
pofTibile. 

Secunda  demondrandi  ratio,  e&^  Ojienftvt  t«  ^ot/.  Ut,  fi  reda 


t 


AG  demon  dretur  <e^Ud/^  rj[^  reda  BCj  quoniam  utraq;  de- 
monftvata  fuerat  zqualii  ipii  A R:  quz  autem  eidejn  funt  zw 
qualia,  funt  & zquaita  inter  fe.  Ellq;  hzc  demonfiratio quidem, 
ofienfiva,  (cd  tantum  « non  autem  tS  /iot/.  Commu» 
nisenim.utriurq;zquauoeidrmtertiz,kidicat  quidem  earum 
Squalitatem  imer  Ce,  non  autem  illius  caufa  efi.  Elfent  enim 
ipfeAC,  BC,  fibi  invicem  zquales,  etiamli  ipfa  AB  non  fu* 
i/lirtduda. 

Tercia  vero  demonfirandi  ratio,  quz  & omnium  perfefH/lI- 
xna  , cA  Ofienf.vt  t«  c^<«r/.  Qiiz  demonftrat  8e  quod  fit,  8e 
^uare  ^i^•  Ejufmodi  eft  derflonftratio , fiquis  Jlodios  enrnes 
ej^fdem  circnli  ^qutlti  effemde  demonftret,  quod  definiatur  cir- 
culus ('faltem  definiri  polfit)  F igura  plana,  unita  linea  cutuAeea- 
tentaytfUiC  a medio  tom^ehen/i  [patii  aqualiitr  ubiqi  dijiat.  Si  enim 
circuli  cfientia  poAulctjUC  ipfiuiperipheria  zqualiter a centro  * 
diflet  ; immediate feqaitur,tanquam  a caufi^ vera  8e proxima, 
radios  omnes,  quibus  illa  diAantia  mcnfuratur , etiam  equalei 

B } «fl». 
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c(Te.  demonftrauo  hzc  Oftcntiva  t7  Mlty  a caufa  proxi- 
ma Se  immediata  ddutnpta 

Si  Tcro  objiciat  Smiglecius,  caufam  hanc  non  veram  8^ 
pfoximam  efTendi  caufarn  c0e,  ied  accidentaiem  canium,  quia 
radii  illi,  puta,  CA,  CB,CD,  CE,  CF,  8tc.  eflene  line*  *quale«j 
etiamfi  circnlui  ille  neutiquam  duceretur.  Rcfpondco;  Vcrooi 
efle,  qUud  eifenc  quidem  Hefi*  zqualet , etiamfi  nulla  figara 
f niffet  duda^Don  tamen  effent  zquaki  Radii.Mt  enim  radii  iiiit» 
necefTeeft  ut  ab  aiicu  mifigur*  centro  ad  perimetru  ducantur: 
Ut  tute  radii  illijSe  onsncte)urdcni  tigur:?aili  invicem  zquales 
* liat, requiritur  ut  perimeterilVius  tigm*  aqiialitera  centro  di- 
ftet.  Ettq;  h*c,*qualjj  undiqnaq;  diftantia  ciicufcrcnti* a cen- 
tro, vera  qiiid§,  neceffaria,  protima,&c  immediata  cauia  bujut 
affc6tionis,  r^empe,  iplius  radio»  omnes  aequales  cfTe.Sunc  igitur 
dcnjonftrationes  Mdche(nttic*,quar.qu<im  mn  omnes,  aliqu* 
faltem,  non  modo  feientifie*,  fcd  & r»~  /io7<. 

S\qiiis  deniq;  objiciat,  meens  dcmonfVrationif  fpccies  fe- 
cifrc,c^im  vulgd  du*  tanru  ftituancur;  nempe  r«  St?^  tk  «Tron. 
Poterit  ille  n placet,  duaru  prioru  utramq;  demonliracioncm 
TaSn, dicere-, illam  quidem  perdcduftionm  ad  impollibilc,hanc 
Tero  oftenfivam;  ceriUm'  deniq;  demon ftrationem  7« 

Non  enim  libet  de  verbis  contendere,  modo  dcrebtu  confiet. 

Atq;  bzc  fufbciat  de  Dcmonfliationibus  Mathematicia 
dixifjciuc^propofuzdeliniciooes  vinJicencor,  St  ip(a  demun- 
ftrandi methodus  indigitecur.  Refiatdeinccpsu(ipram  Ariih- 
roccicam  aggrediar. 
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Vfitaiu  & Numeri  definiiionts  ^0  fenfu  Vnum  ntf^tiur  tffe  numeim,. , 
“Tani  Vnum  quam  2V«.'.'bVf,  vati»  fenfu,  Prindfium  Numeri. 

Vinum  eft  Nmei  u$  minlmu^  Nullum  nsn  eH  numerus. 

NuMri  fradi,  nof’Juat  veri  numeri. 

ARithmecica,  W n diRa , ab  ipfo  objeRo  nomen 
fortita  eft.  Eft  enim,  Seieniia  numerij  quatenus  eft  numyra^ 
biliSy  vel  ftientia  bene  numerandi»  ut  fiK)ra  declaratum  ift. 

Numeri  vero  prjncipium  aiijMi  dicitur.  . * - 

Vnitui  aoeem  ett,fecMndm  quum  uiumguedq»  Vuum  dfehur:Numer0 
* . ' autem 
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MUtm  ex  unitatihut  cmfoftta  multitudo.  Siccniai  EucIidcf,7/3.7. 

*(fp,  I,  *.  tiri  'Uu^ot  'mper']ar  ir  * 

7*  &«.  nitiJbyf  <»11^1^» 

Ex  his  ai:Ccm  Llahatis  & l^imcri  dcnaitionibus,  picriq;  ar» 
bicrantur  unUa.cm  ntimeroiu  catalogo  non  accenfcnda,  adeoq;  * 
numerum  minimum  Binarium  cHTc;  quanquam  illud  quidem  AnUnitasftt 
Euclidem  ufpiam  dixiffc  non  nieniinf.  l^uintTHi. 

Miror taoacn  eourq;  hanc  {entcntiam  invatuiffe,  cum  non 
minus  Unicas,  quam  Binarius  numerus, auc  qul?isaIiuf,rerpon> 
deat  quadlioni  ^«t  fuut. 

Hac  autem  de  I e,  erae  mihi  quidem  in  animo,  litem  ntut!> 
quam  movere ; cum  illa  concroyerlia  Logica  potius 
leu  Metaphyfica,  quam  Mathcmatic^^,  videri  ppifit  ; (falcem  • 
obiter  monuilfe,  non  modo  fed  8t  JVHi'«w,apud  Arithme- 
ticos eodem  omnino  modo  ac  reliquos  numeros  traf^ari,  adeo- 
q;apiid^iIloi(qui<rquid  de  Meiaphyficis  dicendum  (it)  vel  pro 
NumeriSjVel  qyah  numeris  repufari.  Operz  tamen  pretium  for- 
taOiserit  paucis  oftendere,  cur  unitatem  puteOi  vere  numerum 
cfle,aliifq;  numeris  annumerandam. 

Nec  huic  forfon  adveriabittir  Euclidis  aliornmq;  fenten- 
tw  probe  intellefta.  Gum  enim  nonnulli  Unitatem,  proprie  q r 0 
loquendo, non  modo  Numerum  efle  negent,  fcd  & numeri  par-  r/,  negUMr  * 
tSj  adeoq;  numrri  principium  imf ars  c(Te  dicantjiittft  Magnitudinis  elfe  mmernt. 
FunSm , & Temporis  Mjmrautm;  Intelligendi-fortalTe  (unt 
deMoBadeTeu  unitate,  non  ut  numerum  (inFularcm  defignat) 

(ed  ut eft  communis  quafi  numerorum  omnium  Denominatio, 
five  denomiqacor  Sic  enim  numerus  Qj^iacemarius  eft,  aui 
quatuor  unitates  numerat,  Ternarius  qui  tres,Binarius  qui  doas 
& Singularis  pariter  qiil  unam  quidem  Unitatem  dehgnar. 

Secns  enim  non  video  quo  modo  vere  dici  poflet,  iiiiitaten^non 
efle  numeri  alicuius  partem ; cum  certum  fit,  Vnam  noh  mi- 
nus efTeratriim  dimidium,  quam  Dno  medietatem  cffc.«ikr 
Utn.  Dini  igitur^Maiworcficotamundtm  valere  ac  ^«a/Mr  !<»/- 
tarsi;  vox  illa  unitates  nec  numerus  eft,  nrc  pars  numeri, 
fcd  vel  numeri  denominatio  fcu  denominator, vel  ipfiim  iftimc- 
raturii.  Vox  amem  ^tatu$r  eft  carum  unitatum  mimertit. 

Ita  cum  Vnum  tantundem  valere  dico,  ac  Vnam  unitatem 
"fJxr  Vox  illa  Vnitas  eft  numeri  denominatio,  . 

fco  Bumeracori  vox  autem  Vna  numerus  eft, fcu  unitatum  mul- 
. ticodO 
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ducere, rc*  ipfa  clamat : Numeri  vero  principium  duceremus, 
ab  ilU  rerum  modificacioiic,qua quid  Unum  cife  aut  multa,  vel 
etiam  qua  quid  Idem  cHc  aut  diverfum  dicitur;  prout  enim  ab 
Identitate  (^ii  ira  loqui  liceat)  oritur  unicat,  ita  & a rerum  Di* 
verlitare,  Numerum  oriri,  (eu  pluralitatem,  latii  patet. 

Scd8(  ipfa  Unitai,’non  uicommode,  Numerorum  catalogo 
acccnferi  pollit  ; quamvii  vulgo  haud  ita  reputetur. 

Adeoq;  utQustncitai  continua,feu  magnitudo,toium  illud  con> 
tinet  q io  afKrmative  refpondetur  quxftioni  ^antum  quid  /it,  < . 
feu  qka  Magrtwti'.  ita  numerus  de  illo  omni  dicatur, quo  quz  Aioni 
afHrmative  refpondetiir.  Certum  cA, Arithmeticano 
eodem  prorliis  modo  St  unitatem  & czterot  numeros  tractare: 

Sr  quidem  apud  Grammaticos,  numerit!  ftn^nlarn  linc  roloecifmo 
dicitur.  Sed  hac  de  re  deinceps  plura  dicenda  erunt. 

Siquis  autem  hzc,quz  dixi,  magnitudinis  St  nutlieri  Princi* 
pia.non  tam  in  Maihdi,  quam  in  Metaphylica,traftari  fuggerat; 

Neutiquam  ego  in6cias  eo.  Ncq;  enim  illud'omnino  Scientiis 
infolitum  eft,  autefredebet,  ut  principia  habeant  aliunde  prae- 
monArata,  vel  etiam  ipfum  rub]e£ii  dchnitioneiB ) modo  ipfx 
de  rutuc6:ii  affe6tionesdcmonArent. 

Alfea  iones  autem  Tarias,tum  in  Geometria  tum  in  Arithme-  xfftSitnts,  • 
tica,de  magnitudinibus  St  numeris  demonArari,adc6  notum  eft 
Utdi£tu  noii  At  opus:  idqi  demonArandi  methodo  tam  certa 
quidem  & evidenti;  ut  vix  alia  opus  (it  Logica,  quam  con- 
nata 8t  naturaliter  iniiti , qua  fcquelz  ncccAitat  intelliga- 
lur. 

Non  tamen  interimi  gnarus  fum,  a logicis  nonnullis  ( qui 
tamen, -an  Mathcfin  fatis  intellexerint,  nefeio, } defedui  quof- 
dam  etiam  Mathematicis  Demon Aracionibu!  obtendi,  quo  mi* 
nus  ad  Ari  Aotclicz  demon  Arationis , quam  diennt,  . 

dignitatem  accedant.  Operae  pretium  igitur  exiAimo  deiVla* 
tlicmaticis  DemonAracionibtis  nonnulla  fubjungere , ut  ea- 
. dem  opera  difciplinas  illas, Arithmeticam  put^  & Geometriam, .,  ' ^ 

feientias  efle  probem,  8t  naturam  limul  explicem 
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VtVcmonJtrationibui  Mithmaticis.  Vnie  Maihmiticm 
vtTefcientias  eft  (onfmMiur, 

. Emonftratio,  five  cTSivfieinjJf , ille  reputatur 

D JLy  Sylligffmus,  qui  tfftmones  frofuis  de  jHbjeSo  fer.frcpriof  caufat 

demonJitat.vc\,\xt  fufiui  apud  Ariftotole  traditur, yin.  c.z, 

J?»  ^sts^ny  tiuitn,r 

3^  acrr»f«r.%  ivnay  iv  Qy*  tamen 

definitio  non  omni  demonftratloni  convenire  putanda  eftj  fed 
illi  qu«  eft  i?  /iJTi,quaE  etiam  >tvci'«f  Demonftratio  dicitur.  Ad 
' Demonftrationem  enim  fufficit  argumentum  ab  efFcdit 
duAiim.  Qiiod  & fatis  innuit  Ariftotcle»,  cum  alium/c/etwfi 
modum  tndigitat,  de  quo  fe  poftea  dicturum  promittit. 

DemonUratU  Demonftratlonc»  autem  Mathematicas  quod  attinet ; nem» 
nesmttbem».  qucni  fcio.qui  de  earum  vel  certitudine  vel  evidentii,  modo 
tic*.  re£te  infticuantur,  dubitavit;  nec  qui  ullas  omnino  aliaivcl 

..certiores  vel  magis  manifeftai  efle  contendit. 

.in  Potiffimx.  Qil^ritur  tamen  a nonnullis,  An  ad  illius,qua  PitijJtmS dicunt, 

& ab  Ariftotele  definita  contendunt, Demonilrationis  dignitati 
afTurgant.  Et  duo  potiffimu  objiciunt, quo  ininfis  id  concedatur.  * 
LIt  videre  eft  apud  Smiglecium  in  Logica  fua  D/f.i  4,  4. 

' Primum  eft,  qu6d  entia  Mathematica,  quatenus  a Mathcma- 

confidcranuir,non  omnino  exiftant  in  rerum  natura.  Non 
teniiw  Im-  ufpiam,  inquiunt,  reperiuntur  Lineae  vel  Superficies  a cor- 

iintrU.  poribus  abftraft*;  nec  quidem  corpora  fphaerica,  cubica,  aliave 
regularia ; aut  trigona  , tetragona,  circuli,  aliacve  figui  * pla- 
nz,  ad  amuffim  Mathematicam  exaAa;  adeoqj  vel  omnino  noa 
cfTe,  Tflefletantum  imaginaria,  contendunt;  ideoq;  de  illis 
fcientiamcflfenonpoirc,  cum  fubjeftis  tantum  imaginariis  non 
polTInt  realcs  affeftiones  incffe,nedum  de  illis  demonfti ari. 

Sed  leve  omninohoc  eft,&  facile  dilI;p.Tiur.(.^ndenimdc  afhi- 
ali  exiftentia  dicitur,  omnino  Tniftfyy  eft.-  cum  exiftentia  fit  tan- 
tu  llngulariu,  feientia  veio  univcrlaliu;  ti  ad  hecjtit  aliquid  lic 
ohj.^^i^um  fcicniixdiveexiftat  live  non  cxiftjc  pciindeeft,  modd 
ejpsinodi  fit,m(jn  indivlduojexiftcre  poffit:  ut  ds  Rofa  in  hyemc 
dici  ^let.  (^od  enim  hu  jufmodi  eft,  potius  ens  in  potentia  di- 
cenda eft, quam  vel  non  ens, vel  ens  iniaginatiu,fivc  eni  rationis. 

Uncas 
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* Lineai  aacem  8t  fuperficies  a corporibus  fq>aratas,  aiic  ipfa 
quldemMathematica  corpora  citra  matei^am  Phylicam,  non 
cxfifterc,  (adeo  etiam  nec  exfiftere  pofFe,^  omnino  vcmmefl-. 
Cbm  aiiten)  Mathefeos  obje^urn  ideo  imaginarium  tanibm  eilc 
concendunc.'  Non  levis*  eft  hic  error.  Mathematici  nam q; 
lineam  (uperheiem  vcl corpus  Mathematicum  citra  corp.is 
Phyticum  exiiftere,  non  magiivel  fupponunt  vel  adii  mane 
quam  Tupponic  Phylicus  vel  Animal  cxliftcrc  quod  ncc  homo  lic 
nec  brutum,  vel  etiam  Hominem  in  genere  ufpiam  reperiri  qui 
non  iit  vel  Plato  vel  Socrates  vel  alius  aiiquii  tingular  is.  Non 
enim  negat  Mathematicus  fuas  l<nvi,(uperhcies,&  Hgiiras,cor-« 
pori  Phylico  inefle  *,  fed  has  tantum  perpendit  8i  contemplatur, 
corpore  interim  Phyfico  non  confiderato.  Aliud  enim  eft  ab- 
ftrabere,aliud  negare:  Mathematicus  luas  quidem  magnitudi- 
nes abilrabic  a corpore  PhyCco.ncn  tamen  de  illo  negat : Nec 
magis  aferic  Mathematicus  quantitatem  ex iidere  (ine  corpore, 
Phylico;  qua  Phy(icus,rubftantia  corpoream  exlidere  line  quan- 
titate: uterq;  tamen  alteram  ab  altera  abdraAam  contem- 
platur. Exiiftuot  igitur,  faltem  exliftere  poiTunt,  non  tantum 
imaginarie  fed  reaiiter,  entia  Mathematica;  non  quidem  per  ic, 
ied  in  corpore  Phylico ; lich  abftra^le  conlidcrentur.  Atq;  hzc 
fafHciiac  ad  illud  quod  primum.objicitur  diluendum. 

Secundum  illud  quod  oggerunt,  majoris  quidem  momenti 
cft  ad  rem  pr2rentem,mod6  verum  eflee:  Nempe  quod  demon- 
jRrationei  Mathematicz  non  contineant  in  le  veras  caiifas  efTeir- 
di,  8(  conrequenter,neq;  illam  przcipuam  neceditatem  quz  ex 
vera  8i  propria  caufa  defumitur. 

Inftat  Smiglecius,  (in  dirputatione  citata^  inter  alia, ia  prima 
slemonftrauone  Euclidis;  ubi,  inquit,  demonjiraiuT  triangulum 
fjft  ^guiUtcTumyttctaquod/it  cmflittilum  ititer  duos  firdtUs^  kabeatq^ 
omnia  fua  latera  a centro  ab  circumferentiam. 

Ut  autem  melius  irKelligatur  argumentum,  Euclidis  demon- 
ftrationem  aliquanto  fufius  explicabimus.  Propofucrat  Hic 
hoc  problema  folvendum, /aper  . /iniuin  (fuia  AB,} 

iriangujum  aquilaieiiictnfiiiuere.Qaod  utBat  jubet  ut  crair»  Ayintcr- 
ViJlo  A EydefcribaiurcirculM  EQ  ; item  centro  By  intervallo  BAy  de» 
feribatur  circulas  ; & apunOeCy  in  quo  cirra/i  fo  mutuo  fecant, 
ducantur  ad  punOa  AB,  reffe  CA,  CB.  His  peradis,  dempnftrac 
Euclides  condru^ttm  triangulum  AEG  ejft  aquiUterumi  quia 
nempe  tres  reQd  CA,  AB,  BC,  funt  inter le  stqiults^  certe  «ft 

B \ dc- 


r 
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dcmonftrAtio'  a «era  8c  proxima  caufa : NamniH  squalicag 
laterum  (it  vera  immediata  caufa  cur  figura  conftrudia  cft  arqui- 
latera,  q.unara  ea  Tcra  caufa  fit  non  poflTum  ego  vel  aonjeftu- 


raafiequi  ) Squalitas  autem  laterum  CA,  AB,  BC,  demon« 
ftratur,  eo  quod  C A,  AB,  funtudH  circuli  B O^iduq,  }£qutles^ 
iiemB\iBC,  radii  circuli  AC  idcoq^  aequales:  cum  icitur  lam  CA 
guait  CB  aequatur  rcQ*  A B,  funt  uts  rfcf<  C A,  AB,  BC,  inter  [e  £•  - 
quales.  Efiq;  hzc‘dcniuniiratioEuclidea» 

Verum  in  hac  dcmonfiraiione,  inquit  Sn^Ieciui,  **Ncmo 
aon  videt,  non  alTignari  veram  cautam  efiendi ; non  enim 
**  triangulum  idcirco  cfi  aquilaterum  quia  eft  inter  duoi  circu> 
eonftru£ium;  nam  etiamfi  non  efiet  inter  duos  circulos 
**  confiruftum  adhuc  edet  zquilaterum : tlndc  talia  cauCaeft 
accidentalis  uli  proprietati.  • . 

Cui  ego  multa  regero, 

10  Dico, quod, utut  illud  verum  efiet  q^od  affirmattlr,nempe  de^  ■ 
monfirationes  Mathematicas  non  per  veram  Se  proxima  caufain 
procedercjfunt  tamen  fatis  (cienrificar,fi  vel  per  caufa  remotio- 
rem vel  per  efFeffujVel  per  aliud  alrqu^  medium  ab  alio  argu- 
mentandi loco  deduSum  procedant,  modo  certo  concludant 
rem  ita  efie  prout  afiirmatur,atq^  aliter  effe  ngn  pofTe*  Sufiicic 
enim  ad  hoc  ,ut  demonfiratio  fit  fcientifica,  fi  frtctdat  per  mediam 
necejftTiam  ex  natura  rei:  at  8c  ipfi  quidcm,qui  hoc  ob)iciunt,non 
negant,  8c  Smiclecius  etiam  dire^e  afiirmat,Difp.i5 .9«.  i.  & alibi. 
Quare  nec  ipfe,necjquos  feio,  alii,  nceabunt,Difciprmaf  purh 
Muhematicas  icientias  efit , utut  perfc&iirioium  illit  damoa'* 
Arandi  modum  non  concedant. 

20  Notandum  cA,  quod  ipfi,qul  negant  has.  demqnAcatio-. 
nesperfe£ias  eflfe,  ia  ratione  demon Araqonis  (ut  loqnantur)i 
fatij^nui  dubitant,  an  ufpiam  alias  occurrat  in  aliis  feientiia 

ejafiQodl 
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cjufmodi  PdtilTim*  tlcroonftratio  : ut  apwd  Sntl^tdtnn 
cft,  <juJtfticn«  prifti  ckata. 

5»  Fuclidis demonftratio,  non  igitur concItjditTriangn' 
Ium  ABC  zquilatcnim  cfle,  co quod /nttr  dkoicncuUt  cfn^>(rdru*rt 
/»t,  (ut  Smigltcio  videtur;)  fcd  quod  htern  CA,  AB,  BC,  pnt  imer 
]e  equalit  ut  ex  progreflTii  dcmonftrationis  paret.  llJud  autem, 
de  duobus  circulis  in  conftruAicne  adhibicifjlublcrvic  uatum 
squalitati  laterum  demonftrands, 

40  NoUndum  eft  Euclidem  loco  drato,  non  um  veritatem 
Theorematii,  quam  conrtruftionem  problcmatj>,demonftrare,. 
Non  enim  finiplicher  Probaturus  er$c, Triangulum  AbC  ej!e  tequi- 
Uterum ; Triangulum,  eo,  qut  iatftrdwn  erat,  w,oio  conjituCfuni, 

^ ejfe  aquiUterum  ) -fcu  Hypotheticam  hanc  propnlnioncm,/i  Trr- 
• angulum /fc  (onjhuatur,erit  aquiUtetum,  ver^m  eflir.  Jam  vero,quan- 
quam^liunde  fortaiTe  conAarc  po(iic  ver  icas  conGrqueotis, 
taempe  Triangulum  ABC  effie  aquilaKTum  •,  veritas  tarr-cn  cqnle- 
■quentix  (^uempe  illud  ex  conflruD tone  fe^ui-, ) nonjaliunde  probatur, 

. neqj  ex  alia  caufa  magis  immediata  dependit,  quam  ex  ipfa  . 
conftru£^ione:nempe  quia  coftriiftor  fic  procedendo  acceperat 
iequales  circuloruhi  radios. Ex  vera  igitur  propria  & in  mediati 
causa  demonftravit  Euclides  ctnftrulhonem  frebltmaus  o^iamvis 
igitur.  Triangulum  illud  aqurUterum  efe,  dcmonftrarc  videtur  per 
caufam  vel  remota  vel  acc|dentalem;At  certe  cen(fru£l tonem  ilbm 
froblemati /af/i/arere,Cquod  erat  Euclidi  dcmonftrandum)  per  ve- 
ram .proximam, & immediatam  caufam  demonftratur. 

50  Etiam  addendum  eft, in  nulla  quidem  feientia  expe^an- 
dum  effe,  ut  omnes  ibidem  demonftrationes  zquali  perfefiio* 
nii  geadu  procedant.  Abunde  fafEcit,  (i  demondrationes  ali* 
quz  lint  per  veras  & proximas  caufas,ideoq;  n <^/ot/  qtianqua 
demonft rationibus  illis  <n  ^/o7i,pa(lim  irnipifcctncur  aliz  n iri. 
Ut  in  feientiis  omnibus  abundi  liquet. 

60  Igitur  concedo,  fi  non  demonftrationcm  propofitam, 
ac  faltem  alias  non  paucas,  in  mathcfi  pallim  occurrentes,  pro- 
cedere, non  tam  a caufis  proximis  8e  immediatis,  quam  ab 
allii  lociiTopicii;  adeoq;  demonfirationei  effe  rfi  Sr/,non 
7“  Nego  tamen, in  omnibus  demonfirationibus  Mathema- 
ticis illud  obtinere.  Mt^ltas  enim  a Veris  8e  proximis. esiufis 
procedere,  adeoq;  demonftrationes  efle  r?  /ion,  'contendo. 
Ideoq^  Smigledi  enumeratio  demonfiracionum*,  quas  cffcTu 
• • B 4 Ut 
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Sri  contendit,  utut  vera  eflTet  , non*umen  eft  fufficirai' 

enumeratio,  cum  occurrant  ali*  non  pauca,  quai  eITe«/ior^ 

igitur  ut  rem  totam  dilucidiui  expediam,  tres  prafer» 
tim  dcmonflrationum  Mathematicarum  iiTC  modos,  five  gra- 
dus, (ivcfpeciesftaiuo.  . . j j 

Prima  quidem  eft  illademouftrauo,  qu*  per  deduirmm  ei 
abfurdumtieu  impolTibilc , procedit  j difta;  qua  rem  ita- 

efle,  demonftrat,eo  quod  fit  inipoflibile,  ut  fecus  fit.  Ut  fiquw 
demonftraturui,  Kectttm  circulo  injcn>Mr«»i,  lengifiimam  illm  ejfe 
ea-f  PtT  centrum  tronft ; iUud  ita  eflTc  alferat,  quoniam  impoffibile 
ea  aliam  quamvis,  pef  centmm  non  tranfeuntem  •,  vel  longio- 
rem efle,  vel  quidem  aqualem.  Supponatur  enim,  fi  fieri  poflit,-  . 
refta  A D ©-,  per  centrum  non  tranfiens , diametro 

AB,  per  cemruhi  G tranjfcunti,  aqualis,  vel  etiam  ipfa  fongi- 

or:  & ducatur,  a centro  C , reftr 
C D.  Dicoreftam  CD  aqualem 
efle  re^  C B , quoniam  utraqt  eft  ' 
re£i;a  a centro  ad  circum ferentian^ 
ejufdcm  circuli;  ideoq;  A C D,(er 
duabus  reftis  A C,  C D compofi- 
erit  aqualis  diametro  A CB, 

( quoniam  li  aqualibus  aqualia  , 
addantur , tota  erunt  aqualis;  ) fi 
igitur  A Dfit  aqualis-ipli  A B,  erit 
etiam  aqualis  iplis  A C , - C D ^ fi- 
mul  fumptis,  ( nam  qua  eid<  m vcl 
. . aqualibus  aquantur,  etiam  intrrfc  aquantur;)  li  AD  longior 
fit  ipfa  AB.  erit  St  longior,  quam  AC»  CD,  fimul  fumptis, 
(■quibus  ipfa  A B rqualii  eft,  ) Ai  horum  utrumq;  abfurdum 
eft  8c  impolTibile.  Cum  enim  A D fit  refta, qua  inter  data  pun» 

. ftabrevi/Timaeft,  8e  quidem  unica;  impolTibile  cftntvel  longi- 
or fit,  vel  etiam  aqualis,  ipfis  AC,  C D,  fimul  fumptis , qiix 
nonnifiper  circuitum  quendam  a punfto  A ad  punftum  D*. 
procedunt.  Non  eft  igitur  refta  AD,  vel  aqualis  vel  major 
qusltnrft  AB.  Sed  & eadem  onipino  demonftratio  procede- 
^ ret,fi  ubivis  ali^s  refta  non  per  centrum  dufta  inferibatur,  puti 
EF.*  fienim,£F  fic  maior,  vel  aqualis  ipfi  A B,  erit  proinde 
' major  vel  aqualis  E C,  C F,  fimul  fumptis;  .quoniam  E C ra- 
. ’ • dini 


\ 
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dius xquatur radio  AC,  & C F ridiui  sequatur  radio  C B j 
ereowta  AC,CB,  (hoceft,  AB,')  «qiuturtoti  EC,CF; 
At  impolTibile  eft  ut  rcfta  EF  vcl  srquet  vel  fuperet  redas  E C , 
C F fimul  fumptai,  (cum  reda  fit  breviliima  inter  data  pun- 
da  ) ergo  etiam  iiimolllbileeft  ut  velxquet  vel  fuperet  redam 
A B (ipii»  E C,  C Fj  fiuiul  fumpcii  zqualem .)  Cum  igitur  im^* 
polTibile  Iit  ut  A D,  vel  E F,vel  alia  quzvis  re^a  non  per  cen- 
trum sequet  aut  fuperet  redam  AB  (vcl  aliam  quamlibet  per 
centrum dudamO  fequitur.  Redarum  circulo  inferiptaruro, 
qu*  per  centrum  tranutefle  longillimam.  Quod  erat  demon- 
ftrandum.  Demonftraiuf  au.em,  ut  patet,  dedudione  ad  inv 

^ Secunda  deinonftrandi  ratio,  eft,  Ojfen/iva  t«  ^ot/.  Ut,  fi  reOs 


AC  demon^rttUT  <equalif  tfferedd  BCj  quoniam  utraq;  dc- 
monftvata  fuerat  zqualii  ipli  A Rs  quz  autem  eidein  funt  z-’ 
qualia, funtStzqualia inter fe.  Eftq;  hzc  demonftratio quidem, 
oftenfiva,  fcd  tantum  n V/,  non  autem  t»  /iot/.  Commu-. 

nis  enim.utriufq;  sequatio  eidem  lertiz, indicat  quidem  earum 
squalitatem  inter  fe,  non  autem  illius  caufa  eft.  ^Elicnt  enim 
ipfz  AC,  BC,  fibi  invicem  zqualei,  eriamli  ipfa  ABnonfu- 
iftetdiida.  , • 

Tertia  vero  demonftrandi  ratio,  quz  & omnium  perfedifli- 
ma , eft  Ofktnjiva  t?  Qtiz  demonftrat  quod  fit,  8c 

quare  fio-  Ejufmodi  eft  defflonftratio , fiquis  Kadies  owner 
ejufdem  circuli  aquales  e(fe  inde  demonftret,  quod  definiatur  cir- 
culu*r^*^^®™  ^*^*'*‘^*  F/gwra  plana?  unica  linei  cur*icm- 

tentOxqu^  o >nedio  com^ehenfi  jpatii  aquaUter  ubiqi  dijiat.  Si  enim 
circuli  cficntiapoftulctjut  ipfiusperipheria  zqualiier a centro 
diftet ; immediato  feqojiur , tanquam  a caufi^  vera  8t  proxima, 
radios  omnes»  quibus  illa  diftamia  .menfuraaur , etiam 
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gmem  ex  unittlibut  cemfe/ita  multitudo.  Sic  enim  Euclidcf, //3.7. 
dr.l,-  *.  M»rcif  i?7, 

^,Ti  Iti,  (AOfdJb)?  nyxtifuror 

Ex  his  autem  LIakatis  & l^imcri  definitionibus,  pleriq;  ar- 
bitramur unita. em  numeroiu  oatalogo  non  accenfendS,  adeoq;  ’ 
numerum  minimum  Binarium  cfFc^  quanquam  illud  quidem  Vnittffit 
Euclidem  ulpiam  dixifTc  non  meminf.  NuiMirm. 

Miror  tamen  eouFq;  hanc  {ententiam  invaluifle,  cum  non 
minui  Unicas,  quam  Binarius  numerus, aut  quivis  alius,  rcfpon-  v 

deat  qozdioni  fuat. 

Hac  autem  dc  ic,  erat  mihi  quidem  in  animo,  litem  mutl- 

S^uam  movere ; cum  illa  controverlia  Logica  potius 
eu  Metaphyfica,  quam  Mathematica.,  videri  pplfit ; faltem  • 

. obiter  monuilfe,  non  modo  Z/nHihfcd&AWuOT^apud  Arithme- 
ticos eodem  omnino  modo  ac  reliquos  numeros  trafiarij  adeo- 

q;  apud  illos (quitTquid  de  Mctaphyficis  dicendum  (it)  vel  pro 

Numeris, vcl  quali  numeris  reparari.  Operae  tamen  pretium  for- 

talfiserit  paucis  oftendere,  cur  unitatem  putem  vere  numerum 
cfle,aliifq;  numeris  annumerandjm. 

Nec  huic  forf;m  adverUbitur  Euclidis  allorumq;  fenten- 
tUt  probe  intellefta.  Gum  enim  nonnulli  Uniutem,  proprie  n r H ’ 
loquendo, non  modoNumtrum  efTe  neg-nt,  fcd  k numeri  par- 
tej  adcoqi  numeri  priadp/um  itnperj  effe  dicant, ut  tfi  Magnitudinis  efe  noerus. 
FunOam  t Sc  Temi>oris  Momentum:  Intel ligendi‘fortafl^  (unt 
deMonadefeu  unitate,  non  ut  numerum  Tmpularcm  delignat, 

(ed  ut  eft  communis  qu.iii  numerorum  omnium  Denominatio, 
five  denomiqator.  Sic  enim  numerus  Qnaccmarius  eft,  nui 
. quatuor  unitates  numerat.  Ternarius  qui  tre.« .Binarius  qui  daaa 
& Singularis  pariter  qui.  unam  quidem  Unitatem  dcfignar. 

Seens  enim  non  video  quo  modo  verr  dici  poflct,  uuitaten^non 
efle  numeri  alicuius  partem;  cura  certum  Ht,  Vjtam  noh  mi- 
nus efTe  ru«r(>tn dimidium, quam  Dno medietatem  e^^e‘^7mr  ^a~ 

Uor.  Dim  igitur^MaiNordicotaniundcm  valere  tequotuor  uni- 
tates ; vox  illa  uniiaies  nec  numerus  cft , nrc  pars  numeri, 
fedvcl  numeri  denominatio  feii  denominator, vel  ipfnm  tfUrae- 
raturi).  Vox  autem  ^i4fk»r  eft  carum  unitatum  munerat. 

Ita  cum  Vnum  tantundem  Valere  dico,  ac  Z^nam  unitatem 
fjdtkr  fxttdJk.  Vox  illa  Vnitas  eft  numeri  denominatio,  . 
fw  Bumeracorj  tox  «utent  Vtig  numerus  eft, (eu  unitatum  mul- 
' . • titado 
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thudojfiHwIf/fKjMjr  nomine  laxiui  accepto,  ut  poft  dicetur,  J 
dicit  cniKi  ^01  vel  qum  mulu  unicatei  adciTe  dicuntur,nimirum 
unicam. 

Aliud autera  eft  negare fittdJkt  aliud  verone- 
. gare  tJ  U Vnvm^  numerum  effe : Eodem  enim  (cnfu  & i AW 
numerum  effc  negari  poiGc,  quamvis  /ixa  numerus  cfle 
non  negetur;  Siquit  enin>  drcaJ.»  numeret,  erit  Derar  nu- 
meri den  eminatio,  Vuo^CTO  decadum  numeiu*.  ^ 

NullUtt^TtH-  Sed  revera , Ii  accurate  loqui  velimus,  non  tam  unitas 
quam  Nulhtjf  ( fi  ita  loqUi  liceat ) feu  Nullum  , ( fton  tara 
” ’ (»or*f  feutrojjif  quam  » aV«*,  feu  t3  /uhAV,  ) idem 

numerorum  obtinet,  quod  Punflum  rcfpeftu  mag- 
nitudinis, & Momentum  rcfpcftu  temporis.  Ut  ex  opera- 
tionibus Arithmeticis  cum  conftruftionc  Geometrica  conipa- 
ratii  liquido  conflare  poHit  penitius  intuenti.  Unitas  vero  in» 
ftar  certK  cujufdam  linex,  feu  alius  magniiudinit,  ad  arbitri- 
um poHtx,  ad  quam  aliarum  homogenearum  6t  compa- 
ratio. 

Mihi  faltcm  hoc  videtur  dicendum.  Magnitudo  rcfpondec 
quxflioni  niavr  tn.  Numeras  vero,  quxflioiy  157.  Unde 
. ^ tam  Numerus  quam  magnitudo  TTo(r«]itr  non  incommode  dici 
potcfl.  Latina  Viro  ^uantitatif  appellatio  non  tam  c5mode  vi> 
deturf  quoad  nominis  notationem  jutriqt  applicabitis, 'cum  fola 
continua  Quantitas  dicit  ^antm  quid  lit ; Difcreta  vero,  non. 
^ iHiNfH  quid,  fed  ^ot  funt ; ac  H potius  dicenda  cft 

quam  quantitas:  ^ Tcd  de  nomine  non  efl  ut  litigemus, 
dummodo  de  re  conflet.  Ut  autem  magnitudo,  puta  Linea, 
inAoaturapunflo,  quod  omnino  magnitudinis*  cxperiefl,  fle 
quidem  (pofitive ) nihil  efl,  five  nullius  magnitudinis:  ipfk 
vero  Linea  tanta  efl  quanto  efl  ipfo  flvc  Puii^lo  five  nihilo  ma- 
jor; Ita  8c  Numerus,  nuB  ab  unitate,  fed  revera,  a nuliitate  , in- 
choatus, cantus  efl,quanco  c A ipfo  Nullo  major.  Et  uc  Fundata 
punfto  additum,'Ave  fcmcl  five  centies  id  hatwion  cfHcit  Q.uan- 
tu;  nec  etia  Linea,velquxvis  alio  magnitudo, adjeSione  PunAi, 
etia  cejiciei  repetita, omnino  major  Hr,auc<e)ui  ablatione, minor: 
ita  fle  NnI/kvi, five  r3  /uitAr,/uuiAr<addiuim‘non  faciet  2r,  nec  nu- 
merus adfedione  th  iinA\r&-  augetor  quidquaro,aut  ipfiua  aUn- 
done,  minuitur. 

At  iotcrrOgabituc  forfan,  Num  velijmego  a Veterum  pariter 

■fc 
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& R.«centiommoiniiinmrentcnuadifc«dcr*j  qai  uop  orcUr3£y  , , 
ta  tm  vocant  Principium  ^4 umeri  ^ . . 

RefpoDcIco,  i®'Nibil  abfurdl  efle  majorum4ttY€0ii? 
pnefertiin  in  Mathematicis.  Ncchocilioru  laudibus  quicqu^pn^* 
detrahit,  nam  & illi  prioribus  addiderant.  . • • 

Nonmihitairien  volupe  cft  ab  aliis  difccdere,  nul.ubi 
reineceilitas  Semanifclla  racio.ruadent.Ncc  eniiii  placet  cpruni 
temeraria  .ipidicia,  qui  cum  (e  vel  cantilluni  feire  (eniiunt,  aljp> 
rum  omnium  peritiam  vel  flocci  faciunt,  vcliUipercUiore  cop 
temnant : atq^  illud  potius  facagunc,  ut  alioiutu,  live  verj^ 
five  fiftisj  <T(p^X/x<irri'  inrultcnt,quanrtit  eoium  .vel  Icofa  latis  in- 
telliganr,  vel  probe  compertis  aflentianuur,  Eft.  epipi  illud.,  ' 
.i^vel  ijuvenilis  nonnunquam,  levitatis  , .cum  cognitione 
plerumq;  non  nilt  mediocri  conjtinf^;.yc]'uipe|c*]lipir%U~ 
quando  faflus.^  indicium  ; potius  quam  r?fub*^r  ^ ‘^*?arr 
ingenii  argumentum.  Nec  raro  a rebus,  perperam  inte/ltSl3,f 
potius  quam  a veris  illorum  quos  culpant  erroribus,  hujut;^ 
modi  infultut  ortura  diicunc : 8t  eaipla  quz  culpant,  li  intelll^. 
gerent,non  culparent.  Ec  quidem  eorum  pars  Ipagc  niajor  qm** 
veterum  fenfa  rejiciunt  8f  flocci  faciunt,  ipforupv Joco.vel  ea- 
dem ipfa  qux  culpant,  mutiita  uncum  phraliologiajlubftituunr, 
vel  falcem  non  meliora ; & in  eos  nob  raro  errores  ncicii  inci- 
dunt,eofq;  pro  novis  inVemii  .repuunc,  quos  veteres,  refetues,  • 


P- 


y.W^ 


declinarunt. 


't 


50  Quod.ad'rem-p;3Efente.m  attinet,  .^'ro,.8£^ veteruro'  ^1,’ 
fencentiam  probe  inteIlel|ViB,  -&  qux  nos  «(Terimus^  latiacpn-  fenten-^. 
ftare  polTe.  Ipfa  cmm.PundfU  vox  duplici faltcm  qcceptatione  ifi;  cnm  ftn-'^ 


«ccurric:  .prout  ncthpcfigni5c§^  Ptimum  gfitd  /ic,  vcl  Vl^mm 
quodnon.  Ht^quis  Mtitm  ordiri  dixerit  velab  «//itno  memtnlod  ’ ' 
^uinifi  vel  a^imsmimrRto  Sje  li  hxrcdiii  jqsin  fem  hxridi. 

tzrUm  4bJpfef/tritinmitUf  vi^la  rupremo  pacernx  vjtx  mci-  ^ 
mentOjdicacurs  cfthoc,priiicipiuimt^/iiniam^aoiiRsg.^upremum- 


coiro  vitx  paternx  momentum  ultimum  eft  . eorum.  qujbus  Ci^V^^j 
iiitfeon  hahiiir  vcrodicamus,  Hicrcdiff* ‘ 


hxresfuccedaneus  jus hon  habuit.  ^ 

ius  inchoari  z.frtmtmtmenitfwajjipms  i;  etiam  ita  vere  Uicjy^uri’ 
<«d  eft  hoc  principiam/runam.^fcoil  fte-  (Atq;  huc  facjiiv  ^ecp- 
rar iQ  illi  dc  termino  vitae  ac  oionis  apud  Gef^uiA  ).d.^..^5.  "Sc , 
apttd  Augu^^*  i3.c.p,io,i  i.}  Pariter. ile  pcfrr^ipio 

, : C ^^41*..  nurocji| 


.'  ‘ w 


' .■ 


V 


e-«' 


V...  ■ 


Vnifdtem ejfe  CAP.  4^ 

nunaeri  diceitdatn  eft.  fi Pnmum^qatJ (k  qiueratur  j Vnitar  afflff- 
nandxeft,utq'iiefi  numerus  o^^nino  primiis  & minimus  .*  Si 
vero  kliiwum  qudd  nj.'t  i aifignandumeftTo  five  ue 

' . quxefi  numerorum  omnium  negatio.  At  de  QiiiQtitace  con* 

^ 5*Vinua,  feli  Magnitudlncj-lt  quaeratur  Viumm  quod  aony  Punivit 
: a!figasmni>  quod  omnis  quidem  magnuud.nis  expers  efiy  cn! 

ttmeo  It  vcl  tantillum  accedat,  emergit  C(.nantum;  fin  quae* 
TitvK  Primum  qH6d’  fic  i illud  omnino  non  efi  ailignabilc}  non 
datur  enim  minimu  q^iancnm,  cum  omne  quantum, qua  quanv 
tum,  fit  in  infinitum  divifibile.  Atq;hinc  ortum  eftqnodVe*: 
teres, print^piura  Numeri  defignaturi>Z^iD'ra(«n  poiuerint,  nempe. 
'Primum  quod  fic:  Magnitudinis  vero  principium,?{mf/wm  dixerint,;. 
® nempe  uhimum  qu^  Hem  quoniam  , in  magnitudine,  Primufit- 
<quod  /ienoncR  alTignabile.  Non  autem  eodem  ienrii  dicitur  UnL* ' 
tas  prici(Mum  Numeri,  quo  Punftuoi  principium  Maghittidiniss 
hocenimfenfu,  nonTi' ‘t'«aw,  fed'7^  Nulbtmi  erit  numeri  prln-^ 
cipium,  nempe  Z^/r/wNW  ^aod  n«R. 

Nollem  autem  ut  quifi|uam  mede  lana  caprini. contendere 
exiftimet,  dum  numeri  Principium  curaofiut  inquiro':  Infigois 
enim  efthujofce  rei  u^ilisai , praelcnim  In  Analyticei  iive  Ai-v 
gebrz  rpeculaCTombus;  quo  melius  operationis  Arithmetica 
cum  Georoecrlcis  confini^iionibus  congruentia  percipiatur  c, 
Atq;  hinc  obfairitas  non  parra  ell  exorta,  qaod  veranumero* 
rum  8t  magnitudinum  comparatio  vcl  noit  fatis  fuerit  a multis 
intcllefta,  vcl  minus  falcem  diligenter  confiderata.  Atq;  hoc  ■ 
animadverterunt,  credo,  Dominus  Des  Cartes,  ejylq;  ingenio-  , 
jfidimui  iocerpres  Dominus  a Schoten ; ilii  enim,  dum  elFeftio* 
nes  Geometricas  Arithmeticis  operationibus  adaptant , uni- 
tatem noninfiarPunfli  habent,  fed  uc  . lineam  qUandamad 
placitum  afiumptam,  reliquoiq;  deinceps  numeros  alUrdeug- 
nant  lineis, quz  ad  lineam  ailiimptam  eandem  habeant  rationem 
quam  exponti  numeri  ad  unitatem.  Etl  autem  omnino  impof- 
iibile,  fi  Unitas infiar  Pund;i  habeatur, ut  ea  qusepar-efi  congru- 
entia iater  Arithmeticas  ScGcometricas  operationesconfervetur. 

fgo  igitur  affirmare  :non  dubito,  Principium nthnerifeb. 
nempe  ferifii  quo  Punduin  dicitur.  Principium  Magnitudinis-^ 

' edCTt  /xH AV,five : Vmtdiemvero^tea  pptius  Vnfim  non 
um  efle  principium' humeri  ( fenfu  quo  dtdum  cft)  quam  pri- 
inum  «umemm  j cft  enim  vere  fiumcitis.  ' ' • 


Jluoduuiur. 

ftliufutTUt. 


1 


^9 

! definiverit 
\ii 


e A P.  4.  Kfiwerum  minimum 

Neq;  me  omnino  in6tetj  quod  F.uclidei  Kum 
^ Z*..  «a7^(S*,  multitudinem  : ? 

ibidem  non  ftriftc  famtndum  eft  / proifcA^«^f«9^Pponitur  oJ 
Pauce 9 vel  «rJf^H/^led  ut  defignatlonefn  t7  ^Jfjum  indigiat.  • 

Si  enim  qoaeratarj^i^mbm  e^?  rerpundrndun)  erit  dc  magni*  . • 

endine^  fi.verb,  ^ot  funtf  refpondcndbm  cixt'de  multitudine: 
fieri  tamen  oraniho  poteff, iu  T/'nbw  telpohdeator , quando  de 
niuItitudfnequxritur.T.g.  fi  de  unici  filii  ^ente,  quxratur 
filioi  (fen q»am  multos)  habeat’'? . refponqlndum  cfi  unicum, 

. Quo  fenfu  vero  ri  ^tm  rcfpoadct  quzfiioni  .^«nn  multa  i eodem 
tx.  umtas  , multitudo  dici  poterit.  Si  quii  vcro-^muliiiudinem , ve{ 
ri  de  unitate  dici  comendae : Qoncedo  quidem, 

fcd  8c  *xv'f<vf  de  dicitur,  qux  non  multa  quidem,  fed 
Poufafanc.  Erae  autem  h2C«iVv^Aii>(«hk  loci  neceflaria,  quo- 
niam Vox  Kvejivriist-  nec  apud  Grscoi  (fquantut^cio)  nec  apud 
L^itinoa  occnrrac  ttlla.  Atqjliand  <n  V^i^^^gnlficacionem 
ideo  potiui  ampleAendam  exlfiim6,qupd  ^clidci  nufquam 
Cquod  ficiam^  imitatem  numerum  clTe  neget  i Qid  contrarium 
pociui  videatur  (entire,  dum  jpratn  unitatem  codcip^lane  mo> 
do  quo  reliquoi  tradat  numeros.  , 'k 

Vnum  igitur  numerum  effe  affirmo ER  aiicem  numeq^i  om-  Unom  ryrM»> 

niupiimn/fliw  ('St' hoc  quidem  fenfu, mihieri  prfnclpium  ^pfte  »"rr«x  minh 

dicitur , quia  primbw  quoelfic»  feu  hum^s  primus :)  mlnimgin 
emm  eft  quod  affirmative.  Cefponi^ec  quxRioni  qujut  muJta^,^ 

ideoqtmioinianmltltudo.l  ^ v. 

* ' ' 


quod  rS  Nullum  rcilpondeat  qpzfiibni  ^uamnmltaj  ideo  2i  piulth 

i o .... 


tudoudt ; quqnl.am  ^(poi^cf  Negative. . Idem  enim  cft 
K;  j{f  itf»  f ^ «I  Jde^ap  ne  hemo,  Eft  autem 
■ aimlniti^» a'^0CfXW‘:  ift enimdicitur Puerjf.uerulutiSti 


Vliuf  uox-  f 

diroin»**^*  a vocfX'?<!KJ  urenim dicitur  ?aer,f.wbiw,8t 

t pjjoniai*,J«r4V  i ) & E«i{fefr,  Pulchetuitu,  Pbif»e//«  0ro,^«/. 
^^lj^'^^ener,T'tmulmi7enellus : fic  Bonus  ybjmftlufy  bellus  i '0'nM^ 
•f  f,llus  :licVinkmiVHSum,i^udTttrent'  Adel:  idem  igitur 

A7fi//i/tM_  /Tinr*  . u^l  ttaa  ^ ei^ 


NuPum,  (hoc  cRy  tie  unum , vel  nc  ur-ulum  j ) ac 
Cczcot^^  Ow</iir  & ,hoc  eft,  iJ\i  tr  , & Anglo- 


boc  eft  nit  ^„,yel  »i  me.  Non  igitur 


y 


Hiirn 


Ty/HMj  ejf<  l^uMeru^ff , 


20  f irtumy  cjje  mmenm , . GAP.^^Iji 

(ed  Vrtum  eH  numerus  pritnus;cum  AT«^k^«  refpondcat  Negirij^  . 
tollii  enim  fubjcftutnqii*ftionis  f ncc.^ani  uneodit,  ^oi  juni 
unitttes,  qnatfikKitaiijrinbHeJfe  i ixt^ 'qui  dicit,Nt$ffes  efle  orbes, - 
negat  orbc5  ; orbis  ^im  jii^uis  ftt,  falcem  unus  erit. 

Xmmfu^U  Siquis  autt^objjciat, intermedia  n^dt a darrincer  Unum  &- 


mn/ZJc^'  Nullum  ; put.AliisiaWt»  Scx*tantcni,  Quadrantem , T rlcnteip,' 
Scmi<n.ni;ire  B^^X^odrant^mji^&,Qpincanccm,Scptoor  . 


Decuncrm.Undecunci; 


_ nccm^aiiadq;  cjufmodi  parte* 

intcgii-  Ut,  liqueatur  (infante  kora  nona;  Quotbor»pptl  - * 
oftavam  tranfici^rt;  refponti^bitur  fort^,  nec  unam,  nec  nuL? 


jam,  fed  fcmihoiini.pr;eteriiire.  .Cohcedb^quidemiicrc(p6n<*'^ 
deri  podfe : Con^o  etiam  numcrbs^ims  FjtHos  vocani»  livc 
FraSitniSyct^e  qiydem  Vni  8t  A>//r  qaaintnermei:yioS|,  .Sed addo. 


luod  jam  .tra^jcnr  etf  rc|!j2ppdctur  eriin)  non  dc  • 

^ --  - .-•_  J?-!  /O  ...  I 

fcd 


GUOU 

^*f,  feddc^j|(Afe ; ^^oa  enim  dicitur, <^or  few^pfatitibjntsV 


^51.'  J*’ 

z '•  ■ 


cd,^-fKfKw/jflfc,ria  qqsnta  pari  hori  ^ non^Troj^/  wg^r , fed 
linv  -f  «£5*f,feui77»^gci«>.  Pertinet  igiuirlj^C  Eidp^  prppaip 
loquendo,  nor^r^in  ad  qiian,tUajcna  (HiLnmnetunr, 

quam  ad  Conjimjam''5  pfdtit  Kq6»  fupponi^ur^clTe  quid  con^;  ^ 
■-  tinuam  in  ^rccsdiviflbile';  quan^ttjs  quidem  hanHim  partiui^  , 
ad  conit^  ratio  ninheris  exprimatur. ' <2i»f»tfluani  enira  npii, 
rcftedjcatur/i^nJriyTiJrwJ^r/rJliirfcirrfj  feite  ^ 

Jifuitt  <?©ry,  nullam  foordJn,^tranfiiflc,  nc  tinimi  quidem*.  Idem 
cc|idum  eft  de  Fraftronibtfj'othnibui ; Verbi  gfati*,fi  ( ) trei 
horte  quadrantes  pftTenifTe^  dicatur}  intelligiiur,'tantumhora4 . 
ii,.»^raeteriiirc,  quantum  ettnnnfcrui  Ternarius  Qfrai^ipnis  jiurac-^ 
rator) -ad  ( ejufdcrir-pertptninatorcm  ) Qjiatcruariumj  feu;^ 

( quod  idem  eft ) fqppqrfttiif  h^a  ^fit^iiid  cbntinaom,^  in  qua-i'  • 
tuor  partes  Geonfjetricc  fe^,  harum  vero. ,tcjc»-taa  a^m«^ , 

.tas  elfif;  qui  qvidrnirAntKmciicc^^^  Indkat  igituo^ 

J‘'raftirifliis,DcrtowfBa}(/r  Gct^flnytrieani  integri  ib.ingmbra 
iiUnchiyNHmeriffifyfrb  taliom  met^foTum  indicat^ 
rum  fcQ  Alultltddinem^Aridfmecieam  :'‘a^eSq-  nuineriii 


CAP.  5. 


■ ■•  .'!s«  . 


. -.  - /tB 

Nmirtrufn  Pfcfr;j|(i>.  JyatK^ 

' Nfn:^;t3pihi  ol^tn lu  J^^jUa  > . Jn. 


3t^  -f'- 


■ '■ 


• /TSlIm  Nanjc^pruni  natura,  bxc  6c  , ut  ubieatiim  mukltudi-^^^^V 
nem  dclkncc , fcu  C quod jdcjntft;)  utdicantigJaoJifi  • ' 

r.  r f-t ri~:< 


'ponatur  Unitas,  fcu  j^ot  Umtatcs.fignmccntlIr^r^varii  Uni*- 


I tacumjuultit^i^dtne^varMs  q nuntierorura  Ipeckii;  neccifc  eft.  l 

'oy^libct  enim  Uniiati»  a€ccntq>nun»erorpmJ^>«:enWv»f  iac. 

0 Siigitiir,,ubj  prius  Nui  Ia  «rac , apponilurtlnitasfiic.rturdc-  Asm^rum. 
ru? fi adbuc  addatur  Unicas  alia,*  cmergic^Dumer» 


'•F 

■a- 


1 . . 


‘ Binariuf':  accedat  i>  .’' 

. exrurcit»7'ern.ff/w:  hicaUi  : ; ^ 
tcm.  Unitatff,  airftus  fit-:  - *.  " 
§u4iernari tu:  qwm  etiam  '.*^- 
iJiuinMTiuf  . unitate  .^perat:  ?«  ’ 


mi 


r " ■'  6..^,  S^iLi,.Sthunc  :,  atqv 
' ' " 7.  ../v*  de,  Stftcnarjof  , 


. c«ndumcft/  Eftq(  b«c-ve> 

. '^.2  •'  * " * * •..••  • • T • “ ra’  numeromm  ^ C^rigina** 

^ V Stc,-^  V - 5uo,':tu  Pjvcreatib.'*»-,  » ; 

' Qabniam.Vcr6Unlta‘tam  i^cceEo  miniinitam  extendi  pofficV'ito';n 


mSTm  Lua^imu»  «uaj^u^Liu^jiwuuuj  uiuiics  uuiii6ii*ft^ccici;  lucfKf^'*.', 

™ quamvis  numeros  dari  cHiUifiaitor,  vcl  etiaoi-in^wfitw  «i<wrrfc%^ 

’,  .•  f hoc  t;ft,  qui  tqroinos  non  habeait,  fed  ojnneafuperet  limiter^>^^ 
fit  iropofiibiIc.^funt^jntn_nutiietjVpqrsibi/cs  Infiriitiifhocdi-^ 
jiull^i  eft  omninoleviteinus  iiijypiens  afiignabiliiVqob  cum  ac-  * * 

cedit  numerus,  ulterius  aygtfi  non  pqjiIt.  Quanvv.is  igitbrnte- 
roeru^M/mm^r  affigOLccu  ncmiaajeni  .efi  a.fsi^abills,. 

■ ' C^j  ?,c\  i > - • , nupacru»^ 


jfumtrtrm 


De  liumcrorum  CAP.  5- 

numerui  Mdximuf,  ut  nec  Magnitudo  vel  Maxima , vel  quidem 
4‘  i‘  Minima,  g ^ 

' Ciim  tot  vef6  fuerint  Numeri  fpecics:  inAnici  plan^  laboris 
Yideri  pofsit,  illarum  (ingulii  diftinfVa  nomina  velinvcnircj  vel 
lY  cdiiccrc,  vel  memoria  retinerejS:  in  ufum  depromere,.,  quii  e- 
nim  mortalium  tot  excogitare  valeat  vocabula , qaod  fingulis 
afcnulis  (ncquid-altiiii  dicam)  nomina  fu^pcdiurenc  > quod 
fiquii  tamen  fecerits  cciamnum  centies  milliei  labor  idem  ite- 
randus erit,  nec  dum  quot  opus  cft  ailcquecur. 

Ne  igitur  intinitus  evadat  labor,  pro  qualibet  CFnitatis  ac« 
ceftionc  nova  vocabula  cudendi , quibus  emergentes  numeri 
mtncUwt.*'  appellentur,?^ Excpgitavit prudens  Antiquorum lagadtas , vel 
Divina  potius  monfiravit  indulgentia,  Methodum  ( nunquam 
mirandam  fatis)  qu§  infinitam  hanc  numerorum  varictataq^ 
finitis  vocabulis,  8e  quidem  paucis,  defignare  poftint^' numero^ 
fcilicec,  methodicae  difpofiitonis  ope’,  per  Gradus  8t  Periodot 
diftribuendo,:  adeoutpaucti  omnino  Vocabulis  totam  nurae*: 
rorum  molem,  etiam  mulca  millia  exsedencem , facis.diftlpguer^^ 
re  valeamus.  ^ ^ ° " -V 

ApudUtiius  Decem  prioribus  mintmifq;  ftium  ctiiq;  nomen  indideruot^ 
zdebq^  VnumiDufjfridi^atUfriSjun^fiiexyStftmi  Os»f  Kof’ 
vem,  Z>err»,  numerabant.  /n 

« Deinceps  ver6  non  tara  ITniutei  nijWJerabant  :quam  Deca-. 

• , das;  viz.  DtcadtmVnmy  Decades  Duas,  7resy^tiuoT,.Suin^’ 

5fx,  yeptm,  Ofla,  vel  (ut  contraftius  loquuntur)') 

Decem,  7riginia,  Huadraginia , ^nsjHagima^  Sexaginta,  Sef^ 

tK^inta iOcujgintai Nonaginta, Cenium  : Idem  enim  valent  Tigiils 
'ac  Decades  Dusr,  %Tiginta  idem  ac  Decades  7res  1,  & fic  deinceps»'^ 
Cenfaw  verb  idem  valet  ac  pfCtfJw  Perew,  fivcZyatf  GrafWjV.  D» 
horum  autem  Vocabulorum  ratione  p/bft  dicetur. 

,_*iv  Poftqiiam  autem  nd^entum  perventum  tft  , non  tim  llnita- 
lei,  aut  etiam  Decades,  qtiam  Centufids  numerabant,  viz  . <fea»a- 
simVndm,  Centurias puis,  T!tes,  fatuor,  Sxinque , 5f*,  'Seftmy 
Octo,  Ntvem,  Dicem-,  vel,  cqntrafie, , Ccistuni , Dncentay  Trecenta^  _ 
S^aJringenta,  Qtungtfitaj  Sixceniay  SepiingenMyOctingeKta,  NongenSd/ 

1 Milfe  :^ldemt(ienim  DuceBfa  dicere,  2c  Duas  Centurias  , "irecenln 

idem  ac  Tres  Centinias^.  ideiTi  vero  Miffe  ac  Decem  Centurias.'  ^ 
Quum  vero  adMiife  devenitur,  ipfa  lyidlis  numerantur 
siempe  Afiffe,  Bis  MH/cyter  Mift,  &c.  vcl  MiBe,  'Duo  MiBia  , 7ri* 

miid 


CAP.  5*  procreatid}ic  €f' fiC^hiclaturd  * 23. 

fic  deinceps  ad  pKtm  Milii 4i,Ctniunt  Milii/,  Militt:»  firfk, 
Um,  Vedes  tr.ilitns  Ccniits  millefia  millia,  ^}il!i:s  v:]llit:a  tr.il- 
lU,  V$chs  milliet  mlkns  tniUJa,  & fic  deinc^s  in  infinituni. 

Si  verb  ?nc« i’  majores  numeros,  praeter  jofta  Millfi , Tuperfint 
Genturix,  iur,  priccr  Ccntuiias  ,ctiatn  aliuiioc  Decades ; aut, 
tandem,  prxferDVca4ci,UnUatcsaliquot;iil«  etiam  fiinc‘?|^ 
ponendx*  Utifi'proponaturnumerusC2  345j  B/V  ^j^rejari; 
quaJragihta  quinque  i c(t  numerus  illc  duobus  millibns  majbr," 
tribus  vero  mmibus  mi norj  ideotjC  «celTus  fopra  7)«c 
adjungendus  eft,  nei^e  Trtffaiaj  nec  ita  tantum  , (cd  8t  (^aedra-'* 
gima,  & deniq-,  Qk/n^ii% 

»;Sic  ap4|d  Grzcos  j poft  numeratos  decem  priores  numeros, 


■Ef,  At»«,  Te;<t,  T««w£5c,  TItrTS, 


EcTTat,  OX7j«/  ’E»rS*i 


iK 

/lif 


numerantur  deinde  Decades , 

rts^Tjfjtcf  , *Oy’Aix.ptTA 

•fiesiTor,  ubl  diverfi  Monadum  numeri,  terminationibus  tantum  v ^ 
variati,  tot  Decades  figfiificant';  prout  apud  Latinos  7r/g/«fjjr, 
quddragfntd,  &c-  in  quibus  terminatio  gintia  idem  valet  quod. 
GrxcorumK#r7i,muUto  nempe  k in  g C Interam  ejufdcm  oc*  g 
gani}  quod  tamen  redit  nonnunquam  in  derivatis,  nam  pro? 
mi(caeaic]cfiasr/ge/imuf8encefiftiuf,  item  T’rige/imw  ietricefi- 
wutt  Deinde“A/*)«Vitt.  Tci^Kflcrict,  , 

x»V/*,'E'ir7rtx/rfi,’o*7^»wV/«,  'zvvd)ti<ruL , ducenta  ,ttecen\d , qua- 
dringenta, quingenta,  fexteniaj  fefiingenta,  aCfingenta,  non  genta. 

Ubi  Grxea  vocabula  m.tcuiftt.,  tckWmj&c.  a Monadum  nu'^ 
meris,  A'o,  tcLi,  &c.  fcu  ji{,Tdt\2ic,  cum' vocr/Ex^ai'  compo* 
fitjs  derivantur : ut  Latinorum  Dacenfe,  "trecenta,  &c,  a vocibus 
dt»,  trla,tie,  cum  voce  Cenram  compoGtis.  Qu*  fcquuntur  verb  a. 

Chiliadum  ndnV!n,i'^iA/<t,  refpondePat 

Latirioruni  numeris  Millr,  Bie  Mijle^ter  MdU,  &cv4oMcdeveii^  ^ 
tnm  eft  ad UvaM/Ji^ioCete.,  Zcc.Decm Millia,  Vianti  lUiUia,  8t  fic  S — 
deinceps  ^ •;•;  ' ’ ' 

AduJ  Hebr.Tps#iamnon  difparrarVoeft  Nam^pnft  Mona- 
dam nart^«f<^* n.’ou>-vaty. m)  yj2r«r piN  tc^cyto ‘ipt.v  u-T  ft  - . 
-lanJ  [ePipn,  aife.jiotem,  de-  '~ 

^ ' p^quontur,-  o'pnw  p^tuon  piobtij-Dniip.  ' 

^'^O^sFiginti , trif^.ta.,  quadraginta,  quinquaginta, 

V?*  . ..  Crfiiuapintit.  6n§dinta.titv/,.<inta.  C frtum -i  Arindr-  ri^nvn  ■ ' e . 


■ &'■ 


& - ' 


Ct' 


'r- /ainta  ffptuagirtff,aa$ginta,nenapnta.  Cernam:  deinde  D^nNO 
•E2fa.’nWb  mttD  mmay^mnt)2'-\ii  qMrittgin(a 


% ' 


, &e, 
ulqj 
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ufqjad®^^  m/lIriP^bN  bu.ntfll^  Ut  mille , 8c^ 

£c  dcinccp»  ad  duemmill^fy  & qusc  fcquuniur.  ,...'; 
Numeri  autem  intermedii,  tain  .ayudj  Grapcoi  St  Htbrafof, 


quam  Latinos,  ex  aliorum  comppritipnc,  nomina  mutuinidr, 
\ 7y^\Q  n^yjy  ;a>:ju>  inN  , rfV 


_^t 


■ i 


v:. 


•*..*  ' 
1 


ut  fi^y^ ... 

«a/Aut(t,  &c.  Vndecim  ; dufldfxim  ; . //#f^ , qj^atHordcctirij,  &c,  ficj 
•lfix«<r<  <r,  A'f,  arJ*s&c,  j^Jiinti  unuttijf  vigin((i}ufi,  w- 

g^iiTlTlr^a,  i&c.4ic Tetixt^T/t 

:|acr;  Teutwrjtt  TteM£^^pv-j»;/rif7t^^ taille  Jreanta  qus^ 

drmHt^uipque}  aliaqi  .uumcroruqi  poraini  cpiiip^  Atjqi 
eodem  omnino  modo  ctiam.in  aliii  linguis  u0i  tff.,  i- 
^ Sufficiunt  igit.urpauy(Tinia>^5t^l^^  cip.iij^tUdis  J^umecis 
. quati  infinitis.  Hz  cnirp  duodccirn  f9ce's,  V^um/‘ds<Oima"-:qk^\ 

* iKor,  quinques  frjc, [ejftemiO^o^ncvcfnidecenij  .{emum,  mille , ^ 6qm  ca-^ 
tuni  cpnjugaiiijfufficiunt  nuui^crjiQmnibus  expiimcildis. 

U c 'autem  hzc.  numcroru^i  ord'maiio  facilius  pcrcipial<]rj 
'ppiiatur  fe/i^s  Punftoi  lim  .quantum  libet  Jongaj'  fingulz . yer6' 
pujj^Wunj  dcfacjes/co^fini  iiocgntur , 'totidem  uncinii.  dnfinn. 

I it^,q^ruui'quzin3etX  noteturjD<ceffi  ver6  liuiiifmodi  de^. 

dci  conjuna^t  cbnftituunt  C^niuf^  Vdrcatlltera  C.j , 

' & Cfi  coufqi,extenderctur  feries)  deqem  ceuturiaE^oUigatz  ccn* 
fticuerent  ^Ule.'  Multp/aut^m  fac'd.iUS  elfci  fingdta  Millia 
etiani  Ungulas Ccnwrias,  aut  Decades  rtujm'crare»  qiiacn  dngu- . 

unitates  vf^cyiulq»  mylto  mence  concipitur.ejufdmdi  myl^/ 
thud9,it.aja3^c^cadc^^^LCenturiasdt{jifibuta,quam^  toti^ 

dem  punfta  li»difcruniaatim.8c  confufe  apponuntur.  Nec  mulr . 
-r^  tofecus feres  ubi  mil|fum  ordinata di0ri- 

si^butio consideratur:  Nam dlftfiButis militibus^  varias Legio- 
pes,  CpJiortes.QuatcrQioncs.aliafqV  cjufmod^ptes.partiumq; 
paf uculas racmb  5 facile,  eft  jis  omnibus  ab  Irripecaibre 
‘iroaniata.iradi : fin  pimmircua  turba  fcu  Uiutiitudlac 
■ confundaniurjimponiblc  eft  ut  omnePim^ia  Vel  jjerfcniifcantK 
. vel  exfcquaniut'.  Atqi  hactenusj^jp  numcr^uu^pnftiiuuonV 8c 

OrdhiaiidncjpToutvnlgpj^dompesufu^antu^  . 

‘ .^Pu^aoUuJ  hitJna-gcncrclnionenda  cvc\ftid:bV  &.4uo  iy-  , 

. dWrndcpbfer^^^^ 

»7«  adhiberi-  rocti  vulgo  prppartipue  .decupla  ita  nempe^t  ‘ 

feffet.  3ccep\  Umeates  in  unaDccade colligautar»  decem^ item  Deca- 

^ • • dei 


KamttcUtur^.  * 2 $ 

in  una  centuria,  ut  8(  centuriae  de- 
cem in  una  Chiliadc,  8t  (ic  deincept} 
Potuiflet  canen  alia  quzTii  propartio 
adhiberi } puta  qaadrupla,  quimupla.  ■ . 
fexciipla,  ant  quzvisalia.  Itaieriea 
pun^orura  modo*proponta  , quz  ex 
' uno  latere  diftribuitur  juxta  propor- 
tionem decuplam,  in  decadei,  Secen- 
turiai,,(ea  decadum  decades  { adeoq; 
continet  unam  centuriam,  k fex  infu- 
per  Decades,  fepeemq;  Unitates  : ea- 
dem ex  alio  latere  proponione  qua- 
drupla diftribuitur,  in  Qtiatemionu, 
conimq;  quadrupla,  k.  ipfa  itidem 
quadruplata;  aaeoq;  continet  duos  - 
(^aterniones  quaternionu  quadrupli* 
catoru,  & infuper  duos  Quaternionet 
quadruplicatos,  cum  uno  aiam  Qua- 
ternione  fimplici,  tribufq;  unitatibus. 

Et  rcTera,alia  nonnunquam  propor> 
tio  aliquibus  in  rebus  uuirpacurk  Sic 
enim  in  fractionibus  (ut  rocantur)  A- 
ftronomicis,  (ive  Sexagenariis ; 60  mi- 
nuta quarta  conftituunt  unu  minutum 
certiu ; 60  minuta  tertia  unb  fecundSi 
6o(ecunda  unu  minutu  primu^ktotide 
minuta  prim», unu  gradu , proponione 
. continua  fexagecapla.Sic,apudHebrz- 
01:  annus  quiiq;  leptimus  erat  Sabba-  | 
ticui;Sabbaticoru  vero  quilqt  feptimut. 
erat  Jubilzui:  adeoq;  anni  Upte  con  • ■ 
ftUuunt  una  annorum  Hcbdomadcm,  i 
& feptem  hebdomades  nnam  perio- 
dum Jubilaicam  , funt  enim  leptiea 
Tepeem  ((eu  (epeem  hebdomades)  qua-  . 
draginta  novem-  Dicetur forfan,  quod 
Jubilzus,  non  qnadrage(imus  nonus, 

^d  quinquagcHmus  annus  erat-  Fateor 
quidem  annum  quingefimom  Jubilzo  ^ 
dedinatum,  fed  indadre,  jubilzo 
D nempe 
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' nempe  atrinq}  poiico  in  conipucam  adnUTo  fcilicct  mod(^ 
qao  ludi  Olympici  quolibet  anno  quinto  Vuntur  celebrail 
(nempe incluuve)  cura  tamen  Olympiat  fit  re?era  rpatium  qua^ 
« tuor  annorum^ut  notum  eft. 

Hoc  autem  maxime  perfpicuum  eft  in  operationibut  Alge- 
S braicisi  ubi  (initat,  Radix,  Qyadraium, Cubus, alizq;;(ut  10- 

' quuntur)deincep8  potcftatet,)uxca  quamlibet  proportioni  pro- 
ponuntur. Eft  autem  ille  pr^refiui  poceftatum  non  nifi  gra- 
duum in  certa  ratione  pro^reimi.  Ut  in  ratione  decupla,  erit 
. Decaa,K.adix } centuria, ^aifraiwm ; Mille, Cavuti  Decies  mille 
^firsii-guadralum,  Stfic deinceps.  InlcxagtcupU  proportionc,f 
fi  minutum  Quartum  ut  Vaitaf  ponatur,  erit  minutum  tertium  ' 
Radixy  minutum  fecundum  ^adraxtnriy  minutum  primum  Cnbtk,  ^ 
Gradut.vero  ^^adratt-guadraiumi  8e  fic  deiacepi.  In  propor- 
tione (eprupla  ii  Linitas  Annum  defignet , erit  Smennium  ( feu 
annorum  Hebdomas)  Radix,  Periodos  Jubilaica  ^adraiMm,  &c.* 
Atq;  idem  accidit  in  qualibet  proportione  afiumpea.  Qua  de  re 
plura  poft  dicenda  erunt. 

Alterum  eorum  qu*  monenda  duxi,  hoc  eft  5 Quod  quam- 
vis  Numeros  licuerit  qualibet  proportione  difpofuifle  i tamen, 
quod  mirum  did;u  eft,  in  eadem  proportione  Decupla  omnci 
ubiq;  terrarum  gentes  mire  confpirant.  Nefeiu  enim  an  ulla 
, unquam  natio  reperta  fuerit,  qu2  numeros  proportione  Decu- 

pla non  dirpofuit.  Sic  enim  Hebrzi,  Grzci,  Latini,  hodiernii 
Indi,  Barbari  omnes,  etiam  ipfi  Americani.  Licet  enim  aliis 
aliquando  proportionibus,  aliquibus  in  rebus  ufi  fueriat,(prouc 
in  posiderum  Scrupulis, Granis,  llnciis,LibrlS}  item  in  num- 
morum Denariis,  Solidis,  Libris,  &c.J  Numerorum  tamen  uni- 
verfalis  difpofitio  proportione  decupla  fcmper.quod  fciam,8e 

if*c  Numen- 

nwi  Hinc  duo  mihi  videntur/erio  obfervanda,  ut  quz  manifefto 

ipfanm  Gen-  iode  conlequuiKUr ) quz  nemo,  credo, qui  rem  paulo  intimius 
itamdi/hibu-  penfitaveric,omnino  dubitare  poterit,  i®  Gentes  omnes  ab  ead6 
fW*r.  *****  oHgine  ortas  efle,  & quafi  ex  eodem  trunco  in  varios  ramos 
• divifas.  a<>  Hanc  numerorum  peritiam  8c  difpofitionem  illa 
Gentifi  diftributione  antiquiorem  efle.  Impollibile  enim  omnino 
videtur,  8t  plane  incredibile,  uc  omnes  omnino  ubiq ; terrarum 
Gentes  yel  fortuito  quidem, vel  etia  ex  padodn  eande  propor- 
tionem incidiOTcnt,  nili  ab  eodem  fonte  communi  qnadam  tra- 
ditione 
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Idltlonc  derlvafl||[>t.  Secus  entm  cur  eandem  potias  numerorum 
Jdifpofitionem,  quam  earidemnumerorum, ponderum,  aut  men> 

~furarum,  ratioacni  obtinerent ; nemo  facile  dixerit : in  bis  au- 
tem quam  ioiignis  ublqj  8c  fere  infinita  iic  rarietai  nemo 
nefeit. 

Qua  vero  de  caufa  proportionem  Decuplam  in  difponendii  Vnieitfm^ 
numerisclegerint  veteres  cprimi  nempe  numerorum  difpofito-  r«. 
reS)}  potius  quam  aliam  quamvis,  cum  potuifTent  ad  libi- 
tum cjaamlibec  aliam  adhibuidc}  non  nili  conjeduriva- 
|]emus  aflequi,  tanquam  in  re  omni  memoria  antiquiori, 
f Si  autem  conjeAurse  locus  fit,  nulla  mihi  potior  occurrit  ratio, 

^ quam  quod  propter  Digitorum  numeraro  illud  fecerint.  Sicut 
enim  Menfurandi  rationem  ab  ipfo  corpore  humano  defump- 
tam  efle  conftet  (Inde  nempe  delumptx  funt  menfunE  plurlmx,  < 
ut  Digitus,  Pollex,  Palmus,  Spithama,  Pes,  Cubitus,  Ulna, 
^PalTus,Orgyia,  &C.  J inde  8c  Numerandi  pariter  rationem 
derumptameffejplufquam  efi  probabile.  Ideoq;  cum  fingulit  - 
digicia  toudem  Unttaies  n«merafimt,Recefleeft,  ut,  poli  inte- 
gram decadem,  denuo ab  Unitate  incipiant,  progrediendo  ad 
lecundx  docadis  terminum  } k fic  deinceps ; poft  quamlibet 
finitam  decadem,  denuo  ad  unitatem  redeundo. 

^Atq;  hadenus  Numerorum  Conftitutionem , ex  Unitatibus; 

^8e  eorum  in  proportione  decupla  Difpofitionem , per  Decadas, 

Centuriat,  & Millia,  tradidimus.  Sequitur  ut  eorundem  No- 
minum, faltem  apud  Latinet,  Etymologiam  , 8c  eorum  Nota- 
tionem five  Scriptionem  explicemus,  adc6q;  tam  Appellandi 
qoam  Dcfcribendi  rationenu  . 

^ * ■ UJII  t 1 1 mr"  ■ V I I ■■  n— ■ Ii  ■ -IO  m[$ 

CAP-  VI.  i 

LitintNiitmormNomind  i Gratis  Jerivantur-  Alie^umflmimd 
EtjmtlvgitfafiiminmijccMtitr» 

NUmerorun.  Nomin.  qiic^  attinet,  coinniqi  EtjmoIogl-  „„„„„ 
am;  non  dt  ut  m omnibus  linguis  Ulad  profequar.  Ntmim, 
Nomina  numerorum  apud  Hebrxot , funt , ni  fallor,  (vel 
omoia,yclpleraq;  faltem, J pure  Primitiva^  & ad  dacitum  ^ 

D n . Impofica 
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impolicii  «deo  ut  ia  illorum  ori^em  iaquircce  fupcrY«c«no-  « 
tunfic.  % 

/ ^ Acqt  idea  feii  de  Grxcii  dicendum  eft  ; vel  enim  ea  lingua 

^ puri  PrimhiYa  eft,  nec  aliunde  dceiraca , ( prxter  vocabula 

nonnulla  ab  HcbrzU  8c  Arabibui  mutuata,)  vel  faltero,  G fue- 
rint oUm  liogux  unde  dcGrcnderat,  illz  nunc  penitus  ignoran- 
turj  adeo  ut  ubi  ad  Grzcom  originem  deventum  Gt,  non  lice, 
bic  ulterius  progredi.  AtGrmac  quidem  Fiat*  in  Craiii*  Grzcoa 
a Barbaris  vocabula  multa  acccpifle : at  quznam  illa  fuerint , 
ut  8(  a quibus  mutuata, non  nobis  erit  adeo  facile  inVeftigatu. 

Miiu.  Latina  vero  numerorum  Nomina  omnia,  a Grzcis  fuilfede*  ^ 
fumpta,  ego  omnino  eziftimojquanquam  eorum  aliquocabe-  ^ 
orum  origine  adeo  videantur  remota,  ut  zgriui  agnoGtomur. 
Nos  a facilioribus  czorG  reliqua  Gio  ordine  attingemus. 

_ ^ 03o  didtur  a Grzcorum  ««7«.  Hinc  vero  Uiavm  (oyJbQ-') 

tUieSj  xitnm,  octtnnim,&c. 

Duo.  Da*  a Grzcorum  Ji*  dicitur  | Gcut  8c  ifm&*,ab  ifipm  dicitur.  . 

Ambo.  (Inde vero noftrum tiP*, Gcut  a InbiUjJex,  /aptem , oti* , noftra 
7brttf/jXifeveHfMbti8c  a N*v*«,  Deoi/ noftra  ruiu,ieni  NiG 
potibs  antiquos  Icutones,  unde  nos  ilia  accepimus,  hzc  om- 
nia immediate  a Grzcis, dicamus  accepifle:  at  F$ur  8t  Five, 
tam  a Grzcis  qu^m  Latinis  rcmoiibi  abiunt.) 

Bis.  Latinum  Bir  a Grzcorum  oie  derivatur,  converfo/ in  B;  Ti- 
cut  BelUim,  Btlltmts  dicimus,  qtiud  olim  Duellum^  JktUtines  fcri- 
bebant:  (forte  tamen  a Grzcon(Af(/(^  diAuni  cA  bellum. ) Gc 
Vxonm,  duellm  dicebant  priGri,  pro  quibus  hos  fivnNr , belki : Ge 
Bfx,  bcfjii,  olim  Dei,  degit,  videndi  Varro  St  Scaliger  ad  Varr:  k 
Fcft.  atq;  Merui,  ad  Ennium. 

Bini,  biiuri-  A Bit  vero  Biti  dicitur,  & Binsritfj  tc  Biftriiu,  quaG  Bi^vtriut: 

nc,  bifarius,  yel  forftp  B//«riar,  Trif rr/ia,  &c.  quaG  ra9<Ui&-:  mu- 

tato r in  r . uc  in  ;^§«f , y^M,herii  humor,  frrum. 
Yltmti.  Sed  & Figitti  (quaii  Biginti,  vel  Bii^inti)  terminatione  a Gra- 
corum  Ktr-m  dcfnmpta.  (^z  enim  Latini  Trxg/ni#,  S^adrogiiru, 
kc  dicunt  tGrzcireu^ifrTWjTiuKgiaarTaiScc,  efferunt. 

Sed  & ipfumlixt*-/  Grzce,  quali  liutfi  diAum  puto;  ipfamq; 
terminationem  *•«  (in  eixeri)  tantundem  valere  ao  in  fe- 
quentlbui.  Nam  qu^  terminatio  Gt  iftic  t , bic  « , non  major 
eft  dircrcpantia,qirim  cbm  Latine  dicamus  FiginU,  at  7r/gima. 

_ nuod  illic  aacem  rcperlatur  r,  hic  t,  onusiqo  hoc  exiguum  eft, 
w a V ■ • cum 
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curo hz  literxflnt  facilHine  COIT mutibilcf,  (ut  ab  «rvw, 
Futurum,  «rvntfjttcni  ifCr^u  8t  IfvKv  proaiircu^  dicuntur, aliaqi 
cjurmodi  infinita;  8t  quidem  Dorici  dicitur ; fic  A~ 
(futm  Germani  dicunt,  Angii  & Bclgz  Wtiet , aliu]-,  fttnc 
innamera.)  A' vero,  in  terminatione  xttTa,  non  Radicalc  cft, 
fed Epentheticuni,  ide6q;  in  Derivatis  excidit;  eodem  cninn 
prorui 8 modo  ab  mxo9’i  formatur  mx*ss(,  ac  a 7eixxgi7<e  7e<axe~ 
T*f.  Sic  a Latinorum  triginta  foi  matur  Irigefmiui  amiffo  n,  8c 
sinrconverro,utf«7{rare/>xa,  rir!»  /fas, 

Ifernt,  8t  Aogl' f^urn.  wiei$mej!if,  Uc  igitur  pro  xt  in  Irigmia/ 
fubftituitur  fola  litera  j in  1iigrfimm\  fic  po  tr  in  terminatio* 
ncx*r7«3rubftituitarfiniplcx  r io  terminatione  x«r/.  Sic  a At- 
•rri,  T<^«r7/,&c.  formantur  a«  r«,  T<-}Mr«,Scc.  Sic  pro  *<Vj,  w’- 
er7«e/,&c.  dicunt  DoreSM7i,7b«]«r7/.&c. 

Leviculum  autem  eft  iUud , i^uod  Latinonim  terminatio 
gintd  per  £ fcribitur,Gr^corum  vero  xi»7«  per  x,earum  enim  lite* 
rartim  facillima  eft  commutatio,  cbni  iim  ejufdcm  organi^Imo 
abiifdem  vocibus  Fifiati,  Triginta,  promifeue  dicimus  Vigijfimui^ 
Irige/iwia,  & Trite/rirar,  f utfupradi£ium  eft,  J item 

Viceni,  Triceni.  Sic  Grzce  dicitur  qui  Latine  con- 

tra, a Grzcis  xjjfltfe^m,  xaxr^,  Bunt  LjniMgubano^t^gjiM,  ali^-, 
cjufmodi  non  pauca  pafiiro  occurrunt»  Neq;  omnino  mirum  eft 
literas  C & G promifeue  ufurpari;  Qpod  quidem  facile  Be- 
rl  potcft,cum  litcrarum  C & 6,  rcRe  pronunciatarom,  ( nem- 
pe uc  Grzcoaum  niiy)  fonus  admodum  affinis  eft,  C^amvis 
enim  literz  iftz  C & G altos  habent  nunc  dierum  fonos  ance 
vocales  £ St  i,  qu^m  ance  A,0,  V-,  illud  tamen  antiquiths  obti- 
nuUTe  neutiqpam  eft  credibile.  Nulla  enim  ratio  videtur  cur 
Jtdfi$yA(ceBius,&c,  pro  Adcifie,  Adctnius,&c.  feriberentur;  rufi 
ut  (onus  literz  D cranfeat  in  fonum  fequentis  confoaz , ( uc 
chm  rerripia,  ctllim»,  (ttr.muiOy  errifis,  ejfumo,  aii/c/s , affsRS,*  aiieads, 
efmde,r!fx.  efferuntur  pro  csnr/pe,  ren/ima,  Src. ) idc6q;  B C ut 
S fonaretur,  potius  Ajti}i0y  Afcentm,Scc.  fcribcndnm  cftcr,utin 
Ajfci[coy  Affeendo  3*  icc.  Atq;idera  dicendum  de  litera  G,prop- 
ter  voces  Agger,  Jfgicjtumy  ^agger»,  5aggt/7wn,  8tc.  nam  cenc  Ad^ 
ger,  Adgeftmy  8ic.  mollius  fonarent  fi,G  debeat  eo  (ono  profer- 
ri, quo  ROS  nunc  dierum  effeiimus  literSG  ante  £ 8i  7,’vel 
ger,Azgeftumytcc.  fi  Gallorum  more  efferenda  fit.  Nam  mollior 
fqui  diciturXonut  literz  G, magna  habet  apud  noi  affinitate  cu 

D 5 . ^ fono 
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ronolitftx  D,8c  liteiz  Z apud  Galloi,  imo  (biu  hanc  in  fe  con*' 
tinet.  Nam  verbi  gratia,  vox  Jmfiw,  quam  Germani  Tonanc 
T «piifr,  Angli  D;«pi/er, Galli  Zjufiier  pronuncianc. 

llc  autem  a Bir  hat  mutata  litcra  EioT^,)  non  ni<- 

runi  eft,  cum  V confona,  prout  nunc  dierum  efferri  fblec , non 
aliter  a B differat,  quam  F vel  Pb  a F,  fcu  f a <r,  hoc  eft,  ot  lice* 
ra  af^rata  a dia  tenui.  Nain  (i  iiteras  pronunciaturii  fpi. 

ritui  interceptus permitutur  erumpere,  formabitur  illic  F« 
*Vtd  Trdfff  ^ ^ prout  nempe  F & V nunc  efferimus.)  Ibio  ea* 

r«m  de  Lo-  * dem  Utera  Grxea  ab  aliii  Brta,ab  aliis  ( fatis  quidem  bar- 

quela , qiun  bafe)  Fiu  dicitur  j hinc  f & v in  M S S.  Grzcis  fepinjme 
BiM  ^.Qqfunduntur ; 8t  Hifpani  ferepromifeue,  tam  fcribuni 

eu***^ngH-  quam  efferunt  i & v;  earumq^literarum  affinitas  maxima  nc- 
mini  non  innoiefcic.  Hinc  a Grzcorum  Ci\of/LM  fit  Latinum 
votoi  ab  Hebrzorum  '111  fit  Grzcuro  unde  iceram  .Lati- 
norum Vavid  8c  Ddviilts,  Anglorum  Dtvid  ,Cambrorum 
8c  Dtwy : A Latinorum  Uberh  fibra  fic  GallorumJ/Zure  ^ ji 
/irbris,  Stc. fiant  Gallorum /iroe,feorr,8(c.  Item.a.Latiaonini  fibs- 
* ra,  catprr/s,  babet,  rcrif la,  &c.  fiunt  Anglorun  deUvtr,  ($ver,  bavr, 

rcreior,  8tc.  aliaq;  innumera  paffim  obfervanda  funtj  ut  non  mi- 
rum fic  B in  commutari.  Monet  tamen  ex  SalmafioGau- 
kerut(quod  nec  mihi  difp licet)  deduci  polle  Figinii  a Dorico 
ii!(g.Tt,  pro  ifiaia-i  : prxfixo  Colico  Digamma,  ut  in  'It««  Vittx^ 
(tG*  Oiie/,  rotzeanchus,&c.  unde  Hclychio  r/7f«,  irU:  rUf, 
tetf  (ver;)  tU,  «rd*  f violx  utiq; ) « in  g permutato  ut  in  k^- 
gf b/Mf,  cygnus : m inferto,  ut  in  imit,  f If « siaga, 

xtl  linqac. 

Uc  autem  a B/ j fit  Figimi  fic  a Tribai,  ^afaar, |tc.  vel  Ter,- 
0jidia,8tc.  fiunt  Trig/ara,Q((adraginta,&c.  terminatione  ubiq;  a 
Gr3rcorum#orT«deduda.  Pariter  apud  Angloi,7*a»fp, 

THfnita  ( feu,uiTloquuntur 5rati  Tbraei;)  a Twarae,  ^brae, 

. ' Fairr,e^c*derccndunt,  additH  terminatione  Q a voce  7ea , uc  vi* 

detur,  defumpta.  Sed  progrediendum  effi 
Tres.  Trai  idem  eft  Latine  ac  Graece;  Atqs  hinc  ter,  rerm>*  trr^ 
leraariw,  \miut.  &c. 

Wecem.  AGrxeorum  aIm  Latinorum  Daram  defumptura  efle  nemo 

dubitat, terminatione  «in am mutata.  A Decem  vero  forman- 
. tur  Vecinust  Darirr,  Deni,  fquafi  DareNi,)  Denarius,  &c. 

5ar.  Sic  ab  formantur  .9aflc,  Sepiemi  (piritu  afbero  In  jf 

jf^tan.  coBTcrfo.  opod  facile  fieri  pode,  ^ aliis  derevatia  aounde 

quee 
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laet.  Dicimuientm  abw  f»f,ib->jgifu6fiibya^'fu^er,  Scfuprs, 

[ ac  !n  kp  & affvr>  Hidc  fdt-cane  dcduftis»  j iterum  excidit,)  llc  ab 
‘fjmlerVij^biffMr  C^cl  HffiifJifeTm$  fic  ab^fw  ('dico)  fcioJeiHt, 
!0  ftnlii  quo  dicitur  jerere 8c  Vtfri»  firnwone  fmiant-  Vir- 
ui. h.  e.  Uquebanmr : atq;  hinc  dijftro  ilufftm : Et  ab  «pw  Cnc£to) 
it/rr*  (hoc  eft  jango)  unde  /itriam,  defert,  ctnfen : (At  fero , fevi\ 
loc  eft,  femino,  a on/p « dicitur. ) fic  /«//»,  < /e,  iir  fuus , oa@- 

i/W}  nAi*( /•/>  «Xf /aij  unde  & oba.®- f«/am  } fic  j)lv a zb£{ue 

el  *iM  fic  fimui,  fic  iiAtiQ-  fimilir,  ( ubi  terminatio  \u  lerrilif  cfi. 

It  in /acf/ar,  b(Wii/if,&c«)  ab  fedei,  /iflo  •,  ab  »77«  /e- 

mr,  fic  nbvmlQ-fmmue,  (rouucoTar  in  rn»r,  hoc  cft,  termina- 
ione  fuperlacivi  Gneci  in  tcroiinacionem  fuperlativi  Latini  j & 
inm,  euphoniz  gratia,  nempe  pro  fiq>muf,}umtnu(tut  ab  uVr©- 
tNMMr  8c  ftpor,)  (ic  ab  Stunftmify  & pro  i(u  ia  compofitia  Grz- 
ilfic  femi  in  compofitis  Latinii,ut  nfUKvK^ttr  femieircnhu:  Sed  tt 
iro  Tpiricu  leni  nonnunquam  fiibUituitur  /;  oc  ab  itfti  fum» 
quod  ab  '«//m  defccndere  aliis  perTonis  magis  liquet , tum  enim 
|>  hft  di^us  e/,  efi,  eftk,  cur  lion  ab  kifu,  tofxif,  i/rl, 

clDor.  ^tf**fii*Tiifm,  fmM,fimt.^fic‘t/fi,Ur/}as(’hot 
&iftveft%Atii,^tfin  pro /i  n>«,cx  fi  ii  ne  componitur  ^ Et 
nce  confonas  non  raro  przfigitur  f;  ut  a jtJfvfiribej  a yKAfu, 
’\vf»,fcalfo,  fcklft,  ( canquam  a ylKpm  & >vAf »,  metatheh  literz 
, iic  cum  pro  xfi.-nt  & dicimus 

[uanquam  & ipfa  7XV9»,  ab  Hcbrzo^l^  exarare, 

cfiimpta  videntur,mutaco  ( in  pofterioribuijl  in  V : cui  af- 
neeft  /a/irre.  Sed  d^his  fatia.  A/exautcm  8c/«pteei  fiunt 
jeiesyfextue  (quafiibUlQ-)  /e»«r(quafi /exenaO  fenie ) fenori- 
f,  8cc*  hem  fepiiej  , feftimne  ( ut  UAfxQ- ) /epkjtiif,  [eftenori- 
t.dfx. 

A Grzcorum  fit  Latinorum  Vnuei  mucatO't  • 

I M ; quod  ipfiim  non  raro  fic.  (Atq;  hinc  Vmm^  & uBufj  quafi 
tklut,  SinullMi  quali  neuBut,  utuipra  didumefl.)  Sic  iify 
m-,  atfyrOf,  tuu» ; oxknrthQ- y fetpuluti  r(f«xa,  nebula  i a fKijet 
\mtfxi^,f\»y<,Sifkl(fOiab  Afiixyt,  dfuxyii,  Stmulgety  ab  <2- 
ifyet  yifAtfyi,  amurca } a utiKryjQ-  vel  fiuxlara,  mukto } a pUxi,  mei 
mulfumi  AffttJ^ray  funda- 

\uc  potius  dici  poflic  Vnm  quafi  contrade  pro  Venus  vcl  ff^tnut 
it  Venus  ‘f  Nempe  pro  fpiritu  afpero  vocis  tr,  fubftituta  con- 
nnVi  qtizoIiraCnon  raro  falcem,  finorifemper)  mollius 

- efferebatur 
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efferebatur  ut  noftrum /f';  ('quanquam  PrlfcUni  tempore  tla* 
riorem  fonum  adepta  fuerat,  quem  Sc^unc  dierum  apud  ple- 
rofq;  retinet ; ) quod  ex  derivatis  non  paucii  liquet ; eft  enim 
apud  nos  vrine  \ Vu,%  way ; Vtjiit  went  j Vol$y  vellem, 

will.would;  t>o/t;*,wallow;  wmw,  wind^  t>e//j»r,wooll ; t/e/p#, 
a Wafpj  8ec.  Sive  autem  dicat  quis  vocci  noftrates  illai  4 
Ladnis^vel  potius  tam  noftrai  quam  Latinat  ab  antiqua  lingua 
Teutonica  dcfumptai,(qu3f  quidem  cum  Latina  poterit  de  an- 
tiquitate contendere , ) perinde  omnino  eft  j utcunq*,  enim^ 
aftines  illoi  fuiffe  fonos  non  eft  dubium.  Sic  pro  Valens,  VaUriuSi 
feribebant  Grxei  •<A.*€i©-,8t  a Grxeo  fit  Latinttm 

Vd,  & Anglicum  Wt,  vel  ( prout  dicebant  veteres , & etiamnum 
dicant  Borealei ) wet. 

Ut  autem  pro  fpiritu  afpero  praponaiur  V,  hoc  eft,  ut  pm. 
dicatur  Venus,  Venus,  feu  JVenus,  facile  concedi  poieft  y 
fic  enim  ab  isiV  dicitur  Vefia,  ab  ic-wtf©-  VeJ^er ; imo  etiam  pro 
fpiritu  leni ; dicitur  enim  ab  (*quod  ipjj^m  J video  i 
veflist  abi^i*t,efcaStvefctr  i aboTK^^t/inamjabTmfor,'' 
venieri  abtf,!;;'/,  (nifi  forfan  a abif^f  vel  »p,  ver  j ab  i«rj 
viola : Sed  & non  raro  interferiturrj  dicitur  enim  ab*w«r,.o- 
ab  oiV,ow;  a/32f  ar«vf  ; z-itaS— 

C9e,^oulm,farumyfaTvm\ab  aiur  avum,  (unde  etiam  nofteum 
aye,  & a(e,  nam  y & g funt  apud  nos  litcne  admodum  affines , 8t 
rzpilfime  commutabileij)  lic  a r*«,  nsvii  ab  cyJiQ-,  oQavus-,  a 
fi&-,  novsui  & ab  noaesi;  fic  'lij r* , Hivcrnt,  Hibernia,  Ire-- 

Und.  ' * " 

Ideo  autem  .tanquam  ex  Venum  contraftum  judico, 
(potius  qu^m  immediate  ab  irh , mutato  e in  u,  quia  prima  fjl- 
laba  longa  eft,  quz,  fi  iq;imediate  fieret  ex  •,  potius  effet  brevis.* 

• Forfan  dici  poterit  Vnsim  ex  # tr  (per  crafm ) contraftum  fieri. 

Hinc  autem  rt  Eoaam  dici  facile  conjicio,  qaafi  o tr,  quod  unum 
eft,  Platonici  enim  omnes  formalem  rationem  Boni  in  Vnitote 
collocantjUndc  fafium  eft  quod  Vnum  &Bonum  riaarrridiciraas.; 
Nam  n ex  0 tr  Hocnum,  vel  dicatur, 8c,  prstfeto  F i^lico, 

Faerrnm-,  digamma  illud  facile  in  B migrabit,  ut  fiat  Btensan,  UR-  . 
de  StBo^r,  et  (extritis  inde  e,  hinc  •)  EMiam  ec  Bene,  undi  ec 
bellus  pro  bonulu(,yel  bentdm  vel  boenulm,  Atq*,  hinc  forfan  eve- 
»itiqubd,&««rfn et quamvis fint conjugata,  inaltero  s.in* 
al  tero  vero  e maneat*  Sic  farti»  ttfore  dicimus,  pro  ftkrm  etfskrvr 
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antiquo /««Jhij  quod  a Grzco  f (.Vdcfccndit..  Ex  F autem  fie> 
pofle  B,  Tcl  inde  liquet, quod  Bubmltus  et  Enbft^m  dicitur , pro 
)vifequa,aGrzco/SK;  /Sodf, Colice  j8«For . 

N«  quem  ver6  terreat  in  Bonum  & 5rne,ryllaba  prima  brevis, 
lam  exfpedarent  potitis  longam  futuram  fi  ab  • «r  contradia 
catur : Sciendum  eft  regulam  illam,  fyHubas  conti aQione  fodos 
igof  tjfcy  non  ubiq;  valerc}  quod,  ne  longibt  abeam,  in  ipfii  /o* 
N,  8e  fore,  ex  fuerem  Zc  fuere  ab  antiquo  -f««  contradiionc  fadiii, 

[ extra  dubium;  fic  in  /it  pro /iei,  8t  multis  aliis. 

Quod  quidem  qubre^ibs  intelligatur , notandum  eft , con- 
adionem  duplici  modo  fieri ; nempe  vel  vcl  xfJon, 

Qc  quidem, quando  duarum  fyllabarjm  vocales  in  unamfive 
>calem  five  diphthongum  coeant,  & quidem  vel  mutatx  vel 
iimutatz,  ( nifi  malis  illam  hanc  cwiaSftotr  appellare^ 

t ( apud  Grzcos , vtlx»©* » vilxpf , tiI- 
n,&c«  Ecfyllaba  fic  concradba  femper  evadit  longa,  illud 
Jtem,  quando, nulli  vocalium  coalitione  fadia  , altera  planb 
tpulG,  relicua  intada  manet , ut  in  ifuiun,  attvn,  &c.  fic  in 
8e  multis  aliis;  vel  etiam  ubi  diphthongi 
Dcalis  altera  expellitur  manente  reliqua,  ut  in  Doricis  rv-wrjtf, 
f'^1o,'nf'rjooyicc.  prow'^^»;, ‘n/v’7H,‘i^7a'Mr,  & multis  aliis*  Ec 
uoties  hoc  evenit,  vocalis  ea  quz  fupereft  eandem  quam  prihs 
abuit  retinet  quantitatem,  nempe  li  pribs  longa  fuerit,  longa 
lanet,  fin  brevis  faeric,manet  adhuc  brevis , ncc  propter  con« 
‘adtionem  producitur.  Sic  apud  Homerum 
Jliad.  d’  V.88.  ’'o«a*  04ri*  — 7 

«W  S «ffr. / ®'"'  i 

£| //,a.v, io9.’'Op0i*  mmo  K*^rnidJ^. 
aliquando  autem  vix  aliud  fupereft  indicium  an  xfJoH  an 
fiat  contrario,  quam  ex  quantitate  vocalis  quz  fuper- 
ft,  ut  ubi  duz  vocales  breves  «et  in  unam  longam  « 

oalcfcuBt ; adeoq-,  fi  « etiam  prius  ante  contradionem  fuiflee 
onga,jperinde  fere  effet  five  per  xf«0-ip  five  per  3m'44p  contradti- 
nem  fieri  diceremus  • faltem  nifi  aliorum  verborum  analogia 
orum  alterum  potius  ftiaderet. 

Q^pd  autem  Grzcis  familiare  eft,  illud  & Latinis  non  raro 
ifu  venit  J przlertim  in  verbis  tenix  & quartz  conjugationis 
/>  ter*^**’®*'**’  fugio,' audi», ne fcio,  Gum  tnim  ad 

terti*  conjugationis  (Lego,  legii, legit,  legimus,  Ugiiis, 
E . • legunt 
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UguHU  Ugthmt  leg4m,  Uge,  legito,  kgermtUgetet&c.')  dicendum 
eflec  trerbi  gratia,  c«p/»,c«p//i,  (upritjtu^iifiiuSfCUpiiliSjthpiuHt, 
4#7I,c«pl^lW,f«pl■^cl(p^l^o^r«p»CTr}C*f wr,c«pirndi,  cupiens,  &c.  dicimat 
tamen  coBtraftius  cupis , cupit , cupimus,  cuvitif,a^,  ^ito,cuptrem, 
cupere,  &e.  nempe  per-^Ai-J-ir  prioris vocalii, reliqua  luam  quan- 
titatem retinente { nccup/o,  cupiunt,  cupiebam,  cupiim^cupi^ 
endi,  cupiens,,  ice.  omnino  incontradie : StiimUiter  ini» om- 
nibus quz, etiam  poli;  contradiionem  , reputantur  adhuc  tertiae 
.conjugationis.  In  reliquis  autem  quz  ad  quartam  conjugati- 
onem referuntur,  (quanquam  Se  ea  omnia  hnt  rerera  non  nUi 
▼crba  tertis  conjugationis  contradia,  ) per  xfslfit  plerumq;  fic 
contradtio  nempi  audis,  atuiimuf,auditis,  audi,  audUtt, audirem,  au£- 
fe,  &c.  duabus  nempe  vocalibus  brevibus  ii,  vel  i$  per  xptiair  ia 
unam  longam  i coalcfcentibus)  at  audit  ^ultima  brevi)  per 
prioris reliqua  Tuam  quantitatem  brevem  retiiientci 
item  audio,  audiunt,  audiebam,  audiam,  audiendi,  audiens,  &c.  in- 
contrade:et  iimiliter  in  aliis  verbis  conjugationis  quarts.  Ve- 
nim  et  hic  fuam  libertatem  exercent  Poctz.  Nam  verbi  gratia, 
Nefeis  apud  Ovidium  habet  ultimam  brevem,  quali  paf- 

fum  non  et  contra  Ne/ch  apud  Juvenalem  habet  ulti- 

mam longam  , quali  per  xp«^«-/r  fiat  contradUo.non  per 
Atq;  idem  accidit  In  abit,  tbit,  perit,  redit,  it,  tiefcii,  petit,  &c.  que 
apud  poetas  ultimam  habent  longam  ; imo  & absit,pfriit,rediit, 
Jitbiit,  pcoabsvit,perrvit,redivit,  Jubivit,  ultimam  habent  lon- 
gam, nempe  v conlbna  prius  in  u vocalem  tranrcunte(qiiod  ali- 
quando fic,utrs/o{H;j(/e  pro  evthijfe  apud  Ovidium  icSj/lua  pro 
S)lv£  apud  Horatium,  &c.  uti  notavit  Cl.  Gatakerns  in  trac- 
tu fuo  de  BivocalibusO  ^ deinde  fadia  crafi  duarum  vocalium 
«i  in  i longam.  (ExempU  liquii  petat,  ne  longus  fim,  apud 
Smetium  quzrat ; in  luo  qusvii  ordine.) 

Hia  adjungere  licet  potitur  apud  Virgilium,  8c  Ovidium  fproba-  ’ 
tos  authores)  penultima  correpta,  quali  •^alslir  non  x^fsr  (uti 
in  fimilibus  fieri  foIeOpalTam.  • 

Ovid.  Mars  videt  batic,vifam^icufit,potjtiirqicupstai  .. 
Vlrg.  Vi  potitur^  T/jusd  non  mortalia  peQora  cogis, 
s nda  t . ntquitur  &c.  de  quibas  vide  Smetidm.* 

Krrst*  C^od  aute  de  conjugatione  quarta  didium  eft,  & de  fecunda 
fer*  erit.  Nam  verba  conjugationis  fecund* 

sontraaa  ter-  vix  alUer  differunt  a verbis  terti*,  quam  quod  in  plerilq;  tem- 

pofiboi 
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loribai  C intcllige  qux  « przfenti  formantur,  non  it<m 
|ux  » prxterito  ) perpetuam  fere  patiantur  cra/in^  nem- ' 
e vocalis  e cum  fequemi,  !n  r longum, puta  dtetsy  doce- 
am,  &c.  pro  doceh  i doctehtm y Sce.  excepta  tertia  perfona 
irxftntit  Indicativi  ,ubi  pro  dxeit  fit  per  docet ultima 

irevi.  Sed  8(  hic  Tuam  libertatem  excreent  Poetae',  nam 
/dr  apud  Perfium  & Catonem,  8e  cave  apud  Horatium,  ulti- 
laro  habent  brevem,  f quod  notant  Liibinus  ik  Famabius,ad 
'erfiiSat.i.  verf.ioS.}  red8ev«/e apud  Ovidium,  ('Stejufmodi 
sitadlt  alibi  occurrant  alia,^quafi  per^x/^tr  fieret  contrario: 
d 8t  fervere  y penultima  brevi  legitor,  quanquam  a ferveoy 
ex  ferveert  non  KgijtfH  (cd  fieret. 

Pari  modo,  ubipropa]/7em,  fej7/rr«  po]/7rm0/,f«/r/ritf, 

\jpe»ty  .(exfietBy  /?ri,/iet,8tc.  prout  olim  {cril^banc,comporitis) 
icimuicontradiua  fo^myfejfisy&c.duoilln  Pofjiniy  pojjinty  per- 
ide  eft  uve  per  thlipfin  five  per  crafin  contraaa  dicas  i at 
a/,  foffrtH , per  crann;  propter  vocalem  longam  j folJii  per  thlip- 
n , propter  ultimam  brevem;  contra  vero ex  fiet  contra* 

[um,  quafi  per  crafin  non  per  thlipfin  , ultiraani  pro- 
aftam  habet  afxid  Lucretium. 

Deterior  fit  ut  forttiM  rrrnliernU  ametttr. 

T effis  indlfierentcr  nunc  per  hanc  nunc  per  illam ; habet 
lim  apud  Horatiam  ultimam  longam,  apud  Juvcnalein  ulci- 
lam  brevem,  quafi  ille  per  crafin,  hic  per  thliprin  contraxerat, 
triofq;  exemplum  apud  Smetium  exflat  (fibrum  pxdagogii 
tii  notumj  hoc  autem  e6  potiuj  moneo,  quoniam  audivi  non 
I pridem  D.PriJeefmian/zcMexrHrCvinim  omnigena  eruditione 
fertilfimum)  immeritb  a quodam  uxatum,qo^  metri  leges 
olaflet,cum  vocem  ultima  correpta  in  carmme  ufamafier, 
lod  tamen  non  nifi  veterum  exemplo  fretusTecerat.  Et  qui- 
im  Grammaticalis  illa  regula, cui  nixus  Ule  hanc  protulit  cen- 
rao7,nempc  quod  Ultimam  longam  habeant  feetud£  ferfonse 
jgulsres  ver borumitt  it, ^kOTUmjecurta^flureltsdefinunt  in  Uitpenkl- 
tiB  frodnOoy  non  fine  graqp  falis  admittenda  eft,  nec  quidem 
ramatici  omnes  eam  itauniverfalitcrpronunciant,  quod  aui«  , 
is  vacat  facile  collatis  Grammaticis  reperiant. Verum  qul«m  ' 

,quod^llabaB  illz  longz  e//e  pi/Zfar,8t  non  raro yint,non  autera 
I jQCcefifarlo  vel  femper  prc^ucendz:  cum  Tcterum  Poetarum 
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«athoridiiCqu3chicrapreinalex  c(k)  (spifCme  ia  contrariam 
cac.  Exempli  gratia. 

Ovid.  Nefd  tn  exctiantetimlocM,  venimus  ilhitl , 

Juven.  tam  jejuna  fames^um  pofsTs  henejiius  ilUt. 
jPerf.  — - nec  te  quztiTerli  extra, 

Horat.  Inteier  eji  animi»  ne  dixetl$»erg9  abi  farve, 

Juven.  Accidit  Endramiiem  ji  dixerli  afiut^^uiat. 

Virg.-  Verm  ubi  auOeres  acie  revocaveris  ambes.  « 

Juven*  Gt£CuIus  efurieru  ad  cxlum  juflTeils  ibit. 

Et  fimilicer  in  aliis  accidere,  cui  hzc  non  fuOiciunt  dcetnpla^  , 
invenire  poterit  li  Smetium  confulat  ad  roca»cmcluferit»  eurtave^ 
tii,guftaveTis,  juveris  graveris»  fiavais.f»f^erii,ffeBavtris,ffreveritx 
iejf4twii,t/rr/erii,wc#r//,v;iieri/,d>^  Et  quidem  non  modo  in  tem- 
pore Przcerito  modi  fubjunftitd , (ubi  volant  Grammatici  (e- 
candai  pcrlbnai  plurales  penultimam  ancipitem  ha^re, ) fed 
8t  in  tempore  futuro, ('cujus  (ecundz  plurales  penuUimana  , 
femper  habeiu  longam,uti  iidem  tradunt  Grammatici,)  ul-  . 
timafccundz  (ingularis  ut  plurimum  corripitur  ( contra 
quam  docet  allegata  regula)  &noo  niti  raro  >admodura  (extra 
pofitionem)  pro^Aa  legitur.  Si  quando  autem  dubium  Iit  an  t 
vox  ejufmodi  ad  tempus  przterituro  an  ad  futurum  referenda 
fit ; at  faltem  ubi  feniu  imperativo  ufurpacur,ad  futurum  certo 
certius  referendum  erit  (non  enim  jubemus  prztcrica  fed  fu-  . 
tura ) atq;  etiam  ubt Hypothetice  abquid  aderittir  fub  cond^ .. 
tione  rei  adhuc  futurz.  Sed  de  his  haAenui. 

Summa  huc  redit,  fi  ab  « tr  vel  Fotr  deducatur  Latinum 
B$tnum’Se  Boent,  Sc.contraftius  (per  thlipfin  alterius  vocalis) 
Btnum  et  Brn^  erit  nihilominus  utrubiq;  prima  b.*evis. 

Ab  eodem  autem. themate  *Er.,  formantur  femel , /tngulmySt 
item  finl^lex.  ( quod  non  dicitur , ut  vult  Scaligtr»  quafi 
/tne  fli(&. ) Nam  eodem  modo  quo  ab  1L(m  vel  ifjX  fit  fmulf(prz- 
fixe  s pro  fpirita  afpero,  & adjun£lo  fervili  / finali:)  fic , ab  tr, 
femel,  t interim  in  m converfti'  ( nifi  potius  ab  i/nit  diftum  pu- 
temus, quod  foniceproMc  ufurpa4pr.)  Atjenul  &/?mp/fxejuf- 
demcfiTe  originis,  nemo  dubitabit;  cum  fyllaba  pirx  fit  manife-  . 
fto  adventitia,  ut  in  duplex»  triplex»&c.  ut  et  plus  in  fimplui»  duplus , , • 
triplus, &c.  quibus  refpondcnt  Grzcorum  •VaJr, 

Non  enim  mvsSit  dicitur  vel  ab  «t  nfnrix»,  vel  ab  m,  owwTixy, 
fed  vel  qiiafi  ,ab  dfiit  unus,  vel  ab  * fidmurif  fignificante, 

feu/iHgN/«m4MH,  ut  vult  Euftathias ; ut  in 
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’ttfjKaLrTQ-i^AxeA.<t3©-,&C, 
^tqi  hoc  facit  qux  habet  kufbuhins,dum  expot^c  ’*y^t9  »#"• 

) ojKox»»7y©-;  Q^iid  enim  aliud 
#/iiiAix7f0- , quam  qui  communi  fhoc  eft,*«9M- 
;Tcntre  feruntur,  aut  lefto  concumbunt*  Nam  communio^ 
iit  notio, etiam  Vnittiis  feu  potiui  IJentitotij  notionem  includit. 
Sic  et  foete et  hinc  o/*«, 

itetiA,fi£tf(MJk/uSiyqdzi'\nullits,  Teftninatio  Mcrb-xwt  ,vel 
ifta*fA«.utEuftathio  videtur,  vcl  cft  paragogica  ,ut  vult  E- 
^mologicuB.  Hii  luttm/iniulumet  fiKgulartm  cognata  effe  patet; 
quxab  ir/»o<  di&a  videntur, ut  pfiui  TnKvff  • 

itw/9*fre£«gvf>fr«*.  Seder/infefW  etiam  dicitur 
ib  »r  et  fcu  %ng^t9ufu  nnfitoi  quod  ipfum  et  «ttf£^/oR.Tignifi*‘ 
:are  putarem  C non  lani  ab  « «{«itix^  quam  ab  * ju6r<vvir  ngni- 
icante;)  ut  i^  nempe  tignificent  quod  ex  plane  Homoetneis  • 
:onflatur,  et  non  ex  varia  nfixi ui a ; nec  quidem  magis  diftant 
roces’x»Mc^j(^  finctrut,  quina  «te/sve«<  finifier,  ( ubff  inn,  ut  in 
Ifttf  yenuiyUneU  WjpaniUj  fic  Yp  ‘ix©-  Hfnric»r,quod  nos  Hemy, 

!t  Harrj  dicinmsj  Stnctrwn  autem  quafi/?we  r<errf  diftunr  e^c 
fquodScaligero  videtur)  mihi  neutiquam  placet ; partim  quod 
ipfa  prxpofitio  ftne  in  compofitionc  niifquam  occurrat,  [ fed 
iphus forfan  loco  nonnunquam  prxpofitio infcparabllii  fe,  ut 
ecarar  quafi/f«ecara,vel/<»r^m  aoflrcjj  partim  eUam  quodhzc 
■>mtAu.fmpltXyfmpl»tyftaguluiyftniulayis,lmcly  fimulyfmili$y  fin^ 
‘truty  cognatz  tam  fignificationis  qiiim  originis  eflc  nemo  me- 
rito dubitare  poflit,  in  omnibus  nempe  Vni\*i  quadam  feu  fm-  • 
jtt/ariitfi,  live, quod' tantundem  valet , quadam  feu 

rjentitof,  indigitatur ; At  qui /inceruw  diftum  putant  quafi  /tne 
:er£,  et /imfUx  quali  ftne  flica,  non  ipfi  larnen  dicerent,  credo,/»«- 
EkIxwi  dici  quali yJnegv/4,  aut yimplxw  qua llyfsepi/®  vel  p»/a , aut  e- 
tiara  vocibus  jtmtly(in:ulyftmilistt]\i{mcdi  nugatorias  derivatio- 
res  affigerent.  Sed  progrediendum  eft  adea  qua  fcquuntur» 

Ab  dicitur  nctem,  ui  a rt«f  r.ivus,  C ut  iiipra  d’i£ium  eff,) 
rerminatione  item  mutata  ab«  in  r>n,utaJVxx(lrrrin’,«  item  feu 
'yllabair  a priiicipio  percunte,  quod  etiam  in  aliis  Derivatis 
przfertim  ubi  ex  una  lingua  in  aliam  tranfitur  i nc  n raro  fit. 


iqab  fxf>e«d#dicimu?  rpexfl^tt  ab  eatrrawm  fit  GallicGe/irairge,  ec 
oftru  ftrjiige:  ab  H$fpitaUy6(  Uil  fpedalfyet  Anglitu jpiiile, qaod 

r 9 r • I J • C »-•_  • / 


Singulusi 

*Smer*f, 


Jfnmi 


. Hoffittl  et  Ha/ieldjcimu»,mmpc,Xtncdcchium:ficab  Epifeo- 
u dicimus  Bijbtp:ni  ruSoftftlftBf  rcnuf.lj^l^f  fuit>r,ifv 
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dp)r  uthumt  fic  ab  V/oxy»,  w«/gf«,et  noftrum  ab 

Vf«tA3f  ,/4«a6(  , ab  07^6«  vel  oTfut»,  trude;  ‘ab  ifJt  meut , ab 
*UMnl£^©-y  t[faragutt[f  aragut;  ab  Vjiif,  ajler  & /lriS'«(quafi  a^eni- 
Ui)  ub'*fMv,'‘etfuin(t'<t(inThf  ^iiaiKmeto/mcjJiif  memori  pro  **- 
fMue)f  ob{(HTMi*tiiULvg^»j9blcuroJnfu[co,  dicuntur  perAphzrefiia 
. Hajjgff,  lujufim , unde  Lacinoruo)  Maurus  & Mauritania;  a xcX« 

• A<t)i1©-('quafiaytA<t^)  laclaQU;  apT!f  pnjf^  JUn^  JiKas©-:  a 
iic  apuef  iplbs  Grzcoi  dicuntur  promilcue  >«7« 
&«M, item  & isu,ne},  /m*  , item  »Jf,  & ix<er,  fic  si^- 

,8t  fuperbifs  , 8t  alia  multa;  licSr  8c 

•■(,<tun8t«<«;T»j)t«r©-ec  ««r^,  et  fic  >x«p«f 

(2lil.  I . I a .J  pro  >ovtf i < fotpy <u,  Iioc  eft  ytififiafyt  gultntj  : 
Atq;  'apud  lonat  ^ Poetas  auamenti  8c  reduplicationis  reje- 
ftionem  fzpifllme  fieri  nemo  nefeit^uc  cum  Tumr  ct  iSai^ur®-  di- 
cunt ^soiwror  et  jStgAH^VQ-.  A R0Z»cw  auteo^unt  nonutj  gnafi . 
ntvenut,  itera  nonies,  navtet,  8t  novenarius fite. 

Ab  fit  cernant:  dempto  acaphet,  (uc  irrUnetfem)  8e 

Epenthctice  inferto  n , 

. . Hujufmodi  autem  Epenthefis  liter*  TnTj  vel  A/,  f prout  fe- 
quem  confonapalatiria  fuerit  aut  lalMalii)  efi  frequentidima. 

A *■»©-  fit  raoipw;  a ftnden;  a iampar,  ImVadis , 8t  qui- 
dem \dnrtt:  & pro  Hebrzo  Dages  notillimuro  eft  Cbaldzoa  8t 
Svroi  fxpUfimi  fubftituerrliteram  Nun,  Cnort  modo  ubi  Dages 
eftabfentii  Nun  vicarius,  fed  8t  alibi  J Sic  etiam  five  a fiin  iw 
a 7VX7U  fit  idiJLTtrsf  tymfanum : fic  a , ^airu , 8e  ««/wo-Ia  : a 
-rt»,  T»ff<y,  & rendi;  a i«m/o;a  «xil  JJw,  ab 

lis,  ango,  & 4n/;#r,  ^er/r;  quod  Angli  «i;?  & acb  ‘dicunt : ab 

(ubi&xingtranlit,ut?3,;^«Ai/f  anitdSa,  galba-- 

num,  0^n^r  fulegiumi\a.fyffMr  Cartago,irv^,inx&iUngMis  8r  aa- 
gula  8cc«)  a mTMoi  p4tcfl  & fando;  a faad»,  ( ubi  8t 

in  / convertitur,  fic  a auyxfts  confufiOiU  jjpirtr  funis  it  finis;  fic  in 
XAaclf  f Ci)/«rii  er4>n  qu£  Iflora  voior,  Ovid. 
Fafi.  Sc  fMRw;nifi  hoc  ultimum  potihs  a Svf7r  ada/erc,  unde 
^(M-m  fufiimenia,  ii  iyfa^r  fumigare,  fuffirCi  6 in/,  ut  ia 

^1» fio,fufiio;^ft<  ^ol.  e«f»e  /er-e,  -fervet,  formus, 

ap^iSpcita»  /r/*.J)  fic  a 54^«  ?5fJVr  /finde  & findo;  Otd  & a,  j^je- 
<.</kA^f,ficuc8e  Angli, eodem  fignificatu,  zjflit,fflinter:  a«wrf- 
. At  fefiira  fit  co*rJirn  funda,  tefte  Eufttchiora  A«;^«/isg»;a  a«'»» 
ab  «7IW  /ngu/o,  (ubi  x io  ^ tranfit , quod  f*pe  fic,  ut  poli 

dicetur} 
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icetuO  * ^ ^ tranfic , ut  Jufhtr 

z\Joufherthocc&J»vhi>a\er)^tvfvaTiif^  ut  dicimui  Marf^itcrt 
UeWittTtLibtr  pater  &c,  SiclnfuU  Zocottra , ad  Mare  rahniin 
oiita,  unde  >^/«;Zo(0ir/R4  nomen  Tordcur,  a naucis  vulgo  dici> 
icjaeatra:  item  Suctm,  hilicefiac»  ct  /at;»,  Hifpanice  Xt^ty  Atf  - 
[ice;m,qu2  omnia  a/agm^/sdifta;  ) Illud  autem  n in  luftd», 
nd$,lcind9yfindoypandoyUnqu9yUngt,  jungt,  et limilibus , adventi- 
iim  eilcjinae  magis  liquet  quoniam  in  derivatis  frequenter  ex* 
dati  dicimus  enim  tutudi , fudi  ^ /ridi)  fidi  , liqui,  &c.  8c  a 
nde,  pajfumf  ijungtjugumy  et  a Ad;:^  non  modbiingidicitur, 
det  liquer, liquidut,  (ande  liquidtf^  liquet^  et  Anglicum  //cl-, 
tx  qDidem  omnia  ab  Hebr.  *]n7  vel  pj^  delccndunt : fic  a 
iginta,tTigefimut,i‘rfUMrrn.'Te*<lxiBf&-y  ut  rupradi£himeft» 

Sic  a C eliudko')  (ndaJttKor:  fed  et  [cauda,  et  Jctla,  et  «-jut- 
pify  quod  ideo  potibt  moneo,uc  Geomecricx  vocis  naturi f o- 
'inem  obiter  tradain.  Formaturenim0'MAin'2f  quafiatf^xaxir  .. 
I axxAdMjauteiHfmodi  aliqua  voce  (cui  Latinorum  [cala  vi- 
cur  affinis)  quam  a vel  facile  defeendere  pofle  ne- 

0 dubitabit)  cjufmodi  enim  terminationes  prxtcr  radicis  (iib- 

mciam  fatis  frequencer.accedunt,  ut  in  ipfb  ai(Jj^JkKof,  dfjLafw 
f,  diMcMk©-,  /itvxaAiet,  <T//tf«ciiAixif , ire.  Ia» 

patet,  fic  ctab  a\^khf  & ara//xoA^,  & ab  mxm  «ma®-  : A 

ver6,vcl  <r;c4Ada), vel  ejufmodi  voce  alia, facile  fiet 
ut  a jAtf^Jkkd  UAydoLkfitti:  jic  it^urcpy  item  ytAHw  (Eu- 
cbio  tefteja  yoato»  quodipfum  a ytitaC unde  & yn^e»  gtfMieo;^t  - 
tem  y*io»,yikda>, yfte  9i{d^c/y(rrg.ktlv,fft(^iirle  dici  poliunt; 
ri  modo  & capif)ttr»ryarifytroa,eanfyireifft(y  fivc  S cantg^.osu  five 
8i  ab  Vp^r  vel  ipyt^«, dicuntur. <if;«Ai®-,iipytA«»r,flp7A- 
y‘Efyirn  : item  a {cftr.^eifvAM  8t  ss^ATr®* : fic  a x«J*  feu  • 
'0 ^fiunt  npikcyC lignum)  Si  x.»kar  jaculu  //gm«,itcm  x»A«r  & x«Ad-  . 
tr  toBeno.  Nec  quicqtiam  in  contrarium  fuadet  vocum  figni- 
Itio:  Conus  enim  illc  5'cd/rnKr  dicitur, qui  erefius  non  eO', 

1 magisin  alteram  partem  propendet,  hoc  tll,  cLvtlica»;  quid 
m aliud eft claudicare,  quam  non  erefius  incedere , fed  ad 
js  alterutrum  inclinatui.^’  Atq;  eodem  plane  ftnfu  T riangu- 
1 illud  Schlekum  dicitur, quod  xquicrurum  non  <11,  fed,  prop- 
crurum  inxqualiratem,  in  latus  alterum  indinatum*  Sic  c- 
D ab  eadem  claudicationis  live  inclinationis  notione,  vocet 
icicfeals  non  abludunt ; in  plano  liquis  incedit,  non  ille 

fc4ndere 
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[candere  (ed  ambulare  dicitur;  quod  autem  ad  perpendiculum  eri» 
gitur»cft  illud  vix  aut  ne  vix  fcanfiles  adeoq;  illudfolummodo 
fcandimps,quod  cft  inclinatum  live  acclive : liquando  autem 
ere£tum  illud  Iit  ad  cujus  (ummum  afcendere  velimus,  ilud 
ScaU  inclinatz  auxilio  faciendum  erit ) idcoq;  7i 
fctf/a  dicitur, eadem  ratione  qua  n x^imr  Sed  de 

& [cand*  hadenusi 

Ut  autem  a vel  m adventicium  non  rar6  inferitur,  lic  e con- 
Cra  n vel  mradicale  non  raro  excidit,  ut  ubi  Hcbrxoram  Nm 
tranlic  in  Dages:  & ab  Hcbrzo  Nimrod  liunc  Grzca 

(^tnCerto  P Ut  \n  (anfifieiof  J Sc^  apud  Jo* 

fephum,  N«Cpa!(A>(,  extritofc  radicali:  ut  iiterz  n vel  m f lalccm 
inlertz  j minor  ratio  in  derivationibus  habeatur. 

A Cernam,  fiunt  Centies,  centttria^  centenne,  centenarius,  centua, 
rh,  &c. 

Ut  autem  ab  ti(g.7vf  centum,  Ik  a ^xia.  fortalTe  millia  dici  pote- 
rit,mutato  X in  m,  ut  cum  a 7f*^  in  Aorifto  fecundo  fit  ijjutfur 
pro  i?fa.;^f,  8e  inde  : qtiz  tamen  fi  formari  dicantur  tan- 
quam  a 8e  non  a falcem  erunt  8c  cogna- 
ta. Sic  quem  vocant  Grzci  *lax/»j8«r,  Latini  .Jacebm,  Hilpani 
Jago,Ga\\{Jaqun,h\xrxc\tn\\Jacemo  appellant,  & not  JarneSm 
Deinde  cum  x ^ quamvis  non  ejufocm  orgary  , fine  camea 
licerzinvicem  commutabiles,  f ut  fupra oderidimus,  in  ^lrQ‘ 
y*  (jxld'Uu)  funda,  ny-}(j(rncen[uft9,  fndo^&c.') 

ipfa  cum  litera  m ( ejufdem  organi  ) commutari  pofle 

aliunde  liquetjdicimus  enim  a d«n7iii,ab  S-rr©-  ]«mniir,fic 

ab  vnxjQ-(  vel  /«mmiiiOj/amwawv.pro  lubmitia,fub“ 

meveo-, hem  «om'<  muituf^('  nifi  foiTan  a/udxt,  vel  fiihivt,  a in  u,  ut 
in  -7«^»  tulo  tuli,  ap<untAjt  crapula,  cpayyAKS  fhanguto,  Hyx/Ih©  tat“ 
cus  tr/umfhufi  at  faliem  apud  Grz- 

cos,  fune  cognacz  fignificationis,  quidni  8e  originis;  qiiiim  apud 
Latinos  mulmnicplus:')  fjLohCya»  f alluo  (nifi  forfan  & can^ 

tamino,  unde  centum , lutum ; vcl  putius  a porro  , five  prorfus 

8e  /fco,  unde  lutum  & lues,  & forcalTe  ablua,  deluo, eH,  ne  dicam  di* 
luvium,  illuv/et, colluvies,  potius  quam si  lavo,  quod  eti  alceriuf 
conjugationis:^  fic p^rr.vei  otrumq;  (forfanra  D'13)  8e 
(A.tlfAParea  ( nifi  potihi,utGatakcro  videtur,  amf«w  unde 
icaq;  videntur oUm  P4rrz diftsquz  nunc  P«rcz;  inde 
Propere. /,3.  el,  4,  ubinuncf^rra  legitur,  veteres  codices  ha- 
bere 
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;re  pcrhibentar  ptriai  Optima  mni  f«uk  qua  vinil  apta  dicy  i.  r7. 

Scalig.  Harun  amem  tertia , quz  Grzcis 
adniiprilciten  Mirf#dida,  a M/uo^Teu,  unde  8c  «i-  ' 
offiirti»  fid.Ge]!. /.a.  c.  i6.  M«rr  certe  a uta 
tbSj  a iiitQ-  tnemO  “C  airaxif  fiunt  dftahif , i^aKit  & miSia 
foZ^&maluff  (ytlforftnvi  fiaxif^moBU  ignavuiyUi  ^^xif2 
(tdtj  fugio,  ti  contTZihif  at  dftn  undeSc  arsiivhtut , nili  ii 
:ud  a vnOtquod  a fune  qui  velint,  malim  ego  ab  «p»«  vel 
al£:j  Gc/itfm  Dor,  an Ji£}  apud  Sipoji:  fic  a »en/,  (nifi 
lit  dici  malit  tutmm  a verbo  mintre, quod  apud  Lucreti-  , 
ttreperitur»  unde  8t  mina  mutoTum-,z minendo  autem , live  e- 
nende,  mom  mantki  ficut , a pendendo , fonj  ponik ; a priminetidOs 
fminririumquifiprim/niaiiifiMn;  atq;  ab  eodem  verbomineeor- 
m habent  illa  omnia  oninea , immineo,  pramineo,  prminco  j nen 
Item  a maneoi  a maneo  enim  non  emineot  led  emaneo  Habetur, unde 
eman/ar  dicitur. ) Sed  & ipfum  m aliquando  fimpliciter  przfi< 
cur,uc  cum  ab  «pac  fit  Mers,  MartiSy  (8t  fiorfan  ab  <eAr, 
mmodo fal  8c  falum  fed  & mare^  (ic  ab  ifalw  mas  maris : fcd  8c 
in  ifiyt  porrigo-,  (nili  potim  a porro  aga,  ut  porritio,  porro  jacio, Iwc 
9 ff*j>cioi  vel,  quod  ego  mallcDi,  a porra  rego , propter  przicri- 
m parrax/,  ad  formam  direxi, /arrex/,  rerrexr,&c.  noa  porregi  ad 
rmam  fategi,  peregi,  redegi,  ambegi-,  ipfum  autem  rego,  non  tani  a- 
ogo  vel  res  ago  dictum  crediderim,  qu^m  a Teutonico  fcu  Sax- 
ico  antiquo  rire.quod  damiaiwn  five  regnant  fignificat,  quam 
cem  adhuc  retineroui  in  Bi(hrp-ri(\,  hoc  eft , Epifcopaius , five 

Epifeopi  dominim,  inde  autem  rega,  rex,  regnum,  regio,  &c,  yjd  nojiram 
cci  ciiim  Latinne  non  paucas  a Teutonicis  originem  dtixilTe,  Crcmm-ie  ’ 
^nujluidubicoO  de  ifm  paro,£fTiQ-  par,  aujictptideo,  «4»  tu- 
.f^s^0@-plmbum,‘)^ii -nSp, 

V eihm  ego  Miffe  & Mil/ia,  potius  a f/deia,  quam  Aut,  dedu- 
emj  (•pili  potius  vox  lic  ab  utrifq;  contiata  5 nam  principium 
[ius ftveid.  exhibet,  & finis ^lA/ct:)  nam  X & p facile  tranfirn- 
irur.  Sic  perinde  dicitur  xei^ay©-  & K^iCat©-:  parufn  & puulum, 
umq?  a w^aiTp©-:  fic  /eriitiwtGrzci  quod  L.itini  fis- 

Uffll  voces funt  affines Uiraqj a 310,  fic««A' 

lcalmuf,n  naifv  falio.  Etymologo  tefic,  fic  iViBelnns  Gizee 
ffair  feribitur}  ianefa,  Hifpenia,  SiHifpalif;  fic  futr,  pueBrr, 
r,  tenellus-,  puUher,  fulchelln(-,  Uber,  liltEtu-,  ali^j  multa.  Sic  a 
reo  htiasof  fit  Latinum  lilium,  & forfan  ab  nl  ^vor^vellur, 

f (quan- 


^3  De  l^umerorum  CAP.  ; 

(]iutiq'iam  VarroScPIinij»  a villtnii  volant,  unde  Tuiriirsun 
t jnfiira  prioretn  probacum  «int : fortaflTc  tatnen  a vel-' 

hn  ) Sic  ab  Eoifljh,  A^ijljl^tC^piiuk,  diciinc  Galli  Efifire^ 
ffff,  'Jh  ifitft.Hinc  decantaius  ille  Alcibiadis  TranlifmuSjA  pro  f • 
pronimciantisjqaonoruineab  Ariftophaneirridetur  in  l^efpif^ 

ETr’  ’‘\K/f/clcAtf  H»r»  c»e/f  {/*  7pao^.l5^t^{*0^*r  tCw 

yJ\€Kl^  ?^HjCUm  dixlnttjOpf  -Hto  Up*^KijAKQ-X^M,- 

adeoq;  Theoro,  pro  capite  Corvino  ( hoc  cft , nigro  ) AduUioru 
caput  tribuit;  fahe  quidem  & pro  more  fuo.  Et  quidem  R&  L 
in  omnibiu  linjijuijJadle  invictm  ccmwa/tf»/«r,  ut  notat  doccifUmus 
Caiifabonus  acf^Pcrlii,  Sat.  5.  verf.  72. 

Numeros  Ordinales  quod  attinet,  illi  a Cardinalibus  deri* 
vaniur  omnes,  pratter  primores  duos. 

Pdmuf  nempejquafi  Pre/wwr» dicitur  a Grtcco  mutata 

nempe  teri^nationefuperlativiGrzci  in  terminationem  Lati- 
ni, hoc  eft;7n<  in  mttt.  Vel  etiam  Cquod  eodem  recidit)  a Gr*co 
«ei,  Poetice  fit  Latinum  f ne  , 8t  inde  prior  & prim».  Hoc 
enim  dicere  rasilem,  quam  pridcWjpr/or,  ^r/mw ; chmvox  priJem 
videatur  idem  eCk  ac  pii  u»  demum:  vel  falcem  pre  cum  exple- 
tivo demum  compofitum;  ut  in  iVfw,  ilidem,  itidem,  identidem,  isn- 
limilibuF, 

Secunduf  autem  a /s^aor  dicitur,  ut triundut  ah  orior:  Quod  ■ 
autem  per  Cfcribatur,&  non  per  (jK,  hoc  nihil  eft ; tantundem 
enim  valent;  fic  a qui  dicitur  r«;«r,  cui,  vel  ( apud  Plautum  ) 
guejur,  {juoi\  a [cctu  ('adverbio ) (equior-,  a fecut  f prtfpolitione y fe^ 
qu  jienah  , £quut  atqualis;  & perfecatio,  /tc«i«r,&c. 

promifctie Icribunttir per r & ^Mjlic rum  & ijsMM, aliaq; multa. 

Oao  faltem  rcftant  Numerorum  nomina,  nempe  ^t{utr  & ; 
^finqutsquz,  quamvis  a Grscis  nominibus  longiflime  rece- 
dant, inde  tanien  orta  puto,  ^oiuor  enim  Graece  dicitutTta»»  - 
pK,  Attice  7ST7*psf  &W7Bp«f,  Poetice  fcu  potius  Colice  »{n<pW 
(apud  Homcium  11.  <7.  Sc  forlanalibi  J item  ihtojk  & 

( unde  Pehniium,  Flacco,  a rotarum  numero, ) exinde  Cambri- 
cmn|>ri/»(fr,  Armorienm  pf«<jr  ('tcftc  Bocharto  ) & forlan  inde 
Angllcum  fflwer,.  quodtamen  Tcutonicx  potius  originis  efle 
duco:  At  a rwn/f  *,  vcl  mr]Afa.,vt\ 7rfr«fatj  ad  ^utucT,  non  ita  dif-  , 
ftciliscft  iranfitus;  mutato  nempe  rr  in^vcl  C.  Oftendimm 
autem  lupra  gutturalei  Jt  & bum  iplis  labialibus  v,  /3,  ( auc  * 

quK  cantundem  valeat)  aliquando  cominutari$  fic  a jgrr©-  ,fit 

fnit . - 
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4 & fuiif}  *5([C*> 3 Jt*' ®>  a fiJ  Si  H!L'\  S ccnua 

iHTi*»,  i/n^«iab»77»,f{^wri  ab?;ro,i):§i/-;»:;  ab  ^ 

j;»  vcl  ireji®»  9;<<ero,  ( niii  fit  abHtbr.  "ip?,  & a 

rji;  dempto  A,  ut  in  /Sp4;;^«  r/gC;/5pa.Vx®  reilv)  fic  a Wt?®,  «urto,  f^<**‘*^*v 

't/e>fVtfj(fp,&c.  Et  revera  paucHlim^e  occurrunt  vocci  Launa', 

■ 5«  fcnptz,  quae  non  apud  Graecos  vd  per  er  vel  per  t Oari* 
per*  velx,)icript3ercperiuntur.  Ita  enim  a tof, 

1}  &7rtV^^aoii«}  fic  & TttfBf,  TOffsfj  idRiwmj /jwfl/jii/m,  ( inferto 
penthetico;Jlrc  a inTi  ^«nn/o(undc  Anglicun  vehan  fcu  nhtn, 

, ut  Scoti  ferifunt  (juhanO  fic  vi  que-,  vv  ^Ka^ium 

in  quibus  tet  minatio  «/;i  tft  advcmiiia , ut  8:  in  £- 
lu  ib^quttSy  (deut  cnuxir  ab  Hxb(>  & efuex^r  \latt(u,  ab  i/xo( 
ii/,ptfrjtic4tf«t{7a'xi{^c/!V<«ffj(sfX©-j tJ4^xJ<j  jt)(JfJhrxcv,  Sic.  J 8c 
minatio  in  fmiiU,  ab  quod  ipfiim  ab  quare  et 

aeca  terminatio  */or  (ervilit  eile  apparet  j fed  & humilis  ab  U- 
, ( quod  ipfum  a unde  & y 5«fitLKi\  kumilu  , ut  «x®" 

>©*}  itahityji<i  pxA&tjcit  ) Ftcilif  a fecio,  habilis  ab  habeo^  unde 
iabim,  ut  ab  1;^  vel  t^if  & j^V/r  , Agilis  ab  ago,  aliaq; 

Ita)  terminationem  lervilcm  adfcifcunt , pruut  (upra  finr 
d & [cmcl  ferviJe  eflfe  diximus.  Sic  & a 7t  qut,  a nt  quisi  fic  ab 
V)  ejea  8c  vcfccT ; & contra  loBtHO  ( qiiafi  telltno,')  a xtix^tHor. 

^^Ics  i>&  & pro  07»  8t  «xxoTSj  dicebant ; fic  apud  La~ 

js  oiiumjntgotim, Ratium, mneium , vicium,  &c.  promilcue  vel 
I,  vel  pere,  (criDuntur;  unde  luerat  um  i&c  aflinitasroag- 
colligitur ; quod  i^i  patet  af  ud  Graecos  in  6fiT7«)  Jpu^w, 
aliiiq;  verbis  ejufdcmfotmaej  ubi  t in 
^ 7,  *)  convcriiuir;  Ica  etiam  pronfifcue  dicimus  afptcwi  & 

(«in,  tujfiam,  8t  nufquam , quif[iam  & guifguam  j unde  etiam 
xima  ainnitas  liieraium  p&  uUerius  patet;  sdtb  tu  non 
um  fit  a TiT»c«,  vel  wiVgjt,  diei  ^usikco  A ^aiuor.  vdb  fiunt 
rt/ff  ( ut  TinilO')  quaier,  quaietiuf,  queior.ui,qualerfiariitS:^C‘ 
sadem  item  opera  oftrnditur,8e^n;^dcriv^ii  pnirc  a n«t7tj  Cuinque, 
il.  ^p/TTijundc-Se  vtuva^a  Si  : poiitjs  ncnjpc  pro  'vtf 

jj&pro  T*  que.  Aiq-,  hinc  qhti.iiu  ^uiiQsn 
:quies,  quirius,q^uincrju'f  Uc,  .0 

^iq;  ita  ofttndiroii^  Kumercrupi  nomina  Latfiiaa  Grac^ 
urpta  efleV  quanqu^-m  filiuJ  fo  rfennuUis  vix  adeo  i robu- 
primd  intimn  videri  poifit.  Sicuj  vetohac  re  r.iuisprolix 
uiffc  videar,  aut  ciiama  ftmiia  dcviallc,  cuhi  bagGramma- 
^ "Fi"'  ^ ticav  . 
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ticanncpoclutquam  Matheosatica : fpero  ab  illo  me  Teniani’ 
facite  impetracurum,  (i  falcem  incclligtc  me  nymeros  cx  profei^ 
fo  hic  loci  non  Mithemacice  cantum  , fed  8c  Philologice  tra- 
dendos Tu  fccpUle;  partlm  quidem  quoniam  nefeioan  quifpi- 
am  antehac  illud  fufceperic  s parcira  cciam  quoniam  legitimi 
mei  Auditorem  ('quibus  hzc  primitus  parabantur  } non  omacc- 
coufq*,*in  rebus  Mathematicis  vcrfaci  fuerint,  quin  opui  (ic  noo- 
nunquam  aliud  aliquid  falis  inftar  feu  condimenti  interfpergc- 
rc , quo  melius  quz  aiida  fecus  aut  (icca  nimis  videri  podinc 
cilius  degluiiantur.ncq;  vel  palatum  offendant  vel  ftomachum 
moveant.  Quod  autem  nonnunquam  prolixior  fim  & in  cx- 
fcmplis  copioiior,  ideo  fa£tuni  eft,  quia  nonannquani  Derivata 
a fuo  fonte  eoufqt  recedant,  ut,  niii  magna  exfcmplorum  'co- 
pia illud  evincatur,  non  eflet  ade6  pcrfiiaru  facile  ullam  omni- 
no cognationem  inveniri:  qaod  de przfcrtioi 
di^um  intelligaturi  quanquam  8c  alit  aliqua  prima  forfan 
fronte  vix  fuam  familiam  uttii  indicarent.*  Neq;  hocquideni- 
mirum,  cum  illud  omnino  ufu  fit  compertum,  ac,  ubi  vox  ali- 
qua ex  una  in  aliam  linguam  tralataefi,  derivationum  leget 
mulco  (int  laxiores  quam  ubi  intra  eandem  linguam  rnanen* 
dumefl.  Atq{  hoc  in  Lacinii  a Grscisdedu&ii  ro  magis  acci» 
dic,  quoniam  non  tam  ex  puro  fonte  Graeco  (eu  dialedo  vel 
Attica  vel  Ionica  ('quarum  frequentior  eft  ufiis  J quam  ab 
Colica  adeoq i omnium  impuridimadiale^io  ucplurimumda- 
ftannt,q;iodagnofcuntomnes}  velfdiccm  a Dorica,  qusSc 
ipfaa  Communi  facis  deflebit. 

Gontra  vero,  flquism  nucioribus  hlfce  (prout  videri  po(^ 
fin0dele6:acus,amplioremmefremoptarec:  confulac,  (i  liber, 
Caninii  Grammaticam  Grzcam  (apud  quem  olimme  hu|uG> 
modi  non  pauca  legiffe  meminh)  velpotiut(ne  mnltosnomi*. 
nem)  Acucidrmi  fimul  8e  Venerandi  Senis  ^ho.  Gstaker/  noftris- 
tisoptu  KUTiKo-ninf  (qutlia  fune  ipfius  omnia^quod  adverfiit 
Sebaftianum  (Pfochenium  de Pyb  novi  Infirtttnemiinfcnpfit\  apud 
quem  (in  prioribus  przfercim  capitulis)  mulca  hujnfmodi  re- 
periac  magno  acumine  feripta ; ubi  quidem  inmultit  nobif- 
cum  coafemiCyatq:  inde  alia  in  noftramufuai,  fiopuselTec, 
exfcmpla  mutuari  pofTent,  nifi  qu6d  ea  perlegere  non  pribs  mh 
hl  contigerit,  qulim  qux  fupra  habentur,  feripta  fuerint^ 
(]uanquam  8e  ex  iliis  aliquot  non  diftiteor  a Clariflimo 
• • filo 
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► viro,  melq-,  atniDtiffimo , me  primituf  didicUTe;  Qui 
agno  litcrarum  damno)  anno  jam  proxime  przterico  (p^- 
im  harcfcripta  erane)  rclifta  terra  cceIo  potitus  cft. 

^tq;  haftenuf  de  numerorum  nominibus  dixhnut.  Sequitur 
iiTicrornni  Notatio  £ve  Dcfcribendi  ratio  « proximo  in'  > 

;o  eradenda, 

C A P.  VII. 

NmermmNotith,  fer  omnes  AlfhAtli  literat  psflita,- 
Hthrtii  & Gratis  ctmmnis. 

^Umerorum  Notatio,  five  Dercrlbcndi  ratio,  non  omnibus  • 

N una  eft.  Quamrii  enim  omnes  in  hoc  eonfentiant,at  Nu-  jJumertTutifi 
crosCbaraderirmitquibufdanv,  breTitatis  gratia,  deferibant, 

1«  etiam  calculus  facilior  cTadat;  Geiftci  tamen' TarizTari-^  ^ ^ * 

I etiam  (cribendi  modbs  adhibuerunt.  i 

Hebrzi, aliiq; Orientales,  in deferibendis  Ntimeris,  Alpha- 
:ti  Literas  adhibuerunt:  Prioribus  nempe  Alphabeti  literir  , 
[nitatum  numeros  exprimebant , 10  UT  1J1  T J (equentK  . * 

at  deinceps,  quot  opus  erat;  numeros  Decadum, fi  P O J oV  3 ^ ' 

: tandem  reliquis  Centurias,  H lOT  p Rdiquos  rero  nume-  • 
leroi  centenarios  ( quia  non  fuperfunc  plures  Alphabeti  lite- 
b)  defignanc  litcrarum  quinq;  charaReribut  linalibua 
I D *]  aut  etiam  literis  compontii  nn-  pn* 
nn-nn- 

^Nund||Bautem  juftis  Decadibus  interjectos,  conjunCHi  li- 
irisirMk^aRc;  numero  nempe  decadum  (ubjungendo  nume' 
im  adjol&arum  unitatum;  ut  N'  33-  At  ubi  numerum  de- 
imum  quintum  delcribunt , pro  , feribunt  ('hoc eft, 
ro decem  St  quinq; , ponunt  novem  St  fex,)  nefcilicet  No- 
lenDei.iftis  literis  exprellum,  videantur  temerare.  Et  pari 
iodo  numeros  juftis  Centuriis  interjcRos  conjuoCtis  Ifteris  de-  . 

:r,bunt,ut  M^p  iTi- 

Millenarios  veio,  numeros  & qui  feqnuntur,  iifden]  ^ 

|Uibul  Unitates,  aut  etiam  decadas,  centurialve , literis  defig- 

lantj  levi  fortafle  punflulo,  diferiminis gratia,  dlftinais  5 3 'N 
fftqu*  «nturiz,  decades,  aut  unitates  juftis  milli- 

Mis intenc^*»l«bjungurtur earum charaaere sut WDN , Afud  Gf£» 

QfXci*odtmpamer  modo  qtio  Hebraei  numeros  deiignant;  cv/. 

3 . prio.ibui  ^ 


r'  :^6  De  Niimerdrum  dpud  ^ 

^ •■  prioribus  enim  Alphabeti  literis  Mcnadci  Tequenti-^  . . / 

bui  Decadas, Sculcimif  Centurias;  Millia  vei-oTifdf  m rc^'ttili^  j 
leviculo  punfto  vel  virgull  diftin^is:  Ec  iiuaioui  incerjeftot 
literis  conjunftis.  . > 

Sed  8t  propter  licerarum  defeftum  , trfs  charafteres  praeter 
• Alphabeti  ordinem  ioterferunt : inter  monadas  unum,  alium  ■ 
inter  decadas,  8c  inter  centutias  reliquum, 

••C.  r.  C,  vel  r , (qui  charafter  cft  vel  n (igma  Rnalit,  vel  . 

literarum  ffr, ) numerum  Senarium  ddignat.  Interitur  ver^  . 
hoc  ordine  (potius  quam  monadum  characteribus  reliquis 
' “ poftponitur)  loco  Hebraeorum  1;  ut  fiiblcquentcs  literae  ean-. 
dem  potcftatem  obtineant  qu^m  eis  homologae  apud  Hebrzot^ 
piua,  ut  r 8(  ^ , item  n & n , necnon  13  St  d , i item  & /,  ffc 
, lic  de  caeceris ) eundem  numerum  indigiceiu;  quod  fecbs  noui 
fieret,  cum  Graci, loco  HebrzorumT^iiw,  nullam  habeant  li^.V 
ceram,  ('faltcmnon  pari  fede  pofitam,)  Latini  ver6  eodem  > 
ordine  reftuuerunt  fuum  F,  (hoc  cit  /Eolum  Digamma  J quod 
fer^cantundem  valeu  imo  omnino  idem  forfan  tonabat  olim^ 
cum  ipfo  ^ r<i«  Hebraeorum,  8c  Latinorum  f conCona  , 

. nunc  a plcrifq;  (raltem  Anglis)  harum  titraq;  pronunciatur: 

‘ . . proutScdigamBajf)olicumFolimpronunciatum.fui(retifta- 

tur  Prifeianus;  in  cujus  locum  non  raro  rubilitutcur  apud  La- 
' tinos  confona  F»  utquuroabJir©-,oiV,  idolice 


" -■  ( glorum  y,ja  bMvejjavf,vaine,vice,Sic.  Qti  a re  apud  Grzcos  ali- 
quando feribitur  per  jS,  ut  in  aliquando  per  ¥, 

ut  in  vtfMc<©-,irtKi)f,quz  omnia  Latine  fcrjbuntur  per  Kcon-»: 
Ibnam.  Sed  &cciamnum  Cambro-Britanni  C^t  olun  ».Joifal> 

'y  16r,  AogIofaxoncs  ) /eodem  modo  cffcriuu  quo  iio*;  conl^»,- 

; nam»,  nempe  uc  b alpiratutn  : fonum  vere  quo  nos  8{  alii  plc- 

^ riq;  nunc  efferimus/ vel  s,  illi  per^^ Tcribunc.  ^Quod  autem 

Latinorum  Kconfona  difturn  cft,  dici  fortalTe  poterit  de  Hc- 
* brscorum  Ftfir,  nempe ipiTusoIim  fonum  nou/uiffe  in  omnibuf 

^ Sc  apud  omnes  qpnft^ntcm ; certum  enim  cft  ( cx  /«J.  1 2.  6. ) 

non  eundem  fmfle  apud  pmnes  fonum  litcja  yj , Sc  quare  non 
ff:- . Sc  wdem  effe  pollet  iu-ntera  Vah  varietas  non  video,*;  atq?  nunc 

- . . . - dierum 

S ■■ 


nunc  Latina  Frnam;  c7»}r,aliaq;  ‘ejufmodi.  Unde  cd^cerc  li- 
cet, duplicem  olim  fuifte  fonum  confonx  V apud  Ei|||K  • 
quando  ille  qui  nunc  dierum  auditur  u^; 

idem  fbnatacwintPiTe.Wfv.pfriireJr:  aliquando  idciffiom  An» 


1 


eXP.  7- 


irr.-i-' 


Crocos  Laiinoi, 
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<]i«runi  Arabes  quidem  8c  Perfae  liceram  illam  tu  nofirtim  sr 
pronunciant  ,kTurcx  ut  noftrum  V. 

. CharaAer  autem  hic  ^ nonf;enta  delTgnat,  qaena  «rr»  vo- 
cant, quafi  ex  literis  C(inTcrfo  ) 8c‘t,  nempe  Jtgma  ( qifani 
Dores  w vocant)  & fi , conflatus,  vel , fi  libci , ex  Anuftgma 
( fic  enim  q , five  figma  inverfum, appellant ) 8<  fi.  Qiianquam 
revera  ipfiiii  aliam  potiiis^  fuifle  originem  exiflimat  Scaliger; 
nempe  ab  Hebrareruoi  feu  Syrorum  antiquo  charactere  licerx 
7’z0dt^ 

Pro  Nonaginta  veri  ponitur  ^ vel  Gi  unde  figura  Lati- 

norum ^ dedoCta  eftj  antiquis  Latinis  ignota}  qiii  Grzcorum 
y parC  exprimebant,  quam  literam  tertio  igitur  loco , ut  Grx- 
corum  V,  ponebant.  Dicebatur  autem  feu  Jttfbe,  tan- 

quamabHebrzoiuro  & Syrorum  Ktfb:  itsi  8c  Aniitrho  ^ quafi 
JJbeinverfum.  Ab  hac  figura  dicebatur  apud  Ariftophanem 
?••■<»©•  : a pryc^dente  verb  aKfApifttt  five  attfimfsf  five- 

0KTmp(tt : ('prout  hoc  aut  illo  charaftere  notatus  erat. ) De  u- 
troq^  videatur  Jofcphus  Scaliger,  in  fuit  ad  Eufebium  Animad- 
Teimonibui:  quibas  digrcHtonem  fatis  longam  de  antiquis  Gre- 
corum  literis  inferuie. 

Pro  Sr  ver6  feribitura  nonntillis  4 $ aut  etiam  ^ , vel  deniqs  ■ 
r ^ ideln  nempe  charaCier  cum  illo  fenarii  numeri)  fed  perpe- 
ram, incuria  nempe  librariorum.  Item  pro  ^ , eadem  iocurii, 
feribitur  noinunquam  «r . Uterqi  autem  error  ( ponentium  *e 
pro  9 , 8(  m pro  ^ ) non  raro  in  libris  impreifis  retinetur;  quod 
propter  typorum  inopiam  faCium  credo;  cum  enim  veros  ty- 
pos nen  habebant , ipUs  quam  proxime  iimilet  fubftiiuenint.* 
Eodem  nempe  modd  quo  in  libros  tam  Manuferiptos  quam 
ImprciTos  (five  propter  Scribarum  ignorationem  Cbaraderum 
HeDTXorum,  five  propter  T yporum  defeduen  ) irrepfic  error 
nie  ponentium  m pro  nomine  : Quomodo  etiam  pro 
i H C X P C , vcl  Tift  ypfj  ( quo  pafto  C^xee  contrade  feri- 
biiur  iHirJf  ;y;isvr  ) fuliftitueiunt  Latini  ihc  xpc  vellHi  xps, 
quibus  innuitur  Chriftuf.  Sic  apud  Jurifconfultos,  Dige-* 
libri,  Grzcc  difii , hac  nota  vulgo  citantur  f,, 

qux  a Grarco  T defi.  xii. 

Aiqrhxc,  de  modo  feribendi  nameroa  Hebrxis  Grxcifqi 
magis  ulitato,  difia  fulHciaut : Cujus  rpccimcn  aliquod  hic 
apponit  r 
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Rarlui  tutem  tam  Hebrxi»  qutm  Grzci,  litcrti  Alphabeti 
continua  ferie adhibeat,  ad  rerum  vel  Numeram  vel  falcem 
•Ordinem  delignandum*  Sic  enim  Homeri  Hias  & OdyfTea 
in  libros  dlftinguuncur^  Ec  eodem  modo  apud  Hebrzos  Pfal> 
mui  C XIX  in  membra,  tliiq:  in  Periodos,  videmur  diftingui» 
Sed  hzc  indtgicaffe  (at  eft« 

Supercfl  alius  Numeros  feribendi  modus^Grxeis  item  u(ita- 
CUI,  Komannrum  mori  non  abfimilfi,  per  aliquot  faltem,  nofi 
9umes^  Alphabeti  liccrai}  de  quo  proxime  agendum  eil.  . 


CAF, 
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Grdc^t  & Ldtinoi, 
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CAP.  vm. 


Humerorum  Not4tlo,per  aliquot  filiem  y4lphaheti  Iheras  praflita, 

Cracis  & Lttinh  ammunis : Ef,c»<r  lOx  pouut 
quam  aliXf  ed  huM  ufum  jcl/guniur. 

PRarter  illum  quem  ^upc^i^l  tradidimui  Numeros  feribendi  Horatio  afii 
modum,  erat  etiam  alius  a Graecis  Hiitatuij  non  per  omnes 
quidem, fed  fclc^toi  quofdam,  Alphabeti  charafteres,  perai^us. 

Sex  rcilicet  literis  M X.  H.  a.  n.  I.  numeros  omnes  dcH^na- 
bant  M deli^natfiveft»,  rcu  decies  mille  ; X ftu  Mille: 

H Centum;  a /(<(9.,  Decem:  Tl.  TnrTi,  (^inque : Ivero 
«r,(Jnum.  Quoties  autem  pitires  velUnitaus,  vil  Decades, 
Centuriaeve,  aut  Millia  apponenda  Hint, illud  literis  bis,  1 61  ve, 
quaibrve  keratis,indigitatur.  Quum  vero  ad  Quina  devrntum 
cft,il'ud  liteci  n innuitur;  haec  enim  litera,  fin  pliciter  poUta, 

Quinque  denotat  j at,  inciulo  a,  fhoc  modo  p Qiiinqua- 
ginta-,  inclufo  H,  Quingenta;  inclufu  X,  quinquies  mille, &c. 

Eodem  plane  modo  Latini  Tcptcm  literis  (uos  numeros  de*  Nontio  La> 
fcribnnr.  M.  D.  C.  L.X.  V.  I.  litera  M defignat  Mille : D,dnorum. 
Quingenta;  C, centum:  L,  Quinquaginta:  X,  Dcccm:  V, 
t^uinque : I , Unumt  Numeros  intermedios , aliquorum 
»cl  conjun^ione  , vel  repetitione  C ficut  & Graeci  ) 
deferibunt.  Nonnunquam  tamen  Latini  (fed  non  item  GtxciJ 
numeium  minorem  majori  praeponentes,  illum  ex  minori  au« 
ferendam  notant;  unde  I V,  1 l X,  IX,  X 1 1 X,  X 1 X,  X L, 

JfC,  fignificant  4,8,9,18,19,40,90.  Atq;  idem  nennun- 
quam  in  numerorum  appellationibus  faciunt;  dicunt  enim 
undeviginti,  duedevigintii  proc ffodfcim,  ntvtnduim:  qubd&dea- 
liisiimilibuiintelligendumtft.  Hoc  pa£lo,  H numerus  Millf 
fmui  fexcenttfimut  quadragefimur  nonu$  deferibendus  eflet;  hoc 
Gra-ci  tic  peragerem  xlTHAC^AAnilli : Latini  rerb  hoc  rao-  .♦ 

do  MDCXl  IX  vel  etiam  fic  ci3j3cxnx- 
Latini, pro  M,  numeri  millenarii  nota,  nonnunquam  fic 
feribunt  ci3 ,8c  deinde  ccio?  prodecem  millibus  ,&  hiijui 
dimidium  133  pro  quinq;  millibus;  item  cccl333  pro 
ceatum  mUlibus,  ejufq;  dimidium  IQOO  pro  quinquagmta 

G millibus: 


50  Nnmerortim  Notdtri  apud 

millibui:  /icCCCCIDDDD  pro  millenis  tnilliboi  j 8(  fic  de« 
inwpi. 

Totius  hujus  Notationis  fpecimen,  hic  apponitur. 
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titerdrumau-  Harucn  vero  Hccrarum  Rumertllum  valorem  quamvis  intel- 
Plurimi,  carum  tamen  rationem  pauci  funt  qui  animad- 
vertunt; Latinaram  prxfertira.  Im6  qui  ex  profeffo  illarum 
rationem  reddere  conantur  nonnulli , potibi  nugas  profeninr 
quam  veras  rationes ; Qjas  tamen  ego  exagitare  non  operas 
pretium  judico.  Legat,  qui  velit,  Julium  Scaligerum,  de  C<»K/?r 
LingU£  Latindi  Hermannum  Hugonem,  df/tcf/««e  5cr/irnd/;  Ve- 
nerabilem Bedam,  aliufq; ; qui, quamvis  rationes  reddere  co- 
nantur, cur  hz  potibs  quam  aliz  literz  numeris  £gniticandif 
adhibeantur,  ut  plurimum  tamen  mihi  neutiquam  fatiifaciunt, 
Alii,  quos  nonconfiilui,  fortaflls  melioret  reddant.  Ego  in- 
terim,  omiffisalfis-eas  quae  mihi  maxime  videntur  probabilet  < 
breviter  producam. 

Aftid  Cricts,  Quod  ad  Grzcas  literas  attinet,  non  eft  cur  inultum  hxiite*  ■ 
mus,  cbm  caram  ratio  fatis  in  plerifq;  pateat. 

ja  X A & n 9n'/T» /ignificant,quia  vocum 
illarum  literz  fnnt  initiale*.  I tem.  Cur  n,  inclufis  literis  A,  h,  . 
x,Vi,barum  valorem  quirKuplum  exhibeat , fatii  liquet,  cum 
ipfum  n numerum  quinarium  dciign^. 


C A^.8  Cfdcai  & Uiiftis.  V 

De  folii  Uwri*  H &1  quacflio  refttf,  quaram  [llf  CetUufn. 
hxc  Unum  indicat  •.  «Am  icc  vox  *jc*wr,ncc  %«,  ab  «llii  mcjpi- 

*' Dc‘*prio'ri“dicmdani  e«,  charaawtm  illum  H (prout  Coi. 
tenarium  numerum  notae  J no»  tam^c  figuram  literx  Erv, 
eiuim  fpiritui  afperi.  Nam  antiquiores  Graci.  antequam  toca- 
?eilongx  « 8t  • Alphabeto  acceiferant,  Spimum  Afperum  o 

charaftere defignabant, quo )ara Latini  utuntur;  Spiritum  u- 

tem  Tenuem  omnino  oniittcbant,ut  & Latini  etiamnu  faclimc. 
Eftq;  revera  ipfa  vox  Et  a ab  Hcbrxomm  Chrb  defumpta,  8t  e- 
undem  in  Alphabeto  ordinem  religet,  ut  & Launorum  H . 

( (altem  fi  Loco  Hebrxorum  fubftiiuatur  vel  C.vel 

iEolicum  Digamma,  It  Latinorum  F.)  Poftea  veio  eadem  h- 

tera  bifefta  M figurat  utriq^  Spiritui  fupped.tabat;i«^^ 

pe  prior  Spiritum  Afperum , pofterior  Tenuem,  defignabat. 
Tandem  ver6  illx,  quas  nunc  habemus.  Spirituum  notx,uc 
expeditiores, obtinebant.  * * • Afitiqai  igitur,  noniiwnsr , ed 
Xtr  feribebanti  unde  charaaer  ille  initlalii  defumptuieft, 

H , numeri  Centenarii  nota.  , 

Quod  ad  reliquam,  qux  fupereft,  figuram  I attmeti  a^i- 
biu  fuit  illa,  vel  quod  tam  Spiritus  Arp<r.quam  prtma  1^ 

vocii  ipfi  communes  elTent  cum  Yocc  idcoq^^ 

mamquxfequiiu'^*^"*™  * affumpferunt,  qua  lignificcnt  v^ 

cem  «f , adeoq;  numerum  primum  fcu  Unitatem . vel , quod 
ipfa  vox  «<  amiquitui  per  nudum  1 fcnl^rctur , ame  invers- 
um diphihongam  qux  forft»  (eribs,  quim  numeris  Chara- 
aeui^imiiiiiapubamur.  inventa  er  etiam  quod  ur, 

-r?!r,  dicanm^  veldcniq;.  quia  Imqd.cilfl- 

m’.ill.  kininutillima  liter.,  (. 

lineoU  conflant. ) facillimi  omniuni  pingwour  * ”'‘7  • 

edain  nunc  dierum, qui  omnino  rodet  (uni  8t  AtCrri 

ut  nequideu,  literai  intelliganr,  numerot . 
bunt,  .otidem  forfan  in  pariete  lineolit  ereta  eel  rubrica  dua» 
quo.’v.ll<nt  innurre  unira.et  Nec  quidem  hoc  apud  Gr,- 
cot  8(  Latiooftambm.rtliquofqi  populos 
net;f.d St» libello  quodam 

Gatakeiuti  paginat  nempe  quyuor  pomo"*  *'*  f'„®"  i ': 

primam  lineola  uniea  I .fecundam  duabut 

fil, quartam  quatuorlllli  feqaeu.ei  tero  alm 
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52  Nh Merorum  Notatio  apud  CAP.  8*- 

diftin5\:n.  Atq;  h«;c  de  Grsoorum  charaftertbui  TufEciane- 
Dc  Latinorum  autem  literis  non  adeo  facilis  cft  ratio.  Pr«- 
ter  duas  enim  M&C)  quarum  illa  Mille, lv£C  Cernunt  incfaoar, 
aliauim  origo  altius  petenda  cft. 

Litcram  igitur  M dicimii  ad  numerum  Mi'Ienarium  indi- 
candum aihibitam,quia  eiufdem  litera  cft initialis.  Sed  addi, 
mur.ipnus  figuram  aliam  aliquando  fuilfe , Stetiamnum  eflt, 
quam  qii;e  vulgo  adbibetur.  In  libris  quippe  Anglicis, Belgicis, 
Germani  if,  aliifq;  pinguiori  typorum  forma  impreffis,  occur- 
rit paffim  illius  litcrz  hic  Charaft-r  rotundiori  nempe  for- 
ma quam  in  typis  Italicis,  Gallicis,  Hifpanicii,  fieri  folet;  An- 
tiquiores vero  Anglo  faxonei  hac  forma  feribebant  CX)j  & qui- 
dem in  Libris  Manulcriptis  cujufcunq;  gentis  reperitur  paffiiu 
Latinorum  litera  M majufcula  rotundiori  forma  exarata.  Hu- 
iufec  vcio  litersE  f rotundiori , ut  diflum  eft,  forma  fcriptjt ) 
fcmilfs  pofterior, litera  D fimillimps  cft  j quam  ideo  adhibue- 
runt .'  d numernm  Quingenarium  indicandum,  nempe  Mille- 
narii dimidiHm.  SeJ  & hanc  8ttlUm,  non  antiqui  modb,  (rd 
8:  Piec'ntiore*nonnunqusm  in  membra  dividunt:  nempe, pro, 
CT)k  D,  feribunt  cio  & Id;  priorem  vero  nonnunquam  8c 
hoc  modo  00  ; ut  in  libris  non  paucis  apud  Belgas  praelertim 
(fcd  St  alibi)  imprellii  videre  cft. 

Literam  vero  C,  centenarii  numeri  notam,  antiqui  Roma- 
ni lic  feribebant  C,  ( quadrata  feilicet  forma, ) ut  ex  antiquis 
marmorum  & nummorum  infcripiionibus  conftare  dicitur, 

( Qjios  irnitantur  quodammodo  typi  Germanici  Angliciq} 
pinguiores.  C,)  Hujus  quadratae  liter»  femiffis  inferior ip- 
fam  literam  L.li.  cfticit;qu»  igitur  ad  exprimendum  numerum 
Quinquagenarium  adbibeiu'',  nempe  Centenarii  dimidium. 

A<^  numerum  Denarium  exprimendu  adhibuerunt, non  litera 
D iniiialemj  fquoniam  erat  ea  qningenarii  numeri  nota,  ut  fu- 
pradiftumeftj  fcd Ikcram  A', qu»  conflaturex  duplicata  11- 
tcra  Vfcti  A ; iitroq;  enim  modo  Quinarii  numeri  nota  anti- 
q fuiislcripta  luit. 

Erat  autem  rliiera,  Quinarii  numeri  nota;  vel  forte  quia. 

• • 

ex  quinqi  pmftis  conflari  videtur  ; Vel  quia  ipfiui  figu- 
ra inverla  A fqu-cerianj  non  raio,  apud  Antiquos,  numerum 
q unarium  dtnotarjf  ad  fi^uiam  Gra,coruir. iHctjE  n (quinarii,. 


CAP.  8-  Grdcos  & Latinof:  55 

apud  illos,  numeri  notam^  proxime  accedat;  f quippe  nulla 
Latinorum  Utera  ipfii  eft  fimilior:  j Vel  etiam  quia  vox 
antiquitus  per  CV  Tcripta  fuerit,  C antequam  Utera  ^ aU  La- 
tinorum Alphabetum  acceflerat;)  quarum  prima  C,  c^m  iit 
centenarii  nunoeri  nota»  non  potuit  adhiberi, ideoq;  requentem 
y affumferunt.  Ipfam  vero  literam  recentius  quam  reli- 
qui liter*,  ad  Alphabetum  accclClIc,  non  eile  dubitandum  exi* 
ilimoi  ut  nempe  illud  iignificci  quod  conjunft*  litera*  t y ; ( ij- 
cut&  (>•,  x,idcmfonantac  ef,o:)  adioq;  ipfa  litera 
nunc  pro  more  liter*  fub)unaitur,  omnino  rednudat,  rhm 
ipliurfonusinipfa  ^litera includatur;  ( ptout  contendit  Rc- 
verenHns  Senex  Tljomai  Gattkfiitf  Anglus,in  tra^a^u  quem  edi- 
ditdeDiphthongis,fiveBtwoc4/tf)i«:  ) fcciltcnim  litera ^om-. 
nino  eflet  fuperf^a.  Nam  ut  (.ua  conftituit  ukimam  fyllabam 
in  voce //ng«4,&[a4  primam  fy liabam  vocis  lic8tc«a  i- 

dem  Tonat  ac  in  voce  qutlk:  vel  igitur  redundat  t»,cum 
^tantundem  valeat  ac  Ch  ; v J ipfa  litera  ^omnino  eft  fuper- 
fina,8e  perperam  alphabero  inferta,  utpotc  qu*  non  alta  eft 
quam  litera  C . Et  revera  qnidem,  non  modo  lonus  liter*  ^ 
fed  & ipfius  charafter,  conflatus  videtur  ex  CF , nam 
folo  litu  differunt.  Eodem  prorfus  modo  ponebant  veteres  li- 
teram /T  pro  Cyf,  adeoq;  promifeue  KltndafSi  Calendas  j itera 
Krtaga  & CarMgo;  qiianquam  nuocdicium,  tam^  perperam 
fubjiciatur  liter*  K-, quam  I/iitcr*  adeoq-,  tam  /f  quam 
prout  nunc  ufurpaqtur , prorfiis  redundent',  nec  aliud 
quicquam  foiicntquamC;  non  nego  tamen  hunc  fcribendl 
modum  ]am  olim  obtinuiffe,  neq*,  tanti  furfan  res  iftuc  nuac 
mutatum  iri  ftrenue  urgeamus.  At  faltem  eodem’,  fi  non  ma- 
jori, jure  dicendum  eflet,  Pif?  ^ non  feribitur  Z/,  8r  Pojl  K nonjeri- 
; hiuir  i^,atq;di^In  eft,Ps/l  X n$n [cribitur  S Cnempe  quia  f indu-  • 
ditur  in  litera  x , quis  ex  cs  conflatur:  j nam  pariter  abfurdum  • 
eft  literam  vi  .liter*  K inrlufam,  aut  V 'uclulam  liter*  re- 
petere ipfivc  Kvcl  Q_rub)ungere;  ac  ipfam  literam  S liter*  X • 
inclufam eidem  dcBuo  repetitam  fubjUBgere  Srdncqt  h*c  re- 
gula univerfaliter  obtinere deore,  acli  poft  X nunquam  feriben- 
. da  effet  litera  1^ ; quamvis  enim  illud  fecus  obtimat,  tam  n 
quoties pr*teripfum\y  liter*  X incUifum  , aliud  fcquatur  S 
juxta  vocis  analogi  im  ipli  fubjungindum , nihil  impedit  quo 
pinhs  adjungetur,  proBt  in  modernis  typis  accuratioribus  fieri 

G 3 . * confuevit.  , 
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confacTit.  Idcoq-,  J Vnf/.’  Q^Jm- 

&c.  abfurdi  fequUur  fi  gemi- 

TI8  enim  fio  przpofuionis  ex,  alterum 

nutnfadcffednce  ’ dccaufa  t[fioy  ajfcrtity  tfitad»» 

▼OC18  fequentis . Sed  & r -,benda  funt,  ( alterum  nempe 

1^0  ablentw  ^ jb  omnibui  per  geminumj  fcn- 

af»m«5  utrobiq;  literam  d retinere,  ad/i»,  rf- 

bi  folent-  Nifi  malit  qu  frribenia  funt,quz  ejufde  funt 

jiimi,&c.Sic  8i  txlulytxftUu  ’P  ^ • ^g(credo)cum  cx]*/r»,»xyiIio, 

irxJrr,  «mire,  cum  tamcB  fi r *h  i r»p(9- , P«  Syncopen 

*fp©-,Emphonick*f/^f'  ---r-rnm  I k r, ")  vi*  cohzrent 

jrS»;r,siT/s^5i-‘  »■'  •“ 

u,G«d.Uc^m«^U"'  '«'«*« 

™S.TrqidLeakCmplidffi»>»  . ut  St  fupr.  deG«cor.n. 

‘ “iq, , fieri  P0«»  .“VP~Jt"un7«c  ftc^dri^ 

0 . p™  M « ™ ’ 

feu  Millty  quatuor  gonjunftat  linea»,  nempe  lueram  » 

hujufq-,  feraiflem  D pro  quingentii. 


CAP.  9.  drtcos  & Ldtimf,  55 

Atq^  baftcQUS  de  Numerorum  Notatione  per  literat  Alpha- 
beticai  difium  cft : fupereft,  ut  eorundem  notionem  per  Ziphras 
(ut  vocantur J Saractmcjf,  explicemus. 

6 A P.  I X. 

• % 

Kumemum  N$Wio  per  Zifhns  Sartetnicitf,  flve  Vulgares  Figuras 
Numerales.  Cipbra  quid-,  ejnfh  varia  fignificationes.  Or- 
culta  fcribendi  modi.  Sigla  & NoUt  quomodo  di  ferant  apud 
RmanoSt  Nota  Arithmetica  a quibus  inwnta. 

\ 

PRztereoiquos  fuperius  tradidimus  Numeros  defcribcndi 
modos,  per  Alphabeti  Literas;  alius  adhuc  maximi  monien- 
tUupereft  tradendus:  Adhibitis  nempe  vulgaribus  Bgurh  Nu- 
meralibus, o.  1*  2.  3.  4.  5.  6. 7.  8.  9.  quas  Ziphras Saracenicai 
Bonnull i dicunt;  de  quibus  nunc  agendum  eft. 

VoxZiphra  ('vclxifrra,  vel^phraj  tel  ciphra,  variis  enim  mo-  c;^*r<qurd? 
dis  Icribicur  ) eft  plane  Arabica.  Sed  non  uno  femper  eod6mq; 
fenfuufurpatur.  Defcende re  videtur  vel  ab  Hebrxorum  *>flD  undc  dici^ 
fdpbar)  (uti  Schindlero  placet,  in  ipBut  Diftionario  Pentaglot-  tur, 
to,^  quod  8f  numerare  ftgnificat  & de[cribere  Gre  notare : Et  qui- 
dem ft  a priori  ligniBcatu  defcendere  putetur,  iigniBcaret  pro- 
prii tutas  numerariaSt  quo  fenfu  novem  illas  Bguras  numerarias 
if^lbr4r5tfrtfrM/c4r  appellamus;  n autem  a pofteriori , quaflibec 
etiam  alias  Noitf/ vel  Cbara^rrei  rei  alicujus  aut  vocis,  vel  etiam  • 

Ikerz  indices,  quo  fenfu  furtivas  Uterorum  notaSy  ad  occulte  fcri- 
bendum  inventas,  Zifera/  appellat Baptifta  Porta,  ut  8c  alii.  Vel,  . 
fi  ea  derivatio  minus  placeat,  deduci  poteft  (et,  credo,  rcfti- 
UB ) ab  Arabico  Zapbara,  quod  vacuum  efe  vel  inane  ftgnHi-' 
cat,  uti  docet  D.  Golius  in  Lexico  fuo  Arabico:  adeoq;  de  nihili  • 

Gve  nullitatis  notiprzcipue  intelligenda  erit. 

Vox  illa  ab  Arabibus  ad  nos  delata,  pro  certa  cujufdam  Nu- 
meri Nottf,  feu  charaRere  certi  alicujus  Numeri  indice,  padia  ’ 
occurrit;  quo  fenfu  decem  ilis,  nunc  vulgo  receptat,  figurat  A- 
rithmeticae  vocantur  Z/pbr^e  (euCipbra.  Nonnunquam  tamen, 

8t quidem  frequentius, non  de  illisomnibui,  fcdde  illarum  u-  * j 

nica,  vox  illa  dicitur;  Nempe  clt.  Circcllo  ,NuQitatk  feu  Nullius 
nota:  (unde  & meuphoricr,  de  re  feu  perfona  inutili, “ 
•^dickur,  inflor  cipkra , tanquam  nullius  numeri: ) Atq;  hoc . 
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quidem  feiifu  fxplui  8c  apud  alioS}  & apud  noi  deinceps  occor 
ree. 

Occulte  fcM-  Nonnunquam  autem  vox  illa  latiui  patet,  ut  non  tantum 
bendi  ratio,  jg^em  illas, qux  in  Arithmetica  ufurpantur,fcd  fimplicitcr  qiiaC> 
libet  vel  litcrarum  vel  etiam  vocum  aut  rerum  Notas,  vcl  bre- 
vitatis vel  etiam  occultationis  caofa  adhibiras.  Atque  hoc  fen- 
fu  hhtnnes  ?6t\*  y Neapolitanus,  librum  De  Zipherif^ 

/ivefuTiivij  literarum  Notis, confcriplit : Trithemiui  item  de  Ste^ 
ganegruphia  libellum  conicriplir,  abftrurura  latis ; quem  inter 
alioi,Gu(laviis  Silenus  explicandum  fufoepit.  Itera  BlailiuitVi- 

§ eneriuif  Gallice)  & alii  de  eiufmodi  Zipheris  libros  ediderunt. 

cd  8t  novx  indics  methodi  per  Zipber«  fcribendi  excogitantur. 
Se  in  rebus  majoris  momenti,  ab  iis  prxiertim  qui  Principibin 
funt a fecretiSjufui aptantur:  falcem  quoties  aliquid  occulte 
fcribendumefl,  quod  nollet  feri ptor  etiam  incuentibus  inno- 
tefcere.  Hinc  voces  lllx  CiphrenJ/  8e  Deciphrandi  ortum  habent } 
eft  enim  c;|>ferare, aliquid  ciphris  comraitere,  fcu  occulte  fcriberc} 

’ • Dff  librare  vero  eft  ciphras  explicare  vel  quid  fub  ciphris  occuJ-. 

. tetur  interpretari. 

Atq*,  hxc  quidem  occulte  fcribendi  ratio  Hagrante  nuper 
apud  nus  Bello  Inteftino  admodum  erat  familiaris;  adeo  ut 
vix  quifqtum  eflTet  alicuius  notx  vir,  qui  non,  in  rebus  majoris 
momenti  communicandis,  hujufmodi  ciphras  adhibere  fblebat, 
fcriptafq;  ad  fiios  epiftolas  hujufmodi  involucris  obtegerejut, 
fi  in  hortiiim  manus  pcr«^tniant , non  intclligantur. 

Et  hujufmodi  quidem  feript#  non  pauca, in  itinere  fuo  inter- 
cepta, nobis  explicanda  tradebantur;  diverfis  quidem  occul- 
tandi methodis  involuta,  adeoq;  alia  aliis  explicatu  ditficilioraj 
& quidem  nonnulla  tam  infuperabili  difficultate  obvoluta  vi- 
debantur, ut  ferede  illorum  explicatione  defperaverim , nec 
nili  poft  diuturnam  inquilitionrm  incredibili  labore  tandem 
fuperaverim.  Quorum  non  pauca  fpccimina  in  publica  Bibli- 
otheca Bodlciana  Oxonix  confervanda  tradidi,  ubi  & confpi- 
cienda  manent 

Duplex  erat  hujufnodi  apud  Romanos  fcribendi  ratio;  qut- 
rum  veftigia  faltem  ad  nos  pervenerunt : Altera  per  Nolas  (ut 
loquuntur)  altera  per Qjarum  utraq-,  partim  expeditio- 
nisjpartim  occultationis  caufa  erat  adhibita. 

Romanorum  Per  Ssglas  feribere  dicebantur,  cum  fmgulis  fere  liteili  toti- 

Si^U.  - - jgQj 
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dctn  vocei  dcrgntbam.  Sic  Rotr  anorum  Nomina  J;  Piancmi* 
na  non  raro  pingcbaninr.  Mc  Ai.  7'.  ricer#,  pro  Afain  7*279 
Cicerenf,  ponitur.  Iia  j»tr  Cr,CfifcO!jprr  D y-PcciiTw;  pci  P,fj,i. 
Humi  per  Q- CnjCKf*»t  pcrA,/^h/*m,  imelligtbant: 
(unde  Ii*  illa.inter  Criticos,  jie  illiui  nemine  qui  Kcdts  jitiicat 
fcriplitiquem  alii  alii  Aulum  OelItum,dictnda  putant;}  r 

fieS.  P.  Q.  R.  Senuium  PopKlumqj  Pemcr.um  iigniiicabai:  ( queJd 
Eeda nofterRom* agens,  uti rehn  Erafinos,  H ifeitantihoipi* 
ti  cuidam,  qui  faxia  inferiptum  crebrius  odendi^et,  quid  vclleti 
R.efpondit,Sj*/mrPcp*i«r  ^-er/i  Rtm^n,.^  'S.P.D.  i«!/auwf.'fcri- 
mum  dicit:  A.  U.  C.  Anno  uibis  condita : M,  S.  Afet^enVe/aitiin. 
aliaqi  multaV 

His  funt  confimiles  HtbraBorara  Abbreviaturar,  quas  Kojbe 
7'e&«ib  dicunt : dum  varia  npnnunquam  vocabula  initialibus 
tantum  literis  deligtiant,  Si^  "iVlH  ; riD"'D*7  IttK  cu]uo 
memoria  tenediilienii  fcu  irnefit^a/rr : quam  foin  ulam  adjicere 
folent  quum  Kabbinosquofdam  mortuos  nominant;  prout  ncf 
Beau  I^rnori^.  Aliaq;  bujurroodi  innumera  videnda  fune  apud 
Buxtorfium  in  libello  quem  (cripiit  Ve  Hebraorum  Abbreviamis, 
Sic  8t  Rabbinorum  Nomina  vulgo  feribunt:  ut 

tZDOT  (Rainbam)  RabbiMofit  ben  Afajrman,  feaAfai- 
mtnidei. 

s .r  ( Ramban^  Ktffci/  Afofetben  Nachmont  fcu  NachmM- 
nidej. 

pTl  (Radak  J Rai&xDtm/diriwiclji, 

'Un  (Ra(hi>  i?.i?e/«»io»i7ar<bx. 

JnVl  ( Ralbag}  R.  Levi  B.  Ceijhtm.  &c. 

Siglanim  mentio  eft  apud  Juftinian.  «««r 

xoxvri.  Ecntf4fi'«r  eiurmodi  meminitetiam  Piat- tn  Canr 
min.  Siglas  vero  dicebant  Romani  quali  fwgulau  fingulit 

liceris  totidem  voces  bgnificabant ; vel  etiam  quali  figilla^xdqi 
V[el  propter  fccrctum  Icribcndi  modum,  vel  potibs  qu6d  lint 
fignula  feu  parva /rgna;hzc  enim  efl  prima  ac  propria  figilli  no~ 
tio  unde  & figillaria.  Quod  autem  Utera  n excidit  in /rg/a,qux 
habetur  >n  (ingula^  illud  parum  eft;  przfertim  cum  fit  li> 
tersB  I 'proxima : Di^irnua  enim  finguli , figillatim ; Lm» 
£u^t  ftgnum  i /igidum,  (unde  Anglicum  Seal,  fiem  a 

RttulaiRM^h  J lic  T/gnam,  ugillm^  qux  forfan  • lejjge,  quia  rea 

H coBtiguaa 
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' cotuiguai  copulanti  Tcl,  ut  Scalig<rd  pUcrt,Tigji«i»i  a ifjmd;*, 

iK  lignum  i /<grnip,  nam  tignii  St  tcguUi  ccfhim  conftac.  Sic  a 
]unge  , ('Anplice  i«/a)  fit  ;K£M«t>Anglice  « Tok^i  (Grscce 
^vjyrvm.  ^*vy&-x)  unde  forum  fugulum,  non  modo  quia  Jugum 
- . fccrvtcem  pariter  ac)  jugulum  cingat, fed  pociui  quia  humerus 

' • utcrqiie  a3  jugulum  coeunt  8c  conjungunturiqua  ratione  et'sni 

juguli  oiTa  k.kuJ'k  & KKniJU  Grxce, Latini  G/ai/t'M/x«appelian« 
tur,quia  ucrumqi  humerum  conneffunt;  fub  his  auce  claviculis 
cft  celeberrima  ilia  Arterix  magBX,cor  ip(u  nspcrriiu^  egi  efTx, 
difiributio , unde  a comnmai  trunco  quafi  per  varios  ramos 
fanguis  arteriofut  in  variat  corporis  parte*  derivatur  .•  Hic  8e 
venx  tnlnorcsa  plc;  ifq;  corporis  partibus  in  communem  venx 
cave  truncu  conjaguntur.Hmc  cA  quod  fiepiUtme  Homerus, !«*■ 
thalirer  vulneratos,fa&  cUvicults  irtajfixt/  dicit.  e(l  autem  illi  fui 
(l4Vira/i/)f|gere  perinde  ac  Latinis hoc  eft,  jugulum  pete- 
. ' re-,quodiclcoproleihalivulncrc*ponitur, non  modo  propter  vi- 

olatam T rachzam  live  Afpcram  arteriam, fed  potiiiimum  quia 
eadem  «pera  tam  Aortx  live  Arreri*  Maenx  quam  Veoe  cavx 
truness  facile  diilecantur  adeoq:  breviliimo  compcndJo('quod 
8c  laniis  notum  cA)anif  erfum  corpus  tam  veoofo  quam  arceri- 
ofo  fangutne  citilTimc  evacuacur.Scd  hxc  obiter  dc ;an£s 
ubi  excidit  anos  minus  quam  cum  a fin^idiSt  (Iglut  dicimus.Serf 
;*  ^ 8t  a jaags  coaj»^cM  & co/tjugnnu ; 8e  a fic  enim  boum  . 

* . paria  dicimus  qui  fub  eodem /ugoconJnnWfeu  conjugati.  Sic 

aTi)3»rv»vcl5niy-rv|^tara^^isdicitur,quaiDfflij;sfeg/(quodfig- 
•ificac  jirv^o) atque  hinccsvifi a^«,C9«pad7a/,(imf Scc.  Sed^ 
Siglis  haScnui. 

KaisesiersM  Prxter  liglai  vero,  etiam  NoW  habuerunt  Romani^Qitarum 
bzc  eft  ditFerentia ; /igU  funt  abbreviaturz  per  ipfas  Alphabeti 
litcrai  fa(^ ; Nou  vero,  abbreviaturz  per  chara  Aeres  aliunde 
I adduAos.  Hinc  Ns/arii  apud  B.om anos  diAi,  qui  brevibus  aatii 

aliorum  (crmonei  cxceptoi  feribebant,  ut  apud  noi  Scenogra- 
pHi.  Hujurnodi  Notz  a pu^  veteres  fatis  erant  frequentes: 
& exftat  adhuc  libellus  de  Nttit  Seneca, & TitmslibttU  Citersa/s, 
inter  quas  tamen  nonnullas  fcrihi  adjcAas  eJe  rei  ipfa  loqui* 

> tttr,ncc  quirquam  qullpfai  perpendit  dubitare  poterit. 

j Cum  igitur, pro  NumeriJ, ponuntur  licvrz  Alphabetic*  , m 
M pro  Mille  t C pro  Cemum  8tc.  i cA  hxc  (cfipcio-per  SigUr.  cunr 
vero  alii  charaAerci  apponuntur,  quales  funt  dphrx  Sarace- 
‘ ' - , ' nioc. 
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»jc*,e4  fcriptio  per  prout  notz  m figlis  dliinpui  folent.'  ‘ 

Qum  fCTOoIim  M«f«i  dicebant,  lumc  dierum  potiu»  Z^ibr/tii- 
cuntunquzTcUdcxpedigoncnjtel  ad  occultationem  fciip-  • 
torum  adhibentur,  r . • 

Atqj  haaenui  de  Zifhttrm  noirinc  daimm ; S0r4ctnicm  te-  Ziphtx  Sg. 
Fb  ecl  Arghicgi  dicimun  quia  ab  Arabibua  ad  nos  detenenint  r«erwc.e 
ante  annos  plui  minos  quadrinj^nto»  buc  addaftz.An  anteni 
Arabrs,reu  Saraceni, has  ipli  intenerint , an  ab  antiqui?  Phznt- 
cibus  ( quod  non  tidetor  probabile, cum  Arabei  doarinam  (ii- 
am  ut  plurimum  aOrzcii  hau(erim,non  a Phznkibus  tradi- 
lam  continuaverint ) aut  potius  ab  Indis  ( qued  dicendum 
▼idetur)  aut  quibufvii  aliis  acceperint,  ab  illis  potius  qum 
a nobis  determinabitur.  Cum  autem  nos  illas  ab  Arabibus 
accepiffe  fit  extra  dubium,  unde  illas  habuerint  Arabei  cx  eo- 
rum poiillimum  feriptis  inquirendum  cft.  Cumq;  illi  rarum 
Inveniionein  Indis  tribuant,  non  eft  cur  nos  ea  de  re  dubice-  ' 
mus.  Eorum  autsm  dodiflimus  Scholiafei  Al\eftii  ruti  a 
Cl.  fwcc^s  noftro,  ifiarum  linguarum  cognitione  nuili  fccim- 
do,  aceepi^  in  commentariis  fuis  ad  clegantUIimi  Pdet»  !•- 
jroi  poema  lamisiiV  J)gm  ditium , notat  lni$j  it  iribjn  fuit 
nmtmis^ltutrtylnio  sttakii,  Fif^mis  nmeritis , & Uhrt  GolaiU 
Wadamna  iiHo,  Tqui  liber  in  Arabicam,  Grzcam,8t  alias  lii»- 
guas  convcrfui,Fabulii  ^opicii,ad  itius  imitationem  hais, 
aufam dedit.  ) nccip/e  imerim  huic  Indorum  glori*  quk- 
quam  derogatum  ic.  Aiqj  huic  congruit  illud  quod  rcAatur  * 
iUximMt  PlMuiet  in  fu*  Arithmetices  inhio  ( prout  in  duo- 
usCodd  MSS.exflat  in  Bibliotheca  Bodiiana)  cui  Titulos 
« nA«f«A  ’l»Axi,  fvel  mV  ^ ■ 

Xiy fiin  Quem  libru  ab  his  verbis  orditur,#<  ^ «V«?vU 

gm  r ftVlf.r,  \Tnl  J /i'  li  i5  ( J V d- 
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t4A  fW  reUtyTiJi  f TiWp*  ,T4/#aw7f,  ri/t  ^ ,tS/i  W''*' 
Tc/I  A Uni  ,toA  ^ ii-rU,  j(n  ThuJ^d/rifiu  x^pa/rl  ’‘' 
pur  > J\lKA,ri  p ?lntow,  t3  ^ TfuiKor^A , ^ »|?f,  (45j 
duo  confirmat  Planudet, nempe  figUrai  illai  ab  Indis  originem 
habuiHc»  atq;  etiam  Ziphram  apud  Indos  ( fortafle  reSiui 
dixiffet  Arabes)  ilenificareKA'f,Ieunik//;adeoq;a  "tQjc  ZMpht- 
u potilis  quam  *1SD  [tphar  dcduftam;  quod  8t  confirmat  Ipfim 
feriptura  > fi  enim  • *iSD  dercendifiet  aiptm  potius  emam 


feriptura  > ii  enim  • luu  ocicenainet  aipfn  potius  quam 
fcribcrecur.  Nos  autem  eas  ab  Arabibus  accepiffcjpnt- 
ter  communem  omnium  confcnfiim,  ulterius  adhuc  tcftatur 
confcnUis  ille  qui  inter  Arabum  chara^eres  quibus  hodie  u- 
, cuntur,  ( quiq;  ab  illis  Planudis  non  multum  abfunt, ) cum 
iis  qui  numeris  dciignandis  apud  nos  inferviuue.  Levis  enim 
eft  inplcrilq.charafteribus  diferepamia,  nifiquod  quj  apud 
Arabes  fi  ve  proni  five  lupini  jacent,  apud  nos  eriguntur;  ut 
ex  appofita  comparatione  videre  cft 
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Notat  autem  Erpenius  (^apud  quem  hi  Charafteres  exftant ) 
o circellum  ab  eorum  aliquibui  pro  nullitatii  nota  haberi  fui 
apud  nos)qui  igitur diftinftam  habent  quinarii  notam apud 
alios verbcirccllum illum  quinarii  numeri  indicem,  qui  in* 
tcrim  punSo  craffiufculo  nullitatem  deiignant.  Quod  8t  Ara- 


bum libri  Mami-fcripti  teftantur.  Et  quidem  in  MSS.  tara 
Graecis  quam  Latinis  fp^ulo  vetuftioribuO  figurae  nuoierariJ^ 
minus  adhuc  ab  Arabum  figuris  differunt , quam  quibus  hodiew 


. quam  quibut 

Utimur.  Qui  autem  ab  Arabum  figuris  fcnfim  dcfltytcrint , do- 
nec ad  cai quibus  jam  utimur  figuras  pervenerint,  qui Co* 
dices  IVI nuicripcoi  Graecos  Lattnofq}  fuccedentibui  leculU 
exaratos  pervolverit,  facile  pcrfpicicc.qjodnoipr^chara- 
fterum  inepta  typis  exprimere  haud  v demus. 

Atq  ihaftcnusde  ipfisCiphris  ieu  figuris  Arithmeticis : fe- 
qultur  ut  ipfaram  afum  ofiendaro, 


/ 


cvtp.  lO.  Fl^indiumKfittcrtlit^n.Vtkru. 
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Fi^jtrmumNutnerMUm  VtlcresipjimMrim  &lt<undtrim.  Lecti/. 

Feritdiu.  Cifhr<e  ujui.,  FraOienei  Vecim«les.  Gradiu  Af*  „ 
jtettdtntei  & DelctndtnitSt  in  ^rof%Tticnc  deckpU. 

• I 

SUnt  ilix(quatdiximui)  figurer  Arhbmr dcz  vulgares, om-  Figurarum 
nino  decem:  quarum  valorct  jam  explicandi  fune.  Prima  anlarfrimu* 
Q valet,  (ive  Numeri  negationem,  & vulgo c;fl:ra  dici- 

tur  : Reliquz  novem  totidem  numeroi  lignificanc  ( & figurae 
/ignificaiiv£  dici  folent: ) nempe  i Vuw.  a Tao,  5 Tria. 

4^aiaer.  % ^inqui.  6 Sex.  y Segtm.  S OO»,  9 Notem.Simtqy 
hi  illarum  t/tf/ore/ Fr/rruri/,  quot  nempe  per  Ic  Hgnilicant.  Ha- 
bent enim  8t  vuloret  Secundanos,  quot  non  per  fe  , fed  ratione 
ledii  feu  loci  ubi  reperiuntur,  induunt;  Sicut  enim  aliud  eft 
dutj  iovei  dicere,  »liud  duus  htminesi  ita  St  aliud  ed  dujt  unita- 
tes dicere,  aliud  duas  decades,  five  duas  centurias^  nam  quamyis  in 
hii omnibus Rimerur  aatnrran; idem  iit,  ( nempe  bmariiu, )non 
tamen  idem  nunitrus  numeram.  Hic  autem  chara^ernm  valor 
Cecundarius  fabinde  mutatur,  pro  ratione  Sedis  Ceu  Loti  ubi 
reperiuntur. 

Cum  igitur  horum  chara^erum  plure»  in  continua  (erJe  Figurarum 
collocantur;  locus  ille  qui  ad  dextram  tfl,primj»<  dicitur  ;qui  Sedts,{eule- 
ilii  proximus  eft  (iniftram  verfus,  ferantlar  dicitur;  St  fic  dcin-  tus,  quid. 
ceps  reliqui  quotquot  fune  loci  numerandi  funt.  Ut  potitia 
bisftguris  1^54»  eft  4 In  loco  primo,  5 in  loco  fecundo,  6 In  . 
tertio,8ciia  quarto.  Ubi  obiter  notandum  eft  me  locum 
dextrum  (in  charta  vcl  abaco)  illum  dicere,  qui  legentis 
dextrz  opponitur, St  eadem  ratione  ftniftrum  qin*I?niftr*:quod 
ideo  facio,  quoniar^  vulgatus,  ioquyidi  ufns  -a^  ud  plerofqi 
feriptores  hic  efte  iolet,  neq;  foleoquidc;m  a ;l^o;pto  loquen- 
di rtorenifi  coa£iua  dificdere,  ne,  dum ^cn^atius  loqui  ve>  ’ 
lim,  minus  iatelligar.  Non  ipnorj)  <»mcn',  quod  (i  accura, 
tibs  loqui  velimus,  ca  pars  chartz  (Vti  libri  dextra  dicenda  ef- 
rcc,qnx  inlpiciemis  Hniftrz  opponitur  , finiftra  vero  qu*  dtx- 

trz;  fupponitur  enim  liber  inipt^us  oppofita  facie  nos  Intue- 
ri, non  terga  darer  Atq;hinceft,qu6dFzciale8,diimGcnti- 
iUiabeuta,  quibus  familiarum  Inugdia  inlcribuatur,  expo- 

H 3 nonC: 
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nunt,  eam  feinf«rScmi  partem Dcxrram  appellant,  que  in- 

* 1'piciemii  (iniilrz  opponitur;  quia  nempe  inipidtni  rem  infi- 
dam adTer{a  fronte  TupponiRir  intueri.  Verum  cum  apud  a> 
lioialiuiuc  plurimum  luoi  loauendi  obtinuerit  , cum  valg* 
loqtiendum  eile  duxi;  adeoq;  ( uc  alii, (tc  e^o  ) caminfpedae'  ' 
chartx  dextram  ap}'cHo  partem,  quz  inipiciencii  dextrz  ob- 
jicitor; ideoq;  figuram  loco  primo  pofitam,  ad  dextram  poni 
dico;quz  rerbin  fecundo  loco,  illam  dico  quz  proxima  adefl 
liniftram  verfqs;  8e  fic  dcinccpr* 

P/ggriTim  In  primo  qu7  occa rrit  loco  iigura,  tot  Unitates  numerat 
«afar  ficu»-  quot  ipfiua  ?alof  indicat : quae  in  fecundo,  tot  Decades qos 
dariw.  in  tertio,  tot  Centuria; : quae  io  quarto,  tot  Millia;  quae  ta 
quinto,  tot  Dccadci  Millium:  ia  frxto,  tot  millium  Centuriaa: 
infeptuno  ,totieimillen»  millia,  fcu  tot  Millirmei,  ^ proac 
nunc  dici  folet-*)  in  qffavo,  cot  miilionam  Decades : in  nono, 
tot  Millionum  Centuriat»’  in  decimo,  tot  Millionum  Millia, 
feumillict  millena  millia;  & iic  deinceps,  pro  flngulii  locis, 
continua  proportione  decupla  valoremiempcT  augendo:  pro» 

■t  ipCam  numerotum  difpofitioncm  fire  ordinationeni, 
in  decupla  proportione  procedere , fupra  dLftum  ei.  Et 
kae  ratione  numerus  kiichara6fcribui  exhibitus  1656,  et  Mi/s 
fexcenuquituiuuginit&  ftx,  {euaxuin  kliQe^  fex  CenturUt  quin^ 

' drradei,  /ex  infupn  annater.  Atq;  hunc  Bgurarum  Talorem 
. [tcuHJtrium  appello;  quia  nempe  cx  fede  fcu  loco  ubi  reperioic 

cenfurgit. 

Sed  Ic  ipfa  etiam  Loca,  quo  melius  iatelligantur,  prafertlm 
Tttitim  • ubi  plura  occurnint,  in  Ptri$d«i  ditingui  folcnt : Ira  nempe  ai 
fa/d*  tria  priora  loca  minima  primam  periodum  conftituant;  tria 
proxima, feaindam;8ciicdeinccps,(ingulii  periodis  tria  loca 
affignando.  Has  autem  periodos,  ( ubi  falcem  plures  occui*  | 
'runt,  ut  in  grandioribus  numeris,)  pleiiq;  vel  pun^hilii  fuprt- 
pofius,  vel  alia  ad  libitum  diAinfi^ne, diAinguere iblenc,  qu6  ’ 

' promptius  numerus  efferatur. 

Periodus  autem  prima  Vniuin  denotat;  (ccunda  denotat 
MiUir,  tertia  xerb  milleas  miUiui  tt  fic  deinceps.  Ut  enim  locoi 
locum  fupcrac  proportione  decupla , Ac  Periodus  Perin- 
dum  proportione  Millecupla.  I^c  igitur  numerus  iAe 

3449013579,  fic  eCerenidna;  ifi  wlie  # faadfiageaM /exagiaie 
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tS$  MilUwii  ( Ceu  M’yiltn*  millia')  tredteim  Millt*»  ^uinitnn  jif* 
iBMgintt  ntven.  Et  eodero  prorfui  modo  de  Numerii  aliis  om- 
nibui  judicandum  cft}  tam  ubi  numerus  datus,  eft  futi  chara* 
fieribus  dercribendus ; qu^m  ubi  charaAerei  propohti , fuhc 
iuis  nominibus  explicandi : Eadem  enim  utrobiq;  eft  ratio. 

Ubi  notandum  eft,  circellum  illum  o,  (C/pbraw  Tulgo  d?-  CifhritJt 
£^am,  qnamelfeaaliitatunotam  rupradiximus,  ) quamvis  NulUtMlis 
fc  nihil  (ignificet  ubicunq;  ponatur,  CT’<''jndc  enim  eft  nve 
nullas  unitates,  Htc  nullas  Decadas  , live  nullas  Centurias, 
nuHave  Millia  dicamus-,  nihil  enim  ntcunq;  ponimus:  ) Non 
redundat  aut  nulli  infervit  ufui , fed  necrffario  adhibetur  ut 
locum  (altem  fua  pnefentia  compleat ; unde  ligurx  omnes  in 
locis rupericribus  pofitx  iuftum  fuum  valurcm  obtineant,  ver^ 
bi  gratia;  (i,  in  numero  proximi  appoiito,  1468013^79,  d«- 
effet  circcllfisfexto(  a dextra)  locQ.  potitus } adjunAa  Hgura 
8 numeri  oAonarii,  nen  feptimo,  frd  fexto  eflei  loco ; adecqs 
non  oAiet  millena  millia,  frd  foium  oAingenta  millia,  bgnifi- 
carct;atq;  idem  dc  reliquis  iudicaudum  rfTrt-,  nempe  Hguram  6 
non  oAavbf  ut  nunc  ) Icd  fepUmo  efifcc  loco , 8t  4 oAavo,  * 
nono;ade><q;earuni  ralorerdecapio  minores  edent. Sic  i Vuim 
tigniBcat,  (quia  primo  loco;)  ioZ^a<i»i  (/eceJem,  ( quia  1 cll 
loco  recundo,8t  quamvis  adiunAa  ciphra  o per  fe  nihil  ligni» 

Hcec,  boc  tamen  przftac  ut  Hgura  1 lit  jam  loctf  fecundo,  qu2  • . 
fecua  eflet  primo/J  100  Vnm  Cenintiam.  8(c.  Si  vero  locia  fu- 1 
premis  ponantur  ciphrz,  milliprorfus  funt  ufui,  nullius  fai- ' 
teiB  necelCtatis,  fcd  redundant  prorlui;  tantundens  enim  Klg- 
niicanr  0001,001,01,8(1.  Fieri  quidem  nonnunquam  po* 
tei  ut  Elegaiuix  gratia,  vcl  quo  numerorum  fuppuiandorum 
collatio  commodior  liar,  liquando  liimmz  variz  lint  in  unamv 
concrahendz  (ucincxfemploappoliio,^  jnjja 
librx.  folidi.  denarii. 
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aut  alia  ejufmodi  leviori  caufa  accidentali , ejuf(rodi  redun> 
dantes  ciphrz  feribumur ; fed  tantundem  ligniHcant  acti  pror» 
fusabelfcnt.  Atque  hinc  ell , quod,  licet  in  hac  numerorum 
notatione,  per  notas  haa  numerales , hujufce  ciralli  live  ci- 

. '^4.  • / pbf* 
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phrx  ufdi  fic  necenarhis,  quia  valorci  notarum  pro  ratione  loci 
ubi rcperiuncur  augeri  polTunt  aiic  minui-'  Ubi  tanirn  per 
Literas  Alphabcticai  numeri  Icribuntur, quarum  valor  con* 
Aanscft  & immutabilis  (prout  apud  Latino»,  Gnrco*,  Hc- 
bi2oi,aUofq;  antiquitus  fieri  diximus, ) huuimidi  nota:nuI- 
• lu8  omnino  eftuCus,  unde  & nullam  excogitarunt;  Nam,Tcr- 
bi  gratia,  MD,  Mille  & qtangm  a liguificant,  Uve  alii  fcquuntur 
jJumeri,Uve-non. 

Atq;  ha£lenui  harum  Figurarum  Numeralium  ordinarium 
feu  vulgarem  Notationem,  leu  C ut  loquuntur  aliij  Numi  ra- 
tionem explicavi,prout  nempe  ufufrequentiori  folent  occur- 
rere,- ita  nempe  ut  Locus  ad  dextram  ultimus,  vel  ( fi  libet) 
primus,  qui  8c  omnium  infimus  C0-,  fcniper  habeatur  pro  uni- 
tatum Loco.  • 

FraShrus  Recentlorei  vero,  qui  de  FtaQienibuf  Vecimalihue  agunt,  ( ul- 
Dccimalti.  tra  quam  Priores  folebant  Arithmetici,)  non  niodo  quotlibet 
fupra  Unitatum  locum  afcendcDtia  finiftrorfum  Tupponunc 
• Loca;  fcdSc  etiam  infra  Unitatum  locum  loca  quothlxt  De- 

fccndentia  dextrorfum  imaginamur,  quibus  Fraihmi  ( ut  lo- 
quuntur) Decima/ci  feribantur. 

Ut  hoc  autem  melius  percipiatur  j feiendum  e(l  quemlibet 
locum  ad  finitam  progrediendo  antecedentis  ad  dextram 
* decuplum  vatere,  ut  fupra  declaratum  eft;  contra  veio,  quem- 
libet dextrorfum  procedendo  valere  antecedentis  fiibdecu- 
plum.  Quoniam  nempe  decem  Unitates  conftituunt  unaia 
Decadem,  8c  decem  Decades  unam  Centuriam , decem  vero 
Centurix  unum  Mille,8tc.  ( liniftrorfum  procedendo:  ) igi- 
* ' tur  vice  verti  ( dextrorfum  procedendo)  unum  Mille  conti- 
net decem  Centuriat  ,8(  una  Centuria  decem  Decadas,  una 
¥ero  Deofl||ecem  Unitates  •'  Atqj  hic  vulgo  liftiiur  neq^  ulte- 
xiutdext^^um  proceditur,  quoniam  Unitatum  locus  fuppo- 
oitur  infimus  live  ad  dextram  ultious.  Si  vero  libeat  pluret 
adhuc  dextrorfum  locos  alfignare  infra  Unitatum  locum  cen- 
' * rendos-.eodeni  quo  pribt  modo  procedendum  erit, nempe  Quz- 

Iibe(  Unitas  continebit  decem  ejufmodi  partes  fcu  quantita- 
tes C proximo  dextrorfum  loco  numerandas)  quarum  decem 
conftiuiant  Unitatem  ,hoc  eft^quxlibet  Unitas  continebit  de- 
cem partes  dccimu;  St,  eidem  ratione , quxlibet  pars  decima 
contiaebit  decem  partes  centelimasi  8c  quxhbei  centefima 

decem 
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loco  infra  unitatMprinao  polita  defipn«bit  lot  partes  dtclniaf  j 
qualibet  fecundo  totidem  centcfimai ; ■ & qux libet  tei  tio.iii- 
fra uimates loco,  tot  paitcsmiilefinias  dcdgnablt*,  & fiede* 
inceps  quoufqt  libet. 

Exfemplum  efto  hic  nuraerui  fubi  prxter  inte--  . 

grorum  numerum  5579  , adjungonTur  partes  decitr.ales  • 

Figura  9,  unitatum  loco  polita,  fitnpliciter  »»w»i(feu 
ncv.mT^^anatfi  j dciignat:  Hgura7,  qux  ad  liniftram  eft,/cptfta« 
giata  f hoceft,  |ipitwWec#<lfi,3  defignat.;  at  qux  ad  dextram  , 
feptem /*iw7»^'c/*  ( fcu, fartfiilec/m<»J innuit  1 Item  5 ad  li- 
niftram  ^Mix^eaia  ( (eu  ^ain^he  reniariuO  tgni&cat;  at  5 ad  dex- 
tram gminque  pSTits  (enir/hfUJ  ( quinq^  /tae?*  ) lignificat: 

fic  8t  3 ad  (iniftram,  triaini^^iadcnptai;  ae  5 addixtram , tr/«  , 
feture/ fariw  wi/le/fwir.  Adeoq.,  totui  jjle  nuthe- 
jus.3^79\7  5?  denotat  ter  milie  guinfitMta  Jep)it<fginia~&  Mcvttji  . 
integra,  ^ infiiper  ( 7 partei  decimas,  5 centciirr.as(  8t  3 mille-' 
fitnai,  fcu)  753  partei  wi//f/iw<M:  f nam  $op-nrt»r  lan-  t 

tundera  xalent  ac  5 partei  cemey/m-ej  & 700  partej»)///f/iwx  tan-  . ' 
tundem  ac  7 parteideriWifjadecq}  ccnjunflim  753  parte rw/7>- 
fiw.*,  tamundem  ac  7 deri  W-r,  3 ctnttfm^y  & 3 milltfmt,)  Figu. 
rx  autcmillx  r n poft  unitatum  locaoi  appolitx,  ( qux  partes 
l’cu  FmOients  Dectina les txpnmuni ) fimt  ab  integris,  interpoli-  « * 

to  pundulo  vel  jrpfratr/ce  /inra,  difterminandxj  utinnouf- 
cat.Unitatum  locus,  8tconf«queotcr  reliqui  tam  fupra  quam 
infra  locum  Uniiaium,  unde  tam  fingularum  hotaruiu  i,uaro 
totius  Numeri  valor  xflimandus  cft. 

His  ita  e5tplicatli:  mihi  quidem  onniito  commodum  vide  ^ 

tur,  lingula  numerorum  loca  licdiftingucre,  ut,  polito  Unita- 
tum  loco  indifferemer  live  ad  tflccnlum  bxe  ad  dcfcenrtini,(ut  ^q^^tiaexiea 
qui  eft  quaG  utriulq;  communis  terminus'  Icci  reliqui  f preut 
gradatjm  vel  augentur  vcl  diminuuntur^*  Cradw  dicansur  vel* 
yiffienddtit/  vel  Vefter.denits.  Ita,  in  nunero  propefito ' 
357l9l753,pixter  figuram  9 unitatum  loco  collocaram  .ac- 
cedunt gradus  A§(trdtr.tti  ( primus , rrciindui , tertius  j lini- 
firorlum  computandos, 8t  totidem  Dejcendet^a  Dextroifum. 

Adeoq;  fi  graduum  AlTcendcmium  indicet  ponantur  l,i,3,&c; 
wuni  contra  defrcndeniium  indices  ^ ij—  , ttc.vel 
l>3)3)Scc.  Atgjhoc  lignifcatu  giaduuu.  Adeendentium  8{ 

I Dcfccn^ 
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pofcionctu  dccuplatn  dixllfc  ludiciat* 


CAP.  XI. 

Crtiut  A ffcendcHHs&Vefcendemes  inqutcuni,  pripertitne.  Alge~ 
bi£  fumUment»».  Fetetiates  dlgebvea  nmQemetucis  dimn- 
fiiKikiu  ctmftroruur.  Etrum  ^ppelUUenes  & tktrtderts.  Fete- 
Jlitts  tUd  ptr  Gtadue  AfiihmeihtJiqtiarn  perGnmetr/c*t  liimen/i- 
$uts  ^efituf  expl  eantur. Algtbuct  uUnius  tradhur.  At- 
gebra  veterum  & Reteniittum  differentia,  '^triuf^  «fw  exftmpl» 
onenditWt 


Graduum 
Affeendenti' 
tm  & De- 
scendentium 
tonftderatie 
eadem  tft  y> 
alia  qualibet 
pTOpertiene, 
guu  in  Decu- 
pla, 


NLImerot  vulgo  ia  proportione  decupla  ubiq;  gmdum  di(l 
policoi  effe  , {iiperii:ia  diximuit  atq;  huic  diftributioni 
apiata;  clTcvulgaraaotai  iire  figuras  Aiichmecicai,  earumq; 
locos  Teu  grados  tam  ^nceadknccs.quam  defceadcnces*  Sed  8e 
moBuimui,  quamvis  aliam  proporcioaem  ia  difponendis  Nu- 
meris afltimi  potuilTe.  aucetiamaum  (ubi  oputeft)  pdflc.  Ac 
qu2cujiq.  demum  adhibeatur  proportio»  modo  ea  continua 
uty  eadem  omnino  erit  Graduum  cara  AlTccadmuaca  quam 
Dcfccndtniiom  contideracio  atq -,10  proportione  Decupla. 

Exfempli  gratia.  Si  apponamur  Unitates  v/gintifeptem : con. 
(lituum  illx  ( ut  patetj  in  proportione  decupla,  du^t  Dicaiet  ‘ 
(um  jepttm  refiduis  Vniiatibut  ^ ideoq;  in  gradu  primo  alTccn- 
dense  ( qui  decadum  locus  eft)  ponenda  eft  Hgura  2 ( propter 
(/aer decade» J 8t  ( ob  reliduas/rfremZ^ai/a/cr^  inunitarum  lo. 
co  Hgura  7 ; uc  27  expriraaottugmti  feptem,  iive duat  Decadet  cum 
Reptem  injkpetiy/iitatibus.  Si  vero  eidem  unitatum  multitudo  in 
coiuinua  proportione  ‘quadrupla  difponactitjemcrgtc  Quater* 
nicnum  quaiernie  unas  9 ^ Duo  inlupcr  limplices  j^Jiernitnet, 
(tum  Tribus  refiduis  t/ni/a/ilvas : ponenda  igitur  (quoad  hanc 
proportionem  J in  gradu  fecundo  alTcendcnte  Hgura  i , ( qui 
quatcrmq^umquatcrnioanhrdeHgneeurj)  Stin  gradu  alTccn- 
* dente  primo  nota  2, (propter  (Inos  quaterniones  innplice*:  J 8c 
deniqi  (propter  rrcrrtHduai  unjuces)  in  unlutum  locuH- 


gurn 
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guca  3 : ideoqii>*>3»  exhibent  mm  qtujnnisrJW  (juatitu» 
qnaitrtutHet,  tribu  injttfir  nniutibu,  fitu. 
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quod  untundem  cft,  Si  deniq;  proportione  tri- 

pli difponantur:  emerget  przcite  ternionum  triflicsicrum  ter- 
ni» UDUi:  ponenda  igitur  cft,  loco  tertio  affccndenU)  figura  i » 
l{  in  reliquia  ciphra  fcu  o , quia  nullui  fupereft  innuendus  vel 
ternionum  ternio,  vel  ternio  limplex,  vel  etiam  unitas,  horum 
' igitur  loci  ciphris  erunt  rupplendi;  ut  tandem  i,  o,  o,  o.  (juxta 
continuam  proportionem  triplam  J exhibeat  przcUe  unum  ter- 
nienun  triplicntorum  ternionem,  quod  tantundem  eft  atq;  vi^inli 
fepitm  Et  pari  modo  de  alia  quivis  proportione  dicendum 
effec.  Hoc  et. 


r decupla, 

la.proportione  quadrupla,  1,2,3.  r tantundem  valent. 

Pariter  dicendum  ct  de  gradibus  Derccndentibus.Nam  in 
proportione  quadrupla,  erit  gradus  defccndeni  primus , 
ironim  locus*, fecundus  nerb^quidroniu  quadronies  continebit,  8rc^ 
In  pro'portioBe  tripla,  erit  gradus  delcendens  primus  , trienium 
locu»;  lecundui  vero, frientam  meanr continebit ; tenius,  trien- 
tum  trientes  trifeHosi  Et  fic  deinceps  in  mfinicum  de{ceadcndo,fi- 
eut  ex  alia  parte  ia  infinitum  proceditur  ateendendo.  Hu  jufce 
rei  cxlenipium  fatis  infigne  palHm  occurrit  in  frafiionibus  (ac 
loquuntur}  Atronomiciss  ubilntcgrafupponuntur  dividi  in 
. partes dexagefimufe  fexagefimarom  fexagcfimasikc»  bocet^ 

1 a miwas 
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tninutd  frirna,  (fcund^f  feri/e,  &c*  ad  dextram  defccndendo  i 8c 

contra  ad  liniftran»  afTcei*d<ndo  colligunrur  in  Aggregata 
Sexagecupla,  & Scxagecuplorum  fcxagetupla,  &c.  qu*  vo- 
camur 5ex»ge»«  primafjnunJjtieniafd^c.  hoc  modo. 

49,  ^6,  2S>  *’»  *''>  3^  49-  «bi  quilibet  lo- 

cus valet  fexagecuplum  loci  libi  ad  dextram  proximi , 8c  con- 
tca  fexapefimanvpartem  illius  qui  hbiproximu*  eit  ad  lini- 
Aram.  Qu'xl  autem  vulgo  fit  in  ratione  Decupla,  & in  frafti- 
onibus  Afteono  nicU  wSexagecupla,  poteftSt  in  alia  quavit* 
rationr  fieri. 

Ffi/tc  Alge-  Hi»  Ita  explicatis;  monendum  duco,  Univerfam  Artem  AI-' 
hrn  funde-  gffcr/ live  ex  hoc  uno  quali  fundamento  dependere, 

Atqi  li  h*c,  qu*  de  Gradibus  (in  quacuuq;  ratione  Alcendcn- 
tibiis  & DcfccndentibuO  diximus,  fatis  imelligantur;  magnam 
exinde  affulgere  lucem  ad  (uti  vocantur)  Algebmet 

intelligetidai,  8t  rite  traftandai.  Nam  revera,  quod  nobis  nunc 
' eftgraJw  ( live  AfTctndcns,  ftve  Defeendens,)  primus,  feaauliti, 

/ teTtius,ti<i,  ilIudcftAlgebriftl»Lfli»j,^adr«iia»,C«iw,  &c.  vel 

f I'-'.  Poteftes  prima,  fecunda,  tertia,  ite-  cum  hoc  tamen  diferimine:  * 

! QiiodiiliperpluriumdimenfionumGcomctricarumfiippofi- 

tionem  conantur  explicare,  nos  inter  Arithmettez  fines  conti- 
nemus: vel  etiam,  fi  in  materia  Geometrica  velimus  illud  o- 
ftendere,  polTumus  illud  per  Quantitaus  Homogencas  • ( nem- 
pe vel  per  folas  lineas,  vel  per  folai  fuperficies,  vcl  per  fola  cor- 
pjri^  prjeftarr,  quod  alii  per  Heterogoncas  f nempe  per  li- 
neas, 8t  fiipcrlicies,  l^ul  cumfolidii,  aliilq;  etiam  plurium 
adhuc  dimenfionum  imaginariis  quantitatibus  comparatas ) 

• proflare  raragimc.  Hoc  autem  cum  nlim  tcI  ignorabant,  vel 
- non  facis attendxbint,  vel  forte  diiriroulabant,adeoq;  occul- 
tabant Algcbrifi.*  VctercS;  coafti  fuere  multa  fpecialiterde 
Lineis,  de  Planis , & de  S.jlidii,  tradere  Sidcnionflrarc  , qu£ 
re^ii^l  ( & quidem  facilia»)  de  numeris  ( vcl,  fi  libet , de  Ra- 
tionibus) generaliter  effent  Sctraden  la&  deroonftranda;  qn* 
deinde,  ubi  opus  five  in  re  Groraeirica  , fiv*  in  quavis 

alia)  fpeciaticer  effent  accortimodanJa, non  minus  quam  reli- 
qua AritUmetica  coti.  Cur  autem  illi  ad  ctuaniitatcs  Geome- 
tricas f potitis  quali  Arith  neticas  ) St  quidem  Heterogeneas  ' 
(poiiusquam  Homogencas)  confugerit ; nullam  ego  rationem 

tideo* 


«' 
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Tideo  tnapii  probabiltir.  quan?  qucd  Aritbnsfficon  ir  t rtm 
( non  ver6, ut  oj»crtuit,  2\'n(.'nr}  cum  Pfcr^id, C»cr  tiiico  ctni*  • 
parabant;  ad^6qincna^imacivcrle^ant  que  paf^o  fcfftnt  A- 
rithn  etici  illud  exhibere  quod  in  Geometrici»  clfrivaverant: 
aut  etiam  forrane,  qiienkm  Elementa  Geometrica  pro  tcthi* 

Maiheteo*  bali  reputabant,  putabant  etiam  Arithn  etica  cm-. 
niae6redig«ruia  elTc,neq;de  horum  Yciitate  mtliiiccnftare 
poflequamii  inde  comprobentur ; cum  tamen  rtTtrafCS  A- 
rithmctic^altiori»  lint  & magi»  abftraftapnaiur?^,quim  Geo-  ' 
metricarj  & Y.g»non,  quia /mra  fciper/a/*>  tipftJeli  eddutficit  qua» 
drifeJtf/em,  ideo  Juo  & cm  foc/Mtit  que^unx  fed  potius , quia  hoc^ 
ergoillud,  Toftin) autem  hoc quicquid  eft negotii  nulius per-  - 
cipictur poftquam  Notationem  live  Numerationem  Algebri- 
cam  ( ut  loquuntur)  fcu  Coflicam,  cjufq;  originem,  explicave- 
ro.* Qyod  jam  fafturus  funi. 

Oblervarunt  illi  ( qui  numero*  Cofllcos  ordinarunt ) ex  Potiflatum 
principiis  Geometneii , quod  fi  Liaea  aliqua  ad  libitum  aG*  Alfjtbiitatu 
fumpea  ( puia,rrium  pedum  longa;) ducatur  in  fe,  (hoceft,  etun  Vimen» 
fi  tantum  extendatur,  five  moveatur  direfte  in  latum  , quan*  fionibuiCeo^ 
tum  clHn  longum  exienfa,)  fiet  ^adratum  y cu]u»  Lefirt  erit  mettitiseentr 
linea  alluuipta:  fi  vero  Quadratiunlioc ducatur infiium Latui  quatio.  Ea* 

r«tr^  af  fel-' 
UUones. 


t 


(hoc eft, fi  tantum. extendatur  , feomdveator  ^irefte  in  al-  , 
tum, quantum  eft  vel  in  b ngum  , vel  In /atiim  exfcnfiim;  feti,  ^ 
quod  perindecft  , Ii  altitudinem  acquirat  Lateris  longitudini 
2qualem)y?efC«J«/,cniusifidemJaru8eriialfumptarmea.Ob- 
fervarunt  deinde  Aream  fcu  magnitudinem  mveftigari  mulli-  ^ . 

plicando  numeram  latetis  in  feipfitmi  ( idcoq^  com  l<fcus  licj 

I a ' triuniL 
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criam  pedum  longnra,  quonlsm  ter  tria  Gint  9 $ coiuin^bic 
Area  ^adrati  nOTcmpcdMqu.^dratico*:}  Iteni  (i  Area  qn«. 
dratl  imdtiplicecur  in  hiuro  latu« , emerget  iiMgnicudo  Cubj^ 
f u potiui  multitudo  prdum  aibicortiin  in  cubo  conuncoruni; 
( adeoq}  fi  area  quadrati  ffmuliiplicctur  per  la;o$  3 , prodi- 
bit numerus  17»  quz  eft  magnitudo  Cubi,  feu  mulutiido  pe- 
dum cubicorum  in  illo  cubo  contentorum  cujus  larus  cft  trium 
pedum  longum.  J Nxe  autem  invicem  comparaiues,quooiaBa 
Hgura  quz  ex  Utere  in  fcipfum  du£lo  emergit  ^adratum  dici- 
tur, &quz  emergit  ex  quadrato  in  lacus  da&oCuhut  dicitur^ 
ideo  Sc  producum  ex  numero  in  fcipfum  multiplicato  nume- 
rum appellabant  ( qui  quadrati  Arcam  quodam- 

modo raprzfentac)  cujus  Lafar  iifc  Radicem  appellant  nume- 
rum illum  qui  iic  erat  in  fc  multiplicatus ; & produdum , cx 
multiplicatione  numeri  quadratici  io  fuum  Unis  feu  radicem» 
appellabant  numerum  Cai/ctn»,  qui  k arcam  fru  magnitudi- 
nem Cubi  quodammodo  rcprzfrnuc.  r Atq;  hinc  ortum  ef- 
Ce,  credo,  ut  numerm  baac  in  illum  dnene  idem  iignificet  ac  muwu» 
rum  hunc  in  /ikm,  feu  per  ilium,  multipUeare.y 
Quamvis  autem  animadverterint , Geometrice  in  Cki$  fi- 
iiendiim  efle  C uepote  qui  tres  dimeniiones  Geometricas  ha. 
beat,  longitudinem,  iattrndinem,  8r  profunditatem  { nec  plu- 
res  Hnt  in  rerum  natura  podibilcsj  adeoq;  cubum  in  fu  uni  La- 
ius duci  non  poffetatcamen  , cum  nullum  eiufmodi  terminum 
Arithmeticis  Multiplicationibus  poni  viderint,  quin  uc  polTIc 
Radix  feu  Numerus  lateralis  in  continuos  prociuAos  quoulq; 
Jibet  n:ultiplicari;  ideo  8(  Numeros  F/g*ra>#i .(  vocant j 
ulterius  continuandos  putabant,  quos  quaruor,  quinq^ , fex, 
aut  etiam  plures  dimeniiones  fupponunt  continere;  eo(q;  ^a> 
dra  eq  uaiirniint,  Surdefilidi/,  ^adralicubtt , 8cc.  nominabant; 
appella  .it^ibus  fcilicet  tanquam  cx  Geometria  mumatis. 

No  nulli  ( przfcrtim  Italijpro  quadrate,  Zfnfunfrclcenfum  d‘-  * * 
eunt,  & Zenztzerizum  } Zi nzicubum  ,Sce.  pro  quadraiigu'drata, 
qtiaJraiickbo,  (vel  quadrate  cubi')Uc.  iteiri,  pro  Radice,  Rtm  di- 
cunt; unde  8t  Regulam  AlgebraSjRfgalaai  rfj<^c«x/w  f hoceft, 
re^^uUn)  Radicis  & Quadrati,  feu  Zenzi^  appellant:  iicm, 
pro  f’e,eoj>.m  dicunt  ( nam  res  Italice r*(tf  dicitur,  bcut  Gal!!- 
<fetfcfl/e  *)  unde  hi  numeri  Figurati  vocantur;  8t  regula 
Algebrz,  regula  feu  fc^»  feu  tefiica ; hc  charaSaes  cvgiei,  a- 

ftraline^ 
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j>ertiitn(s  Cefjiu,  &c.  dici  folcnc.  Alii  fimplicius’  forte 
melius)  pro  Redicti  Cfcfci,  ^tduuquadhlc^  ( ftu  B*- 

^uadniO})  SardeJeUdOi  iluadratt  Cubi , Surde folij6j'ecuMdo,  Sjndrtli» 
^U4draliqutdr 410»  Cubo  cubi » Quadrato  furdtjtlidi , Surdtfolido  tertio, 
&c;  dicunt  Ftteftatem  primam,  [ecundamjteitiam,  quaitam,  &c.  pro 
Bumero  dimenfionum  gux  inibi  ftipponuntur  contineri. 

Sed  8e  hifec  potcdatlbui  fcu  numeris  Sguratis  fuot  Chara* 
^erei  aptatos  habent,  quibus  indicentur.  Aliqui  quatonr  iaiti* 
alibu*  literis,  R,Q,C)S,  innuunt  Btfiiicrm,  ^aJraium,  Cubum, 
Surdejoltdutfr,  vel  etiam  pro  R.,  feribunt  N j noceft 
Alii  charafVeribui  his  utuntur  ^ ^ qui  ex  literis  r z c f 
oriuntur, & Innunnt  Rtm,  ZeafMm,  Cubum,  Surdefolidum.  Alii 
(faltem  poli  Francijfsrm  <fe  , qui  Aiithineticam  Spreiffam, 
ut  loquuntur,  vel  primus  omnium  introduxit,  vel  faltem  ad- 
modum auxit)  pro  Kadrre  quamlibet  ad  placitum  Alphabeti 
litcfam  adhibent, ut  A, eju(q;  reliquas  poteAatei  ad)un6ii  li- 
teris ^ 8t  c innuunt,  ut  Aq,  Ac,  Aqq,  &c,  pro  ^tdrato , Cubo, 
^adratiquadratOjScc.cx  radice  A:  Aiqt  hac  notatione  utitur  D. 

..  Anglus, (venerabilis  fenex  adhuc  in  vivisj  iniplius 

Clavi  Mathematica,  quamfaliquandiu  antea  confcriptam)Anoo 
primo  edidit,  Stdeinteps  aliquoties  iteravit.  Poft  cum 
( vcl  eodem  circiter  tempore  )D.Werriflf«j  item  Anglus  , Ma- 
thematicus eximius, in  iplius^rfii  Anal)iic£  fv<>xi,(qua  poA  ip(i- 
US  obitu  edidit  D.^^«Tafrux,egrcgius  flt  iple  Mathematicus,anno 
item  1^3  literis  alphabetlcis  ad  placitum  adumptis,  8e  to- 
ties iteratis,  quoties  poteftas  indicata  poflulaverit , defignat, 
puta  4,aa,aaa,  aaaa,  Stc,  pro  Radice,  Quadrato, Cubo,  61« 
quadrato,  8tc.  Deniqj  D.  detCartet , & poft  illum  alii,  litrra- 
rura  fxpe  iterandarum  txdium  timentes,  radicem,  ut  prius, 
quilibet  Alphabeti  litcra  delignant,  & ipfius  reliquas  pote  (la- 
tes rufpenfis  nolis  numericU( pro  numero  Gradus  feu  Potefta» 
I tisj  defignantjUt  a, a*, a*  ,a*,8ec.  Quorum  (pccimtn  in 
f fubjunflo  Schemate  intuendum  piopofu i. 

; Ntmitu 


CharatJeres 

Ctjjict, 
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fo 
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Notandunf  aatem  cft,quodin  grandioribus potcftatibus^ que 
nempe  quartam  rcquuntur)non  eodem  apud  omnes  modoap* 
pdUtiones  aptantur.  Nam  v.  g.  Q^Mihateiubiu  apud  noa 
paucos  iignificat  cubum  , Icu  Cubi  quadratum  ^ a- 

deoq;  pulcftttttm  fext4m,  (quae  ex  cubo  in  rcipfuai  dufto  cmer- , 
git,  vel  cx  quadrato  cubice  multiplicato,  hocift,in  reiptura 
btsdu^o;  ) acq;  in  hac  iignihcacione  appellationes  quas  io 
Schemate  apporoi  inteUigend x funt,  atq-,  huic  congruunt  pri> . 
ma  8t  fecunda  charaflerum  feries : At  Vieum  ( & qu|  illum  ^ 
hac  in  re  fequuntur ) per  /luadruie-cubum  intelligunt  poteftatem ' 
quintam,  qua:  ex  Qiiadraro  in  Cubum  dufto  emergit-,  adeoq*,. 
'veterum  SurdejoluUt  ( pi  imos)  ille  quadrato  cubos  vocat  j f 8c 
eadem  analogia  reliquarum  poteftatum  nomina  format,  a> 
dcoq;  rurdefolidorum  appellationem  omittitt)  cui  etiam  no 
menclatura^  conveniunt  iplius  charafteres,  r qui  in  charafte- 
rum  tertia  ferie  habentur  J Carte/iut  f & qui  illum  imitanturj 
veterum  p*tiui  nomenclaturam  rcfum'u;  ipfius  vero^  charafte- 
rc|  («quinu  ferie  pofiti)  utrivis  xqu^  conveniunt, cum  folum- 

modo 
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modo  potcftatam  ordinem,  feti  numcnim  dimenfTonum  innu- 
ant, adcoq;  minus  dubtz  ligniticaiiuiiis,  Stcirori  tiiirMis  ob- 
noxii. . 

(^lod  autem  alH  per  varias  dimrnfioncs  Geometricas  tx* 

. plirarunt,  (go  pociu.-<  per  gradus  Arithmeticos  explirandiim'P<>f*fj^^f^^ 
ex'ftiino,  adcoqt  extra  campum  Arithmeticum  non  excedrn- 
dum.  Idem  igiiur  nobis  ctt  Oreiiuj  affcendtnsprimkiy  (lomdus,  ler-  melius  fer  ■ 
tm, Sec.  A^uod  illis  Fadix,  QuatiTatumyCuluSyiic.  Prem  /f- 

apud  illos,  qiioticsin  H adici  ct  ntineiur  Unitas,  toties  in  Q,ua-  rnhwctices^ 
tiiato  Kadix,  toticrq;  in  Cubo  Quadiatum  fupp<  nittir  conti-  7*"'” 
neri : lic  & nobis,  quoties  in  Cradu  AjcenOenie  frJtt.o  continetur  Geomm/Vaf 
unitas,  toties  in  fecundo  primus  , & in  tcitio  fecundus^  & lic  Virrenfionetf 
deinceps.  Quod  autem  de  gradibus  fupra  unitatem  Alfccn-  txfiieuntUTi 
dentibus  didum  eft  , etiam  de  gradibus  infra  Unitatem  De« 

(cendentibus  cft  intclligcndum.  Sicut  enim,  ubi  Kadix  tif  u- 
nitate  major,  lingulz  potcftates  gradatim  AlTccndunt':  ita  ubi 
Radixelf  unitate  minor,  gradacim  Dcfccndunt.  Sivero  ipfa'  • 
Unitas  lic  Radix,  neq;  Aifcendunr  neq;  Defeendunt,  fed  Sc  • ' 
potcftat  unaquxq;  cft  etiam  Unitas;  nam  UnitasinU- 
nitatenfquociercunqt  Muhiplicata , manet  Unitas.  Mallem 
autem  per  varios  Gradus  Aiithmcticos,  qtiampir  Geometri* 
car  DimennoDCt,  rem  explicare,  his  de  caulis. 

1®  Quiauniverfa  Algcbra  cft  vere  Arithmetica  , nenGeo- 
metrica;  ideoq  potius  Arithmeticis  quam  Geomeuici.'  prin- 
cipiis explicanda,  Quamvis  enim  Geometrica  miilia  Algc- 
bricis  principiis  vd  inveniantur  vel  eiucidemur , iion  tamen 
inderequitur  Algtbram  efle  Geometricam,  aut  quitlem  Geo- 
metricis principiis  nixam,  ( prout,  qui  fic procedunt,  v dentur 
imaginari,)  fed  db  intimam  Arithmeticz  Georoetrizqi  affini- 
tatem illud  evenic,aut  potius  quoniam  Geometrice  lir  Ariih'* 
metiez  quali  fubordinata,  adeoq;  univerfalia  Arithmetices  ef- 
fata rebus  fuis  fpecialiter  applicet.Naffi,fiquis  linea  [ripedalem 
bipedali  addita^inea  quinq,  pedet  longam,conftitucrc  afiirmec  - 
cp  quod  numerus  binarlut&  ternariuMtdditi  efKciant  quinaria; 
non  tamen  calculus  ille  Oeorretricui.eft  fed  plane  Ai  hhmeii* 

CUI, quanquaGeomerri.cz  menfurz  fubfcrviat;  c.ftcnim  alTc  rtio  '' 

illa,  de  zqualitate  numeri  quinarii}  cum  numeris  binario , 8e 
ternario  conjunfflfl;  aftertio  generalis,  quibufcunq;  aliit  rebus 
BOO  minus  quam  Geometricis  applicabilis ; nam  & Angeli  duo 
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&trci,  fint  Angeli  quinqne.  Atqi eadem  omnino  ratio  e ft  o- 
pcraiionum  omnium  live  Arithmeticarum  live  fpeciatim  AI- 
gcbricarumj  qu*  ex  principii*  nugi*  gencral ibus  procedunt 
quam  ut  Geometricis  meoruracionibu*  rcftringantur. 

Quia  Potcftaic*  Algebric*  n5  rar6  altiua  lirccndnnt  quk»  • 
Gcomciricsf  dimenilone*.  Cum  enim  Geometria  non  plurct ' 
quam  tres  admittat  dimenfionei,  Longitudinem,  Latitudiacm 
ti  Altitudinem  fcu  protundiiatem,  adecqoe  mc  ulcra  corptas 
folidum,  fcu  cubum,  aflcendic.*  Algebia  interim  ad  Quadra* 
toquadiaca  reururde{olida,alialq;  ad  libitum  fuperiorci  po>  * 
teftate*  procedit.Comodiui  ergo  per  gradu*  Aritbmeticoa,quia 
indeBoite  quoufq,  libet  exu  ndi  poiTunt.quam  pci  Geometrica  a 
Dimenfionei, quae  vcl  omnino  taniu  tres  liint  vel, fi  plurea  fup- 
ponantur, imaginarie  tantum  funt  & plane  impoflibilci. 

30  'QniacciamliGconiecria  poflet  tot  dimenfionct  (bp- 
peditarc,  quot  Arithmetica  gradu*;  tamen  acc  fic  qua- 
drarem operationibus  Algebricis.  Sapillime  enim  contingic 
a quationci  fieri  inter  varia*  poteftatc*  non  «jufdcm  altisudi- 
ni.'  quod  quamvis  fati*  conveniat  Gradibua  Arithmedcia,-  Ge- 
ometricis, tamen  dimenlionibut  neutiquam  coovcnie.Vcrbi 
gratia  Polito pio  Radices  ternario ; fiuiuraiodi  podunc  z- 
q lationci  occurrere  % Q_=  6 R.  vel  a C = i,Q^;  hoc  cft, 
Dua  Quadrata  aquari  fex  Radicibus  ; vel  duos  Cubpi,  (ex 
Quadratis.  At  quit  non  videt,  Q^deaca  8e  Cubos,  vcl  Qua* 

* dma  8t  fint  quantitates  heterogenea,  non  pofle 

comparari/  Nec  enim  Cubus  conftituttur  cx  .quadratis, 
(■quamvis  illis  tcrmineturjnec  qyadratumex  LatcrU>ut*Onmee 
ciiim  quantitatum  comparationes  quoad  aqua liiatcm,  inter 
Homogeneas  tantum  fune  faciemia.  Sic  folidum  fulidoaquai> 
ie  efi  aur  inaqualc,&  Planum  PJano,  Sc  Linca.Linca ; Ac  loli* 
dum.  Plano  ncc  aquale  cH  nec  inaquale,  led  quid  Hetcrogcnc- 
um.  Sic  folidum  folido  addi  vel  auferri  dicitur,  & plana  pUno, 
lintaq;  linea:  at  necfoliduni  plano, nec  utrlvi*  linea.  Verum, (i 
Arithmetice  loqui  libcac^pcime  dici  poteft,  ceniunaaduasa-, 
quari  vigiiui  decadibus,  aucDuo  millitiacenuiriiaviginti;  hoc 
«^,numeros  aliquot  unius  gradus  fiiiiul  (upeos, aquari  aiiqiioc 
numeris  alurius  graduafimiiLihrnpcis : Sic  &duaacricncuni. 
triadesaquarifex  trientibus,  hoc  cft,  (fi  3 fit  radix)  duo  qua* 
drataaqiuri  fex  radicibus.  Gum.  cnim  numeri  opines  rpro* 

prie; 
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rtric  diGl  j tr  iinhadbi»  confiimantur  C^cl  fatiem  4 d tiiiiti- 
cem  vcr«  rationem  habeam  J Tunt  vere  flocnogtncae  ('licet  for- 
talfcjit  de  numeris  (urdis  etiam  lo^ut  velimu»  line  Incommcn-^ 
furabilea)  ideoque  vef  «quales  vel  ina  quales,  majoi-e»  aut  mi- 
noret, alit  aliis  dici  ponunt , polfumquc  invicem  addi  vcl  au- 
ferri: Qu*  omnia  in  Geometricis  magnitudinibus,  niii  ho* 

nioceneit,  fieri  noo  poffum*  ...... 

SIquisdiem  ^qiutiones  Alcebricas.ubi  Cubi,  «^ladrati, 

81  Latera  comparantur,  non  de  Cubis,  Quadratis  & Latcribiii 
Geometricis  iiilVuni ; led  de  Numeris  Cubicis,  Qnaciraticis, 

8t  Lateralibus ; pofiTe  autem  Nuaierot  Quadraticos  cubici* 
aliquot  «qualtseffc : Fateor  quidem  hoc  verum  effr/  Sed 
jam  d?  Numeris  reterit,  (quod  not  contendimut,  ) non  de 
iiaertUudinibu*;  eritq;  corthdetatio  plane  Arithmetica,  non 
Geometrica.  Eftq;  numeru*  Laterilis,  Qpadraiicui,  Cubicui* 

c*terique,  nihil  aliud  quam  denominationes  graduum  (.five 

Affcendehchim  thre  Defeendentium)  primi,  fecundi,  ter- 
tii, &G,  in  certa  aliqui  proportione.  Sic  in  proportione  tripla, 
craduiaflcendentei  exhibent  Triadei,Tcrnionum  triades.Tcr- 
nionuiB  CfUdes  iiiplicatts  8tc.  hoc  eft.  Radices,  Quadrata, 

<:ubos&c.  Sienim^er»!#  radix  conftituaturi  temtnkm  tfiof 
CMC  humefutquadratlcns,  nempe  numerus  ternarius  in  fcdia- 
fius  i 8t  ttrnhnum  irius  trjflitita  nuroemi  cubicus,  nempe  nu- 
merus ternarius  in  fui  quadratum  duftus,  Et  hc  de  cateri^ 

Atq-,  has  rarit  nes  dedifle  fufficiat,  cur  credam  potcftatea 
Algebricas  melius  f>et  Gradu*  Arithmeticos,  feu  numero* 

■continue  proportionale*,  quam  per  dimenlione*  Get.n  etncai  ’ 
HeterogeneaSjtxplicaripoflTe.  ^ 

Verum  cum  jamdiu  recepta  fuerint  vocabula,  qmbus  pote-  . 

(late*  filgebric*  vulgi)  exprimuntur ; eadem  8t  mihi  non  in-- 
commode  adhibenda  ccnfco;  cum  vocabula  artium  ftraelwenii^ai* 

ttc«Pta,quarovi* forte  minb«exaairebu»  aptata,  rti6  pofl  ni 

citra  gravius  incommodum  immutari.  Pr«teiquam  tMm,adbuc  Mjfel- 
' quod  fi  frequentes  hu jufmodi  pro  cujufvis  arbitrio  fierent  im-  '«das  i/axe- 
mutationc*,  non  modo  ph.iibuiquam  nccede  td  vccabulunw. 
oneranda  tffet  memoria,  cum  & antiqua  k nova  fini  addifeen- 

da&recordanda,  ut  varii  auihorts  varia  nomenclatura  uten- 

iciintellipanturt  illud  inerim  graviu*  cA,  quod  eademvo- 
cibula.v*riofenfuavtiUiti(uipata,  cenfufienen  nen  raro 
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haud  exiguam  Inducant,  fufticiat  faltcm  monuitic,  variar  Po- 
teftatei  Algebricai,  quocun^i  apjeUentur  nomine^  nii  aliud 
^ efle  quam  Numeros  live  Linea»  live  «liai^rciam  quancicatci  ia- 
Ticem  homogencai,  continue  pioporiionalci. 

?i7pfef/o  A\'  LIc  autem  numerationem  Algebricam  •plrniui  abfolvam  j 
gtbrUa  «.'le-  f.iendum  efthuiufmodiiivepotcftatcsfivegraduiCcumnonit* 
r/wiraii/jKr.  commode  polfint  ac  numeri  limplicet  decupla  proportione 
difpollti,ip(ii  tantum  locis defignai i } appolitii  iuisquibut  In- 
digenturcharafteribm  diftingui  folere  i quales  nempe  Tupra 
oftendimus.  Cum  autem  hujurmudi  potcfiatci  plurcs  firuui 
' coniunguncur , fit  hoc  non  limpliciter  unam  alteri  imme* 
* diatepoftponendo  Cprout  in  vulgaribus  notis  numeralibus 
fieri  folet;^fedpeculiarioiii/fe«u  hunc  in  finem  inventis  col- 
ligantur: furstque  ea  przfercim  hec  duo  t Sc  quorum  il- 
lud Additionis,  boc  Ablationis  indicium  eft ; live  illud  Affir- 
mativum, hoc  Negativum;  vel  illud  Politivum,  hoc  Ablati- 
vum ; live  Cut  vulgo  efferuntur ) Plus  8t  mimis,  hoc  terti- 
um Ceum  Oufjhtredt)  adjungendum  exiftimo,  h quod  iit  Multi- 
plicationis in  iiciu  n.  Itcmi3=vcl  » quz  iit /Equalitatis 
nou.  Sic  numerus  C^upra  mcmoratu0  37,  ratione  decupla 
confidcraius erit  2 d?  + 7 2 R+7  vel  1 A 4'7,  Hoc  eft,* 

. duz  radices  Ceu  decades  Sc  (eptem  unitates  : In  propottione 

quadrupla,  ecit  ▼*! 

Aq  + aA+'3,  vela*  + 2a+3;  hoc'eft  unum  quadratum 
CCcu  quaternionam  qiiaternioj  Seduz  radices  (feuquaccr- 
niones)  Sttrei  unitates : 'In  propottione  tripla,  erit  1 q^vel 
‘ *i  C vcl  I A c vcl  1 a ' ; hoc  cft,  unus  cubus,  feu  ternionum 
trias  tripla.  Vcl  etiam  in  proportione  decupla  idem  numerus 
97  cr.t  3 % — 5 Vf  1 3 R.  ^ 3 vel  3 A — 3 ; hoc  eft,  tres 
R idicei  C icu  decades J demptis  tribus  unicacibui : In  ^ladrts- 
pla,  12^4.3:^— ivclifl.+  3R— ivel  iAq+3A  .«1  vel 
1 a * » 3 a — i : hoc  e(l,uniim  quadratum  (fcu  quaternionura 
qaaternio)8{  tres  Radices  (^(eu  quaterniones ) depmta  unitate: 
. . Et  pariter  in  aliis ; Atque  hiijuimodi  fune  illz  rormulzlocu- 

. tionis  ord jnariz,cum,pro  Nsvender/m, dicimus  VaJevifiinis ; pro 

O.hnkcirtSy  DtitJevif,inii  Stc.  hoc  eft,  vigintr  itmfio  unoj  vimnsi 
d-mptis  duibuf  f^c  Tale  quid  innuitur, cum  pro  4,9.19..  Stc.icri- 
biturlViX.XX  hoceft,s*  — 1.  10  — t.  10  t 10— i.lcem40. 
•f  0.9  9.  8ec.  XL.  XC,  XCiX«  hoc  cft,  50  — lo.  .100  *—  lOt 


y»CAP.  !*•  T>e  Kcwiefir  yf/gfim#.  77 

loo  »-xo^-io  ^ 1.  8ic.  Efiqj  hzc natatio  Ajgcbrica,  Ito 
numerorumCofrcormn.  * ^ ^ 

Notandum  eft  amem  inter  Algtbram  Veiertim,  & Rcct nti-  Algthrm 
orum  hoc  przfcrtim  diCcrimen  itucrcfdere;  qtitx^vetercliblc*  Vtitjum  & 
bantnumcroi  tantum  adhuc  ignoro?  8t  invcfiipandorcharafte-  Eicentitrum^ 
ribus  Colficis  exprimere;  at  RecrntioresAlgebriftz,tan  noto»  quomed0 
qua  ignoto»  (ic  (olent  < xpritrerc  U t deinceps  Tuo  loco  patebit,  diffarunt. 
Interrogabit  forfan  aliquis  j Quorlum  hzc  nova  Cigna  feii 
(ymbola  adhibeantur  numeri»  expiimcndis,  potius  quam  vul-  Zitriufqi 
garei  numerorum  Noiz  ? jus. 

Rcfpondeo;  Triplici  de  caula  hoc  faflum  effe;  partim 
Nec  fTitaiiSjpartim  Brevitatis,  partim  PerCpicuitaiisyatq;  ailco 
Ueilitatis,^  gratia.  . 

Primo,  inquam,  Neceflitaiis  caufa  : cum,  pro  numero  ali- 
quo adhuc  ignoto,  rubflituitur  Tymbolam  fcu  charaAcr  eo 
ufque  dum  ipfe  inriotcfeit. 

a®  Brevitatis  flc  faciliratircausa,  cum  illud  non  rarocitihi 
peragatur  per  fymbola  Ceu  /peciest  quam  per  ipfos  nupicro». 

3»  P(  rfpicuitati»  adeoq;  majori»  Utilitatis  gratia ; ubi  enim 
per  fymbola  feu  fpccies  procedit  inquiiltio ; tota  operationum 
icric»  Gc  perad^a  evideruiut  in  ipfa  tandem  quantitate  prove- 
niente patet  t quod  fi  operatione»  ipfisnumeris  peragerentur, 
quamvis  eadem  undem  . provenire  podif  quantitas  quz- 
fita,  nulla  tamen  iprarnm  operationum  veftiaia  fuptrefient.  ' 

. Ea  vero  quz  provenit  quzfiiunis  foluticf  in  hu)iifmodi  fyrr  bo- 
lico  operationum  progrelfu,univcrfalem  oftendit  methodum 
qua  non  modo  propoma  difficultas  fpeciatim  folvaiur  ; fcd  & 
infinitz/Iiz  quzfHones  c<  n>unAz  eadem  opera  folutionem  , 
accipiant,  fi  generalis  nempe  folutio  provenien»  fpeciatim  ap-  ■ 
plicctuf  prout  quzfiioHii  h^pothrfis  vai  iata  pofiiilet. 

Rc»  tota  txumplonteliu?  panbit.Opei^prtilum  igitnrex-  ExfmpU 
iftimo  problema  qiioddam  non  difficile  breviter  fubiungere,  oflenditur, 
quo  melius  perlp^iciatur  quid  ea  velint  quz  diximus.  CUbi  ta- 
• nitn  Veniam  me  facile  confquuturum  fpero,  fi  nonnulla  dc 
Additione,  Sufcduftione,  Multiplicatione,  & Dtvifionc  tan- 
quam  jam  cognita  a(riimam,',quz  deinceps  funt  tradenda  : 
aut  falcem  liquit  mihi  h nc  veniatn  non  fit  confcGurus,  pottric 
ille  hujuCce  problematis  folutionem  eoufij,  differre,  donec  ea 
fuerinttradiia  : aon  enim  ego  illam^hic  loci  ^/ciar/x/vr  pro- 
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pono,fcd  tanwim  l^nynvKaf.)  Eftoigitur  hoc  Problema  pro- 
pofitam 

Acce(Tit  virgo  qaxdam  tres  fucceflivc  Divos,  ptita  Jovem, 
“ Apollinem •PalUdeni  i Oravit  juvem,  uc  quos  ipfa  fecum 
“ attulerat  nummos  ille  duplos  efficiat ; quo  praftito,  reddidit 
**illaJovi  graticudinis  ergo  tres  artes-ApolIo  deinde  limill  dra- 
tione  conipelUius  duplavit  virginis  nummos  rehdtioi  j ctil 
“ illa  tres  ftatim  alTes  pependit ; Keliquos  autem  ad  Palladrin 
“ duxit  quos  ipfa  geminavit  i cui  8t  virgo  tres  item  alTei  dona> 
**  rii  loco  obtulit  •,  Qtiibuf  peraftis,  unicus  tandem  affis  virgini 
reliftui  erat  quem  iccuui  auferat.  Qjjeritur;  q^jot  prP- 
“mum  attule*! at. 

Hoc  ego  Problctna  (ic  ego  aliquando  carmine  utcunq-,  red« 
didi ; ad  imitationem  aliorum,  quae  paffim  extane 
propoliti. 

Accedit  virgo  tres,  fupplex, ordine  Divos ; 

Ec  tulit  accedens  ades,  quot  nefeio, fecum. 

Oratui,  duftos  geminavit  jupiter  afles ; 

Protinus  illa  Jovi  tres  a (Tes  grata  pependit. 

Quotq;  fupcrfueranc  duplavit  Phoebus  Apollo : 

Grata  itidem  Phoebo  tres  virgo  reddidit  stiTes. 

Patias  tunc  reliquos  geminavit  Virginis  ades : 

Adibus  8t  tandem  tribus  eft  donata  Minerva, 

Unicus  & fupercft^  quem  fecum  rettulit,  affis. 

Dic  mihi,  quot  fuerant, quos  primo  Virgo  ferebat. 

Hocego  ut  folvam  problema ; Primo  juxta  veterum  Alge- 
bram  pro  numeris  adhuc  ignotis  Charafteres  cofficos  fubffitu* 
am,  notos  autem  notis  fuis  charafleribus  fubftititam  .'•Dein- 
de ver6,  juxta  Kveentiorum  methodum,pro  numeris  cam  notii 
^uam  ignotis  fymbolafubftituam  uCque  dum  ad  foluitunem 
pervenero:  Ut  hoc  paAo  utriufq;  methodi  esfemplu  pra;ffem. 
Primo.  Pro  ignoto  allium  aliatorum  numero,  fubflieito 
1 hic  autem  numerus  (quantufeunque  fuerit)  ajove  du* 
piatus  fit  9 ^ : hinc  demptis  tribus  alfibus  Jovi  foluris,  rcHaac 
* % — 3.  h»c  reiiduum  cum  .geminaverat  Apollo,  fiunt 
hinc  cum  tres  adhuc  affes  ablati  fuerint,  Apolli- 
ni tradendi,ra anebunt  4 % ..g  hoc  refiduu  Pallas  duplando 
efficit  8^ iS  : unde  cum  tres  infuper  afles  lint  adhuc  aufer- 
rcadi  qui  Palladi  tribuihtur^nebat  undem  811  — ai.At  ia 
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qiwrftionepropofitaunicuiadii  fupercffe  dicitur.  Ergo  ftatu- 
ciidunnf'cft  8B.  »21  tantundcm  efle  ac  i#  Hoc  invento^ 
Quoniam  8 R — 21  = i,(addiii»utrinqi  2i)erunt  8 R =22. 
Eigo4  R = 11  Et  2 R=  <;  i.  Et  dcniq;  1 R = 2 At  i R 
ponUurnumer^i allium  allatorum;  erant  ergoafres  allati  a * 
Totui  quippe  operationis  progrcHus  lic  iimul  conTpicicndus 

Patet  hinc  Chara-' 
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Rerem  Codicum  i 
vel  I R , neceffitatii 
caula  pi  imb  fuifle  ap- 
politbm.qdia  tunc  ip- 
iius  valor  nondum  in- 
notuerat , fed  quz- 
rendus  erat-  Non  ta- 
men adeo  abfolute 
necedarfum  erat  T in 
przfente  problema- 
te) hocpafto  proce- 
dere , acii  nulla  alia 
methodo  quzftioni 
refponderi  potuerit : 
Nam,  quamvis  illud 

2 i • 
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iR\^3 
2 R — 3 
‘4R~:r6 

4U-  9 
4U  -9 
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00 
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^ 00 
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8 R ^ 18 
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8U  _ai  = I. 

8 t\  — 2 1 = I 

8 U — s 22 

8 R=*=  aa 

4U  _ 1 1 

4 R = 1 1 

forcafie  in  difficiliori- 

2 R = 5 f 

bus  Problematis  non 

tU=2i 

I R = 24 

raro  accidat , non  ta« 
men  adeo  difficilis  eff 

przfemit  qn^ftionis  folutioqnin  ut  poflit citra  optm  Algebrz 
invtftigari.  Nempe  hoc  pafto.  Si  refiduo  i,  re^iriiamur; 
(qni  nuperrime  Palladi  folvcbioMir)  fiunt  4 ( tot  ergo  Palla- 
de duplante  proveneram')  hoxum  femillis  2,e(l  numerus  alT/unv 
ad  Palladem  adduRorum;  qnibu?  Ii  ad|iciantnr  q ( qni,  nup  r 
folmi  fuerant  Apollinij  fiunt  (tot  ergo  Apolline  duplante  - 
provenerant)  horum  ergo  fcmilli»  ai  ad  Apollinem  duxe- 
rat; quibus  li  adjiciantur  3 ( qui  luipeadetraRl  erant  fol vendi 
Jovi)  fiunt  5 X,  qui  duplante  Jove  provenerant;  horum  ergo 
femtifis  2|eil  numerus  adium  ad  Jovem  allatorum  ; .qui  cil 

numerus  quzfiHis 

Quamvis  autem  in  hujurmodi  minoin  difficuUadi  Q.uz(lio> 

* • tubus 
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nibuj  non  fit  tbfoliite  ncrffTi^'iim  ut  Methodo  Algcbrica  (eu 
Analyttca  procedatur : Hoc  tamen  utilitatis  utciinq;  emcr{i;ic, 
ut  foliitio  fcmcl  inveftieata  polfit  etiatn  aliis  hypotheiibui  ap- 
. plicari;  necopu»  iit  pro*  lingulis  qua-rtionis  variationibus  to- 
tam operationum  feriem  de  novo  ordiri.  Vtrbi  gratia.  Si, 
teris  ut  prius  manentibus,  dicamus  3 affes  tandem  fupereffr  j 
fent Igitur  SR  — 2i=3.-  idcoq;  SR  = 24&  R>=3.  Si 
(iipereirent  S alTei,efTcnt  8R—  21=5;  ideoq;  8 R = 26, 
8c  3 ^ . Et  pariter  faciendum  erit  li  plures  aut  pauciorei  allea 
(uperede  dicatur.  Ut 

8R-2i=,3  . 8R-2i=5  8R-2ji=7 

8R  = 24  8 R=2<  8R=28 

jR=3  iR  = 3i  iK  = 3t 

8R— 21  = 7 8R—  21=11 

8 R=k3o  8R  = 5»  8tc, 

1 R bsa  3 * . ^ ^ ~~  4 

Secando.  Juxta  Algebram  five  Analyticen  Recratiorum, 
q(ii  non  modo  pro  numeris  ignoratis,  fed  81  pro  numeiis  datisj, 
fymbola  fubftiruunt,  folutio  proveniet  magis  adhuc  univerfa» 
lis.  Verbi  gratia.  Pronumero  quziito  (ubftituatur  A , pro 
binario  ( quia  nempe  fit  aliquoties  numerorUm  duplicatio)  B, 

& deinde  pro^temario  f quia  nempe  3 aliquoties  auferuntur) 
C,  8t  deniq;  pro  numero  rehduo  ( qui  hic  eft  i ) D;  progref- 
fui  erit  hujufmodi 

A 

BA-.C 

BqA>-*BC.M«0  * 

. Bc  A-BqC- BC- C=D 
Hzc  aiuem  fymbola  pariter  pr2ftabuntquzfitum,f^e  quem- 
libet Divorum  allatos  nummos  duplare,  triplare,  quadrupla- 
re, &c.  dixeris;  (*  nempe  interpfetando  B,  pro  a,3,aut  4&C.) 
Item  five  tres,  quatuor,  aut  quinq;  8cc.  afTes  (ingulis  traditos, 

( nempe  interpreundoC  de  3, 4, 5, 8cc.)  8c  deniq;  five  unum, 
duos,  trea,  flte.  ( nempe  interpretando  D,de  1,  a,  },  flcc.;)af- 
Ici  tandem  fupereflc  dix»ii. 

Si  enim  quemlibet  de^m  nummos  duplailc  dixcrii  erit 
8^2,Bq  = 4,  Bcm:8  ; Si  criplaffc dixerit,  erit  8 = 3, 

. * Bq 
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B q «9  , Bc=a7,  Scc.  Deinde  fi  cujvb;  rVet  adct  rcdditot 
dixcris,eric  C = 3 ; ffqnatuorericC=  4 &c.  Denig;  fi  u- 
num  fiipere£redixeris,cricD=i=:iifiduot,erUD:3=a.8(c.  A- 
deoq;  pro  variata  hjpothcii  varianda  crU  fofutioni»  interpres 
Catio. 

Bc  A -BqC -BC- C = D 
8 A -4C-  a C-  C = i 
8A—  11^6-.  3=1 
8 A = ti 
A = ai 

BcA^BqG-BC  -G==D 
' ^ 9 C *-3C*^C=*s  ^ 

27A-.  36  12—  4=a  ■ 

a?  A=  54  . 

A 2 Ec  fimiliter  faciendum 

quicunq;  eflent  alii  ntunernn  qu/fiione  pofiti. 

Atqi  haftcnui  Notationem  Algcbricam,  Cofllcam,  Sym« 
bolicam  five  fpeciofam,  quantum  opuicfi  explicavi. 
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FuSiimm  ftve  Minutiarm  N«»4l/o.  FuQionisVentminatCTt 
& Numera(»T.  MtnutU  ■iHatieraw;  FraQio 
^ imprefria.  Numcraiinnij  Efiltgu/. 


■TTNicum  adhuc  fupereft  ut  unirerfam  ngmerorum  Nota- Fr/i^Ifwani 
V lionem  abfolvamui  .*  nen<pc  Notatio  frttDUnum^  five  Afi-  K$uth, 
nuii«rii»i,  quoi  Aamerej  appellare  folent*  Quamvitenim 
F raptionum  natura  pci  fc6iu»  deinceps  intclligetur,  poftquara 
Rationum  five  proportionum  naturam  explicaverimus , operz 
tamen  pretium  effe  exifiitr.o,  ta  de  re  nonnulla  hic  adjungere,  ; 

necui  manca  videatur  Notationis  traditio,fi  illud  hic  loci  pror- 
fusnegligeretur.  • 

Sunt  autem  Frd£i/*ner,  feu  Nitwer/ Fr^fli , non  tam  numeri,  Fraflianfi 
quam  Vniittis  fragmenta,  Quanquam  enim,  ut  fupra  diflum  cft,  Vtwmina» 
VniUi  fit  Numcroium  minin  us ; (cum  paucius  qullm  Unum>*i- 

L cfTe 
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elTt  non  polCt,  neque  tliquid  rari&i  quim  remelO*tnmcn  Vnum  * 
Illud  fupponi  (olet  (uc  quid  continuum)  in  membra  partici 
«live  pluri,  live  pauciora,  (prout  res  poftulavcfic)  xqualia  ca> 
mtn. 

Prout  autem  membra  illa  zqualia,  live  partes  zqualrs,  alie»- 
**que  alio  numero  efli  polfunt,ita  It  aliam  a que  aliam  Deno* 

* minationem  fubetinc.  Ita  dquid  unum  in  duas  partes  «qua- 
les partiri  Tupponatur, illarum  utraque  Seniiflis  dtciiut  y h in 
trei,  appellantur  Trientes ; fi  in  quatuor , Qtiadrintrs } G in 
fex,  Sextanteti  G in  ol^o,  Oclantcs  i Hc  li  in  ^ccin  partej  dt- 
vidatur,quzlibet  earum  Dexiant  dici  poteft,  (eu  pars  decima  ; 
It  Gc  in  aliii : (quamvis enim  non  ignorem  Dettitnifin  pro  Z>e- 
r«mr  a muftis  poni,  8(  quidem  apiid  antiquos  eo  (enfu  occur- 
rere ; analogia  tamen  Grammatica  (uadere  videtur  ut  fortem 
decimam  potius  ligniHcct  quam  Jecem  duedecimas : Geui  fecus  vi- 
deatar,  poterit  ille,  pro  DrxMiite,  eodem  fenGi  forum  decimam 
dicere  ) Grzci  dicunt  vrr7«,u«eMr,T(7<tt7*/ute/*r, 
iKTiifeietory  Ax«7X|ue6<«r,8tc.  Hzc  autem  denominat ia,in  (ci  bi:ucUi 
Fraftionibut,  expdmliur  Ggura  analogi  lincoix  fublcripca. 

C^ot  autem  harum  partium  alfumptas  cfle  Tupponitur» 
alia  ngttra eidem  lincolcluprafcrtpca  tnnolctir.  Sic  f dtiai  trf* 
erretirgruUcMt,  i,  unum  dextantem,  (eu  Jiattrn/eoeur , i trtj  qni- 
drames,  i^quinniKem,liu  qmnguefa-ief  dnadeamas,  Itc  ii,  trede* 
etm  partej  cenie/tmos  feu  *uin0  fu&nt,  undeeim  porter  vuejimef, 
Tcu  jGgisificanc.  Et  pariter  de  Gmilibus  dicenddm 

cE,  ^ 

Duobus  igintr  nutnem  FraAio  feribitur;  quorua 
inferior  DeasniMaiar  appellatur,’GiperioifNamcrcr*r : Qjoniaos 
ille  partes  dencmiuot,  (eu  fuato  pars  Gt  numeranda- 

rum quztibec  decerminat  t hic  vero  partes  iilas  yumtrat,  k quot 
* faririejurmodi  iintalTumendxofteridtt* 

Si  verdpertiaMgertfCM/^noundje  occurrant,  ftufut  appel* 
iilitutU  Mi’  lantur)  MinutiJe  minhiUrm ; ptita  MSfHi  quadrantis  Jiwidiam,  Vel 
tMiiarum.  dmram  quimantum  tres  fKeJr«ate;,ali«q;  ejuGnodi:  ilht  li  opuseft, 
Gc  (crlbi  confueVerum,  i i Sr  i ?, nempe  lineola  fai  priori  parte 
bmi(ra;vclGcectamieXikicxi  majoris perfpicUitatit gra^ 

lia:  SedltGcfcrlbi  nonnunquaiupofliinc  ~ 8cA  Mallem 
- ’ ngoGc  fcribtreiioi,  Bctlnl,  vel  ^ . hoc  eft. 


9~ 

fronUris 

thmram* 


CAP.  1*.  , T>t'Se[ttUf.e 

^eitufitin^HtiT4n\t<ttdk3m^  8(  ir:s  qmJTdhiti  in  Ja«i  ^kiuumr; 

Eft  cniai  Quadrantis  diinkliuni,  nihil  aliud  quam  qua* 
drans  per  feniillca  nuUipiicatas*,  Stduotum  quiiuanimn 
quadramet  trei,  idem  valent  ac  quiorantei  diio  in  irei  qua ' 
oraniei  du£ti  r ut  poftea,  curu  dc  muUipHcaiione  diceaauni 
erit,  parebit. 

Sciendum  autem  et  ,in  Fra^bione  pr^ri^  dida,  Numerato» 
rem  Denommatorefemper  minorem  c0c  } quia  proprie  di^Op^^^^ 
iTa^o,  eft  quid  unitate  ininut. 

Si  quando  vero  numerator  Denominatore  major  (it,  vel  ilJi 
zqualii;  dicitur ii.laFraJi#jmf>r«frra» Uve ifnprop:ie  difia. 
nempeNumeratorSt  Denominator  dnt  zqualei,  idem  valeat' 
atq. unitas-,  Nani^,f,  duo femilTes/ea  crcstrientei,  qua* 
tuorve  quadram «t,  tancundem  (iint  atque  unum  integr um.  Si 
vero  numerator  .Denominatore  major  ht,  aliquid  unitate  * 
jdaius  innuitur^  nempe  vel  plurci  unitates;  >cl  unitas  una 
plurcfvc  cum  fractione  annexa*  iic  ^quatuor  femiiTrti,  idem, 
valent  ad  duo  integra;  f quatuor  trientes,  idem  ac  1 1 unum- 
integrum  uno  tricate  au^um;  HcieAii^  f cft  JBt  fic 
io  timilibui.  ' 

Quod  autem  de  fraftionibui  Hve  propryt  Ave  impropriis,  . 
vulgaribus  liguris  numeralibus  dcfcriptii  > diAum  cft  | pariter 
imelligcndum  eiubi  alia  quzvis  (ymbola,  leu  poteftatuoi 

ckaraftercs,  figurarum  vice'poBQntur.  Sic~cftj|  A,  &aidu 

• A 

quantitatis  A j k ianuit  qaaatiuccm  A per  qaanma*  ' 
Hm  Edivifw  I A ^ eft  ndlchfemli  j ~ quadrati  trieor, 


Fm- 


lat- 


aamerua  icraarius  per  radicem  (Uvidus  > fic 


vel 


^ V«  J val  1 % + — * 

ai  aggregatum  cx  A q A I q divifum  per  E.  Atq;  ha  ia  fim»> 
libus.  Veium  hzc  multo  melius  percipientur,  poAquam  D«. 
vUienis  aaturam  expofuinjus  ; Fradio  ^im  ^ quali  Divjfio- 
■aa  mdiciiim  ; iaaaic  sempe  Numeratorem  p«  Dtaommata- 

L X 


$4  Z>e  NitAtlone  ^ CAP.i». 

retndivIdeDclumefTe.  Incerimhxc  de  fra^ionum  Notacionc 
hjc  loci  dixiffe  fufticiar. 

Adccqiic  roium  illud  nocationii  negotium  cxpcdivimas  2 
e^;  omnia  qii*  fub  Akwfrai/on// notninC  Arichmctici'  Pra« 
£iici  vu*go  comprehendunt ; quz  mimerot  apte  fetibendo  & 
fcripfos  interpretando  praecipue  verlttuc.  Monendum  auretn 
ed Numiraiionn  vocabulum  aliter  hic  loci  ab  Arithmeticis  Pra- 
Aicisufurpariiqulimubifuprii  Arithmeticam  diximus  rden* 
tiambenbNKmrrattitfi-*  Illic  enim  Numerare,  cfl  in  univerfutn- 
Proprietates  & ufum  numerorum  interpretari  & exercere  t hic 
auc,  per^numerationem , ^eciacim  intelPigunt , hmpiiciora. 
Ariihmeticz  rudimenta,  oc  Numerorum  com politione,  Nota- 
tione, aliifq;  quali  ProlegomcniiadcAmmo^am  Numerorum 
crai^lationcm  praerequiiaii. 

Atq  hzc  quidem  omnia  quafi  Pi'zmi(Taraai  loco  funt  ha- 
bendajad  easquz  fequtincur  Operationes  Arithmeticas,  puta-, 
Addiilunem,  SubduAionem,  Multiplcationera,  Diviiionem,. 
aliafqi  qtix  ex  hifcc  componuntur  operationes.  Hucuiqvenini 
qux  tradidimus,  potius  ad  placitum  polita  funtj  quamde roon* 
iirata  ; docentq;qiifd  tibi  volunc  Arichmctici  per  easquaa 
expofuimu^  Af>pell^iones  & Charafierum  dirpolitiones,.quas 
ad  libitum  libi  alfumpterum  Arithmetici  quo  meliiii  ftqt:en> 
tei  operationes  perficere  vahant.  Et  eo  quidetn  loco,funt  ha- 
benda quodefiniiiones  8t  Terminorum  explicationes  a qui- 
bus rerim  Mathematicarum  Icriptorei  ordiri  folcr>^  Vcl,'li' 
cum  Logicis  loqui  libeat,  Objeflum  fcientixexpofiiiAis  i fe» 
quittirut  iphus  Alf(.<^ionci  inquiramus  8c  demonfircoius. 


GAP.  xm. 

jiJJilii,  quidf  AaimtU  aliquot , five  communts  nOimej-  Additio 
, fiiijmmma  (eu  aggregatum.  Addtiionufraxif  , in  numeris 
pUdbus,  Addniems  & _Skbdu3ioms  tabtSd-y  iEjkf^  dimoii' 
ftratio.  Additiunis  fraxls  in  numeris  compofitis  '•  liemtn* 
ftratig.  Operationi s compendium.  Addiiiout  fraxisi  h fraOs^ 
, , onibus  decimalibus.  Additionis  praxis  in  variis  Dcnswiqa- 

tionibsu, 

^ • , Y.  i,  i •' 

POft  abfolucam,  in  rupcriorlbiis,Numerorum  Noiationemy  ad 
eorum  Additionem  accedendum  cft«  • 
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• * ^ i ‘ 

• Eft  autem  AdHitioj^’ft»nf<rBf«  pluriim  ni  pnam  ^unntm  colh&to.  Addilio' 
^t\  AddcrfjCft.DjUj  numerit  gtM:Iibti , utjum  aliquem  itJii  ov^nthui  qui  f 
ftmulfutnfris  aqualem  invtnirf,.  Aot  etiam,  fi  latu*  liScat , quim 
■d  foloi  tvimcrof , Additionis  appellationem  extendere , crji 
^ddiiio,  lf%a»NY4iM»n  pi«r/irtn  Homgeneetim  inunum  Aifxe^atuwi  _ 
adltOie.  Nana  rc^"*  e«dem  omnino  eft  i^Jiimoairh&tio,  live  v 
iB  Continua  tjve  in  Djfcrcta  quantitate.  v v.<%' 

. Qao  mclhis  autem  in  Icqucniibus  procedamur, Tclendum  eft,  AjdmatUt  < 
in  Arithmetica,  perinde  ac  in  Geometria  rcliquilqi  difdplinis  /ivt  ctmfiu* 
ownibui.  Principia  quxdam  per  (e  nota  necelTario  concedenda  n»i  notati»^ 
cMc,  unde  alia  probentur;  qu*  tamen  Principia  talia  funtiitea  ues» 
nemo  fan«  mentis  negare , aut  quidem  de  ii*  ^ modo  frnruni 
verborum  intelligat^  dubitare  polfit.  Hu|urmodi  lunt  Axio^ 

mala  illa,  feti Cemwnuifi  noiiener , qiue  Elementis  Euclidcis  prac- 
mittunuir;  Quorum  pIeraq;non  magis  Geomecrix^uam  A-  { , 

* riihmetic*  conveniuntj  Netp,  ab  Euclide  proponuntur  quafi^ 

Solii  Magnitudinibus  congruant,  Icd  quxquibufvis  qiiantita-  . 
tibii»,  prout  opus  erit,  applicari  polfint.  Ego  ex  illis  ea  fcli- 
gam  qux  prxfenii  negotio  conveniunt,  (untq;  hxc  qux  fe- . 
quuntur.  - 

I#*  i}if4  tidem  funi  rqualiiiy  funi  & inter  («  dqualU.  Ut  litato 
linea  A,  quam  linea  C , fitxqtiali*  line*  B;  e- 

runt  iplx  A C linex  xqualesintcr  fi*.  Atq;  de  *k 

B hoc  nemo  merito  dubitare  poieft  , fcnfu  verbo- 

T C aini  fcmcl  intcliefto  .*  Cbmcnim,vivoci»,rE- 

qualiaea  fint  quorum  quantitas  eft  eadem^  feti,  , 
quorum  hoc  tanntndcm  eft  atqi  itiiid  : firq;  qnanritasranili- 
nex  A,  qnam'iiiexC,  eaqnxeftlinexB;  erit  lineirum  AStC 
eadem  quan  itai,!' ea  nempe utriulqj  q«*  eft  Mnex  B,^  ipfeq^ 
igitur  xquafes.  Similiter  in  numeris , fi  2 f 3 4 + i'  iX 

etit  hoccft,fi  tam  aggregaturn  a ^3  qtianl  ' 

aggregatuiu  4 +;i  tequetiir  numero  5,  erum  ipfa  aggregata  ^ 

2 + 5&  4T1  inter Cr  xqgalia;  eorum 
2+3  enim  qnacttitasefteariem;  ea  nemptiu-  \ - 

triufqvqux  eft  numeri  quinarii  Afqj - 
5 .*  •_  • idem  omnino  obtinet  In  Siiperficitbus, 

Solidis,  Angulis , Ponderibus,  rebulq;  & 
altis  omnibus  quz  quovis  modo  vel 


4 + » 

men furantur  vcl  numerantur. 

L j 
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s.  Si  i^mlihMs  r^U4lit  MdJsntkfj  Ut  H A =»8 

eiii  A 4-G  «=  B + Ci  boccft,  Ii  xqualibui  reftii  A B addatur 
vel  cadein  velzqualct  quantitatct  C.  , eric  ag- 

-i  -7 A gregatum  A + C,  aquale  aggregato  B + C. 

C Sic  li  1 + 5 ^ s «rii  »+9+i=54-i.  Neq* 

B dehujai  propoliilonif  veritate  qa  fptani  fan»» 
dukiurc  poterit  niigii  q.iam  de  veritate  pnr- 
Cedcnui;  cum  utiaque  dcpmdcat  ex  «ra* 
* i-  9 + X dem  /^qualitatis  notion:. 

«■*>-"  g.  St  »b  dquiilmt 

liff,  Tclteus  f«»i  <e^a/ia»  Puta  It  A r*  i 

erit  A-C-B-.C;felli  A+e-B  tc 
5 + • eric  A«B«  Sicli  >4- 3 =S  erit  1 1 9 

i = 5 — i,aut fi  » + 5+  r = 5 + i,erit 2 +9  =: 5.  EAque 
h’j)ui  pr<A>olitioaisveihai  fatis  evident  i aut,  fiquis  aJcnfuni 
negaret, cogi  poterit*ex  przcedentt.  suntque  hzt  tria  axioma- 
ta, prtiertun  in  ^quatioaibut  Analyttcitjperpctui  ufut*  Sed 
& quz  fcquuDtur  bob  minui  funt  indubicau- 

- * 4.  <$i  huqMlibuj  a^taiia  addaatar,  l*t# 

/aci  iaafaa/ia. 

5<  Si  iiuquMlihu  squ*U*  tnftunimr^ 
tfln]tt4  [knt  iaaf aaiia.  Sunt  auteai  bze  ' 
duo  duarum  przccdcncinm.conie^- 
ria  i atqueexinde  vel  oBcttdi  rei  fal- 
cem cogi  poflent. 

4.  e]kjdtmfunl  iuflku  (mfit  inter  ft  nqkelit.  Sequitur  h«c 
ex  lecundo } dam  1 A nihil  aliud  (iint  quam  A A. 

7.  efkfdtm  /ant  dimidi  a,  fkitt  z^aaii « iairr  /r.  Hoc  ex  prz> 

cedente  fi  opus  fit, cogi  poteft.  Sed  8t  bxc  duo  axiomata  pari  • 
ter  etiam  vaJenc  in  triplis,  quadruplis,  kc  item  Ih  cricntibui, 
quadrantibus  8cc,  atq^  in  duplis,  k dimidiis. 

S.  Teikmefini/iatfnffnrte.  Addo, 
p.  Titam  ttquaUtt  fartibu  i /a/i  smat- 
hkj  fiiemifamfut.  Cum  enim  fitfua- 
' rnm  parvium  omnium  aggregatam, . 

Hemo  dubitare  poterit  quin  ipfuna 
untundeBs  fit  acqc  illx  omnes  fimul  fumptse. 

Hzc  autem  onuUa  & fiqua  lunc  fimilit,  adeo  fuot  per  fe  per* 
|picua,ut  BuUi  dubkadoBi  fiat  obmonini  quique  hujufmotii 

. # fluWI 
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CAP.  ij.  ■ 0,  "fie  AdJititm. 

qaiil  nctjat,  «on  fpf randam  cft  ut  ulli»  ar^umcRtii  ten<ri  yc- 
lit,  f\eliq|<ia  Eaclidtt  8c  pure  Geoiretrirt 

(unt)  adeoqt  non  hujus  loci  £x  hii  auicm  quz  jaro  tradidi* 
mus,  ea  quz  deinceps  fequenrur,  cam  de  Additione  quam  reli- 
quis operationibus  Arithmericis,  demonftranda  erunt. 

Additionis  nota,  qu*  nunc  dierum  palHm  obtinet,  t ft  f . A- 


3 vel  B numerum  Icii  quantitatem  cui  przh^itur,  przcedcnti 
2 vel  A addium(euad;un6tanie<re,  vcl(  li  libet  j addendam 
Vel  adinnjieodain. 

Vethm  illud  ulterius  qtixtic  praAkus  Ai ithmetieni , ann'-  n 
(verbi gratia)  illud  aggregatum  a + 3 pollii  alia  forma  no-  fraxii. 
tari  quz  tantundem  valeat  atq;  inierim  magh  ftr  commoda,. 

(uiimq;  valorem  melius  {ntelicAul  reprzrcntvt : adeoq  ; cum  w 

fit  9 ^ 3 , loco  aggregati  1 3.  3 (ubftituit  unicum  nume- 

rum 5 qui  aggregato  illi  zqualis  cft,  & tantundem  valet.  Atq; 

In  hoc  totoni  vehatur  Arithmetici  pra^ici  negotium  ( non  irt 
Additione  fulummodo,  fed  in  aiiii  operationibus  Arithroeti* 
cis,  quod  (ernei  rannuiffe  fiidicit)  ut  quantitates  uccunq;  pr«- 
pofitai  fen  quzHtas  commodidima  forma  deferibere  poilic,  atq;  || 

inwlleffui  exhibere.  Atq;  hoc  quo  paAo  in  Additione  przfta- 
ri  podic,  primhm  quidem  in  notis  Figuris  nunUrralibus,  deindk 
etiam  in  aliis  Speciebus  (ut  loquumur.>riVe  Sytnboli»,jam  tra-- 
dicurus  rutn. 

Numeri  autem  addendi,  fune  vel  ftmpitees  five  monadici, 
quales  (unt  1,9.3,  reliquiqi  decade  minores , qui  unica  dgura 
feribi  Colent;  Vel  compoOti,  quales  funt  10, 1 1, 13,20,934, 

'aliiq;  \n  fnBnicum,  qui  conjungis  chara^eribus  Ccribuntur.  ^ 

(illud  enim  per  na»neTamc»v«po/?fifl*i  hic  loci  Int^igo,  quamvis 
illud  aliis  alio  fenfu  occurrere  pofftt. ) Vulgo , qu!  uno  cha- 
ractere feiibuntur,  Digiti  appellari  (olent ; quidrcello  Ceu  ci- 
phra‘terminantur  Aruculh  reliqui,  Crmftfiii. 

Simplicium  numerorum  additionem  quod  attinet,  ea  Sia  tu-  amerit 
ra  potius  vel  exercitatione,  quim  przccptis,  eR  difeenda ; Pu-  /c-,;:,  1--  -■ 
ta  7>''w»fit/ni  additum  conftit acre  Da#;  item  Da#  8t  Tria  «on- ^ ^ 
jonfta  valere  Sai»</jj  & (ic  in  reliquis.  Atq;  hzc  funt  adeo 
pueris  aota,  ut  non  lic  opns  ea  fufiua  tradere.  Si  quii  tamen 

. poftuks 


; r: 
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poftiilec  ut  (pro  more)  otnnia  demonftrcntur;  aut  etiam  fiqutt 
de  majorum  additione  dubitare  polTic  : Subjci^a  tabella  Hm- 
plicium  omnium  additionem  exhibebit. 


7‘theB4  AJJilienis  & SubduSmn, 


I I I 2 

I 3 

14151617 

I 8 1 9 

■ 

1 2 1 3 

1 4 

1 5 1 6 1 7 1 8 

1 9 lio 

1 •“ 

2 

13  14 

I 5 

1 6 l 7 I « l 9 

lioi  u 

a 

I 4 1 5 

1 6 

1 7 1 8 1 9 1 lO 

1 1 1 1 1 2 

4 

15  1^ 

1 7 

J 8 1 9 Iio  1 11 

I 12  In 

5 

l 6 1 7 

1 8 

I 9 1 IO  1 1 1 1 12 

1 13  II  + 

6 

I 7 I * 

I 9 

1 loi  11 1 lal >3 

1 I41'5 

7 

1 8 1 9 

1 10 

1 II  1 12  1 13  1 >4 

I15  li55 

8" 

19  110 

1 121  13  IHI 15 

1 161*7 

9 

m 

1 loli  1 

1 I2 

1 13*1 14 1 1 16 

1 17  J 18 

Si  enim  numerorum  addendorum  alter  fumatur  in  ^m>  ' 

initate  feriei  ereftz,  alter  in  principio  (eriei  tranfrerfe  , cortf- 
. munis  fcricrum  concurfui  oftrndec  eorum  aggregatum.  Ex- 
fempli  gratia  li  fumatur  in  vertice  a,  ad  latus  3 , communii 
concurfui  exhibet  '5,  qui  xqualii  cft  aggregato  2 + 3. 

Siquiideniq;  Veritatem  hujui  tabellae  demonftrandam  po- 
ilulct;  illud  hoc  modo  fiet.  Verbi  gratia.  2 -i-  3 =>  5 lic  de- 
...  • 2 monflraiur»  Ponintur  primum  duo 
punfta;  & deinde  tria,  quzomnia  fi  nu* 
c'  merentur  reperientur  quinque.  Vel  lic* 

Quoniam  notum  «ft  ex  ipfa  numerorum 
^ procreatione  ( quam  Gap.  V.  tradidi- 

muOqubd  fit  1 Vi  2+i=.3.  3 + ir«4»  4+1  =5. 

. 5^:i  = 6.  6+1=7.  7^1=8.  8+1=9-  9 + 1 - IO. 

10  + I = 1 1.  8tc.  Erunt  etiam  ^ per  axiomata  fuperiui  m 
hoc  capite  txadita)  a+3  — 1 +it3=ssi  44^5.  Ergo 


CAT.lJ.  ' DtAdditimt  % . - . 9f 

Vela  + 3 s=i^a+  I = t 4-  f + i + r „34.1  + 1 
^ + I -=5.  Acqi  'eo9em  modo  tou  'tabella  derooDilrari 

poteft.  ■* 

Si  quis  autem  Tabellam  illam  abbrcsrtandam  copT« , po- 
terit illa  quidem  fieri  fere  duplo  minor-  Cum  enim  fit,  veYbi 
gricil  4 + 3 =3  3 4-  4>  fufiitiac  hoium  fummam  femel  appo- 
ni, eo  modo  quo  hic  oAenditur:  ubi  duorum  numerorum  ad- 
dendorum major  iemper  in  fronte  ubeJlx,  minor  ad  latui 
quaeratur,  aggregatum  ia  area* 


Taieda  CtntrMQiit, 


y 


<101  1 1 213  I4M  I 6 1 7 1 8 

1 9 

Ipl^^l^ld  I7  1 8 I9 

1 JO 

s ^1-4151^1  7 I 8 I 9 1 lopi 

3I6I7  IS  1 .9  1 10  1 11 

1 la 

4l8'19  pol  iipa 

P3 

5 1 lol  r*l  12  1 13  1 14 

6 I»Mi3I«4  [ 

7 li4]_£5jj^ 

8 JJ6  l 17 

9 Ui/ 


In  numerorum  compofitorum  additione  major  eft  difficul- 
m,  quae  tamen  tota  ex  fimplicium  additione  dependet.  Hoc 

autem  quo  Commodios  fiat,  nun  eri  addendi  ita  feribendifunt  . a 

ut  unus  alteri  dircA^  fabfit,  ita  nempe  ut  Monades  unius  Mo- 
nadibus alcenus  fubfint , It  decades  decadibus  ,reliqiiiqs  loci 
inferioris  iifdem  rcfpcAivc  fiipcrruris  locis  fubfcribantUT:  > * 

quod  faciendum  eft  nte  deo  firc  plores  quotvii  numeri  ad- 
dendi fint  : atq;  deinde,  duda  fnbrus  lineola,  aggregatum 
mona(’um  monadibus  fubfcribendum , decadum  decadibus,  * 
centuriaram  centuriif,  atq;  fic  deinceps.  Exfempli  gratia.  Ad- 
dMantur25634 4631^3.  Numeris igiur rite fcriptii,  Sclineo^ 


90 


Ve  Adiiutne  CAP.  13; 


85634  103605  U du£^a}  in  columni  fcu  co> 

6-3158  4301  80  lumelfa monadum,  pro  4f  3 

^ 315032  fubfcribo  6>;  in  coIumelU. 

88786  decadum  pro  3 + 5 (ub(pribo 

8 4^  7.57  8 : quia  (cillcct  fper  dbcl- 

• laro  praecedentem^  4'1‘2=:6.  3•^5=8.  aiq;  eodem  otodo 
in  reliquit  columellis  reperio  6+  1 =»  7*  5^3  — 

’ adeoq;  cum  fubCcripca  fummala  cujufq;  (crici,  ejufdeifi  feriei 
particulis  aequetur)  (puta  6 monades  442  monadibus,  8 dc> 
cadei  934-5  decadibus,  7 centuriae  = 6 4^  i centuriis  8cc.) 
erunt  omnium  fuoMnuUe  (imul  fumptarf  debita  locorum  ra> 
tionebabita)  S8786,  omnium  particulis  fimulfumptii  aqua^ 
les.  Atqi  eodem  modo  1 o 3 60  5 4- 4^  0 i 8 ot  315038  * 

*48757-  , . . r t 

Non  raro  autem  accidit,  particularium  (crieruro  fummulat 

, tantas  eHe^  ut  unica  figura  fux  feriei  fubfcribi  non  poHint, 
Cquoties  nempe  fumraula  numerum  norenariuni  cxciMic)  quo 
cafu, ultima  (ummulx  Hgurx  fuo  loco  fubfcribenda  erit , reli- 
qua autem  loco  proxh»^  fuperiori,  ( aut,  fi  plures  fint , proxi- 
mis quot  opus  eft  locis, ^ adetfq;  fingulx  ( fi  libet ) fummulx 
diflin£iit  lineis  (cribi  poflunc;  ut  in  exfemplis  fubjedit  primo 
& fecundo;  vel  etiam  contrarius , ut  in  tertio  fc  quarto;  illud 
autem  femper  cavendum , nequa  fieura  debito  loco  extruda- 
tur, fed  dux  potiat  eidem  feriei  fubicribendx  funt;  illx  autem 
fummulx,  in  unam  deinde  fummim  ('eodem  artificio  ) colle^ 
rx,  numerorum  addendorum  fummam  integram , five  aggre* 
gatam  cxblbent.  Non  autem  omnino  refert  five  a dextra  five 
a finiKra  operatio  ordiatur : Ncq;  etiam  refert  quit  adden- 
dorum numerus  fijpremus  fit,  quit  fecundus,  8tc.  ( modo  illud 
femper  caveatur  ut  monades  monadibus , decades  decadibus, 
&C.  direrefubfint)  ut  vitetur  confufio  locorum,  ^ Additio  e- 
nim  non  addendorum  ordinem*  inquirit,  fed  aggregatum. 
Patet  hoc  ex  fubje£^ii  exfemplis,- ubi  eadem  fumma , diwrfo 
tamen  ordine,  emerget^  . 
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CAP.I3.  ■ 

Tkddihiem 

91 

98697 

8799  8 

95588 

«7590. 

87998 

98  697 

9 8^97 

87998 

5 5 8 8 

67590 

87998 

98697 

<57590 

95588 

" 67590  . 

*3 

32  milliudecad*. 

3a7553* 

22323 

35 

27  millia. 

2232 

3.2755 

»5 

25ccnturix. 

» 

>7 

35  decades. 

349873 

349  873 

3» 

23  monades. 

. 

34?873  349873 


In  his  omnibus  cxfomplii)  fummul*  monadum  ( (ite  infimx  fe- 
riei J cft  23  j fubfcripta  igitur  fuo  loco  figuri  3 ( pro  trjbu»  u- 
nhatibuij  reliqua  figura  a loco  proxime  alTcendenre  fcriben- 
da,  quam  lite  ao  unitates  (ite  2 decades  (ignificare  dicamur, 
perinde  cft.  Siefumraula  decadum  eft  35  j fubfcripta  igitur  5 
in  decadum  ferie,  reliqua  3 (cribendaeftin  ferie  proximi  at. 
fcendente,  ut  30  decades,  ku  (quod  idem  eftj  5 centurias  (ig- 
nificct.  Et  pariter  jn  reliquis.  Orants  autem  fuoomulz  coT- 
leftx,  exhit^nc  349873  fummam  integram.  • • •> 

Toiiuiproceffus  dcmooftratio  dependit  ex  illo  axiomate  ^wiutnts 
f (zpius  applicato)  (i  dgmlit  ^eqMslibut  tid^nlitr  ttta [unt  /tqualig.  dntunjlrgtit» 
Puta  (i  pro  tota  monadum  (erie  fubfiituantur  monades 
33  = 7'i'848  4o,  tantundem  exhibetur  ; deinde  fi 

* pro  decadum  ferie  fubfiituantur  decades  35*9+948+ 9, 
tantundem  adhuc  exhibetur } item  (i  in  reliquis  feriebus  fub- 
lUtuantur  25=36+9+5  + 5,  17  = 8 +7 + 5 +7  , & 

32  = 9+8+9+6,  tantundem  adhuc  exhibetur;  adeoqj ' 
fummulxinvemx  xquantur  numeris  propofitis : 81  f eadem  ^ 
rationcjfummularumfuinmaxquabitar  ipfis  propofitis  nu- 

Hic  autem  procefius  (que  per fpicuitatii  gratia  diftinde  pro- 
ponendo  duximus  ut  operationis  ratio  perlpiciatur)  poteft  ali- 
quantulum  fprxfertim  exercitatis)  abbreviari,  fi  nempe  (a 
gradibus  infimis  femper  incipiendo)  cum  gradus  unius  fum« 
mula  inventa  eft,  ultima  ipfiui  figura  ftatim  (uo  loco  fubfcri> 

. batur,8c  reliqua  (fi  quafiOm<morilTcfervctttr(autfilibcc,du> 

M a ' duabuf 
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95S 

«79 

67% 


57 

88 

9» 

90 


9^  ' . 'De  AMUme.  . CAP.f3^ 

duabus  lineoli*;  ne  memoria  excicUt,mcerpofiu)  fcqaenci 
tini  ferici  annumeretur.  Hoc 

Quomami  in  ferfe  monadum, 

_ . 7*®“*5*^S^'8»33  23Ao-  «a 

f < N 88  3 . reliqua  2 (merooria* . 

9 5 5 88  rclervara,  vcl  iineolit  inre.  Icripta  ) fla- 

ll  ieqnenti  feriri  adjungitur  hoc  modo. 

^ 62^  ^9  = 11.  11+8  = ,9.  + 

34  9 8 73  2 2 32_  }8  + 9 = )7  ; (iibfciipta  figura  7,  reli- 

349873  qua  3 n-amteratur  in  fequentem  feriem 

llC,  3 t 6 = 9.  94  ^ =14.  I4  +9=5:a2 

adron.  , i fi  » 3+  5 = »8 . fubfcripta  8,uaniferatur  Z 

fubicripta  9,  tramferatur^ 9^*  ,**' 

*• 

COtali»  ut  priuf,  349873.  ^ 

Cur  autem  figuras  lequenti  ferici  annumerandas,  non  me- 
«ona  tantum  referv.ri,  fcd  8<  duabu.  lincoli,  interfc?iJ?p^ft 

dixcnm,  ratJocA,  quia  non  raro  expedit  in  oranHiiSh^ 

^erir,  ^fer tim  tyronUos  & parum  «creiuris,  * 

fi*”  ^‘qu^ndo  operatio  de  errore  fufptft. 

fit.cujufr». feriet fmnn, a .commode poflit ieorfim  examinari 
errorque  fiquis  lit,  facilius  detegi ; q„od  ouidem  J * 
commude  peragi  poterit, -fi,  per.a.  operatLe,  niillo.n  etft! 
g.um  remaneat  numeri  ab  alia  ferie  illuc  tranfl.ti,  fc^rij^ 

Amtie  fj4‘  Si  quando  numeri  adderidi  fraaiones  deeimal».  P * 

"■  ^ <l'<5codcm...o^ra,io 

• genda  en,  quom  numeris  integris  five  abfblutie  8t  iifd^m 
.cipK.demonRranda:  Illud au!tm caute 
gradus  confundantur  . Adeoq;  non  femper  ultima  fieura  untiir 
.numeri  ultimx  alterius  eft  fubfcribenda  fcd  eraduum  r*r-  I! 

habcndaeft.  utrnonadesmonadibus,  decades  decadibus  8ic^ 

in  eadem  fcnerubfccibanturj  adeoq,  linea feparatrixnive^llud 
, gupd  ieparatrjcii  munus  obio»  in  omoibui 
«.uc  « i.  „fc„^ 

- . ■ »7 


17  • 

3.5  . 

0.005 


m. 


d. 


CAP.  tTeMtiont.  9) 

17^15^  4.5^  4-0  pg;  4- i<=:g:^^\T<5  . NcqV 
ulU  hic  novH  ditiiEuhai  occurrit. - 
Si  quantitatd  addcndz  expluribut  coDftcnC  Mdith 
Deoominationibu^at  loquuntur)  prout  in  ad- riam  D(- 
. ..»««  drndis  Mcmctii , Ponderibus  , Mcnfurii , Moti-  Rimiaati»- 

3^.7  5 5 bus,  8tc  contingere folct .•  curandum, -ut  quo-  nian.  - 
ticsinfcrioria  alicuius  Denominationis  funimuU 
coafq‘  cxcrefcit  m uniratem  proxime  (uperiorii  denominati- 
onif  vel  seque* *  vel  excedat, (aut  etiam  duas  aut  plurei  unitates,) 
fabfcribendui  elifuo  loco  cxceflus(tiquii  fit,  vel  fi  nullus  fit, 
ciphra)  reliquum  fuperiori  feriei  adjungendam  eft.  Illud  ' 
ieitur  curandum  cA,  ut  feiatur  quot  unitates  Denominationis 
inferioris  unitate™  fupei  ioris  Denominationis  adxquent. 

' Exfempli  gratia.  In  addendis mooetitAngU-. 
eanii  -,  n Denarii  conftituune  unum  Solidum; 

8e  20  Solidi  unam  Libram  Anglicam  C<^trr/iV 
vocant  J Ideoq;  in  exfemplo  appbfico  curn 
numeru<  denariorum  fit  17  = is+s,  in  Dena- 

riorum loco  fubfcribo  5 ; 8t , pro  reliquiis  12, 
adjungo  1 folidum  proximx  feriei:  Deinde, 
cum  fumroafolidorum  ( fimul  cum  i tran^ 
mifio)  fit  41  = 40  + 1 j fub  ferie  folidoruni 
- appono  1,  tt,  pro  reliquis  40  adjungo  2. libras 

proxilP*  feriei : Deniq;  librarum  lummulam  f cum  a tranf- 
roifilO  reperio  33.  Adeoq,  omnium  addendorum  fumma  repe- 
titur 3 3 librz,  1 folidus,  8t  5 denarii. 

Eodem  modo  in  Fraftionibus  Aftrono-  l'  < 
fg  groil.  , « micis  fut  vocantur)  addendis  proce'den- 

1-.  3.  \6.  30  dum  eft:  llbidivifo  (verbi  gratia)  2o- 

o.  12.  23  . 15  ■ diaco  in  12  figna,& quolibet  figno  in  30 

3.  5.  47.  45  gradus,  quolibet  gradu  in  do  minuta  pri- 

4.  23.  51 . 00  ma, & quolibet  horum  in  60  fecunda,  flt 

■■  ■ fic  deinceps)  Pro  do  fecundis, fubfiituen- 

121  dum  1 minutum  primum  ; pro  do  primis, 

* 1 gradum;  pro  30  gradibus,  i fignum.  Ut 

8.  15.  18.  30  inappofito  «ftmplo  Tideretft 

Atq;  eodem  proriiii  ro^o  in  aliis  ejufmodi  Additionibus 
procedendum  erit,  ubi  denominationum,  pluralitas  occurrit. 

Nec  quicquam  intereft  difcrinlHiis,  nili  quod  nunc  plures  nunc 

M 3 pauciorct 


/. 

07 .19  .04. 
x6 . 08 . 06 . 
of.  13  ‘OT- 


33 . 01  • 05 


• -f  4 AdditUne.  C A^,  i^. 

p«uciorei  unitateiin  grada inferiori,  adzqaeat  iTaicacem  gra- 
dus proxime  fupcrioris.  Adeo  uc  non  fic  opus  cxfcmpla  plura 
fiibjicere. 

. Addicionii  praxii  in  rpcci^iifut  loquuntur)  Gtc  fymbo- 
lii,  8c  in  poceftacibui  Algebricii, inferius, pofl  explicatam 
Dicrorum  fubdu^onem,  tradetur.  ^ 


CAP.  XIV. 

* 

Subdudh  Additioni controrio.  Suidu&io  quid  ? SubduOiouis froxk. 
in  Numerii /implicitus '•  Jn  numeris  Compofttit.  Pruxtotdt' 
monftraiii.  Prnxis  inpauibus  decimtUbus^  invtriii  Denomi- 
natieuibus-o  Subdulfio  maioris  ex  minore,  jmpo^hilif. 
titates  neitlivx  fen  Ablatitid  i non  ab(urde  (upfenumur  i.  quii 
innuant.  SubduSi»  majetis  cx  minore  , quatenus  [uppenitur 
prxftanda. 


SuiduOio 
Additioni  \ 
xontrtsrin. 


SubduUio 
0d  i 


POA  Additionis  traditionem,  ad  fubduAioaem  derenien- 
dum  cft;  qu2  Additioni  contraria  eft:  Utenim  Additio 
Numerum  numero,  vel  faltem  Quantitatem  quantitati,adjun» 
jit;  fubduftio^contr^  Numerum  numero,  vel  Quantitatem 

3usntitati, aufert : Adeoq;  quod  Additio  componit  id  fub« 
uflio  diffblvit : in  praxi  Additionis, datis  partious  inveftiga- 
tur  Totum  j in  praxi  fubduflionis , Dato  Toto  ciim  parte 
una,  quzritur  Reiiduum  fen  pars  reliqua. 

Eft  igitur  Sub  duc  er  e.  Numerum *  * numero,  vel  potius  ^antiiatem 
0 quantitate,  auferendo,  Rofiduum  exhibere.  Subduf^onis  autem  . 
fire  Ablationis  nota,  hzc  eflfe  folec  Adeoqj  (i  cx  5 
auferamas  3,  rcftabit  Si  cx  quantitate  A aufe- 

ratur quantitas  B,  manebit  A — B.  Illud  aurem  Arirb* 
metici  pr^f^ici,  in  praxi  rubduftionii,  munus  eft,  uc 
R-efiduum  quam  fieri  poteft  commode  notis  exprimat,  ejufq; 
▼alorem  intellectui  exhibeat-  Quod  quo  paSo*  fieri  poteft 
nunc  tradituri  fumus 

In  numerorum  fubdufUone,  numeri  duodfantur,  quorum 
alter  ab  altero  auferendus'eft,  81  certius  quzritur  NumenitM 
jllud  a quo  alccr-eft  auferendus, Minamdani  appello^ 

auferendum 


GAP.  ' Tie  Subdumene,  ^5' 

auferciidun»  vero  tertium  aotcmqHcm  auacrlmuf^ 

JUefiduum  voco.  Sic  fi  ex  numero  quinario  tnfcrendtii  fit  tec^  • ' ^ 

nariuf  3 ; NumeniiMinuendui  eft  5,  Minutor  3,  qui  reftat 
autem  5 — 3 = a R«^jduuiaft,  Vel  univerfim  ^quoniam  aliaa 
etiam  quantitate»  fubducenda»  efie  non  raro  accidit|)idici  pof-  ‘ 

funt  & quantitas  Jfr/f-  ' 

4m Totnmi  Abliiumt  Re/tdutm.  > ‘ 

Numerorum  fimplicium  fubdu^iionem  nemo  fupponitor  SubdtQhniif 
ignorare,  fed  tel  natura  vel  ufii  quotidiano  didicifle } ut  fi  ex  F^axir  in ' 

5 auferantur  3,  reflare- 1.  Aut  faltem,  fi  illud  docere  fit  ne-  numtrufi^^  * 
ceCTe ; pofiti»  tot  punftii  quot  eft  numeru»  minucpdui,  puta  5,  Rfidbns» 
fi  tot  deleantnr,quot  eft  numeru»  minuent  feu 

• • ij — : puta  3»  reftare  deprehendemus  1. 

Vel  deniqlie  ex  tabella  quam  fupra  pofuimoi, 
iUud  depromi  poteft.  Si  nempe  numerus  minuens  vel  aufe^' 


7aifi?a  AJdiihnis  & SubduSUeiUsi  * 
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1 1 
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7 I 

»19  1 

IO 
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8 1 
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1 1 

1 12  1 13  I >4  1 15  r>d 
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9 I 
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12 

1 13  IHI  «s  I i6|I7 

19  l 

lol 

1 1 1 12  1 

•3 

ii4li5l  16  1 17  1 18 

1 1 j _i — „ 

r^Jus  in  fummitateiuraatur,  puta  3,  arq?  inferiuV'  in  eadem 

columna  quxraiur  numerus  minuendus,  puta  5,  Habebitur  ad  , 'i 
liniftcam  numerus  refiunus  a.  Atqjeodenimodoin^Kiifim- 
pliciuin  fubduftionibus  pq^agendum  ttit,  Dtn.onflwitio  fatis  . * 

patet  ex  lis  quz  de  Addiyonc  fupra  diximus. 


Ubi 


Ve  SuliuQione  CA?.i4 

Ubi  autem  nanaer«rum  compofitorom  nnai  ab  altero  e§ 
SuhJnOitmj  auferendui  fvel  quidem  fimplcx  a compofito  qui  nnmeruni 
frexis  in  j g excedit ) Minutorem  foletnus  Nlinucndo  ita  |ubrcribere, 
,tiumcri/t»m-  ut  fineuli^nferiorii  numeri  gradifciifdcm  fuperioris  gradi- 
bui  dircftfCubfint.Cpata  Uniutei  unitatibus,  Decadea  decadL 
bui,  Centuriz  cemuriU  SteJ  Deinde  a dextra  inchoando,  fin- 
* “ eulii  figuris  fcu  notis  numeri  fubducendi/  ab  e|ufdcm  gradd» 

nota  in  numero  minuendo , figillatim  fubduftis , partieularea 
numeros  refiduos  fuis  locis  (ubfcribimus,  quorum  odaniom 
« aggregatum  eft  totius  fubduftiunis  peragi»  Reiiduiim,  Sic  Ii  ex 
°°  ° 1755198,  fubducendus  fi  numeru» 

1755898^  Mtnuendm  650467  5 numeris  his  ita  feriptis  & mi- 

550467  Mtnuter  nutoris  loci  primus,  fccundm  , 

1 &c  (a dextra  fire gradu  inhmoincho- 

1 105431  Refiiuui  ando)  iifdcm  numeri  Minuendi  locit 
^ Tublint.*  prim6,  ex  8 unitatibus,  (ob- 

' duRii  unitatibus  7,  manet  unitas  i , ( nam  8 •—  7 ==  1 J fub- 

feribenda  igitur  (infra  lineolam  duRamJ  nota  I deinde  ex 

decadibus  9 , fubduaU  6,  manent  decades 3, (nam  9 - 6=3) 
'•  fuMcribenda  igitur  decadum  loco  nota  3 : & , eidem  ratione, 
centuriarum  loco,  fub(cribendi4 1 <iuia  8 ^-4==  4_*  “ “C 

deinceps  5 »-0=5:  5 — 5 * ^ 

. .j  cx  I in  loco  (upremo  nulla  nota  subducenda  reitat,iublcii“ 

^ bendai  s nempe  1-0=1.  Adeoq;  totus  Refiduus  eft 

1105431  = 175*5898—  650467.  /r 

Vej  etiam  Rchduus  fuperne  notari  poteft , deletis  fuccelUre 
notis  tam  Minuendi  quam  Minutoris.  Sic  quia  8—  7 = 1, 
deletis  8 81 7 repono  i ; item  quia  9 — 6 « 3 , deletis  9 & 6 
repono  3 : fic  pro  8 — 4.  repono  4 : 8t  quia  5 — o =*  5 ^ 
ram  5 incaftara  relinquo  .*  pro  5 *r  5 > repono  o j pro  7 --  6, 
repono  i,  deniq;  i ( quia  niMl  iniuper  inde 
fubducendym  eft ) intaftam  relinquo  Refi-  J ® ^ 
duuscftidcni  quiprips,  iio543‘*»^*^®*'‘ 
templo  appolito  videre  eft,  ^ P ^ 

Quoties  autem  contingit  notam  alftjuapi  numeri  lubdu- 
cendl  nota  Obi  fupra  pofira  maiorem  eflTci  augenda  eft  nota  fu- 
prapofita  mutuata  1 ex  locoproxime'  fiiperiori , qux  in^loco 
prxfertli  valebit  10 , adeoq;  fat  grandem  nurhermn  efticiet  ut 
inde  nota  fubfcrip^  aufieni  poffit;  luitAq^nota  minutoris  io 
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m 

SubiuShKh  97 

loco  fcquente  Tupponcnda  eil  unitate 
minor  jam  fa&a  quam  prius  erar  j vel 
(quodtantundcm  vaht)  nota  inde  au- 
ferenda fupponenda  erit  unitate  au£bi; 

■ Unitas  autem  illa  mutuata  (li  libet') 
^79**4  poteft  duabus  lineolis  ( memorix  gra- 

tia) interponi.  Sic  fi  ex  730582  aufcren<ks  fit  numeras 
51368}  numeris  rite  feriptis,  ex  unitatibus  2 auferendar  oc- 
currunt 8,  quod  cum  fieri  non  pofiit  > mutuata  ex  (equentibua 
I decade  (qux  valet  xo  unitates,)  fiunt  unitates  X2,  unde 
Ittbdudis  8 , refiant  4. 

Deinde  in  loco  (cquentf,  ex  decadibus  8,fisbdudis7=  i ^6 
Onamuna  jam  indedefumpta  inuniutes  relbluta  priori  loco 
annumerata  eft,  8c  6 infiiper  jam  occurruuntfubducendzjre- 
fiat  I : cum  c millibus  5,  fubdudis  3,  refiant  2 : deinde  in  gradu 
fequente.fubdufto  i,  ex  10  =3  10  4 o Cmutuatls  nempe  10,  uc 
fieri pofllc fubdudio) rellant9  • item fubdufiis 6=1  45 f pro- 
pter I jamfubduduro, 8t  5 jam fiibducenda)  rxi3  = 1043 
(■mutuKis  nempe  10  ut -fieri  pofiit  fiibduflio)  refiant  7 : ^ 
denique  7.-  1 fpropter  1 inde  jam  mutuatum>=  6.  Adeoq; 
totus  numerus  rcfiduusefi  679214  = 730583*^51368. 

Atque  jam  ratio  pater»  cur,  in  fubdudlonis  praxi,  a dextra 
iivegradu  infimo  inchoandum  e(Te  dixi : Uc  neir pe  numero* 
rum  ex  gradu  fuperiori  ad  inferiorem  transferendorum  (ut  fi- 
eri pofiit  fubdudio)  ratio  habeatur,  quod  non  adeo  commode 
fieri  poteft  fi  a finiftra  praxin  ordiamur. . 

Si  tamen  libeat  a finiftra  inchoare  , poteft  etiam  ^Ilud  fierr» 
duplici  faltem  modo.  Poftlimus  enim  Refiduum  velSuperiuf 
feribere  vel  Inferius,  deletis  fucccfilv^  notis  numeri  Minuendi 
Catq*,eUam,  fi  libet,  MinQtoris)corum  loco  Refiduiifbtis  fub- 
ftiiutis,  qux  SripfxaUqooties  etiam  delendz  five  emendandx 
emn%  Ita  fi  ex  73580  6 auferendus  fit  numerus  650467  : 
Scriptis  ut  prius  numeris  $ a finiftra  ordiendo,  ex  7 Tubdudii  6 
reftac  i,  (hoc  eft  revera  propter  locorum  rationem  ex  700000 


3 3 

;r 8 449  ■ Rt/da*/. 

^ ^ 5 ^'06  Minutndut» 
ii  i ^04  (i  7j  Minum. 


fubdu Ai »600000  reftat  looooo ; 
feu  ex  7 millium  centuriis  fub- 
duAis  6 millium  ceniuriise  reftat 
1 millium  centuria ; ) - deletis 
igitur  7 & 6 , eorum  loco 


Fttxtot  df- 
monfirath. 


SubduBi» 
Ttrlium  Ve- 
(imMlim, 


Subdudinit 
praxi/  in  vtf* 
riit  Ven9‘ 
mimtimbm 
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fiipcrne  fcrlbatur  1 f=- 7 6 : deinde  fabduftii  5 cx 
Cquonum  ex  3 fubdiici  non  po(runc)reft4nc  8 =>  13  ^ 5 j de*- 
lecuigicuri3  &5’rcribacurluperne  8:  tum  qui«  5~>Os=5, 
Sguram  5 inuftam  reiinquo  (vel, ii  placeat,  ipfa  deleta  aliam 
figuram  5 fuperne  collocare*  licebr)  cum,  quia  8 4 c=  4,  de- 

Ictii  S8(  4 fuperne  pono  4 ^ deinde  fubduftii  6 ex  40  (quema 
ex  o fieri  nonputeft)  reftant34,  diiedt  itaqi  ♦ & 40« 
(u perne  feribo  34 : deniq;  46  — < 7 =-37»  delciisigitur7  & 46- 
repono  Tuperne  39.  Adeoq;  numerus  Refiduut  uipeme  re* 
pertus  eft  85339  « 735806  -h  650467. 

Vel  etiam  refiduus  inferne  nottei’ 
7 3^  5 8 0 6 Minumdus.  poteft,  hoc  modo. 

6 5 o 4 6 7 Minum,  Totius  procclTui  demonfiratio'.* 
.f  8 5 44  f (five  a finidra  dependet  ex  ordiamur); 

O 3 3 fivedcxra  noto  Illo  axiomate»  Tstxai. 

dquetur  partibus  vmiubus  ftmul  mmpysi 
adeoq*,  fqbduRio  omnium  ptriituUrum  ^xquivalct  fubdu^oni 
toiiut  fubducendi. 

^Si  fraRiones  decimalci  fint  integris  numeris  adjuntt,  opo*. 
ratio  nihilominus  eodem  procedit  modo ; id  tamen  fempes- 
carendum  efi,ut  quilibet  gradus  numeri  inferioris  pari  grada> 
numeri  fiipcrioris  fubfir.  Exiemplum  hoQ 
efio. 

Si  fubduRio  inftituenda  (it  in  quantitati* 
but  plurhim(ut  loquuntur  ^Denominationum: 
eadem  tamen  eft  procclTus  ratio  qux  priusw- 
Illud  tantum  curandum  erit»  ut  quoties  ex  cla(Tc  feo  ferie  fij- 
periori  (maioris  IcilicecdcnoininationisJmuiuandatft  Linitas 
pro  illa  in  ferie  inferiori  ffive  denominationis  proxime  mino- 
tis)  tot*  numerentur  unitates  quot  ferioruni  ad  invicem 
ratio  pofiulat.JSic  in  fubduftione  Monetx  Anglicanzj  pro  1 li* 

bra  fubfiituendierunS’ 

Iit,  [,  J,  gr«  t II 

5 . 8.15.  3 . 10. 

6»  3 • 5*.  18  > IS  . 


7 o 3 • 8 6 5 
a, 7136 
701.1514 
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ao  folidi,  pro  1 foli- 
do  12  denarii.  In  Fra> 
ftionibus  Afironomi- 
cis  pro  I iigno,  re* 
ponendi  erunt  30  gra- 
dili, pro  I gradu»  60 
mincta  prima  \ prox 
minuto 


CA1*.14*  "Di  fp  • 

jmt(f  primo,  4o  fecundt  €cc.  at  In  cxftmplia  tdjah- 
'^Isvidere  eft* 

Denique  fi  quando plureafuerhnnamerifubducendl,  vel 
«X  und  aliquo propofito  vel  ex  pluribu»  fimul  foirptlt;  prtuf-  praxii  ubi 
qaam  fubduAioinllhuatur,  tam  numeri  fiibduccndi  colligendi  vtrii  numm 
lunt  ifl  dna  fummam  feu  ae-  [um  f$ibdu* 

gregatum,  quam  numeri  illi  ^3697  cem/i, 

ex  quibus  (dnt  Tubducendi  8e  P57*ra3$oi  Minutnim, 
tum  demum,  <x  aggregato  8 3 do  ^ , 
hoc/ubducendum  erit  ^gre* 
gregatum  illud,  ut  Retjouucn  '3  9 d i 
habeatur.  CAtq,  idem^  omnino  5d03>i0775  Mitiuttr. 
faciendum  erk  non  modo  in  i a 1 1 3 

Numehjrumfcd  &hi  aliarum  ^ ■ ■■■ 

quarumlibet  quantitatum  12526  Rt/idum^ 

Ibbduftione.  ) Ut  in  cxlemplo  appofite  videre  licete 
Vel  etiam  ubi  piares  numeri, vel  ex 
Uno,  vel  ex  plurium  aggregato  luat 
fubducendi;  pofTunt  pliirei  fubdudi* 
ones  fucccfrive  fieri  hoc  nodo. 

In  omni  autem  SubduAione  adua* 
liter  przftanda,  notandfi  cfi.  Quanti* 
tacem  fubducendam  minorem  efie 
debere  ( falt§  non  ma)or§ ) quantita* 
te  illa  ex  qui  eft  fubductnda.'  Impof- 


a 330  z 

>-3941 

19340 

>-$403 

I 5737 
^ I a 1 1 


Suhdadk 
Mujorii  ex 
Mime,  im- 

^ffibiUu 


^ I a 5 a6 

fibtleenhneft  ut  quantitav  major  ex  minore  defiiini  pofiit, 

C cum  pars  fuo  toto  major  tfie  nequeat.- ) Adeoq;  fiqoando  il« 
lud  przftandam  proponatur,  Fropofitum  eft  impolfibile.  Ver- 
bi gratia,  Iropofiibile  eft  ut  cx  5 (ubducantur  8 , ehm  numerat 

biC  fit  illo  major. 

Nihilominbs^  quanquam  hoc  fit  reapCe  ^poflibile}  nonra*  &uant'tatta 
to  tamen  apud  Arithmeticos, prvfertim  A^ebriftas,canquam  - 

effet  poflibllc  przftari  jubetur^  Supponunt  enim  f przter  rea-  ^ 

tes  ^tntitates)  quantitates  quafdam  imaginarias,  quz  mino» 
res  nnt  qua  nlhil,quai  quantitate!  NegatiVaSjfireAbladtias  ap- 
pellant ; Et  prout  ( dtftitidUonis  gratia,ubi  opus  eft,}  quantita« 

tibus  veris  r quas  pofitivas  vel  affirmativas  appellantj  notam 

hanc  4 Additionis  <eu  Affirmationis  vel  Poutionis  indicium 
praefigunt;  ita quanTicatibut  imaginarita, negativis, ftve  able*. 
titiiijprzfigpnt  notam  hanc  Subdufidofih  tel  Ablationia 


'.V 


N 


ftve 


I 


Too  Vt  SubduShm.  CAP«  ?4^ 

five  Negationii  indicium.  Adeoq;  fi  cx  $ aafer<ndafiac  8 
manere  dicunt  ..  3 , hoc  eft»  quantitatem  qux  fic , numAo 
ternario,  minor  quam  nihil. 

K$n  Mhfurdt  Hujufmodi  autem  ( qux  fupponuntur  ) quantitates  Nega» 
japfOttHHtiff.  tivz,quanquam  videri  poiTint  non  fineabfurdo  fupponi,  fuot 
tamen  habent  ufus  eximios  y neq;  fine  magno  commodo  ab'. 
Arithmeticis  ( Geonieirit  item,  aliifq)  Mathematicis..^  intro«> 
ducuntur.*  ut  fuo  loco  aliquando  patebit.  Hic  autem  fuffici- 
ct  oftendere  eam  fuppofitionem  nibil  abfurdi  fupponere.  Dum 
enim  dicunt  e — 8 = >-3:  idem  cfl  ac  fi  dicerent,  SufiiffOHk 
8 ex  5 demi,  iSe  aliquid  utnario  numero  minm  qutmtuhili 

^tquienim fiippyonit  8 , hoc  eft  5 4- 3» ex  ^ fiibduci, fiipponitil-r 
le  totum  quinarium  fublatum  efle  atq;  Wuper  3 plus  quam 
cotum,  adeoq;  rcftare  tanto  minus  quam  nihil.)  Atqt  hoc 
quidem  non  magis  incommode  dicitur,  quam  hoc,^'  fuppe/iit 
MircocervumJkpfoHit  ille  animtl  qutddm  ex  Hirco  &^Cerve  conjlotumi 
» quz  propontio  vere  enunciari  poteft  quanquam  neq;  Hircocet- 
vm,  neq;  Jnimal  itu  conflatum  ezfiflat,  aut  quidem  exUftere  pofir 
Cit.’  Poteft  enim  Propofuio  vera  efle,  quamvis  neq;  Przdica- 
^ tum  neq;  fubjedum  adu  exfiftat,  aut  quidem  fit  pcifilbile.  lu 
. . quamvis  neq;  (it  polTibilis  quantitas  3 , neq;  5^8,  tamen 
verum  eft  has  quantitates  (ruppoficitias  licet ^zquales  efle.atq; 

\ qui  alteram  (apponit  reliquam  etiam  fupponere.  Et  quidem 

quidick  5.X  8 =3«..^  3»  non  modo  dicit  ^bduftioncm illam 
f 5 S impofiibllemefle,  (edoftenditmenfuram  impollibilita* 

tis;  nempe,  numerum  8 tantb  majorem  efle  quam,  ut  po(Cc  ex 
numero  ^iubduci  quantus  eft  numerus  3. 

SkhSufHo  ^ando  autem  hujufiaodi  fubdudio  requiritur,  fnempe  uc 
Majoris  tx  majorex  minore,  auferatur, illa  utcunq;  fic  przftanda  eft; 
minore,  qna»  operatione  fcilicet  przfcriptz  contraria.  Numerus  qui  ut  Mh> 
triwf  frz' nuendos  proponitur  fubducendus  eft  ex  eo  qui. proponitur  ut 
flanda  fup*  Minutor,  8e  Reliquo  praeponenda  eft  nota  negationis.  Ut  ubi 
pntt/»r. . requiricur  fubduRta  numeri  8 ex  numero  5 ; (libduRis  contra 

5 cx  8,  refiduo  3 przponenda  eft  nota  Adeoq;.  uc  t 8 i-« 

5 = 4’ 3 ; fic  q- 5 X 8 03 3.  Aiq;  eadem 
ratione, erit  546 9^7  = 44 1 / Nam  .4346 

fubufUs  d ex7  reftac  1 ; fubduRis  4 cx  8 •.1987 

reftaac4  :(ubduRis  $ex9  rcftanc  4 ; 8c  — ■ ■ -■ 

(quia operatio pecaRa  eft  imperatz  con-.  ^ 4.4.* 

traria)  pnefigeoda  eft  nota  »-• . 

- * „ I Alq 


6‘AF.  T4*  Ve  SuhduSi&nc,-  • 

Atq^hxcde  Sobdu^^tonii  Niimerofa;  praxi  d{At  fufiiciane. 
D«praxi  tam  Addicionis,  quam  SubduAionii  Sptcio&fiTe 
Symbolicz,  proxime  docendum  cft. 


GAP.  XV. 

jfddhie  & Smbdudio  Algebrica  & Spetieft. 
Vtriuf^  ReguLe  & Fraxit. 


IN  additione  8c  fiibduftione  Algcbrica,  vel  Speciola^  C Jc  ^ 
quibus  jam  dicendum  eft,)  five  veterum  notii  f 

Rccentiorum  Speciebui fcu Symbol»  perficiantur»  f de  qui-  . r* 
buiCap.XL  diximos»)  duopoti(!imum  confideranda  occor- 
runt}  nempe  , przteripfas  Species  feu  quantitatum 
dignaram  etiam  (uti  vocari  folent)  habenda  eft  ratio. 

Sunt  aotem  Signa  ea  ( quz  nempe  Additioni  8c  SubduSi»*  ^ ^ 

ni  inferviunt)  hzc  duo,  :j.8{  . Quorum  illud  quidem  + Af-  ifnii- 

firmativum  eft,  five  Fo^f/t/aw,8{  notat  quantitatem  cui  pizfigi- 
tnr  adirmarifiveadeffe)  C quod  auidem  ubiq^  intelligendum 
eft  ubi  nullum  fignumprzfigicurO  Hoc  autem  M Negativum 
feu  Ablativum,  denotans  eam  cui  praefigitur  quantitatem  ne- 
gari, five  deefle  *,  8t  (ymbola  vel  fpecies  fic  infignita  non  tam  / 
quantitatem,  quam  quantitatis  abfentiam  feu  defe^roin-  . 
dicant. 

Et  propterca  Species  quzeunq^  fctt  Symbolum  qiiodvls,cu7 
fignum  .— negativum  przfigitur,  (emper interpretandum  cib'  ^ 
fenfu  contrario  Iftl  de  qua  quzritur  quantitati , ejuCmodr fym. 
bolo  vel  abfoluto,  vel  (quod  tantundem  valet  J ligno  affirma- 
tivo infignitz.  Verbi  gratia,  Si  de  Lucro  quzratur,  quod  nota 
B vel T 6 denotetur,  erit-.  B- (fenfu  contrario  interpretan- 
dum) taniundem  Damni.  Sic,  fiCvel+C  indicet  excefiumj 
...C  indicabit  defectum.  Item,  fi  «vel  ^«  fit  augmentum,  e- 
rit  — «decrementum.  Sia  vel  *^a  fblem  tot  gradibus  fupra 
Horizontem  elevatum  indicet;  — a eundem  denotabit  totklem 
fub  Horizonte  gradibus  depreftum.  Et  contra.  Et  quidem  uni- 
vcrfalicer  qulcquld  fit  illud  quantitatis  quod  figno  Affirmativo 
* N '3 . defiguatur^^ 


Pe  Mditiene  & Suhiuffient  CAP.t^ 

deiignatur^eiufdcm  contrarium  Hgno  Ncgatirodeligoafi  ia- 
celligcndum  cft.  Puta 

> Si  fignuro  AfHrmatiTum  indicet » Affirmatim»  , ptftlionetltp 

Imum^accefumt  tJfctftlumJupnt^MlirM,  plus,  grn^/M,  c«» 
Udius, adjkiitlevari^&c. 

Signum  negativum  indicabit , Negationem , uhlmionem , decft^ 
m ntum,  dtrnmm,  rrcejfum,  aejfenjm,  isfra,  citra,  minm,  levius,  fri~ 
gidiuj,  auferri,  deprimi,  &c. 

Et  contra,  ubi  bxc  iigno  affirmativo,  illa  figno  negativo  in* 
telligenda  erunt.  - 

Hii  intcllc&is,  de  ipfa  Additionis  & SubduAionis  praxi  a» 
gendum;  ubi  hz  obfervandz  funt  regniz. 

Pe  Sfecie-  SivelinAddirionc  vel  in  Subductione  piares  occurrant 
iks, regula,  des  fcu  (ymbola,  quantitates  ill*  qu*  iifdem  Symbolis  dcftg* 
nantur  ffint  invicem  vel  addendzvel  fubducendz  (prout  rea 
poftulaverit,)  ut  earum  vclfumma  vel  differentia  intelligatut, 
leorfim  notanda:  quz  vero  diftiuCtis  fymbolis  five  'fpeciebua 
deflgnaniur,  non  ita  invicem  comparandz  (cd  figillatim  con- 
(iderandz  Senotandx.  Caufaeft,  quia  dum  diftinCtis  fymbolis 
- denotamur,  quorum  ad  invicem  ratio  vel  ignoratur,  vel  fai> 

tem  nondum  coniideratur,  non  pofTunt  fine  confufione  con- 
jungi. Puta  ii  a (olidi  & i denarius,  addendi  fint,  non  dicen- 
dum eft  fummam  efle  3 ; (cd  2 folidi  & i denarius. 

Ubi  autem  fymbolorum  utut  diftinCiorum  ratio  ad  invi- 
«em  tnnotefeie  &a£iu  confideratur,  pofTumos,  interpretando^ 
etiam  diverfa  Cymbola  in  unum  colligere;  nempe  pro 
quantitate  eorum  altero  delignanda  ipfi  zqualcm  fubflita- 
endo  qnz  fymbolo  altero  indicetur  mutatis  interim  mutandis 
prout  fvoibolorQm  ratio  adinvicem  poftulat.  Ut,fi  i i folidis, 
addendi  lint  d denarii.dicimns  fieri  Wolidi ; quia  nempe,  ubi 
tnnotefeie  unum  folidum  cantnndem  valere atq;  12  denarios, 

& proinde  } (ol,  2:=  6 den.  pofTumus  pro  6 denariis  fubftituere, 
(cmifTem  folidi  i 8e  deinde  i i fol.  + ^ den.  hoc  cft,  i^ftd* 

4 f (bl.  erunt  2 folidi.  Et  iimiliter  in  aliis.  Atque  hoc  qui- 
dem indifterenter  (ive  in  Additione  live  in  Subdu^one  intclli- 
gc.sdum  cft.  . 

f)s  fgnis  4 Dc  iignis  autem  4 & , aliz  Additioni  allz  Subdu- 

'&-~,Regu-  aiuni  infeiviunt  regulz.  Cearum quz  Additioni  inferviunt 
hzfuDt. 

Jk  AdJsii$iu  A in  ^autiiatibus  addeudss , fi  Jtgna  fint  fimilia,  fubfcribenda  eft 

quhtitaam 


CAP.  ^idric4  & Sped$l(ri.  jo^ 

ifUiintitMtm  [ummd  tum  communi  figno.  Puu  pro  4-  > 3 ponen- 
dam 4-5^  quia  utraq;qnaotit4s  ponenda  Intel  Usi  hur.  Item, pro 
M a -« 3 ponendum  5 $ quia  ucraq^  auferri  intelligi* 
tur<, 

3.  Si  fini  tutem /jgnaDiffjmiUaifukfcribtndi,  efi  giuniiitUm 
DiferemitfCum  figno  majoris  quantitatis*  Puta  pro +3  po- 
nendum -f  I s quia  nempe  ubi  inteHigitur,apponi  tria,  8t  deinde 
illorum  duo  auferri,  unicum  eorum  adjefhim  manet:  icem  pro 
^ 3 ■}■  3 ponendum  r ; quia  nempe  uno  plui  aufertur 
quam  quod  reftituitur.  Ec  limiliter  in  alii. 

Oughtredus  utramq;  regulam  fic  breviter  conjungit,  Addith 
J^eciefa  conjungit  omnes  magnitudines  datas,  fervaiit fignis  • ' 

Hi*  intellegi, praxii,  non  eritdifficHii.Exrcmplaffl  efto. 


Addenda  3 ^ — 4 

Aggregatum  + * T?  + 5 — 5 % i 


t 3C+  iQ«  a R 4-5* 

C4.aQ-«3R^4 
+*C  +3  (^-^5R-,i 


3Ac4iAq*-«a  A + 3 3 aaa+4a'^aat3  33’+  *'-*aat 

Ac  4-  2 Aq  3 A— . 4^*'  *~*aaa^taa  -»34  ^4  ^^»».a*-fa  a*^  32^4 

a Ac  + 3 Aq  « 5 A-^  1 22234.332  »52  »-i  2aH3a*— 52— i» 


Nempe  fi  addantur  3 8e  — hoc  eft,fi  tntelligantur  ap- 
poni 3 Cubij&Y  propter  fignu  contrario  (enfu  exponenda^ 
auferri  i Cubus,  tantundem  eftatq;  fi  apponantur  2 Cubi, 
fquia  3 1 __  a.)  ira  fi  addantur  4- 1^&  4 a ^,cumucrumq; 

afiirmeruc,  aggregatum  eft  +3  1^.  Item  — 2%  & — 3%,  oum 
utruniq-,  negeturjerit—  5 %,fqui  cnini  tollit  a^\8t  tollit  ihfu- 
per3  3^,toliit  omnino  5 3^  Quia  2 +^3  = 3.)dcniqi  +3&  4^ 

fijnt  t j nempe  urfo  plus  tollitur  quam  apponitim  Etprop- 
Iterea  aggregatum  duorum  additorum  fex  fingulls  fummulia 
coIIcAum ;eft  4 a 7^ 4 3 — 5 % — 1 . 

Sic  in  cxlemplis  leqacniibu8,fi  addantur  A4B  — C,St'^2B 
4aG— DSt  A^C  + E,  fquxcunq;  demum  fim  quaniitatet 
fymboli*  illis  A,B,  C,  &c.dcfignat.ejagregamm  omnium  ctit 
A — B D 4 E.  -Et  pariter  in  reliquis. 

A 4: 
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h%  B-C 

A . « C +E 
iA«B  «D+E 


5b‘*^ab*  «•b*-t-4b 
+ b*  + b-,5 
•-b*  — 5 b*  ^b*  ■!•  4 

4b*  — 5b*,-ib*  +5b+  i 


VerbjgritU,  fi  fupoonamui  A,  B,  C,  D,E,  fignificare 
.Itemi,6*,6',i*,figoificare3,  >,27,81.  tan- 
tandcm  valebant  ifta  atq-,  hzc. 


1 4 1 3 

405-54-p4i»  ==354 

— 446-4  =-a 

4 «7  + 3 •“  3 = A7 

X —2+5=3 

— 81—135  — 9 4 4=~a»i 

a-'8;to  —445=  I 

324  — 162—18 1 1$  + i = I 60 

In  Snhdu- 
Sine, 


fn^ 


In  fubduftionehz  ebfervandz  funtReguIz. 

1 . 5i  fipi*  fuo  ViJpmiUg  [ubfcrtbendM  e/1  ^uantiMim  jimma, 
eutn/fgmfuperi0ris,nemfegu4ntiintii  mimtemU  /w  illius  undefud^ 
tnda  efi  fubduSi*.  Pacu.it  ex  ^ ) iafecumas  4 A)  refiduum  eiie 
^ )•  Nernpe  (i  fupponantar  jam  dcefle  3, 8c  ulccriu*  auferan- 
tur 2,  tandem  deerunt  5 = 342.  Item  fi  ex  3 auferantur 
««  a,  refiduum  erit  'i'  5.  Nempe  fi  jam  adlint  3 8c  infuper 
tollatur,  ('hoc  efi,  fuppleatur)defeftui  daorum,uve  rcAituan- 
tur  2,  jam  tandem  aderunt  5 = 3 + 2. 

A.  Si  figna  fiat  ftmiliuy  (ubjcribenda  efl gumitatum  VifferentU  ',(«« 
fign$  communi yubi  quontiui  auferenda  minar  efi\  jed  cum  ftgnt  tum  rea* 
trarioy  ubi  quantitas  auferenda  i(l  ma]or.  Puti,  fi  ex  4 3 auferantur 
t 2, manebit  + i,qula  3 s=  i;  Sijveroex  4 3aufcrantur+4, 
manebit—  i,quia  3 — 4^.01  —i,rupponitur  nempe  1 decfie.Icem 
fi  ex  — 3 auferamui  — 2,  manebit  — jt ; quia  nempe  fi  intelli. 
gantur dcefie  3»  & auferantur -^2  five  fuppleatur  defeftua 
duorum,  hoceft,  fi  refiituantura,  tandem  deerit  non  nifi  1 .* 
Si  vero  ex  — 3 auferamus  — 4,  manebit  4 1 } nempe  ubi  de- 
erant 3,  ii  rcAituantur  4,  aderit  I.  Et  pariter  in  aliis. 

Oughtredut  utramq^  conjun^im  fic  eSettySubduSio  (peciofa  esa- 
f ungit  utramgue  magnitudinem  datam,  mutatis  amnibus  /ignis  guanti“ 
fatis  (ubduteadu.  j - 


j . '-yr  }~-  * 


Hia 
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•Hii  explicttli  ^xfempla  (equentfalion  difficulter  percipleS  tur* 

• • 

Ex  ^ 3%-5  , 3C-^aQ.^  5R--5 

* aufer.  +27^  — i ^ 2 % 3 aC.^  i a R 4-  3 

ret«.  ■•■17?- +5%-S  iG-^iQj-SR-S 

• • , 

3Ac-«2Aq4.  3A— 5 3a»— aa*rf3i^5  3aaa^>aa-K3a^5 

aAc—  Aq— »A-t*3  aa*»^  a*»-*2a-f3  aaaa»^  aa^  2*^-3 

Ac-*  Aq+*  sA-*  8 a^  a*+-  53^  8 aaa*..*  aa+  5a-^8 

^ Nempei  fi  ex  3 7?  auferamur  17^,  manebit  i qtita 
3 ^ 1 = I . Item,  fi  ex  — a 2^  auferamui  — 1 ^ , manebit 
^12^;  quoniam,  fi  ubi  deerunt  quadrata  a>  auferatur  vel 
fuppleatur  defe^iut  uniui,  hoc  cft,  reftituatur  i , f deerit  adhuc 
-quadratum  unum  fi^e  a 2|j.  Item,  fi  ex  5 R auferamus «.« a R' 
uperiant  + 5 R i nempe  h ubUdfiint  2 radicer,  reftituantur 
adhuc  a radicet,  aderunt  omnino  5 radicet.'  Deni();  fi  ex  ^ 5 
auferantur  -f  3 refiduum  erit  ^ 8 : nempe  cum  jam  defint  5 , 
fi  adhuc  auferantur  3 ,deerunt  omnino  S.Si  igitur  refidua  iAze 
omnia  particularia  in  unum  colUgantur,  erit  illud  1 1 ^ 

+ 5^"«8.  • 

Similiter  in  exfemplit  rubfequentibut.  Si  ex  A 7-  2 3 G 

+ D,  auferantur,  2 B •-*  a D + E,  manebit  A—3Ct3P— 

Et  pariter  in  aliit. 

A7.2B  — 3C4-  D 3a>4-3aA^ia-*  2 , 

’+aB  * —aD-pE  a a * 3 a **•<•  aa_  10 

. A . -«  3 C +3D  —E  ^4a  + 8 

Quod  fi  fiipponamut  A,  B,  C,  D,  E,fignificare  I,  a,-3, 4, 5 . 

Et  a,  a *,  a * , fignifictAe  2, 4, 8.  umundem  valcbuntilla  atq^ 

hzc. 

1+4-9  3- 4*  «==0  34+ ia-.4-^  = 3o 

t4  *,8+,S=+i  16  + 12  4-  4 — iOj^2  a 

I ±1  o — 9 + i3*- 5 =-*  1 ,8 -.0  — 8+8=8 

Atqi , 


O 


10^  i>«  JddUiMe-SubduUiont.&c,  CArP.f^i 

Atq;  hoc  quidem,  dtAddkionc8i  Subdttftione  Algebrici  ^ 

8c  Speciofa,  dift»  fuftieiant,  ^ 

(>iod  autem  fuperius  de  A Jditioac  monuirau» , lUad  emni  ^ 
dcmrifq;  Additione  8cSubduaione(fi?eNumerof»  five(^- 
ciofii;inteHigc«dom  eftj  tjempe  ^tndo  plura  quantitates  [unt 
($miimfveladdenddvcl[ubduce'nd£,velpanitn  4ddend£  ptrtimfubdum 

cnide  permdceflqMooidiitcinJiltutmurttnatitneSymcd$$mneictntifiite 
fcugintUT.  Noo  enim  de  ordine  feufim  quantitatum  qu*ria» 
led  de  earum  magnitudine^  (.nempe quantum  illud  Tit  quod 
emergit,  quocunqr  tandem  ordine  difpona ntur.^Nerope  64-9 

44.3  = 9 + ^ — 4 = 3— 4+d  = — 4 + 6^3=53 
^*^^4|t6  = 5.  Item  At  C=xB<’ A ^C  = A~*- 
CtB=B-.C  + A=  — CtA4.B  = -.  C +B4^A.  Eifi- 
niliterirraliii. 


r 


t • 

jb/:- 


CAP.  XVL 

AdilVmk  & SkhduSmU.pertirttrarUs  ^erstimrifrtbdh.  05- 
jtffionibus  Kmi  refponde/wr.  ^fliuncMU  aliquot  fmiliartf 
fluuntur.  Probati»  novinaria.  Vm  lubrica  fitintn  tamenon^ 

tmntnda.  ^mod»Ttddi  pttefl  certa, 

• • 

Ipft  traditam  Additionii  8c  Subduaionii  praxin;  anneaen- 
dum  videtur  aliquid  dc  utriufqv  Probatione  live  Exf  mine. 
Cum  enim  in  Arubraetice»  praxi , tyronibui  prxfertim  &pa- 
rurocxcrcitatit,  error  calculi  facillime  poffit  irrepeae  tlblent 

hic  Arithmeticx  Praaic*  Magiftri  methodos  tradere  operatio- 
nem jafn  peraaam  examinandi,  quo  meliui  perfpeftunv  fit 
nu ro quii  error  fnbffr.  Quam  ego  rem  ih  hunc  lorum  diftulij 
q’uia  Additionii  81  Subduaionii  examinationem  limul  traden-  ^ 
dam  elTeduxcrim-,  partim  quod  eadem  fere  Iit  utriufqj  meiho- 
dui;  partim  etiam  quod  neutra  feorlim  tam  commodi  -tsadi 

poflit,  cum  altera  alterius  probationem  pratftet,  ^ 

•Exminotio  Additionem  ptraaam>(olcnne  cft  petSubduaioMm  (ope- 
/$»e  Probatio  rationem  ipfi  contrariam)  examinare.  Cum  enim  duo  nume- 
^Additionii^  ’ri  fimul  additi  fiant,  fi  ex  fumma  fijbducacur  eorum  alterutra, 

rcfiabic 
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reftabic  reliqoa.  Ut  fi  i q.  3 $}  «runt  5 ^ » 3 ,€t$  3 

^ 2.  Hoc  eft»  fi  1 8t  3 addita  confthuant  5 j tum,  fi  cx  5 au« 

ferantur 2, manebunt  3}fi  auferatur  +2  a 

3 manebunt  2-  Atq*,  idem  patebit,  4-3  

fi  in  tot  putt&i»  rei  peragatur.  Sie-.  ^ 5 

nitn  punftabina  Bt  terna  conftitu-  _a  ^ ..‘..I.. 

ant  quina ; dcletii  3 manebunt  * i 3 a 
•vel  deletii  2 manebunt  3.  Demon- 

Aratio  dependet  ex  Illo  axiomate,  Si  dqtuUa  aqualibus  iaferoh 
fitr,  rtliqM  tnmt  dqutUa* 

fi  f int  3 4-  2 s=  5 

Ideoqj  delctiiutrinq;  3 3 

manebunt  2 2 

Si  igitur,  ubi  ex  Additionii  fiim- 

ma  additorum  alterum  iuferatur,  37*5^>T 

.quod  relUt xquaiur  adytorum  482^8»  ! »aa«ndi.  . 
reliquo,  operatio  rite  pefafta  cAj  861153  Summa, 
fi  autem  Kefiduum  fiibdu^tonii,  482586  Subducendui* 
reliquo  addendorum  non  con-  37^S^P  Refiduui» 
gruat;  indicium  eft  crrorii.  Atq; 

idcid  in  grandioribus  numerif  accidit.  Ut  in  appoOio  cae^ 
fenrplo.  ^ ^ 

Si  autem  plurei  numeri  ad- 
dantur;  Subduftionii  opuifx-  «ddeudi. 

pius  erit  iterandum.  Ut  in  ex-  827030 
femplo  appofjto.  » 6 ^ 

Verum  cum  hoc  paR;o  exaroi-  1 39778  Sunnu. 
nandi  labor  eradat  ipfl  prima-  3892^  Subducendo», 
ria  ^ratione  major:  Satiua  100853  Kefiduut. 
fortafle  ridebitur  ipfam  potius  19634  Subducendus,  ^ 
Additionis  operationem  repe-  181129  Aetiduus. 
tore;  'prxferiim  fi  ordine  retrp-  ^270%  Subducendui. 
grado  vel  aliquo  alio  modo  in-  985  id  Aeiidaui. 
verfo  procediitnr  : reibi  giatia,  * . 

Si  priua  fingulasrcilei  aSdendo 

a nota  fupren  a dcorfuir  prcccfrirut  ( ntnn  exfeirplo  ultimO) 
^3.4  943  = 12.  12  46  -=t8J  in  rejetita  of  eratione 

ab  infima  nota  incipientes  pi  credamus  fui  Ium,  (ut  6 4 3 9> 

944  = 13.1345  = iS,;  ut  cominus  fit  periculi  in  tundtm 

O 8 . errorem. 


to8  VeAJiitloHis&SuhduSitnkSfVciofe.  CA  P.  itf; 
crrorcni}  fi  c|uii  prius  comoiiflus  fuerit,  denuo  incidepdi. 

Quod  tutem  de  Additionis  probatione  in  kddendii  numtu 
rii  abfolutii  diftum  eftj  pariter  etiam  in  additione  Algebric* 
& Speciofa  locum  habcti  ut  8t  in  addendis  quantitatibus  plu- 
rium denominationum.  Nam&  hic  eadem  omnino  ratio  ob- 
tinet quz  fiiperius^uc  non  lic  opus  alia  denonftratioac  • Ex^ 
feoopla  lunto. 

iR-4-3? 

...  aB.  — 1 ^Additio.. 

3^-jR-it  Subdua. 

iRtjS 


Mlt 


K 


3 9- 

. 6 • i 


^Mtnma  i6 
Subduc.  2 


lib.  unc.  dracb/fcrKp.  gr» 

i'.  « . 

* 

♦ 
6 

i8 


4 

6 


o . 

a . 


1 

2 
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C A + 3B-C  + »D  b* +3*>*-5*>->? 
Additio-<:tA  41C-.  D ab*..-,  b*»4b44^  addit*. 

>4A 4 3 B + C + D 3b*  + a^b*-,  b+5^ 

Subdu.>^A  ^«C-P  ab*  b * 4ab t 6Cfubduc.  . 

^ At  3B-  b*  +3b*-,5b^i3' 

In  Subduftionis  probatione,  eidem  fere  methodo  incaden-- 
FfhiU$  jjj  probatione  additionis!  fed  vice  verfa.  Ut  e- 

SMbiuQioms  ful^lucendo  examinatur  additio^  ita  addendo  examinan- 
da cftfubdudio.  Nempe,  fi  quantitas  ablata  & Refidua  (imul 
addita  confiituant  quantitatem  primo  propofitam  ( undenem- 
pe  altera  auferenda  erat)  indicium  eft  operationem  riti  pro- 
ceflifle;  fm  feclis,  erratum  eft.  Nara  & Ktftduum  fmul 

aquantur  /atrgro  ( quippe  Totum  fuii  Partibus  fimul  fump.i^O 
idcoq;  fi  Rt/iduB  reftituatur  Ablmrn , udibit  Inteirum.  Exfempli 
’ gratia.  Si  ex  numero  quinario,  au- 

- feratur  binarius,  8c  ternarius  fuper* 
effe  dicatur , patet  operationem 
. prdbe  pera£^aro  efle,  quianum*eri 
binarius  & ternarius  (ablatus  & re- 
fiduus)fifiul  additi  confiituunt  qui- 
narium. Quod  itidem  in  totidem 
pundfis  oftendetur  ;nam  fi  pun£io- 
rnm  qiiinq;  deletis  duobus, tria  dicantur  ruperefiiei verum  illud 
cfle  iiqqct,  quoniam  fi  tribui  illis  ixfiduis  refticuaotur  diio 

ablata, 


5 

3 

2 

-5 


5-* 

5 = 3 + a 

. . I . . • 


*Exa 

/S»s 

4/ 


» = 2 S, 


adde. 
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ablata,  redibit  ponf^orum  numerui  quinarius  piimo  poiitua. 
Vel  denique  fi  fint  5 — 2 = 3, 
additis  utrinq^  a,  aggr«gata  e- 
runc  zqualia  5 ,=  3 > a ; & con* 
tra  fi  zquaiibus  5 =.3-^2, 
auferantur  zqualia  puta  a ma- 
nebunt zqualia  5 — a*  = 3. 

Atque  idem  prorfus,  iifdcmde 
caufis,  in  numeris  majoribus  non 
minui  valebit ; ut  & in  fijbdu» 
ftionibus  Algebricis  & fpeciofit  five  fymbolicis;  aut  etiam  in' 
Quantitatibus  plurium  denominationum.  Ubiq;  enim 
& univerfaliter  obtinebit  illud,  SubUtum  & Rt/tdimm  4equtHiur 
Toti,  Exfcmpla  aliquot  fubjecimut. 


= 3+a^ 

* = 2 ^ fubdu& 


Ex 


3??  + 

loUe  i’ 

Refid.aq«4  3 7^-4%f 
Suma  3 qo  1 2^-.,  i % 


A-i 


5Ac-4AqT  - 
qAc-t-aAq  — aA-H  3^ 
+ 3 A — 


2 Ac  — 6 Aq  3 


5AC  — 4Aq4*  A— I 


a A — 3 B t 
A+-  B - 


C 

C 


A — 4 B J-_^C 
aA—  3B  4-  C 


dies.  horz.  minuta. 

4S. 

12.  56. 

13. 

18.  7-7 

3>  • 

X8«  49_i 

45  • 

12.  56. 

IL. 


AtqthaRenus  quidem  oftendifTefufHciat  mutuam  tam  Ad^ 
ditionis  quam  fubduftionti,  examen  fire  probationem  per  ope-  • 
fationem  contrariam.  * 

Non  ignoro  inierim  Ramum^  & pofi illuni  alios , . cenfores  Ob)enio 
fort^plus  fatis  rigidoijhujufmodi  AdditioniiSe  Subduflionis  jitfnh 
mutuas  five  demonfirationes  fitA  probatiotes  rejicere ; non 
quidem  ut  falfas  aut  fallaces , fed  ut  fuperfluas : quippe  cum 
veritas  operationis  five  in  addendo  five  infubducendo  cx  ipfo 
progre (lu  fatis  appareat, (fi  nempe  rite  procedat  uti  regulis  do- 
cetur,)ideT>quedemonfirationem  aliunde  fruftra  pernendam 
elTc, 

P‘  3 . Ego 


IVF  - * ^ ^ 


-ifo  Ve  ^dditiottif  dy SnhJKdieHif  PrdhMtioti»  .C\P.iS 

StiBtii.  Eiro  «u(cm  rationem  illam  Raroi  vix  coBMnode  «pplieaum 
arbitror,  aut  rei, quae  jam  agitur,  rite  accommodauai.  Vi* 
enim  quifquam  ( uti  credo^  cft,  qui  conceflTa  firmitate  reg*}*^ 
S(  exfempli  pariter  cum  illa  regula  conforniLatc^dubicabic 
adhuc  de  veritate  operationis ; (fiquiienim  ejulaodi  reperi- 
atur,  fateor  illum  fubRami  c^nfiira  merito  cadere,  ut  qui. 
concedi»  prxmbiiijtpfaquefyllogifrai  forma,  de  conclufiona 
ifltcrim dubitat 0 Verum,  concefia  Regulae  certitudine,  de 
przfcntii  operlitioaii  cu  data  regula  cootormicatc,nierito  {oct 
tifle  noonunquam  dubitabitur^hujulmodi  autem  dubkatiom* 
. ili»  probationibii» tollenda»  docenr.Cum  autem  doceat  Ramne 

fizcce  dubia  liqua  (int  tollenda  effe  repetendo  tota  operatioo8 
peraRam,eamq;  ad*  regulam  exigendo : quanquam  noo  n^ 
gem  rem  ita  pera£fam  fati»  feliciter  fuccedere  poffe,  umeo 
(pace  tanti  viri)faciliui  eundem  errorem  calculi  recurrere  pof- 
fe  judico  eodem  opere  iterato , qua  opere  aliquamum  variato: 
^quod  b facile  concedTuroi  arbitror  qui  vel  leviter  calculo 
eKctcicacirunc;)adeoq;roeliu8  per  operationem  concradata^ 
quam  eandem  repetendo,  examen  faciendum. 

Sed  8c  alia  me  movet  ratio  cur  nolui  reciproca»  has  exami- 
natione» iive  probatione»*exter minare ; Nempe  quod,hoc  pa- 
€to  exercitati,  utriufq;  operationi»)  Additioni»  fcilicet  k.  fub* 
duRion»  comparatas  vire»  perfemiTcent  tyronei  Arithme-* 

. lici.'  nimirum  hanc  refolvere  quod  illa  componit.  Eftenim 
Additio  i0iu»  quafi  yirtnty  cum»  fubduftio  cft  irJ.Kv€tf.  Ea 
vero  quz  ruudtr/x»r  ^coqftruuntur , dntWTitSt  examinare, 
Acc  Arithmeticum  dedecet,  nec  Geometram.  * 

• lifdemitem  quz  jam  tradidimuiprincipiitfblvuntur  hujttC- 
inodi  qtizftionc»  ('quibui  fe  exercere  tyrones  non  incommode 
poterunt) 

^isNumerui  iUtyUndeft  dmanmr  4, 
reftduni  3 ? Additis  nempe  4 8e  3 ('fub- 
lato  & refiduo  ) prodibunt  7,  nume- 
rus quzfitu» . Item  A quo  numtro  tolltu- 
da 7,  uirefitnt  4?  Addicit  fcilicet  7 
& 4 prodibunt  1 1 ; hoc  . eft,  numc* 
rus  ablatus  & numenn  refiduu»  finnd 
additi  dabunt  numerum  minuendum. 

Iu 


additio  <t" 


fubdttftio'<7_ 


V 


lijf 


addido. 

^9994 

g 4 ^ fiibdu£kiOi 

15<5)S  . 


^fubdadio^ 


lO 


GAP.  itf«  Z)<  Jldiitittiit &"  SiibduSititii Pnistiititm 

Ita  in  nuoicrii  grandioribus  ; 
MlitHo  HfiriGusj  )mih  f$lvii  libras 
^ et  tamnum  debet  /i^a/  '1563, 
guanio  primituj  debito  obtingebatur  1 Seu ' 
( quod  perinde  eft Ja  quo  numero  tol« 
lenda  fbnt  »43^,  uc  reflent  1563? 
Addidi  numeris  >436«  & 1563  prodibit  qtiziitus  3999.  Hof 
autem  numeros  ita  repertos  eos  ipfos  ede  qui  quzrebantur.inde ' 
. liquet,  quod,  fi  fududionei  fiant  prout  quziliones  propofii;? 

}>oftultnt, numeri  Kfidui  Udem  erunt  quos  quzfiiones  pofiu*  ‘ 
abanc.  ut  pacet. 

. Contra Tcro,  ^ qnxntur  Hftit  numerut ille  /!t  eui  fi  uddan^' 

tur  6 prodibunt  10  ? Ex  additionis 
783  fumma  10,  aufrratar  nunrcronim 
'^^6  additurum  alter  (cognituO 

14*7  prodibit  reliquus  (quzfitus3  4.  I-’ 

tem  (ui  numero  addenda  fum  356  kt 
- fiant subdu£lionc fa6la, pro- 
dibunt 427.  Hos  autem  fic  inventos  numeros  cos  ipfos  efiequi 
quzrebantur,  patcbit.fi  additiones  juxta  quzftionum  prafcrip* 
tum  peragantur,  prodibunt  enim  fummz  indicatz. 

. Eodem  modo  fi  quz  ratur  ^ii  numtr 
tur  fit  ^uif  a quinaria^  binario  difert'i  Quo- 
niam differentia.  poteA  eHe,  vel  in 
cxctffii  vel  in  defeAu ; e)uf* 

modi  numeros  duos  efle,  majorem 
nempe  & mtno|||u  : illum  addendo, 
hunc  ^ubducend«Miyeniemas.  Eft  enim  , 
feptcnariut  binario  major,  81  ternarius 
•binario  minor, quam  cfV  quinarius.  Sic 
3758  eft  differentia  numeri  5 37 1 adu* 

, , obua  numeris  nempe  9127  fnajorc,  8e* 

1613  uiinore,  quorum  Ule  addendo, 
hic  fubducendo  inveftigatur.  ' 

Poffunt  autem  hzc  omnia  etiam  ptr  P egulam  algebra  (ut  lo- 
quuntur^ vel  Analiticcn,  aut  Arithmeticam  fpeciofam  pari- 
ter oftendi»  Verfei  gratia*.  Si  quzraiur  Cui  numtto  addenda 

7> 


-additio 


-fubd. 


SuhduUioms 

gluproiatif. 


4i«  T>(  yidditiomf  &Snbdu3iom/. 

1 + 7 = ^o'? 

A-JI5  = >437 

525  = ^2«^>additio. 

A =*56SS 

« « 

• • , 

iuinnu  40»  — E 

261  • ^ 

J4l 

Relidui  120  = E 

141/  Numerui  qazHtut  dicator 


Specitft,  C A P,  tif. 

7,  «ijTrfnf  20?  Nurae- 
riis  quxlituc  dicatur 
I ergo  1 % + 7 
c=23>  auferantur  u* 
Cfinqs  7 ; 8c  refiac  J ^ 
=3=  ij,  ifuoierus  quz« 
fitui.  lca>  ji  qu0  nme~ 
r«  auftTtndi^  2 5 ttt  re/iejtf 
243  /*  Numerus  guz« 
fitua  dicatur  A ) eric 
ergo  A -325  =243.; 
Et  (*  additis  otrinque 
315)  A = 568.  Item  ' 
mtmerus  tjl  cujus 
iifercnii*  « 24i , eft 
£;  ergo  erit  2<i  X X41 


numerus  quzfitus*  Et  fimiliter  in  aliis. 


Siquis  autem  inquirat  verbi  gratia»  ^nm  sddcHdi  ftn\  w 
mriy  utfumitu  /it  7 j vel  Ojiintm  tx  quibus  jubducendifUt  re/fentj  i 
HuiufmodiquzAionescflenc  planz  ludicrz  8c 'nugaces ; .cuna 
fX  datis  propoGcis  in  quzdione  nih]l  certi  elicitur ; quip- 
pe modis  innumeris  refponderi  potcrir.  Puta  ii6»  245, 3t4» 
142+4,  2+2+341, 5+»+^  8 - 1,40-,  3,  20  — 13,5+6^4, 

It  — 3 — 2, 8cc.  Namexfolo  Aggregato,-  vel  Reiiduo,  de 
particulis  additis  aut  rubduRisnil  certi  conftabic. 

Nutandum  auteny^lc  eft,  aliam  cfTe  coniimilem  fubda- 
.Aionis  probatlonem^Videm  prorfus  fundamento  innixim. 
Ncmpe(in  operatione  legitime  peraRa)  Si  numerus  re/iduus  a nu- 
mero frimum  f 0/110  auferttur  reflabit  numerus  prius'ablatus.  Puta  ft  ex 

583  auferendo  291  deprehendero  * 
5830-,  C583  primum  312.  Quod  an  reRe  proba-, 

291  <3»2  turus,  ex 583  Cnumero  propofito) 

— ^mendola  * C^yt  fubduco  3 i2(refiduura  inventum,) 

' ut  videam  ntim  ftc  proveniet  |2pc 
5837  ,,  - C5I3  numerus  prius  ablatus:  invenio  . 

20 1 ^fubdtKTio  3 292  autem  jam  refidiit^m  efle  non  illum 

%02  J fed  27 1 , ipfo  minoremiunde  depre-  ‘ 

hendo  errorem  calculi  alicubi  ir- 
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• cpfiflTc;  quem  repetito  oppere  Tn  decadum  ferie  ccmnTifTuny 
mciligOj^m  decadai^i  pro  ^9  pofuerimj  & vcrom  reiidu- 
vtm  cffc  293.  Fundamentum  hujui  probationis  hoc  eftj  quo- 
Aiiam  cum  ablatui  8e  rciiduui'  arqucntur  totiBUtrovia  eurum 
fc' >lato reliquit  manebit. Adcoq;  ‘uiitoti  5S3  arquentur  duo  ii. 
irtilapi  8c29t,  iicatrublato  tpi  manebit  293,  uafublaco 
numero  293  manere  neceiTc  cft  alterum  291. 

Siiperctt  adhuc  aliut  tam  Additionem  qu^m  Subdu(^lonem‘Pra&4r/o^ 
probandi  (ire  examinandi  moduij  qmmf robationem  Ntvenarim  venarie, 
appellant.  Eaqi  iic  iailituitur* 

In  Additione»  Numerorum  addendorum  fingulit Hguris  in*  ... . 
dUcriminatim,  nulla  locorum  conBderacione  Habita  , fimul  Aaaili»-' 
additii;  & 9 quoties  fieri  poteft  abjectis»  refiduum  nbniero  no- 
venarlo  minus  obferTetur;  atq;  idem  eliam  in  additorum 
fumma  fiat.Quo  fado»  (i  duo  ifta  reiidua  (int  inxicem  zqualia, 
operationem  illam  riti  pera£tam  cfle  conjicimus  j (in  fecili, 
certum  eft  alicubi  errorem  incidifle.  Sic  in  apporto  exfemplo.* 

3,  5»  8>  (imul  addita  Mnftituunt 
1 6, unde  ab)e6iis  9 reflant  7/ feu,  3 $ 8 i 
' quod  eodem  refidet,  i\-6  2350 

huic  numero  7 addantur  infuper  60 
i,&2,  ut  fiant  10,  unde  demptis  11944 
9 reflat  I ; huic  addicis  3 8t  5 i~ 

unt  9, quzabiieianturjtum  6,1,  8c3,  funtio,unde  abjetis  9 
reflat  1 j hoc  refiduum  feorfim  ( memoris  caufa J notetur.De* 
inde  8t  in  fiimma  id  ipfum  faciendum  efl;  obi  1 1 1 4 9 = 1 1« 

£t  II  ^ 9°o  3.  tum  3 444.4=10.  deniq;  io»9=i« 

Qu«d  etiam  refiduum  feorfim  noto.  Cum  refidua  (poft  9 
quoties  fieri  potefl  abjefla J Sot  zqualia  f utrobiq;  i J conjicio 
operationem  illam  rite  'peraflam  effe.  Si  autem  refidua  ifla  fn- 
iffent  ina qualia,  certum  efTet  errorem  alicubi  admiffum  efie* 

Quo  fundamento  nititur  hzc  probatio»  nefeio  an  quif-  fund»’ 
qnam  tradiderit^  ego  certe  non  memini  me  ufpiam  legifle.  Ve-  menie  nititur 
rbm,  uti  in  aliis  foleo,  ita  hic  mihi  incumbere  judico  operatio- 
nis fundamentum  tradere,  ut  inde  difeanc  qui  velint  nen  rem  . 
tantum,  fed  tc  rei  rationem;  prsfertiro  chm  in  difeip linit  lV!a* 
thematicis  non  (it  adeo  congruum  (ir<t'7o/nx7tfr  eflata  pro- 
nunciare.  Fundamentum  igitur  iftiut  operationis  ( fire  unde  ' 

.primitus  originem  fumpfeiit,  l6ve  laltcm  undedcoicndrari 

P poflityj 
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ftt  /«- 

hrict. 


Von  tutitn 
rqkitttd4. 
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JT4  Ve  AJdhionU&SuhhlhnvProbitiont,  C\P.r^ 
rpoffitj  hoc  eft.  Cum  numcrtjrum  loci  alTccndanc  f utifupe"' 
ijiiit  traditum  «ft)  proportione  dccapll , pro  Hnguiii^decadibut= 
nniui  gradui  ponenda  funt  ( in  gradu  lupenori)  totidem  u- 
/tatei:  atideniomninocfta  lo abjicere 9,  atqi  pro  lo  fub-. 
flituer£  i ; . & eadem  ratione , pro  1 1 fubftituerc  a ( nempe 
pro  IO  unam,  pro  i alteram  unitatem  ) atq;  ab  ii  abjicere 
Et  fic  in  caeceris  Atq^  hinc  fic,ut  ubi  pofthabita  locorum 'diftin- 
ftione  (Anguli  charaderei  indiferiminatim  confiderantur , 'de* 
cem  8e  unum  eodem  omnino  chara£iere  notantor,  hoc  rdliceB 
I utcumq;  Atq;  hinc  fafium  eR  quod  lo  8c  i perinde habcntiuv. 
hoc  eft,  ex  hngulia  decadibus  ejiciuntur  novem. 

Non  difliceor  tamen  probationem  hanc  lubricam  efle« 
Qnamquaia  enim  reliduorum  d'ifrenfui  certum  Gt  erroris  in- 
dicium, non  tamen  eorum  conienfus  certum  eft  indiciutik  veri- 
tatis. Nam,  verbi  gratia,  in  oxfemplo  praecedente,  live  dica» 
mus  additionis  riimmam  efTe  11944  C quod  verum  eft  3 five 
1 9 1 4 4,  five  1 1 044,  (ive  1 1 080;  live  deniq;  ( ne  plurci  rotmo- 
remS  10000,  utcunq;  poft  novenariorum  quotiei  fieri  poteft 
abje^ionem  remanebit  t ; adeoq',  probatio  ifta  ‘errorem  non 
detegeret.  Non  eftfgitur  cur  huic  probationi  nimium  fidamus,' 
quan,  ubi  illa  nullum  detegit  operatio  plane  efleterrorii  im* 
munis. 

Neq;  tamen  fuadeo  ut  peniiui  rejiciatur  hzc  examinandi 
methodus;  quia  non  ita  magno  labore  peragitur , St  errorem 
nihilominus  non  raro  detegit,  ( licc^non  femper,^  imb  rarif- 
lime  fallit;  Nifi  enim  quis  data  opera  illud  agat,  ut  numeros 
falfdt  pro  veris  (ubftituar,  8c  fpome  erret» vix  unquam  tara 
lici  fuccedu  ( feu  podui  infelici)  errabitur,  quin  fe  prodet  er- 
ror. Cum  enim  vel  iliediocriter  cauti  vix  plulquam  imaabc 
altera  unitate  (in  tademferie)  peccent;  non  autem  latere 
po(fjt  error,  nifi  vel  multiplex  fit  Cita  ut  unutgherum  celet) 
▼el  novem  przcise unitat‘ibus  (autforfan  18, 2^,Stc.)in  ea- 
dem ferie  erratum  fuerit;  rariRimo  certe  cafu  eveniet, ot  error» 
Oqdis  fit,  lateat,  8c  rcl  lubricam  hanc  probationem  edbgiac. 

Sed  addo,  probationem  hanc  tama  cautione  ( neq;  labone 
. interim  multhm'au6to ) adhiberi  po/Te,  uc  non  minus  certa  {fc 
Sc  mfallibilis,  quam  alii  probandi  modi.  Ut  autem  hocfiai, 
operz  precium  erit  decadas  in  fuperiorei  ordines  traafmifiraa 
continuo  notarcCutfu{>ra  oftcndisausjiDcra  duas  lineolasc  Acq 
V . exami-. 


V 


^ A P.  1 "DtAJdittonis  ^ i^ulJuHierik  Trcbatione,  ifr^' 

examinare  deinde. fingula»/eorfim feries, p«ta unitatum, de- 
cadum, centuriarum,  &c.  Qtiofafto,  fi  quoties  ex  omnibua 
ciufdcm  ferit'!  numerii  Hmul  additis  abjiciantur  9,  toties  prat- 
cifeex  cjufdcm  feriei  fummuU abjici  etiam  poflit  ,cum  eodem 
utrobiq,  refiduo,  certum  cft  indicium  operationem  illam  neu- 
ciquam  mendofam  cQc.  Exfcin* 
pium  cfto  operatio  appofita.  .Ubi  97896 
in  unitatum  ferie  occurrunt  Bume-  ^8^9978 
ri 6,8 ,7, 6, 9.  in  quibus  addendis,  59867 
poftquam  9 quater  abjeftafunt,  ni-  78756 
hil  fupertft,  C nempe  6 + 8=14.  88779 

14 —9  =5  - $■•■7  = 12,  12—  4 43  8 

9 = 3*  3+6  = 9.  9^9=0..  415276 

0 + 9 = 9.  9—  9 = 0. ) fedStin 

36.  (ejufdcm  feriei  fummula)  9 praecife  quAter  continentur, 
line  ullo  refiduo.  In  (equenti  decadum  ferie;  in  addendis  9,7,6, 

5, 7, 3,  poftquam  quater abjefta  font  9,  reftat  i : fed  8t  ita  in  * * 

37.  In  ferie  centuriarum  8, 9, 8, 7, 7, 3,  cum  9 quater  ejeffa 
funt,  6 fuperfunt : atq;  ita  in  42.  In  ferie  millium,  tam  m ad- 
dendis 7, 9,9, 8, 8,4,  quam  in  fumm ala  45,  cum  9 quinquies 
abjiciuntur  nihil  fupereft.  ln*ferie  deniq;  fuprema,  tam  in  par- 
ticulis 9, 8, 5, 7,8, 4, quam  in  earum  fummula4i,ab)e£iis  9 qua- 
ter fuperfunt  5.  Certum  eft  igitur  8c  Ungularum  (erierum 
fummulai,  8t  omnium  etiam  aggregatum,  vera  eflc.adcoq}  to- 
tam operationem  ritb  procefti^.  Nec  fccus  eveniet  in  aliis  e- 
jufmodi  additionibus  probandis.  Hac  autem  (i  incedamus  vU, 
non  novenarius  magis  quam  quilibet  alius  numerus  adhiberi 
poftic!  ut  patet.  Quod  monuifte  fuffidac. 

In  novenaria  Subductionis  probatione , eidem  omnino  eft  SuhduQhidt 
incedendum  via,  quam  in  Additionis  probatione  oftendhnus.*  probatu  ne- 
cum hoc  folo  dilcridiitie,  nempe  quod  in  Additione  numeri 
addendi  riim  fumma  conferuntur;  in  fubdudiene , ablatus  & 
reiiduus  ( fimul  fumpti)  conferuntur  cum  numero  minuendo. 

Ratio  eft,  quoniam  ut  in  Additione,  fomma  eft  quid  inte-  * 
grum  cujus  partes  funt  numeri  addendi  ; Oc  in  (ubduCti- 
one  numerus  minuendus  rationem  habet  Totius , cujus  partes  • * 
funtablatus  StrcOduui.  Exftmplum  tftdillud  quod  apponi* 

■tur.  Ubi  in  hguiis  nuircn  mirudidi  iinrul  indifciitrinaiin) 
addendis,  nempe  7,3,9j8,i,abjt£iis  9 quotkificii  poitftr 

P X < ftabifi 


GA‘P.I7*  ^liditionh  & SkhducJhtii/  Fxttcjtii.  iT9 

litnim  aliqnid  dclc^fationii  perfentifcant , & difcani  inierim 
fimiliter  eadem  ubi  opuifft  in  ufum  proferre;  Non  ingratum 
fore  judicavi  hu]ufmodi  fpcciiljen  in  re  chronologica  exhiberr^^ 

• A Mundo  Condico  ad  Diluvii  initium, numerantur  an:i^56. 

Annos  autem  qui  ibi  numerantur  completas  eife  , patet-ex  vita  j)tAnnU 
Methufalz,  Juxta  illapi  quam  habemus  computationem  Gen.  Mundi,’ 

5.  cujus  ultimus  annus  concurrit  cum  annoMundi  1656)  ati> 
ilia  computatione  liquet.  A diluvio  autem  inchoato  ad  Ar- 
phaxad  natum  numerat  Hei  vicus  annos  i,atq;  inde  adTharam 
annos  120, inde  autem,  ad  Abrahamum  natum,  annos  70,  • 

quemannorum  numerum  colligit  ex  ea  fupputatione  quae  ha« 
becur,Gen.cap.i  1.  Inde  autem  ad  Promilllonem  datant  ( cu- 
jus mentio  fafta  eft  Gen.  1 a. 3 numerat  annos 7;.  propter  Gcn, 
cap.  la.  V.  4.  falcem  an- 

A Mundo  CondICQi>  Anni. 

Ad  Diluvium*.  . 1656 

Indead  Arphaxad.  2 

Inde  ad  Tbaram.  220 

Inde  ad  Abrahamum,  70 

Inde  ad  Promiilionem.  74 

Inde  ad  Exitum  ex  i€gypto.  430 
Indead  Templum.  480 

Inde  ad  Chriftum  natum  1015 

Indead^ramDionyf.  2 • 

1^55 


nos  compleros  74.  Hinc 
autem  ad  Exitum  ex  JE- 
gypto  numerat  annos 
430.  juxta  quod  habetur 
Galat.  3. ver.  17.  & Exod. 
12.  ver.  41.  Abexitu au- 
tem ad  Templum  Salo- 
monis numerat  itidem 
anpos  4S0.  Inde  autem 
ad  ChriHum  natum  ilu 


merat  armos  completos  Inde  ad  annum  przfentem 
101^*  Undg  etiam  ad  ini« 
tium  /Erx  Chriftianz 
vulgarh  live  Dionyfians 
annos  adhuc  2 elapfoa 
autumat.  Atq;  inde  ad ' 
annum  prxfcntem  com- 

pletu  numeramus  1655..  * Summa 

Adeoqt , numeris  omni- 


Millia  3 . 
Centurix'21  . 
Decades  3» 
Unitates  24 


5604 


bus  limul  addicis,  fuerunt  juxta  Chronologiam  Helvici*(  qoi 
in  plerifq}  cum  Calvitio  StScaligcroconfcmit)  ab  Orbe  con- 
dito ad  annum  pez/entem  (inclufive  J anni  5 ^94 , uti  ex  cal- 
culo adjungo  patet. 

Verum,  ni  fallor,  calculus  ille  Helvici  eft  aliquot  in  locis  e- 
mendandusjUC cum  leiitate  hyfturica  melius confentiac.  Ego 

P.3  . psuc4 


rtS  & S'nbJul1ionU  Exercitium.  CAP.  17, 

^ ' 

pauca  tantUD)|  circa  Abrahami  prxfcrtini  temporaj leviter  at- 
tingin»,  exercitii  gratia;  ( lion  enim  exfpeftandum  cft  ut  to- 
tam Chronologiam  in  tranfitu  cnlendandam  furcipiam.) 

De  Nativi-  Incepit  diluvium  (uti  ex  Gen-  cop.  5.  conftat ) anno  muntfi* 
tatcAfphax-  completo  1655,  currente  vero  1657.  (menfe  fecundo^  Annoi 
■tidi»  enim  qui CfR.cep. 5.  miiperanturcompletos  cfse,  patet  ex  vita 

Methuialz,  quz  Ci  fecus  efiet, ultra  diluvii  inivium  proroganda 
iclTct  i incidit  enim  ejufdem  annus  ultimas  in  annum  mundi 
.16)6,  Adeoq;  ifte  mcniii  fecundus  in  quo  incipit,  eftann! 

* mundi  1657  currentis  & anni  vitx  Noachfdoi  currentii.Durt- 
vit  autem  diluvium  per'  annum  integrum^  8e  quod  excurric« 
adeoq;  finitum  eft  poft  annum  Mundi  completutn  1657,  five 
anno  mundi  currente  165S.  Deinde  natus  dicitur  Arf^axad 
. bienni»  fsft  Jihtvium  Gen.cap.  1 1 .v.  10.  cujus  nativitatem iocidifile 

* putat  HelvicuiCaliiqs  fere  omnes^inno  mundi  completo  i6^S» 
hoc  eft,  biennio  po(i  diluvium  inchoatum.  Quod  fi  iirnaio 
foft  diluvium  intelligatur  de  biennio  poft  diluvium  finitum,  tum 
nafei  dicendus  erit  Arphaxad  anno  mundi  1659  completo, five 
anno  1 660  currente  ;dempe  uno  anno  ferius  quam  vult  Hclti» 
CUI.  Fateor  interim  voces  illas  biennium  poft  diluviuwj  quai« 

..  ^uam  prima  fronte  potius  diluvii  finem  quam  initium  fpeda- 
'te  videantur,  non  tamen  necelfarioco  trahendas  effe ; przfer^ 
cim  cum  phrafis  eadem  aliter  interpretanda  videtur  (rrn.rtrp*  9. 

* ts.28.  vixit  autem NoachUi  poH.diluvium  4Rroi*35o;  nempe, po^di/a- 
Vium  incktatum  •,  ut  patet  excollaiis  Gen.cap.y  v.t.Secap.^. 
v.2^,29.  Adeoq;  fi  de  Arphaxad,  biennio  poft  diluviftm  nato,bi4 
ennium  illud  re£iius  a diluvii  initio  ineboandum,  quam  ab 
ipfiui  fine  judicaverint  Viri  doAi,  ego  non  repugno quan- 
quam  etiam  non  defint  qui  8e  alterum  fenferint. 

Deinde,  poft  natum  Arphaxad,  ad  Tharam  ufq; , ^ tranfic- 
De  ^nni  xao.  Tharam  vero  70 

ute  -^ira- jinnosnatnm  reputat  ille  (cura  Eufebio  & Scaligero)  cum 
Kunut  genuerit  Abrahamum ; quia  nempe  diftum  eft,Gew,  rap.i  i. 

V.  26' frixit Tharab  70  anno/  & genuit  Abrabamum,  Na<haremy& 
Haranem.  • At  vero  non  inde  certo  concludimus  Abrahamum 
( quamvis  primo  nominatum;;  aut  natu  maximum  iiiiffe,  aux 
eo  anno  natum,  fcd  eorum  faltem  alterum  tunc  fuifie  natunu 
£t  quidem  Harancm,  licet  ordine  ultimum,  aliunde  colligimus 
luiue  natu  primum,  utpoce  cujus  du«  filix  Adilcah  & lfcal^ 

'quam 
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(quam  eandem  & Saram  di£tam  c(fe  colligitur  cx  comparatia 
€ren.c«p  i i>t/  Sp<3o.c4pi20.v.i  a.  etiam  eodem  (tn(u  fo- 
rorem  tocat  Abraqmus  quo  8f  Lqccm  fratrem,  Gtn.c.  i ) 
C.r4.v.ia,i4.C‘mde  etiam  videtur  Harani  atq^Abrahamd  licet 
eundem  patrem  Tharam,  non  tamen  eandem  fyilTet  matreroO 
Nachori  8t  Abrahamo  nuptz  fuerint ; 8c  quidem  Sarah  live 
Ifca  nonnifi  10  annis  Abrj^amp  natu  minor,  ut  patf t Ce».cap, 
i7.v.i7.Quot  autem  annos  natus  Th^ra  Abrahamum  genuc* 
rit,  (iccolligimus.  Thara  ex  Ure  Chaldzorum  cum  Abrahamo' 
profeflus  Harane  (dve  Charris)  mortuus  eft  natus  annos  205,- 
Gen.r.  ii-v.  3 1))!*  Unde  mortuo  Thara  decedit  Abrahamui 
tunc  annos  natus  7S}Gen«c.ii,t>.4.  Si  igtiQr  Abrahami  annui 
75  coincidat  cum  Tharz  anno  X05  (auc  .faltem  hunC  annum  * 
non  prxcefleritO  ^uit  Thara  faltem  annorum  1 30 quum  Abra- 
hamum genuerit : adeoq)  60  annis  integris  ferius  quam  vult 
Helvicus&c.  Qui  plura  hac  de  re  quzrit, videre  poterit,  totam 
hanc  quzftionem  fatis  prolixe  agitaum  apud  D.  Oualteum 
JLtujeigh  Equitem  Anglum,  in  ipnus  HiftirU  muftdt,  Anglice 
editi. 

Tum  demum  fupponit  Helvicus'(ut  8t  Enftbiui,  Scaliier,C^l*  PrcmZ/Jf-, 
»iy?w  d^c.)  Abrahamo  75  annos  nato  proraiffionem  fallam  ®”*/<^**  • 
c(Te,  tot  enim  annos  natus  dicitur  Abrabamus  quu  Charris  ex- 
ceflrcritGea.t.i2.v.4.  At  vero  non  .xbAbtthmi  decciTu  ex 
Charane  reputanda  e(l  Epocha  promidionis  datz,  fed  altius 
omnino  repetenda  efi  dum  adhuc  edet  Ure  Chald^orum,ut  li- 
quet ex  Ador.  cap.7-v  2.^,  priufquam  Charanem  omnino  ad» 
venerat'  Adeoque  8t  promidionis  rteendo  Gen  cap.ii.v.  1,2,3.. 
fa£fa, quamquam  in  ordine  hiftoriz  pofterior  di,  quam  pro- 
feftionispriusmemoratzfrf^.  II.V.31.  tamen  ordine  teniporir  • 
promidio  illa  hzc  profedione  przceditjeaq  rerfl 

ordine  turbare  non  debet,  cum  fit  tantu  profeftionis 

prius  per  prolepfin  memoratz.  Abrahamum  vero  poftquu  Ure 
Chaldzornm excedent  Charane  aliquamdiu  commoraturo 
fuidc  fatis  innui  videtur  in  ipfa  hiftoiia,  quz  reccnferur  Gtn. 
c.ii  przftrtim  V- 5.  quanto  autem  tempore  idic  permanferk,^ 
non  fn7wr  ibidem  adirnnatur,  fedex  circuroftantiis  colligitur, 
fuide  per  fpicium  circiter  quinqi  annorum  faltem  aproraidi- 
onedatainUreCbaldzoium,  ad  Abrahami  ex  Charris  de- 
Gcdiun  annos  clapfoi  ede  quinque.  Quod  confirmatur  est- 

collatU 
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mhtatar  adjeditiut  ille  ad  Arphaxadi  natales  annui  J annum 
5660. 

Priufquam  autem  nm  hanc  dimittam , prout  annum  frun<  j)t  Ijraelitih 
di  addendo  inTcftigavi»  libet  etiam  tempus,  quo  irraelitz  /j, 

gypto  permanlerinr,  (ubduceodo  'inquirere.  JEospit. 

Praemittendum  autem, verba  illa  Exod.  cap.  i2«  ver.  40.' 

. n:iD  onson  ntu’  Vn-iu’  nwioi 

n:tO  nNO  Etinc^iatut  IfracUttrum  (_fivc , fUtomm  IjrtelfJ  qui 
ttmmoratifitnt  qutdringenttrm&  trigim*  anutrum: 

&c.  caute  interpretanda  ede.  Non  enim  id  volunt,  quod  lf> 
raelis  pofteri  per  totoi  430  annos  in  iSgypto  permanferint: 

(edquod  Familia ifta,  (ex  Abrahamo  nempe  ejuCq;  pofterii 
conftans,  quam  Deui  ex  alih  omnibus  libi  fpecialimodo  fele- 
gerat;)  quz  sionc  padim  Ifraelitarm,  five  filiorum  Ifrtelt  nom^ 
ne  celebratur/ qusq;  ;am  aliquandiu  in  iEgypto  fuerant  in* 
quilini,  8e  duram  fervierant  fervitutem-, ) ex  quo  primum  pa- 
triani  Tuam  Dei  judii  reliquerunt,  inquilini  erant  C in  aliena  * 

terra)perannOi  43o.£xa^ii«»teMdjM/i  i/lii  430, esdem  ip/i  die 
egreffijunti&c. 

Cum  igitur  eonftet,  totam  eorum  peregrinationem,  (ab  A- 
brahami  prima  profcAione  ex  UreChaldxorum,  ad  Ifraeli* 
tarum  exitum  ex  Aegypto  computandam, ) fuifle  annorum 
430.  Qiizrendumrcftat  quot  ex  Illis  annis  ante  Jacobi  de- 
fcenfum  in  ^yptum  tranlierant;  utconftet  quantam  nu>> 
cam  ipfius  familia  in  /Fgypto  fecerint. 

D'icimus  igitur, A promidlone  data  ad  natum  Ifaaqim  elap« 
fos  efle  annos  30,  (uti  ex  jam  di£tis  patet:)  Ifaacus  autem  an- 
nos 40  natus  duxit  Rtbeccam;  ex  qua  poft  annos  adhuc 
«lios  ao,fufcepit  Jacoburo,utipatctGen/c4g.  >5.  v.so,s6.  ^ 

JacoDus  autem  natus  annos  130  cum  farailiafuain 
^gyptum  defeendit,  ut  patet  Gen.  C4|>.  47.v.9«  Qui- 
bus omnibus  ex  annis  430  fubduflis  refidui  funt  anni 
210  quibus  in  ^gypto  commorati  funt.  Neq;  tamen  De  dur^ 
toto  hoc  temere  in  fervitutem  redafti  funt  j Ccd  fervituUs  in* 
quamdiu  vel  Jorephusipfe  vixit  ("nempe’  per  annos  »iio. 
adhuc  71)  aut  etiam  ipfius  nyxi^rti  qui  ipfum  nove- 
rant, ( quibus  fortaffe  anni  adhuc  circiter  30  conce- 
dendi,) profperc  vixeiunt  j uti  patet  Exod.  taf.i.v  6, 

7, 8.  adeoq;  fupeifum  anni  circiter  110  intra  quos 
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duram  illam  fervitutem  pcrpcffi  funt : nura  autem  per  totoni 
huc  annorum  iiofpaclum  male  habiti  fine  non  certum  eft, 
(quia  de  przcifo  initio  iftiui  mllz  tradationii  non  ct  nflat)ae 
per  eorum  longe  majorem  partem  durafle  perpediones  li« 
quidoconftat;  Nam  Mofei  annoi  80  compleverat  quando 
coram  Pharaone  comparuit  eorum  dimiiUonem  poftulant,UB 
diftum  eft  Exyd  cap.y.ver.^.  qui  tamen  ipfe natui  eftpoftincep-, 
tam  illam  fervitutem, & quide  flagrante  perfecutionejot  liquei 
Exod.2.  Npn  igitur  ftatim  ab  ipfo  initio  fervitutis,  nam mulu 
priui  tentata  funt  priufquam  eo  deventum  eft.  Nempe  primo 
dura fervitute  conati  iunt  >¥gjptii  Ifraelitamm  animos  do> 
mare,  experturi  num  hac  ratione  eorum  forte  numerus  mimd 
polTit,  uc  liquet  Exod.  i .v.  lo.&c.  £um  vero  hoc  neutiquam  eic 
animo  fucccflit,  quin  adhuc  etiam  au£Ui  oneribus  eo  magis 
multiplicati  flnt:  Obftetricibus  clam  uc  ( videtur ) in  mandatis 
datum  eft  utfllioi  eorum  in  ipfo  partu  ftrangularenc,  fljiabus 
interim  falvis : adeoq;  fecreta  fraude,  parentibus  interim  ipfls 
vix  advertentibus,  8t  nihil  forfan  mali  {ufpicantibui , filios 
etiam  ab  ipfo  partu  eriperent.  Hoc  autem  ipfis  obftetricibai 
clanculum  in  mandaris  datum,  8<  quidem  clanv  perpetrandum 
cflfe,ideo  prxfertim  fufpicor  (licet  illud  totidem  verbis  non 
«flirmetur;  quoniam  ii  aperte  ▼ellent,8t  palam  profefi},  infan* 
ticidium  illud  aggredi  , potuiflet  aliis  quibufvis-  rex  illud  in 
mandatis  dedifle  non  minus  quam  obftetricibus,  & forte  me* 
liut  cum  mulieri  tale  quid  aggredienti  facile  polfic  v«l  viribus 
refiftij  quid  quod  Seca  quam  poftea  in  ipfarum  defenfionem 
obfendunt  exculaiio,  nullius  eflet  momenti ; five  enim  priuf- 
quam live  poftquamipfz  venerint  na{cereiurinfans,quid  hoc 
impedire  poflet,nc, fi  illud  palaro  profiteri  vellent,)pfum  ftran- 
gulcnt ; aur,ii  vi  fuerint  impeditz  ne  illud  faciunt,  hanc  ipfam 
vim  potiui  caufatz  efltnt  cur  rcgfs  mandato  minus  fuiifentob- 
fequentes.  Videtur  igitur  infanticidium  illud,  quod  p^lam 
profiteri  puderet,  obftctricumcurz  comiflum  efle,  uc  quz  clan- 
culum nec  obfervatz  nec  quidem  fufpe^z  illud  fecreib 
poflent  in  ipfo  partu  aflequi.  llJzvero  inhumanuoi  illud  faci> 
nusdcteftatz,  curo  non  auGe  eflent  regh  mandato  palam  con- 
traire, aut  difercis  verbis  renunciare,  tamen  rem;  dilfimutan- 
dam  putarunt,  quod  Sc  fecerunt,  infantes  etiam  mafeuioB  in 
vivis  confervantes.  Caufatz  iocerim  (fortadis)  f«  fatis  fidc- 

litce 
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liter  quantum  in  ipfis  erat  negotioni  illud  curafTe,  & quidem" 
infantium  non  paucoi.  reapfe  n ortuos  cHc  (vix  enim 
credibile  eft',  etiam  Hcbrarorom  farminas  nunquam 
fecifiTc  obortnm,  aut  infantes  nunquam  in  partu  pcriiittj) 
quod  fu*  deberi  curae  credi  poUit;  *vcrum  quod  illud  non  fem- 
per  Hat  iplis  non  dandu  clfe  vitio, cum  H*br«^*  mulieres  veget* 
lint,&  quidem  ipfis  Agyptiiitnulto  vcgetioiei  (quod  & ipfuni 
non  eft  improbabile,  (ed  certum  potius  putandum;  cum  par- 
tim  dura  earum  fervitus  etiam  huc  facere  pofiic,  nemo  enim 
nefeie  laboratrices  mulieres  mollibus  & dclicatulis  vegetiores 
effe,  & quide  in  ipfo  partu  minui  non  raro  vel  didicultatis  vel 
periculi  fubire^partim  etia  divin*  benediftioni  infigni  id  debe- 
atur,) adeo  quide  ut  obftctricii  ope  vix  indigeant,  8e  non  raro 
antequam  ipfa  advocari  poiriepeperiiTenc,  unde  deflet  opor* 
tunitas  etiam  maxime  volentibus  illud  que^  a rege  in  manda- 
tis acceperant  cxfcquendl.  Atque  hanc  pofteriore  accufationit 
etia  parte  cai  obtendifTe, fatis  conftat,cum  iillud  difenii  verbis 
affirmetur, & quidem  vix  dubitandum  eft  quin  8c  reliquam  ob- 
tenderint. (^am  quidem  excufationem,  quamvis  non  fola 
caufa  fueiit(ati  liquet  ex  elogio  quod  ipfis  largitur  Deus)  non 
tamen  plane  fi^n)  arbitror,  aut  cai  hac  in  re,  quantum  ego 
video,  mendacii  reas ; quod  tamen  non  paucos  video,  quafi  in 
cofefTo  effeCjOoa  plane  quide  approbantes, fcd  faltc  temperare 
fatagentes.Cum  vero  neq;  hoc  lecundu  confiliu  fucceffum  que 
voluit  obtinueric,quin  Hcbr^oiii  numerus  adhuc  creverir,tiim 
tandg  u non  diutius  dill.'mulata,quod  prius  clandeftina  fraude 
& perfidia  rex  aggreflus  erat, palam  atq;  ex  profeffo  dcnunciat, 
publico  cdiffo  toti  populo  imperans  utHebrzorum  infantes 
mafculi  mergamur  flubiine,  fblis  femellis  falvis,  quantum  au- 
ctem temporis  infiunplerit,  duobua  illis  prioribus  experimentis, 
(qnz  certe  aliquot  annorum  motam  poftulabant  priufquam 
conftare  poflet  quem  eflent  exitum  habitura,  non  conftat.  Ac 
certe  tertium  illud  facinus  jam  erat  fufeeptum,  8t  (uti  vidnur) 
aliquandiu  obtinuerat  (licet  quamdiu  non  conftat)priufquam 
natus  eft  Mofei.  Unde  certu  eft  non  primo  ftatim  initio  duri- 
oris iftius  fervitntis,  fcd  poft  annos  potius  aliquammultos  na- 
tas dicendus  eft.  Et  propeerea  probabili  fatis  conicAur  ii  H:di- 
care  pofTumus  per  centu  plus  minus  annos  rigida  illam  durafle 
ftrvitutcro}  (altem  vix  pauciores  qtuoi  po  aut  plurci  quami  i o. 

Q a Quam- 
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Q^iamvit  aucem,uci  dii^cim  cA,duriorii  iAius  fervitatii  dara* 
tto  non  ica  accurate  dfcerinin  iri  po  lit  accainen  (ut  Tupenafl 
oftenfnm  cA,)  tota  Ifraelicarum  in  /^gypco  mora>ex  .quo  Ja« 
cobui  cum  ipiiui  familia  in  /Egypcam  dcfcenditjfacMconftac; 
nempe  annorum  iTo.  In  Aocautem  210  annorum  fpacio 
(quod  mirum  eA  diftu)  70  perfonxcam  Aupendo  augmento 
in  tam  immenfum  numerum  creverunt  ut  omnem  fereexfpe- 
Aationem  Ciiperet  Seftu^ginu  perfon^f  inquam.  Tantus  enim 
erat  totus  irraelicarum  numerus  cum  Jacobus  in  iEgyptum 
defcendit,  computatisinterim  tam  ipTo  Jacobo,  quamjolepho 
clufque  liberis  qui  jam  in  dEgypto  prius  erant : prout  viritini 
nominantur  Creii.c4j>.45.  Nempe  ex  liberis  Lex  recenfentur 
nominatim  94,  quorum  cum  duo  (ErSc  Onan^  jam  ante» 
mortui  fuerint,  (utdidumcAv.'t  2.)  reliqui  31  cum  iplb  Ja- 
cobo,  funt  33,  quem  numerum  habemus  v.i5«  Tum  ex  liberit. 
Zilphx  recenfentur  nominatim  16.  ("ut  v.ip.)  Ex  liberis  Ra- 
chelis,  interquoi  jofephus  e;ufq;  duo  Blii,  numerantur  1 4 (ut 
V.22.)  Ex  liberis  deniq*,  Bilhx,7,(ut  v.2^^)  Adeoq;  totus  om- 
nium numerus, puta  Jacobus  einfq;  poAeri  ex  eo  nati  quotquot 
tunc  in  vivis  erant,  funt  (53+  164  14 +7  =370,  dt  diRum 
‘cAv.  27.  atq;  iterum Exod.c.i.w.5.  Deut.  cap.io.v.ai.  Non 
ignoro  quidem*LX)C  Interpretes  in  locis  illis  habere 
aorr*  7r»rT«,(ed  manifeAo,ut  videtur,errore.  Quem  tamen  lap- 
fum  fequutus  eA  Stephanusin  ipGus  oratione  ad  populum 
utiilIamhabcmurAft..7.v.i$.Cum  enim  res  clfet  levioris  mo- 
menti, ipliq;  tunc  temporis  incubuerit  fumma  brevicate.uti,Ia- 
tius  ipli  videbatur  in  re  hiAorica,  (obiter  tantum  attingenda,^ 
juxta  receptam  apud  eos  verAonem  (qux  paAim  obtinuiO  e«n- 
dem  repetere, quam  ad  importuni  emendationem  (qux  ad  rem 
prxfente  vix  quicquS  confcrret)in  illis  temporis  anguAtia  citra, 
ncceificatcm  divertere;  Luex  ycro,qui  hanc  ipfius  oratione, five 
potius  ipfius  fummam  recenfec  neutiquam  incubuit  narratio- 
nem illam  (fiquid  inibi  erratum  eflet)  emendare,  fcd. fatis  luai 
egifle  partes  cenfendui  eA  fi  orationem  illam  prout  habebatur 
iidelicer  recenfiieric.  Neq;  enin  exfpeRandum  eA,  ut,  quo» 
ticfcunq*,  in  N.  T.  textus  aliquis  ex  V.  T.  citatur,  (juxta  eam 
qux  tunc  obtinuit  verfionem,)  finguli  verfionis  apices,  re  qux 
prx  manibus  erat  omifia,  critice  difcutiantur.Satis  eA,  fi  quem 
citant  textus , quatenoi  ad  prxfeas  negotium  applicatur,  cum 

authentico 
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amhentico  textu  Hebraico  quoad  feiiruin  eonveniat;  quan- 
quam  fortafTii  in  nonqullis  ;ipicibu»  non  tam  accurate  fuaa 
partes  egiflent  qui  citantur  intcrpreiei.  Qua  de  re  videantur, 
(i  libet  comment  atores  in  locum. 

Inquam  imnienfam  autem  70  illse  perfonae  multitudinem 
eruperint  intra  210  annorum  fpaciun),fatii  liquet  ex  ea  quam 
habemus  populi  Ifraelitici  recenHone,  quando  gypto  exie- 
runt. Nam  Numeror,  cap.  i.vt46.  Ifraelitis  tributim  com- 
puutis,  reperti  Tunc  ^03550  viri  adulti,  ad  bcllandumidco- 
nei,  qui  annum  aetatis  vicelimum  compleverant  j pratter  decre- 
pitos fc  nes,  mulieres  item,  & infantes  Hve  etiam  adolefcentet, 
^ quippe  qui  annum  vicclimum  nondum  compleverant,  j tota 
interim  tribu  Levi  non  numerata.  Si  vero  numerus  juniorum, 
qui  nondum  20  annos  nati,  limul  cum  fenibus  ad  bellandum 
ineptis, bellatorum  numerum  aequiHie  putemus  f quod  non 
iniquum  eft  poftulatum,  cum  ejufmodi  ni  fallor , firoporiio  in 
aliis  etiam  gentibus  foleac  occurrero- vix  enim  folet  adulto- 
rum numerus,  numerum  fimul  puerorum  , adolefcentium , 8e 
fenum, (uperare,)  atq;  horum  numerus  reliquis  adjiciatur;  rc- 
perietur  numerus  iao7icx).  Hii  iufuper  (i  adjiciatur  totius  nu- 
meri pars 'decima , pro  tribu  Levi,  ( quz  in  priori  catalogo 
rccenlita  non  eft,)  exfurgit  omnium  mafculorum  numerui 
^327810  circiter.  Deniq;  li  fzminai  judicemus  maribus  non 
fuidc  pauciores,  ( qu*  forte  8e  mulco  plures  elTe  polTent, 
partim  quod  viri  finguK  non  raro  plures  habuerint  uxores, par* 
tim  ecia.m  quod  eorum  miranda  multiplicatio  & incrementum 
id  ipfumfuadeat,  prxfertinicum  certum  (ic 
ex  infantibus  malculis  non  paucos  flumine 
fuifle  rubmerfor,.)earumq;  numerus  numero 
narium  adjungatur,  emerget  numerus  om- 
nium 2655^0.  Nempe  bis  miBenc  millia^ 
fexcentMquinijUigintt  & quinqut  millia,  tum  (tx- 
cenih  & vigimii  feu  potius  juxta  (Ulum  vete- 
rum B.omanonim,  ( qui  centenea  millia  (b- 
Icbant  numerare,  ) vicies  & jrxies  centen4 
millia,  quinquaginta  infuper  & quinque  millia, 
cum  fexetntis  adhuc  & viginti,  C umq ; hi  omnes  fint  limul  fuper- 
ftitcs;(i  illis  ulterius  annumr rentur  omnes  qui  Interea  temporis 
demortui  fuerint,  numerus  in  immenfum  eflec  ampliandus. 
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Hos  autem  omnes  ex  70  C uti  diftum  eft  J perfonis  intra  3 1 o 
( aut  ad  fummum  21 1 ) annorum  fpacium  defcendiiTej  tam  in- 
credibile prope,  & ftupendum  plane  eft  incrementum,  nt  nulla 
illius  vcl  probabilis  caula  allignari  poflit,  prxterinlignem  illam 
bencdi£lionem  Abrahamo  divinitus  promidam,  Gm.  cap,  15, 
▼.5.  Inimtvnfiu(ailumy&numirdftcllise]utifip»Uisetsnumtra- 
rtiHtmpeficjinquitjiritfimnituum.  Qnod  & mirifice  ad  implew 
tum  eft.‘  Qnicquid  enim  lic  de  arenulis  ad  maris  lictora  pobtii, 
certe  numeraro  ilcllarum,  quas  Abrahamusin  drmaroento  fi« 
imil intueri polTct, longe fuperat  ipliusf oderorum  multitudo. 
Cum  enim  numerus  ftellarum,  quas  facile  noure  poteft  oculus 
intuentis,  ultra  unum  mille  non  multum  excedat,  ( numerari 
nquidemfolent  1022, in  tabulis  Aftronomicis,)  quarum  etia< 
am  non  nili  pars  media,  uno  fcilicec  hemirphaerio  contenrae,li<* 
mul  intuendae  patent  j unius  Jacobi*  polleri  ( Ifmaelis  incerim 
8e  Efavi  poderis,  utut  numerohs,ne  quidem  nominatis,nec  qui 
k Ketura  dcfcendcrunt,J  qui  uno  atq;  eodem  hoc  tempore  vix- 
erunt (omilTis  interim  iis  qui  vel  antea  fuerant  demortui , vel 
etiam  per  omnia  deincros  lecula  nafeituri ) numerum  illum 
plus  quam  bif  millies  (uperavic. 

. Non  dilTimulandum  interim  eft,  hanc  fupputationem  fupra 

memoratam,  non  immediate  poft  exitum  ex  ^gypto  fa^ara 
fuilTe,  fed  poft  Integrum  annum,  ineunte  fcilicet  anno  lecando, 

( die  primo  menGi  iccundij  uti  condat  Nam.  cap. s.v.  i.  Ve- 
rum hoc  non  adeo  magni  momenti  elTe  judico,  cum  eerum  nu- 
merum eo  anno  non  admodum  au^m  fuifle  cenlendum  erit ; 
partim  propter  inGgnem  illam  cladem  quam  interim  palH 
iiint,  fExod  cap.sa.s/.aS,  & 35.)  ob  vitulum  aureum  j partim 
etiam  quod  eandem  circiter  numerum  habemus  Exod.c.  12. 
T.37.  licet  non  accnrate  fimputatum ; dicitur  enim  ibidem 
jSgypto eadem  no61e  exiilie, ex Ifraelitii,  virossadultos  circi- 
cc(  600000 ; numerantur  autem  (ut  diximus^  anno  fequenti 
pnecife,  603550. 

Atq;  hzc  quidemobicer  dixilfe  fufticiat,  quo  atlfam  arripe- 
rem Additionis  atq^  t Subdu^onis  praxin  ia  exercitium  re- 
vocandi. 


GAP.  iS«  "Dt  Multi fUcMiione, 

GAP.  XVI  ir. 

Ve  multi^licdtiont,  ^id  ftt.  ^idytrultifliceridm,  trulttflicdter, 
F adut.  ^id  muUiplum , Pars,  Parus , pars,  Ali- 

. quanta  pars.  Multiplicatio  fcnfu  ftriBo , & jenfu  laxo  jmpia, 
Nnferuper  numerum  auget.  Multiplicatis  efl  multiplex  ad- 
ditio. Multiplicandus  aut  Multiplicator , ntcrvis  ex  FaQori- 
bsu  dici  poiejl.  Multiplicationis  fraxis : in  numeris  /implici* 
hutiinnremeriscomfofitkiin  partibus  decimalibus.  Pt  In- 
*dice  numeri  Fadi. 


•"pOft  abiblutam  in  Prioribui  Ndmeroiiira  Additionem  & 

X Subduftionem,  eorundem  Multiplicationem  eradendam  ag- 
gredior. 

Eft  autem  Multiplicare  5 Numerum  invenire,  qui  numerum  da- 
tam  toties  contineat  quoties  requiritur.  Sive  Numerum  invenire  qux  da-  I 
tam  rationem  ( jfive  proportionem)  habeat  ad  numerum  datum.  Puta,  fi  ^ 
qiiseraturnumerui  qui  fit  numeri  cujufvii, dati  duplus , triplus, 
quadruplus,  decuplus,  vigecuplus,  centuplus,  millecuplus,  aut  quavii  a- 
iia  ratione  feu  proportione  datum  nun  erum  fuperci:  vel 
Cquod  perinde  eft)  qui  numerum  datum  bis,  ter-,  quater,  decies, 
vicies,  centies,  Milties,  aut  quotiefcunq;  contineat ; Multiplica- 
tio docet  quxfittim  numerum  invenire.  Vel  etiam  ( (i  ulterius 
libeat  quam  ad  rofoi  numeros  multiplicacicnis  vocem  exten* 
dertj  multiplicare  e{^,  datam  quantitatem  in  data  ratione  augere , live 
^antitatem  deferibere,  quu  datam  toties  contineat , quoties  requiritur: 
aut  etiam  univerfalius  DaU  alicui  quantitati  aliam  in  data  ratione 

exhibere.  lur  I • r ■ 

Numerus  datui  ille,  aui  in  data  propbrtione  quxritor  alius,  ^‘•"'fheau*- 
C pura  cujus  duplus,  triplus,  quadruplus,  &c.  quaeritur, ) dici*  * 
tur  Multiplicandus,  'Vo>^a.<xhAa-iei^oijLir&,  w ; • I- 

Numefus  ille  qui  datam  proportionem  exprimit,  ( puta  qui  Multiplica- 
dicit  quotuplui  fiiturUs  fit  quxiitus  numeri  dati , li»e  quoties, 
aut  quot  vicibus  illum  continere  debeat,^  dici- 
tur, hoc  eft  Multiplicans  five  Multiplicator.  FaBrn 

Numerus  deniq;  qu*litus  dicitur  5-iro|Lii  1-©-,  numerus  FaUus, 
live  multiplicatione  ?r0fi’«(7«r.  Multiflicak 

Muniplicatlonis  aaum  Signum,  Rre  Nola,  five  Cbdra£Ier , hoc  tiom/  figunt 

eflo 


ijo  Vt  Mulii^licithne.  C A P,  iS 

efto  5«.  Nempe  ut  io+  z Additionem  innuit , five  numerum 
denarium  binario  au3;um]  8c  IO -«  2 Ablationem,  liTcSubdu* 
ftionem,  nempe  numerum  denarium  binario  mulftatum , five 
diminutum;  fic  10  xz  lignificec  numerum. denarium  binario 
multiplicatu  five  bis  pofitu.Si  itaq;  quaeratur  numerus  qui  nu« 
merudenariu  bis  in  fe  contineat,  hoc  eft,  qui  Iit  denarii 
feii  qui  dupla  proportione  denarium  Tuperet:  numerus  Denarius 
dicetur  Multiflitandur,  numerus  Binarius  (qui  datam  proportio- 
nem exprimit)  dicetur  Multi^licatar ; numerus  deniq;  qujefitui 
( puta  vicenarius)  qui  numerum  denarium  bis  continet , F§- 
das  dicetur,  feu  ProJuOus . Hoc  eft  , fi  fit  10  x * = 20,  erit  10 
Multiplicandus,  2 Multiplicator,  Se  20  Faftus,  feu  Produdus. 

His  appellationibus  intellegis,  non  erit  difficile  aliomin 
quas  afferunt  Multiplicationis  definitiones  intelligere  { quales 
funt  hz  quz  fcquuntur. 

Multiplicare,  eft  numerkm  invenire^  qui  toties  contintit  Msdtifli» 
candam,  quoties  Multiplicans  continet  Vnitatem. 

Item,  Multiplicare,  eft  numerum  invenire  qui  e^Jem  fit  Titione  ii 
Multiplicandum  ma  Multiplitins  ad  Vnitatem. 

Has  autem  definitiones,  aliafq;  cjufmodi,  licet  non  ut  falfas 
rejiciam,  cbm  revera  rem  prout  eft  exprimant;  vix  tamen  ufq; 
adeo  accommodas  autumo.  Cum  enim  Definitio  fit  definiti 
explicatio,  debet  caper  notior»  procedere.  Quid  autem  fit 
numerus  Multiflicandua,  Multiplicans,^  Multiplicatione faSsu^  non 
minus  eft  ignotum  qu^m  quid  fit  ipfum  MultifUcare,  Qua  eti- 
am de  caufa  non  admittendam  cenfui  (in  definitione  noftra 
* pofteriori ) ipfam  rationis  five  proportionis  vocem , nifi  & ipfam 
fimul  explicuifiem;  utpote  quam  nondum  in  przcedentibqs  ex 
profefib  expofueram. 

Fateor  interim  ipfurft  Euclidem  multiplicationem  ficcxpli- 
cui(re,T5  d 7.  detd^fior  >wtKKa.Tii(ftr  Mj47«/,07ar  o«ti  «Wr 

if  'ainv  fjLOfdJif  yTomvTWUf  vuoTtdS?  5 

yirn-mi  Ttf . Numerus  numerum  multiplicare  dicitur,  quando  ^uotfunt  in 
ipfo  unitates,  toties  componitur  ( numerus  ) qui  multiplicatur , at4t 
(ita. ) fdHus  aliquis  emergit.  Verum  luc  ( fi  rite  attendatur  Eu- 
clidis feopus ) non  tam  Multiplicatiunem  definit  ,aut  docet  qtiid 
fit  Multiplicare;  fed  exponit  quid  fibi  velit  apud  illum  pnra* 
fis  illa  cum  dicitur  numerus  numerum  multiplicare  C cujus  quidCrn 
voces  iingulz  fupponuncur  prius  fuifie  cognicz;)  atq;  hoc 

quidem 
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quidem  poflquim  «xpofuiiTet  quid  fit  ratio»  & fpecUtim  quid  fit 
voKKo/^Ktiaor  feu  wu/tif /nm,  adcoqv  Sequid  fignificec 
<ria^HP  noioni  effer. 

At  mcuni  cft,  non  tam  aliorum  definitiones  reprehendere, 
quam  rei  ipfai  expUeare:  adeoq;  mibi  ftidicit  fi  vel  ex  eorum 
vel  ex  meis  verbis  res  eadem  quam  & ego  8e  illi  volunt  perci- 
piatur: neq;  enim  mihi  lubitum  eft  de  verbis  litem  movere, ubi 
de  re  convenit , licet  inccrim  8t  verborum  deletuum  adhiben* 
dum  efle  non  diffiteor. 

Notandum  autem  efi^ubi  in  explicatione.definiclonit  nofifv  Muliipficdtto 
difium  eft , quod  numerui  multiplicatione  quzfitui,  five  etiam 
inventus»  ^ FaQut  nempe  ) numerum  datum  Cs^em  Multifit-  quomodo 
caatfNN  diximus,)  bis,mi&(.  crm<R«at,vel  inidata  ratione  /fc' iVte/l/Vemi/, 
feret  t non  hoc  temere  didum  eft:  Quoniam  jn  primaria  vocii 
notione  ii Itid  tantum  intelligitur.  Atq^  hoc  quidem  ipfa  voce 
latis  innuitur,  nam  MultifUcaie  five<v*AA««A4C(r/</^Mi' , ei)  nume- 
rum dati  multiflum  feu  4roAAji«A«#jorit.  invenire,  ^id  autem  fic  . 

- «9^TAil<r/op  feu  mfiltiplum,  ot  & e contra, quid  lii  fiint  five  fors, 

(leu,  ut  vulgo  dicimus,  tltqmA  fars»)  definit  Euclides  1 8t  a ^ Mulli- 

To  n*AA«e«Aei7i*p.9  <n  ofJlonr^ » irof 

KarufxoTfotTeu  ■C'wb  TO  <Ailo«wr^.  PoTJ  eft  magnitudo  magnitudinlst 
tninor  maioris  , quando  minor  metitur  majorem'  Multiplex  a ut  tm  eft 
major  miiforif  quatulo  minor  metitur  majorem,  uti  Commandinus  % 

Clavius  exponunt.  Vel  (aliquanto  forfan  explicatius,  neq;  mi- 
nos ri  fmir , J Magnitudo  minor  Magnitudiait  midoiis  Furt 
eft  C aliquota)  ^aWema/Mrmfnrritar»  ( meofurac,  leu  potius 
permetitur,  permenllirac»  nempe  quando  aliquoties  fumpta 
majori  fice  accurati  zqualisO  Majtrautem  minoris  Multiplex  eft 
quando  a minori  (ReJ  menfttratur,  ( Quod  aatem  de  Magnitudi- 
nibus hic  dicitor,  id  ipfum  totidem  verbis  de  Numerh  habe^ 
tur,  3&  5 d d 7.Et  quidem  de  quantitate  qualibet  perinde  in« 
tellij^i  debet.)  Nempe  Partis  tox  non  de  qualibet  totius  parti- 
cula leu  membro  dicitur,  {'  uti  cum  ax.  9,  dicitur  T num  tfti 
tnajks  [na  farte,')  fed  definita  five  determinata  fignificatione  re- 
Uringiiur  ad  cjulxnodi  partem,quz  nunc  dki  folct  aliquoUfars 
Cpnf^  pars  tertia, panoittla,  fart  ceni^ma,  8ec.)  quz  nempe  ali- 
quoties lumpta  toti  net  a qualis ; fi  autem  nen  poterit  ita  ali- 
quo'ies  repetita  toti  fieti  aqualis  ('Icdlempervfl  ma;or,vel 
minor,J^nonipfiu$f«f©-,  leu  per j (aliquota  )dictiur,  dicetur  . 


R 


hoc 


•% 


Mfiltrflica^ 
tie  Uxiori 
fenfu  accept/f 


JJ2  Multiplicatieae.  CA  P.iA 

('hocfcnfuOWpo«“«?‘»^*"  uw  dicitttT  4^7,  /x4f*  $ 
V*r  fi»  )6*T<iftt9y3(qua  ttinen  defipidonccn  de  magnitudinibus 
non  interpofuic  lib.<y.  quoniam  hoc  de  iliis  uniVerlaliterenun- 
ciari  nonpoflctj  fieri  enim  poteft  ut  magnitudo  minor  mt- 
' joris  neq;  par  j fit,  neqi  par»«,  quoties  nempe  toti  eft  bcom- 
menbrabili!**  quod  cum  d«  numeris,  proprie  di&it,nimirtim 
iiucgrisjde  quibus  folis  hic  agitEucIides, contingere  non  poffii^ 
ut  qui  fint  omnes  coracafurabiIej,cum  faltem  unitas  eas  om- 
nes metiatur, neceffe  eft  ut  numerus  minor  fit  macris  vel  fvs, 
vel  parrei,hoc  eft  partis  aliquotas  aliquoties  repetit»  aggrega- 
tum ) Sic  verbi  gratia,  j eft  numeri  6 aliquota  pari  (pwa  tri- 
ens, uve  pars  tertia,;  quia  249+2  = 6,  hoc  eft  nui«ruj| * 
terrcpeiitus  aequatur  numero  6 j fed  numerus  idem  1 nume- 
ri 5 pariCaliquota^non  efi,qnia  fi  bis  ^aut  rarius)  ponatur  eft 
minor  quam  5, fi  autem  terCautfzpiusjmajor  erit  quam  5 nara^^ 
2 + 2 =4  minor  quam  s i 9 + *+9=6  major  quam  5 j 
adeoqs  nummus  2 numeri  5 non  pari  (aliquota)  dicetur,  fed 
parifi,p*U  i kadu£  quinio  3 vel  etiam,  uti  jam  lotjol 
a//9«anta pari  dici  poteft»fed  non  a/z^aota  pari.  Et  fimilicerde 
Multiplici  five  multipk  judicandum  erit.  Cum  enim  pars  8t  mul- 
tiplum fint  relata , ex  uno  cernito  cognofeetur  reliquum ; eft 
enim  Pars , multipli  pars ; & Multiplum,eft  partis  mullipluttif 
quod  piopterea  partem  aliquoties  prxclfe  contiaere  dcbet,pu- 
ta  bis,  ter,  quater,  aut  fizpius. 


q;  alio  rcnfu  illud  dici  poteft  quam  quo  1,  aut  etiam' 

V 3)  &c.  numeri  aut  mulcicudinei  dici  pofiunt. 

enim  quantitatem  quamlibet  pej  unum  multiplicar, 
hoc^,  Temel  (praeire)  ponit } non  proprie  multiplicare  di^ 
ccnduscft,fcumulcotiesponere,  ftd eandem  Gmpliciccr quan- 
titatem retinet;  neqj  quod  hac  multiplicatione  produciturefk 
proprie  expofiiz  quantitatis  Multiplum  , fed  potius  ea  ipfai 
('nifiSc  Aquale, eo  fenfu  Multiplum  eift  dicatur , quo  Unum 
(upra  contendimus  efic  Numerum;  quod  fi  dicatur , ego  non 
repugno.)  Atq;  hinc  eft  tjhod  dici  folcc,  Voituim  tte^  muliiplh 
catt  nt^  dividere-i  quia  nempe  five  multiplicemus  five  dividamus 
per  unum,  quantitas  ea  multiplicatione  aut  div|fione  non  mn- 
uturj^fcd  eadem  qu»  prius  manet  - non  mmus  quam  in  Addi- 
tione 


;<3AP.l8. 


tioneauc  SuMu^ione,  ciphra  (cu  o,  nihil  motat.  Nani  ui 
^ato=a,&a-.  0=2,  iic2xi  =:3,  8t  f = 2. E^q; po- 
tius multiplicationis  auc  divifiouii  negatio , quam  multiplica» 
tioautditifio.  * 

Qui  autem,  per,  t , f * ♦ , 8rc.  multiplicare  Aipponiuir,non 
tam  revera  mnltipkeare  dicendus  cft  quam  dividere  ( ut  dein* 
ceps  melius  patebit, ubi  Divliionis  naturam expofuerimu^^nam 
heut  qui  multiplicat  per  a,  3,4,  8tc.  datx  quantitatis  quxric 
duplum,  triplum,  quadruplum, &c.  hve  expolitam  quantita» 
tam  bis,  ter,  quater,  8(c.  ponit:  Cc  qui  per,  t > f » * . 8tc.  mul- 
tiplicat, noR  nili  datae  remidem , trientem , quadrantem, 
8cc.  quzrit^sneq)  Ipfam  quantitatem,  nedum  iplius  mul- 
tiplum, fed  iphns  falcem  (emillem  , trientem,  quadrantem, 
8(c.  hoc  cft  revera  dividere  per  2,9,4, 8tc.  Adeoq;  ut  qui  quan- 
titatem negativam  fuTOonkar  Addere,  ( puta  qui  numero  4 
adjungit  ^ 2 reaplc  Tollit*,  ( minuit  enim,  non  augetj  eft 
enim  4 «-<  2,  minus  quam  4;  8e  tantundem  eft  atqj  tollere  a: j 
ica  qulperiCaucdliamOTamiibecaliquotam  partem)  fuppo- 
licur  Multiplicare,  reapfe  Dividit;  tantundem  enim  eft  at< 


atqj 
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per  2 dividere.  Ut cnlm  Additioni SabdaAxo,ftc  Multiplica» 
.cioniDivifio  eft  contraria. 


Tandem;  qui  per  {,^,8tc.  multiplicare  fupponitur,  par- 
tim  multiplicat  partim  dividit ; nempe  multiplicat  per  a,9,&c. 
(numeratores,)  & per5,4,&c.  (denominacores)  dividit;  Si- 
cut qui  addere  fupponittir  4<—  a,parthnaddit,  partim  au- 
fert; nempe  addit 4 8e aufert  a.  IXc  Sequi  multiplicare  fup- 
ponltur  per  v'  9, duo  facit,  nempe  multiplicat  per  9,&  radicem 
quadraticam  educit-  Verum  hzc  omnia  re£lius  percipientur 
ubi  de  numeris  FraAii,  Se  Surdis  deinceps  diflum  nicrit  .•  at  in- 
terlm  hzc  expedit  fabinnulfte,  at  intelligatur  quid  per  Multipli- 
tttionem  Ari^dimo  ienfu  (umptarn,  Se  quid  fenfti  laxiori  intel- 
ligi  debeat.  Uc  autem  Multiplicationis  nomen, (ic  Se  DcHnitid* 
noftra  ucriq;  ut  opus  eft  accommodari  poteft. 

EcpropcereaMuItiplicauore, laxionefenfu  fumpra,  non.,, 
femper  augetur  numcrut,auc  maltfplam  produckur,fquan- 
quam  illud  vl  vocis  perhiberi  videatur,  impofito  nempe  no-  nme*  ^ 
mine*a  famofiori fignificato.)  Comenim»  in  multiplicatio-'^*'”’* 
ne,  fupponitur  numerus  Multiplicandus  toties  pcni,quoiies 
innujic  Multiplicator  ; hve  (quod  tantundem  valet)  nume- 
< ' •;  K 2 ros 


Ve  Mdti^liciiione,  CAP.il. 

rusmuldplicttioneFaftuf  toties  contineat  Maltiplicandum 
quoties  Multiplicator  continet  Unitatem.-  Prout  Muliipli- 
catormajor  (it  aut  minor  quam  Unitas,  aut  etiam  ipfi  aqua-* 
lis } ita  numerus  Produftus  (ive  faftus.  major  cft  aut  minor 
quam  multiplicandus,  aut  ipfi  aequalis.,  Nam  qui  quantita- 
tem praecife  fcmcl  ponit  (hoc  eft,  multiplicu  per  i J eandem 
neq-,  auget  neq;  minuit  j qui  autem  plulquam  iemcl  ponit 
fubinftnpc  multiplicator  eft  major  quam  i,)  ille  auget j qui  . 
autem  minus  quam  femel  ponit  ((ii e qui  multiplicat  j^r 
quid  minus  qaam  i )illeiic  multiplicando  minuit*  . 

ai  Patet  autem,  <x  jam  traditis.  Multiplicationem  (faltetta 

. ftrifte  fumptam)fix  aliud  cfifKiuara  multiplicem  additionem, 
Adi  t'  ^ (ive  additionis  compendium.  Idem  enim  eft  triplicare  aut  per  . 

^ 3 multiplicare,  atq i quantitatem  ter  apponere } adeoq^  Fa- 

6him  iftiui  multiplicationis  tantundem  erit,  acq;  huius  additi* 
onis Aggregatum j 8c (imiliierin  aliis.  Puta  *K2  = 2+a. 
2K3=2+2  + i.  2*  4 = 24.242+ a.  8cc.  ut  patet. 
Ubi  etiam  obiter  notetur,  numerum  binariam  five  fui  adje- 
6ione,  (ive  in  feipium  multiplicatione, tantundem  augere  i 
nempe  2 + a = 2 * a : quod  in  foio  numero  binario  con- 
tinet. 

Mduflietin-  Porro, in  numerorum  multiplicatione, Qci  ex  di^s  item  p»' 
dut  aui  Md*  tcc,duos  numeros  notos  efte,fi  ve  datos, c6ftar,nempe  muhipliun^ 
i/p(icat«r , «(«VI  8t  mdtipUcaaiem  Hive  multiplicatorem  j)  tertium  quxliium 
tervif  exi' a-  c(re,quem  F tGum  (ive  Predu^lum  diximus.  Sciendum  tamen  eft,' 
Gtnbus  dici  perinde  omnino  ede  five  hunc  five  illum  ex  datis  moltiplican- 
fotrd.  dum  aut  multiplicantem  dicamus;  idem  enim  omnino  pro* 
dibit  Faftui,  ucerris  datorum  dicatur  multiplicandus.  Tan* 
tundem  euim  eft  five  velimus  Quatuor  Ter  ponentia, (ive  TrU 
Qi^iater , ucrobiq:  enim  exfurgunt  Duodecim.  Hoc  eft 
4 X 3 ==  3 X 4.  Et  fimiliter  in  aliis.  Quod  quidem  totident 
pim^s,' eo  quem  hic  videas  ordine  politis, 

Otis demonftrari  poterit : fiveeniorlerie*  , ,*} 
bus  tranfvcriis  numeremus  ter  quatuor, fi- 
ve feriebus  ereftis  quater  tria,  idem  tamen  * * * • 

k erit  utrovis  modo  punftorum  omnium  • * * * 

numerus,  ut  pacet.  Atq;  hoc  ipfum  Eu- 
clides oftendic  1 6 e 7.  *E«ir  dftdiJLti  wtKXtLTKUffid^efrtK 
mti3n  U ^«rofiuoi  <w7»r,  lr»i  trorrai. 

Sii» 


CAP.iS.  t>e  Muhiflicatfm,  'i}5 

Si  duo  numhi  fe  mutuo  muUiflicaniei  aliquos  tfiuuntyf\mtii  ftt  {aOi^ 
truntinter  ftyquaUi.  Hoceft,fi  nuraervis  AiBuliiplicet  B,  uC 
fiat  B X A ?'  & vice  vcrfa  numerus  B miililplicet  A, ut  fiat  A >»  Bj 
numeri  fic  fa^i,  erunt  invicem  atqualei,  nempe  B « A = A x B« 
Cujui  ulteriorem  demonftrationem,  (i  noftra  non  fufiiciac,  n« 
deatcui  libet  apud  Euclidem  loco  citato. 

Quum  igitur  Aiithmeticx  pra£ticae  magiflrinon  raro  docent 
exnumerii  datii,  Majorem  dicendum  eilc  multiplicandum, 
ScprxpoDendum  cSe:  minorem  vero  Multiplicantem  , & fub- 
fcribendum  e(Te  : non  tamen  illud  putandum  cft  aut 
(emper  aut  neceffario  faciendum  efre,red  prout  (ibi  commodi* 
us  putaverit  calculator:  quamvis  enim- nonmirK}uam  expc* 
dire  videatur , nulla  tamen  neceditate  imperatur.^ 

Denique  monendum  in(uper  cft,  diios  illos  numeros  dacQS, 
qao»  Multiplicandum  8f  Multiplicaniem  diximus,  non  raro  apud 
Arithmeticos  uno  nomine  dici,  lictu  qui  multi* 

plicatione  producitur  dicitur  Iccm  Faflores  illi  invi- 

tem dari  tirc  Multiplicari  dicuntur.  Idem  enim  omnino  efiaame- 
ram  in  numerum  ducere, arq;  mmiersm  per  numerum  multiplicare.  Item 
numerus  multiplicatione  jproduf^us  (ive  fadui,nd  raro  dicitur 
KeliangKlum,vel  PUnum,v el  ctia  numerus pUnm i Metaphora  nepe 
ex  Geometricis  du61a, ubi  ex  duflu  longitudinis  in  latitudine 
habetur  planum  live  area  ReAanguli  vel  Parallelogrammi. 

Atq;hadcnui  multiplicationis  naturam  fatis  videar  expo- 
fuUlc,  (eu qui J iit  Multiplicatio:  (bperefi  ut ipHus  etiam 

Praxin  oftendam.  live  qdomodo  fit  muliiplicandnifj. 

Monendam  auHern  & hic  eil  dc  mnttiplicacione,quod  dc  Ad<^ 
ditione  & SubduRione  ftipra  monuimus;  eam  nempe  vcl  in 
numeris  fimplicibus  (unius  tantum  figtirx)  vel  innumeris 
Compofitis  (figurarum  plurium ) exerceri. 

Quod  ad  numerorum  fimplicium  multiplicationem  attinet, 
ea  vel  exmemoria  petenda  eft,  vel  ex  Additionis  principiis  rc« 
petenda,  ufq;  dum  ufui  & exercitatio  eam  familiarem  red- 
diderint. lea  fiquis  nefeiae  quot  fint  ter  tria,  vel  repties  ofto; 
poterit  ille  tres  numeroi  urnario#, vcl  feptem  oftonarios  fimul 
addere;  8t pariter  in  ilus.  Sunteifim,  ut  jam  oftendimirs 
3 + 3 + 3=*=3»3>  & S-i-g  + S+S  + S+S^-S  =8x7,  £• 
fic  in  exteris. 

Ne  autem  ejofinodi  additiooci  (xpius  fiat  a Cjronibus  rf- 
,'pcceadx,  Tabellam  quandam  folent  huic  rei  accommodatam 

R 3 , ■ co»- 


Multiplicath 

mit  praxij. 

Simplicium 

numerorum 

muliipUeailo, 
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cotnpinc;cre,nnde  Bngulas  Hinplicium  numerorum  multipli- 
cacionesvelut  ex  promptuario  petere  liccc,qualero  hic  fubicci» : 
mui.  Cujus  quidem  Tabcllz  demon*lracia  quoad  (inguJot 
Iftius  numeros,  ex  Additionis  fundamentU  petenda  cft,  uc  mo-, 
do  oftendimui. 
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In  hac  Tabelia>  numerorum  invicem  maIti(dicandomm  al« 
cero  in  nimmitate  feriei  erefhe,  altero  in  principio  leriei  cranl^ 
▼erfz,  reperto;  locus  ille  in  area  tabcllz  qui  utriq-,  feriei  com- 
munii eft  numerum  exhibet  ex  eorum  multiplicatione  fa£ioni« 
Putafiquzratur,  quit  numerus  faAuserit  ex  dudu8  in  7$ 
rfeu  multiplicatione  8 per  7 0 in  fronte  tabUlz  quzratur  8,^ 
Stadiatus  7,  ( vel  contra,  numerus  hic  in  fronte,  ille  ad  la-  . 
tus,)  St  in  communi  (erierum  concurfu  habebitur. 56=8k7.- 
Se  (imiliter  in  aliis  quibufeunq; . 

Cura  autem,  uti  fuperius  oftendimus , perinde  fit  utramvia  . 
ex  Faftoribus  MultifUcandum  dicamus,  idem  enim  utroyit  mo- 
do prodibit;  puta  8 X7 ^7  x8  = 56.  adeoq;  perinde  etiam 
litucramvisin  fronte  quzramus poterit  talxlla ipfa in  foc«> 
mam  duplo  fere  minorim  redigi , uti  hic  Edetur.  Ubi  duo- xv 
ruiQ  numerorum  invicem  ducendorum  major  (emper  in  frort-  ^ 
te,  minor  ad  lacus  quzrendus  (it;  8c  in  utriufq;  feriei  concurfu  * 
habebitur,  ut  prius,  numerus  fa^i. 
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*tabellg  CifOrdOm. 
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Ubiaatem  de  Hraplidam  nnmeronim  multfpllcatiooe  con^  JfTumeronm 
Hat , non  erit  difiicilii  ad  compoiitorum  muliiplicationeia  crnfojiionm 
progreffui,  ut  qu*  ex  fimplicinm  multiplicatione  r*piuiitera,,TO/r/p/iMn>. 
ta  tota  dependet}  uti  induflione  patebit. 

Sit  igitur  numerus  3411  duplandus,  five  per  numerum  a VhimuUl- 
multiplicandus.  Numero  igitur  multiplicando  3431  , fab^  aUcatcr  efl 
fcribatur Multiplicans  a ,&  (dufta  lineola)  cniiibet  figorse ««tnerax/fW» 
numeri  multiplicandi,  fubfcribaturipfius  duplum  (quia  nem-  p/f*. 
pe  multiplicator  eft  2)  eedem  fcmper gradu  cum  illo  cujus  eft 
duplum.  Ita  nempe  duplum  unius  unitatis  funt  unitates  dttZ} 
duplum  duarum  decadum  lunt  decades  qua- 

tuor}  duplum  quatuor  centuriarum  funt  3 4 31-  « 

centuriz  c^o ; duplum  trium  millium  funt  3 

millia  (ex:  qui  quidem  numeri  in  unam  ' * 

(unamam  collcAl, nempe  6842, (unt  totius  6843  • 

numeri  multiplicandi  3431  duplum.  Cum 

enim  omnes  partes  fimul  zquentur  coti  j erunt  etiam  omnet 

parce»  bis  (umpcz,  zquales  coci  bis  fumptO}  hoc  cft,  duplum  " 

parttum  omnium  zqaabitur  duplo  totius.  Quz  quidem  de^ 

monftrado  ( mutatis  mutandis)  de  triplo,  quadruplo,  quimu-  , 

pio,  aut  quovis  alio  multiplo  pariter  valebit. 

Si  vero,  in  hujufmodi  proceflb  numerus  cajnfvis  loci  feu 
gradus  novenarium  excedat, adeoqs  non  hc  unieS  figura  expri- 


5 1»5  130  1 35  140145 
6 1 35 1 43  1 1 54 

..  . 7 1491511  63 


8 i g4l7a 
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meniusitiUima  tdim  figura  fuo  Iqco  ponenda  eft , fupeciori 
interien  in  locum  pcoxime  afeendentem  protrafa,  cuin  ligurx 
iftiut  locis  dcincep»  numeranda,  Exfempli  gratia,  fl  nutnccai 


idem  3431  per  8 multiplicandus (iCjiingu*  ' 

1*  figur^  numeri  multiplicandi  o6tuplanda:  * 3 4 a i • 

funtj  earumqi  oSiupla  fuii  quzq;  locis  fub-  8 

feritanda,  8t  in  unam  deinde  fummam  8 • 

(habito  locorum  refpeftu  ) colligenda.  16  . - 

Nempe  Unicas  i oftuplata  dat  unitates  8,  3« 

decades  a oftuplat*  dat  decades  16 , cen-  ^ ‘ 

curiz  4 oftuplataE  funt  centurix  33>&3  27368 

millia  oftuplata  fune  24  millia.  Quibus 


in  unam  fummam  Additione  coi Icft is , emergit  totius  numeri 
multiplicandi  o£luplum  273  68  = 3 43 1 « 8.  ut  patet. 

Pofmnt  autem  illa  particularia  fingulo- 
rum  locorum  multipla  , vel  totidem  di*  $ 421 

ftinftis  lineis  collocari,  ut  modo/  vel  poti*  8 

us  in  duas  omnino  lineas  cogi  ad  hanc  for-  3108 
mam.  Dummodo  enim  illud  utrobiq;  9 4.7  6 
curetur, ut  quaelibet  hgiira  debito  fuo  loco  27368' 

feu  gradu  collocetur,  perinde  eft  live  illud 
duabus  live  pluribus  lineis  fiat  j eadem  nquidem  addicibnii 
fumma  emerget. 

Verum  & adhuc,  ad  commodios  operationis  compendium, 
poterit  ifthaec  additionis  fumma  etiam  currente  multiplicatio, 
nis  opere  colligi,  ( quamvis,  perfpicuitatis  gratia,  difiinfte  po* 
tius  utramq;  operationem  prima  vice  exponendam  putave- 
rim:) Nempe  quoties  figura  quasvis  in  fiipcriorem  locum 
transferenda,  ea  memoria  retineatur,  ufqt  dum  nota  quicum 
addenda  fit  innotefeae , ututriulqj  loco  earum  aggregatum 
feribatur.  Ica,in  fuperiori  exlemplo , pofiquam  ihnnitatum 
loco  ponatur  8 ( nempe  figurae  i oftuplum;)  lequuntur  1 6 de> 
cades  ( nempe  duarum  oAuplum)quarnm  6 decadum  loco  re* 
.politis, pro  reliquit  decem  refervo  1 centuriam:  dcinde4cen> 
turiarum  oftuplum  funt  centurix  qa, quibus  adjungenda  efi  1 
(nuper  refervata)  ut  fiant  centuriae  33  i quarum  3 centuria- 
rum fede  poficis,  pro  reliquis  centuriis  30  refervo  3 millia:  His 
autem  3 millibus, fi  adjungantur  millia  24,  (nempe  oAuplum 
3 millium  in  numero  multiplicando  repertorum]  J emergunt 

millia 


34*  I 

8^ 

«7368 


34»* 

27  3^^ 
68  4* 
95788 
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«nilUa  27, fuit  locis  ponenda.uc  in  exfeplo  appbfito* 

Adcoq^  (ktis  declaratum  eft  quomodo  in  multi- 
plicandis etiam  numeris  compoiitit  procedendun^ 
eft,  6 modo  multiplicator  lic  numerus  limplex, 
una  6gura  (cribendus. 

Si  vero  non  modo  numerus  multiplicandus,  fed  8r  Multipli-  „ 
c;|tor  fii  numeras'coropo0tui,  duabus  aut  pluribus  figuris 
ieribendus } eadem  quxprius  operatio  toties  repetenda  erit, 
quot  funt  Multiplicatoris  iive  numeri  multiplicantis  figur^j 
'numeriq;  fic  inventi  C debita  locorum  ratione  habita  > in  u- 1'®^***"* 
nam Tummam  additione  colligendi.  Exfempli  gratia , fi  nu- 
^crusidem  3421^ per  28  multiplicandus  fit;  pofiquam  fiib. 
feriprerim  totius  oauplum  modo  fuperius  tradito  inventum ) 
27368}  rubfcribendumeli  infuper  eiufdem 
duplum,  feu  potius  vigecuplum.  Nempe 
iplius  duplum  ( ut  fupra  docetor  inven- 
tum) 6842 , fi  ciphram  adjedaro  habe« 
ac  C puta  5842oJnve , quod  tamundem 
valet, uno  gradu  afifcendendo  promovea- 
tur, (ita  nempe  ut  ipfios  figura  ultima 
ponatur  loco. decadum , penultima  loco  centuriarum  8rc.^ 
habebitur  iftius  dupli  decuplum,  ( quaelibet  nempe  figura  uno 
gradu  promota  decuplum  iAfus  valoris  habet  quem  prius  ob- 
tinebar,) hoc  eft, expoliti  numeri  vigecuplum.  Si  ita*q}  odo. 
plumSe  vigecuplum fimul addantur,  haMbitur  viginti-odo- 

}>lnm.  ut  patet.  Nempe  95788  =3421x28.  Similiter  in  a- 
iis  faciendAm  erit  quoccunq}  demum  in  multiplicatore  figurae 
xeperiancur. 

Ita  fiquis  quaerat^  horiis  .ctniineoi  tjnus  integer  ? 

Cum  notum  fit  diem  quennibet  horas  continere  24,  erit  nu- 
meras horarum  viginti-quadruplus  numeri  dierum.  Adeoqi 
cum  Annus  integer  contineat  dies  365, 
atqi  infiiper  6 horas,  fi  dierum  numerus 
365  multiplicetur  per  24»  habebitur  ntr- 
merus  horarum  qux  in  diebus  integris  n- 
nius  anni  conUnemur , 8760  =3  365  x 24. 
quibus  A addantur  rcliqox  6 horx,  erit 
omnium  numerus  365  x 24  4 6=  8760 
6 = 8766.  tot  igitur  horx. in  uno  ap- 
jio  integro  continentur* 

S 


365 

»4. 

1460 

•730 

8760 

6 

8766 
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Si  quis  infuper  quxrtt  hor^  ffurint  elepfe  m nato  Cbriffe  ad 

fntmannorum  inJtjMbfeguemmm  MiBe  [excenmm.  qMmqMgima& 

(ex.  Si  duoatur  vel  « , - 

2766 

i6>i'6 


S766  numeras  hora- 
rum unius  anni  in  1656 
numerum  annorum}  vel 
( quod  eodem  recidit) 
numerus  annorcl^  1656* 
in  8766  numeium  ho- 
rarum cujufqt  anni,  ha- 
bebitur numerus  hora- 


45830 

5259« 

14^1  6496 


1451  6494- 


Deonurnuuiciui  ^ m 

rum  omnium  1^1^16^96^2766  16^6  x 27664. 

ut  in  operationibus  appofitii  patet.  n i*s 

VeCi^U  Siquando  numeris  invicem  rauluplicandii,  falcem  multi- 
Multiplice-  plicatorijGIphratimmifceanturj  quanqu^ipfo  e»fcnihU 
tori  interni"  ftgnibcent,  inferviunt  tamen  locis  fupplendii,  adeoqj  aliarum; 
fiif*  figurarum  valorem  augendo,  & propterea  ncudquamfunt  neg- 

ligendae.  Exfempli  gratia,  fi  nqroerua 
23(51  ducendus  fit  in  «0104.  Subfcnpto- 
primum  multiplicandi  quadruplo  9444; 
cum  deinde  occurrat  in  multipHcatort 
ciphra,  fi  illa  in  totum  TOiltipllcandum 
ducatur  prodibit  adhuc  nihil  fnam  nui- 
lies  I eft  nihil,  item  nulUes  6 efi  nihil , 
fic  in  reliquis,)  adeoq;  nullies  23<i  erk 
0000.  Deinde  «561  x 1 2361.  item 

23<5ixo=  0000.  Deniqs  2361  x a » , jjr  'c 

477* . His  igitur  omnibus,  eo  quo  hic  locantur  modo  dilpoli- 
■ tii,  in  ‘unam  fummam  collea»,  babebiqir  nume^  474(55544 
s='^^6l  »»3104.  Ubiooundum  eft  duas  ciphrarum  feries,, 
utut  ex  fe  nihil  fignificent,  tamen  cum  multiplorum  particu- 
larium quodlibet  uno  femper  ad . finiftram  loco  ultra  qu^ 
procedens  protruditur,  ciphrarum  feries  illud  faciunt  ut  rell- 

qnsefuisfingulaefedibue  collocentur. 

Gum  amem  illud  foltimprxftentinterpofttx  ciphrarum  re- 
nes, ut  reliqusc  debitas  fuas  feries  occupent,  neqi  ulterius  « 

fefe  quicquam  va locis  habeant ; poflunt  quidem  lite  non  in- 
commode penitus  omitti,  modointerim  caveatur  ut  renqux 
feries  figaihcauvz  eafilemf^  occupent  aefi  ip(x  ( non-fignt- 


%^6l 
4 • 0:0104. 

f444 
o 000 

%^6i 

0000 

4?4<555  44 
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cantes^  adeflent:  iitin«odeinexfecnplo  hic  ftpctico  (dftilC 
■ fti  cancuni  (eiicbas  ciphraroin  , reliquifq) 
iuas  fcdes  retinentibui ) tldere  eft.  Idem 
:cniro  & hic  8e  illic  numcroi  Fa^»  pro> 
dit. 

Ut  aatem  fuat  cuiq;  locui  rite  a(figne> 
tur,  curandum  eft  ut  iuec  olenretur  regu- 
la; nempe , uc  ci^ujlibtt  farticMUrit  multipli  4746S  s 4.4.  * 

mltimu  fi ffiTM  eodem  ptducelloeetur  cum  juo  re-  ^ 5 5 44 

fpeUive  Multiplkstm,  (reliquis  proximos  continue  locos  oc- 
cupantibus.^ Uc  in  eodem  exremplo»  multiplicandi  (2361^ 
quiulruplom  9444,  ultimam  ipfiui  ^uram  habet  hi  Unita- 
tum loco  politum,  quia  ipfiui  multiplicator  4 , totidem  unita- 
tes indicat.  Itero  ejufdem  multiplicandi  ftmplum  2361  . 

luam  hfflram  in  centorianim  loco  pohtani  h^t,  quoniam  ip« 
iius  mulciplicatoc  X,  unam  centuriam  indicat.  Deniq;  eju(^ 
dem  duplum  47^2,  ultimam  fuam  Hgaram  habet  in  decies- 
miilium  loco, quoniam  ipfius  nioldplicator  a,  duas  millium 
decades  figiuBcat.Ec  (imili^r  in  aliis  quibufvis  multiplicatio- 
iiibua  faciendum  erit.  Atq;  hoc  quidem  fi  curetur,  ciphrarum 
feriet  quotUbetC  fiqiundo  multiplicatori  ciphne  immUceantdri 
penitus  omitti  poffunt. 

Deniq, , fi  e FuQmhm  f five  numeris  invicem  multiplican- 
dis; vel  alttr  vel  uitr^  in  ciphrhrfivt  ana  five  pluribus  Jtemi-  Vecipbri* 
TitlWiltpofitis  illis  cipbrit  fineiibut  i peragam  Ma  multiplicet  io  aefi  finalibus* 

. nm  adefi^enti  & numere  tandem  ita  produGa  m iub)ungdntkr  ciphrn  quot 
tram  illn  omnes  fepefitit.  Ita  fi  nume- 


rus 4085 1 00  docendus  fit  in  nume- 
. mm  136040)  fepofitit  tribnt  ci- 
phfll  finalibus  fmoleiplicandj  nem- 
pe duabus  81  multiplicatoris  u- 
na)  habebitur  9 39  73^404«> 

40851)^)3004)  cui  numero  Fa&o 
£ reftitnantur  tret  illz  ciphne  fepo« 
fitz,  prodibit  939736404000  »40851000  xs3oo40.Etp»*I 
riter  in  aliis* 

Ratio  operationit  latis  eft  evidens.  Si  enim,  verbi  gratia, 
Sooper  30  multiplicare  oporteat  j 8t,  lepofitis  ciphris,du- 
cantBr'3  io  a habebitur  63^3x2.  £t,  itfthoiis  cieris, 

S a 6000 


408  5 t 
» a 3004  o 
• 1 0 3 404 

133553 

Sj  7 • 

9397  3^4  P 4000 
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6000  =s  300  K ao.  N«m  , n bis  fint  6f  ■ 1 

erunt  bii  50  decies  ^,hoc  cft,^o;  8t  bis  300  de- 
cies 60j  boc  eli,doo;  Sc  deniq;  /i  bis  300  Hac  600, 
erunt  vicies  300  ( five  bis  decies  300  J decies 
600  , hoc  eft,6ooo.  Qu|zlibet  enim  adjefta  fi- 
phra  numerum  cui  adjicitur  decuplum  facit.  Et  pariter  in  a- 
liis  ejuTmodirnulcIplicationibui  quibufcunq^. ' 

. Atqi  hinc  liquer,  tantundem  prorfiis  valere  five  t docantor 
in  3000 , live  20  in  300, 

3000  300  30  3 

a 20  aoo  2000 

^000 


6000 


6000 


' live  200  in  3o,(ive  deniq^ 

' 2000  io  3 ;quippe  in  liR’ 

gulis  emergit  numerus 
6000.  ut  patet.  £c  pari- 
ter in  limiiibus.  >i 

Atq;  haAenus  quidem  de  numeris  integris  invicem  maltipli- 
. candis  dixilTe  fulficiat. 

Siquando  numeris  integris  anoe£ii  contigerit  partes  aliquoc 
Partitim  it-  decimales,  five^  quod  idem  eft)  loci  aliquot  infra  unitatis  lo- 
cimaliwn  cum  defcendentesi  eadem  omnino  erit  operationi#  methodus 
multiflicatio.  jjjq.  jj,  numeris  integris:  cum  hoc  lolo  difcrimine,  qu6d  polis 
quam  numerus  produftus  eodem  plane  modo  invenitur  acli  ef-  • 
(entnumeriomninointegri,  tandem  tot  loci  in  numero  fafto 
linea  leparacrici  funt  abfcindendi,  ut  partes  decima let,quot  e- 
rant  in  utroq;  limul  Faftore  lic  abfciin. 

Exfcnipli  gratia.  Si  numeras  3 _ ducendas  elTet  in  3^f  . 

Poliquam  ( quali  elTent  plane  integri ) invenerim  prododum  . 
127S375  = 36525  X 35;  tandem,  quia 
in  favoribus  video  tres  locos  partium 
decimalium  f duqs  nempe  in  multipli, 
cando,  8t  unum  in  multiplicatore,)  tres 
ultimas  produ^li  liguras  linea  fepara. 
tr[ec  abfcindo  ut  parces  decimales-'  a(|e* 

6q^  habeo  1 278(2^^  = 365^^  xq'5 
Acq;  idem  in  aliis  panium  decimalium  multiplicationibiisob- 
fervandum  erit.  . 

Ratio  hujus  operationis  h*c  eft.  Quoniam,tit  numerus  qui* 
libet,  adjefrione  cipbrzin  fine  , decuplo  angetur)  prumudi 
nempe  qualibet  figura  in  locum  proxime  fuperiorem  ,pt  qu£ 
prius  uoiutes  figificabac,)a  liguificcc  decades^-^c  de  reliquis: 


365 

■ 

i82j  625 
1^78  Brs 


fit*' 
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Ha  figurx  finalii  abfcifllone  linea  feparatrice  , noirnt}!  dccq- 
pio  minaitor;  detrufa  ncxnpe  figara  qualibet  in  locom  proxime 
infcriorSjUt  qux  prius  decades  GgniHcabat.iare  (ignificet  unita* 
tcs,8c  Hc  de  reliquis.  Puta,  (inun  ero  35  adjiciatur  ciphra,  fiet 
350  decuplo  major;  firrab  eodem  35  abfeindatur  linea  frpara* 
trice  figura  ultima»  erit  3^5.  decuplcT  minor.  Et  TmUiter  |a> 
dicandum  erit  ubi  duat,  tres»  aut  pJuret  adjiciuntur  cipbiz,  aut 
totidem  abfeindantur  loci  decini ales;  rumpe  numerus  cemu- 
pto,  milIecapIo,8(c«  ad;e£iione  augetur,  vel  ablatione  minui* 
tur.  Adeoq;  in  exfcniplopropolito  cum  _ Itt  centuplo 
minorquam  36525}  erit  etiam  36c|xs  »35  cuuuplo  minor* 
quam  36525x35;  cumq;ctiaro  3(^  iir  decuplo  minor  quam 
35,erit365^x  3vs  decuplo  minor  quam  3651^  x55,adeo- 
que  deciei-centuplo,  hoc  eft  miUccuplo,  minor  quam  36525  x 
35.  Cum  igitur  fic  T27S375  s=  36525  X 25 , abfcindcndx 
lunt  linea reparatricetrctultimz  figurz  ut  numcrus  fiat  mil- 
Iccuplo  minor  , nempe  JI278^|75  = 365(3i  * 5^v  adeoq;  fi- 
gura 8 quz  prius  fignificabac  tot  millia,  jam  figniticat  non  nifi 
totidem  Unitates,  &fic  de  reliquis. 

Atq;  hzc  etiam  fufficiant  de  partibus  decinialibai  nioltipli- 
candis.  * 

Tandem  81  hanc  libet  ( ex  Oughtrcdo)  regulam  generalem 
proponere, quz  in  fuos alfignando  numeris  multiplicatione^^ 
fafils  locos,  live  in  numeris  integi  is,  five  etiam  partibus  deci- 
jnalibus,  dirigat.  Cum  Tuos  cuiq;  locd  indices  afijgnavimus, 
ita  nempe  uc  Unitatis  locus  indicem  habeat  o (*  ut  qurneq;  aA 
fcendit  neq;  deiccndic loci  autem.fupra  illum  afleendentet 
primus,  fecundus,  tertius,  &c.  indices  habeant  affirmativos, 
!»2}3.&c.  8c  contra  loci  dcfcendcmcs  primus»  fecundus,  cee* 
th]s,8ec.  indices  habeant  negativos  h-i,N-3,—3»&c./n- 
dtx  citjuf4;pariicuUrh  F4di,!n  multiflic4iivpe , tquatur  ivdicibiu  «* 
triypijFaderii  finmlfimipiit.  Exfcmpli  gratia,  ii  multiplicandus 
fit  numerus  3a(L>n5|j4x.  Multiplico  primum  4 ini  ( quo- 
rum indices  1—  2 8t  — 0 8t  fadiiseft  4 ( =;  r x 4 ) ponendus 
loco  tertio  defeendente, cujus  index  eft  —3,  a qualis  dticbui 
^ 2 8c  H- 1,  Tum  4 X 2Cqubrum  indices  •-  a 8i  ef.  8,  • 

loco  fecundo  defeendente  ponendus,aijus  index  — 2 =x:  2 1 o.  ' 
Tum‘ 4 X 3fquorum  indices  —2  & + i^faflus  eft  i2,pcmndus 
(nempe  qxoad  ultimam  ipfiut  figuram  2JI0C0  deUendente  pri« 

S 3 ’ mcx 
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mo  cu)ui index  i = ^ 9 4- 1«  Deinde  3 * i C ({uoram  in« 
dicci  M I St  M 1 ) fadui  9,  indicem  habec  ^2  c, 

ideoqt  ponendas  loco  defccndente  fecundo.  Sic  S^2  y foAoi 
6,  indicem  habet  M 1 = M 1 4 o,  po- 
nendus loco  dcfccndente  primo.  Ec 
§4  3,fadusp)  cujusindbx  o=  ^34 
3,  ponendus  loco  Unitatum*  Deniqj 
5 X i,ta£hji  5,  cujus  index  i = o <-4 
X,  ponendus  loco  defeendente  primo. 

Et  5 X 3,fadhis  IO,  indicem  habet  o =s 
o t o,  ideoq^  ad  locum  unitatum  refe- 
rendus, nempe  iphus  ultima  Bgura  o il- 
lic collocanda , 8e  reliqua  t in  locum 
f>rOximum  transferenda.  Ec  tandem 
5 4),faftuseft  15  ( cuifiaddatur  1,  figura  huc  cmnfmidajfit 
X 6,5  cujusindex  i s=  o 4 i,  adeoqt  ad  locum  primam  aflbea- 
dentem  fpedtac.  Ogibus  abfolutis,  fi  /ddicione  colligantor  in 
unam  fummam,8t  totius  multiplicationis  fadus,  17 1 (Of  , cu- 
jus index-*  3 ( quoad  ultimam  ipfius  figuram  xlUmandus) 
sequalisdoobHisfimul  indicibus  — a8e  — 1,  nempe  utrinl^ 
fadoris  (;_  & 5 (i4.  Ec  fimiliter  in  aliis  hujufinommuddpU* 
cationibus  quibuTcunqf . 

Atq^hadenusdemuiciplicacionecam  numerorum  integro* 
rum,  quam  pardum  decimalium.  Multiplicatio  Algebrica  9f 
Spedoia,  ut  & quantitatum  ex  variis  denominationibus  con- 
ftantlum,  deinceps  tradetur  poft  Dhifionis  tradidoiiem)  quaio 
fcqueacc  Capite  aggredior. 


T • O*  I • 
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Z)#  t)ivifi»ne.  fit  Div/yfs,  Vivideudu/y  Vtvifmf^oiientJ^i* 
vifi»{enfu  ^tiQo,&  fenfu  l4i0,futnpta.  Ngnftmper  numerum  di* 
9ifm  minuit.  Divijie  efi  fubduQn.  Vivifimt 

fer  divifuem  fimfhtem^  fer  divif^em  eemfefitnm.  VivifionH 
frexir  in  farti  bui  deeimtiibus.  De  Judice  ^uUemiSt/ivemmii^^' 
ri  erti, 

Pi  Xpofita  in  praecedentibus  Muiciplicadonis  tamnttara  quS' 
^praxbad  Divilmm  explifandam  accedendum'  cft* 

Eft 
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.Eft  autem  Dividere,  Numerum  quemvis  datum  in  quafUhet  dqua^  2)/vi/?«t 
UtiUTtes  dirimrre’ iSivc  Numerum  invettire,qui  dtceai  quoties  mntuu  * 
quivis  datus  ia  dato  quavif  r«n(iffft«r.Vel  C li  libet  non  ad  ibloa  nu*  ^ 
merof  ,fed  ad  alias  etiam  Divilioncs  vocem  extendere )Di«fd(Te, 
eft  datam  quamlibet  quantitatem  in  data  ratione  diminuere  i vel  potius 
Vuarum  ad  invicem  quantitatum  homogenearum  rationem  invenire. Nuar 
ut Subdu£Uone^ quantitatum  homogenearuro  Differentum^  k» 

DiviUone  carundietu  K^fionem  inveftigamus.  • 

Sed  de  Numerorum  Diirilioneprxfertim  agendum  cft,  qu6 
vocis  illa  lignificatio  primario  refcrtar,.ad  alias  autem  non  ni- 
fi  analogici  applicatur. 

Innumerorum  vero  divifione  , duos  habemus  numeros  da-  Dividendutt 
cos,  nempe  Dividendum  qui  in  partes  aliquot  «quales  dirimen-  Divifer, 
dos  efti  8c  Divifsrem  five  Dividentem , qui  numerum  partium  ^otienr* 
denotat  in  quas  fupponiturille  dirimendus  t quibus  datis,  ter-  . 
tius  quzritur,  quem  Ortam  dicunt,  five  §uotieruem,  oftendit  enim 
quoties  divifor  in  dividendo  continetur,  five  f quod  eodem  rc- 
. ddlt)  quoties  ex  illo  auferri  poteft. 

Sic  fi  numerus  1 a in  ) parces  (it  dirimendus , numerus  Ortm 
five  Ouetiens  (puta  qj  ofleiidic  unius  trientis  valorem  •’  vel  etf- 
^ oftendit  quoties  Divijor  3,  in  Divideads  la,  continetur.  Ita 
' ii  numerus  30  dividendus  fit  per  Cdiviforem)  4,  five  partiendus 
fit  in  4 partes,  vel  fi  4 dividat  20,ycl  deniq;  fi  quxraeur  quo- 
ties in  20  contineatur  4,  aut  quoties  inde  auferri  podit : Nume- 
rus ortus  five  quotiens,  puta  5,  oftendit  quanta  fit  iftius  nume- 
ri pars  quarta  uu  quadraps,  hoc  eft.  fi  fupponacor  numerus  20  ’ 
in  4 squales  parces  dividi,  quanta  fit  earum  quziibet , nempe 
5^  vel  quoties  in  20  concirMamur  4,  aut  quoties  inde  anferri 
polfic,  nempe  quinquies. 

Divifionis  autem  operationem  ( live  perfeftam,  (ive  perfici- 
endam , folemus  fic  indicare  ^ •,  quod  notat  numerum  l a per' 

3 divlfum  vel  dividcndusvel  etiS  3)i2(4iquod  notat  numerum 
1 a per  3 divirum,sjufqt  quotUntem  e^  4.  Et  fimiliter  in  aliis. 

^od  vero  cantundem  (it  inquirere  Quoties  hi  12  comipe- 
ancur  3 ? atq;  Quantus  fic  numeri  ra  pars  tertia  five  trisnf/ 

C 8t  pariter  infimilibus;)  bac  facili  demcBftra-^ 
tioneoftendatur.  Statu fnttir  in  totidem  colum-  . . . . r 
nis, five TcriebusereAis,  tot  punAoium  triadet*  , , 2- • 
five  terniones  , quot  opus  eftad  complendum*  . . • 

Vimcrum  1 a,  ( puta  4 j J quo  fafto,  Dtuncruf ' colas> 
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columnarum  fimul  oftendic,  quoties  in  i a contineantur  3 ( to* 
ties  nempe  quot  funt  ipCe  columnae^  acq;  edam  quot  punft« 
funt  in  qualibet  ferie  tranfverfa , hoc  eft,  in  quolibet  totius  nu- 
meri tricntc}  ( tot  enim  funt  tranfverf*  feries  quot  funt  cujut 
libet  ercft*punfta,adeoqj  quaelibet  feries  tranfverfa  cftcouat 
Dumeri  triens; ) tot  autem  funt  cujuflibet  tranfverfac  punfta, 
quot  eft  ferierum  eredarum  numerus , cum  hjirum  quaelibet 
tranfverfarum  cuilibet  unum  fubminiftret  pdnftum.ut  pateu 
Eft*autem  Diviiio  eodem  fere  modo  Multiplicationi  oppofi- 
ta  quo  Additioni  Subdu£tio.  Utenim  quae  Additio  componit 
Subduftio  relolvit;  ita  quod  Multiplicatione  componitur , id 
rclolvitur  Diviftone.  Sic , ubi  ex  additis  3 & 4 ftunt  7t(i  ex  7 
alterutrum  auferas, alteram  prodibit.  Ita,  ubi  ex  multiplica^ 
9 in  4 huntiajftia 

3 + 4=7 
7-3=4 
7^4=3 


3x4=12 

3)  «r  4 
4J  i»C3 


la - 

» = 4 

xa a 

* =3 


. per  alterutrum  divi- 
das alterum  prodibit. 

Utrobiq;  quod  com- 
ponendo ex  fuis  com- 
ponentibus conflaturt 
jd  refolvendo  in  fua  componentia  refolvienr.  Nempe  , qu2  ia 
Subdufiione  funt  Ablatum  & Reiiduum,  ea  in  Additione  fuut 
Integri  Membra : & qux  in  DiviHone  funt  Divifor  8e  Quotiens, ' 
ca  in  Multiplicatione  funt  FaRores. 

Graeci  dici  folet  diviff^  8r  dividere.  Apud 

Euclidem  interim  padim  /u«7ror,  yuTtUfi  , idem  (uni 

atqj  Diviftrt  dividere,  divifue  iive  dividendite , & numerus  U 
HtTfHTeu  quotiens  td.  Sic  9 d 7 Navifrai  ptfr/rerptfr  definitur  e -usv 
dfrln  <tp77or  detS/iir . ^i  a numeri  pari 

per  parem  menfuratur,  live  quem  numerus  par  per  parem  met<tBr;nempe, 
qui  ita  per  Diviforem  parem  dividi  poteft.ut  8e  quotientem  pa- 
rem habeat. 

Divi/io  ffri-  Notandum  autem  eft,  apud  Euclidem,  non  numerum  quem- 
{lefumpta.  vis  alium  quemlibet  aaTKpttrpHr  div/dere  vel  meriripofle ; ficat 
nec  a quovis  numero  quilibet  auferri  poteft,  (puta  major  ex 
* minore:)  Cum  enim  ille  de  veris  cantum  numeris  8c  proprii 

di£H<(  (integros  intellige)  verba  facit,  qui  ex  Unitatibua 
componuntur;  adecfq-,  Unitatem  icmpfr  habet  pro  indivilibili, 
qdodq;  eft,  in  nunierlf,  minimum  quod  lic:  non  raro  occuc- 
ric  numerus  qui  iu  imperatas  partes  dividi  non  poteft.  Adeoq; 

numera» 
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namerus  ille  folus  alterum  Dividere  five  Metiri  apud  Euell— 
dem  dicendus  erit, qui  cft  ipHui  , Icu  qui  aliquotiei 

politus  Dividendum  squetj  quoties  autem  ponendum  eft  uc  Jc- 
quet  numer\im  dividendum,  id  divilionc  quxritur^  Verbi  gra- 
tia, fi  dividatur  numerus  ta  per  3 , five  quarratur  quoties  po- 
nendus numerus  3 ut  zquet  numerum  1 a, Quotiens  erit  4 ; quia 
nempe  numeros  3 quater  pofitus  zquabit  numerum  la.  Ac  fi 
proponatur  numerus  10  per  3 dividendus ; id  quidem  fieri  non  1 

poceft,  cum  hic  illius  non  fit  aliquota  pars,  nec  aliquoties  re- 
petitus  ipfum  zquabitj  nara  tea  politus  ('3x3  = 9 ) miner  ^ 

' ^eft , 8e quater  pofitus  3x4=123  major  eft  quam  10  j atq; 
inter  3 8c  4 non  alius  intercedit  numerus,  qui  fit  Quotiens  quz-  4 > 

(itus.  Atqj  idem  continget  quotiefeanq;  propofitui  DivUor 
non  eft  numeri  Dividendi  aliquota  pars. 

Atq->  hoc  quidem  interefi  inter  Arithmeticas  operatlollet 
Syntheticas  8t  Analyticas.  Nempe,  in  Symheiicis,  veris  m/. 
tneris  datis  verus  femper  numerus  emerget;  ac  non  ita  in  Ana- 
lyticis.  Puta,  in  Additione  544  = 9»  31-4  = 7,  &c.  Et  fi-  . . 
militer  continget  quicunq;  fine  numeri  dati  addendi : Ac  in 
fubdu£tione,quamquam  illud  aliquando  contingit, ut  5 4= 
i,8fc;  non  tamen  id  femper,  nam  3 4 zquabitur  nulli  vero 

numero  polIibili,cu  majus  ex  minori  auferri  non  polfitifolemui 
tamen  ejufmodi  fuppolititiam  fubduftionem  utClinq;  innuere 
ad  hanc  formam  3 »-4,  vel  etiam  •— 1.  Sic,  in  multipli- 
catione, propofitisquibufeunq;  veris  numeris  invicem  multi- 
plicandis, verus  (emper  emergit  numerus,  ut  4«x  =8*,  3x5 
= 18,  $x  3 = i5,&c.  Ac  in  Divifione,  licet  illud  aliquan- 
do contingit,  ut  a j 4 (2;  non  raro  tamen  fecus  accidit , ut  fi 
3 per  6,  aut  5 per  3,  dividendi  elTcnt,  ubi  quotientes  nullis  ve- 
ris numeris  fintegris)  alTIgnari  pofiime ; (olemus  comen  & hic 
ruppoficitios  illos  quotos  utcunq;  innuere  ad  hanc  formam 
I vel^,8(/-vel  1 |,8tc.  Et  fimiliter  in  Pocefiatibus  compo- 
nendis Se  refolvendis,  contingit;  dati  enim  cujufq;  veri  numeri 
Quadratum,Cubu8,8ec.  veris  numeris  exhibebitur;  at  non  item 
dati  cujulq;  numeri  Radix  quadracica  , cubica,  8ec.  veris  nu- 
meris exhiberi  poterit:  ucfuo-loco  patebit. 

Verum  ut  multiplicatio,  laxiori  fenfu  fumpta,  non  ad  illam  t>ivi(io  Ux^ 
folummodo  refiringicurubiFadtus  eft  numeri  propofiti  Mu  1 • ac* 

tiplus;  ita  nec  Diviiio  ita  reftringi  folet  ut  Divifor  necefiario  cepta» 
fit  Dividendi  aliquota  pars;  quamquam  ifliajjoiQdi  Se  Muh  ipli- 

T casionem 
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. cacionem  & Divifioncm  voces  illae  primaria  & maxime  propna 
fua  fignificationc  innuant.  Et  quo  fenfu  numeri  fraai  pro  nu- 
meris habentur  eodem  & pro  Faftoribus  in  Multiplicatione,  8e 
in  Divifione  pro  Divifore  vel  Quotiente  haberi  ptolTunt.  Itaq; 
& hoc  fenili, quilibet  numerus  ( fiv»  integer  fivc  etiam  fradut^ 
numerum  quemlibet  dividere  poterit. 

Adeoq; , ut  rem  paucis  comprehendam,  cum  fenfu  ftriaio- 
ri  fumantur  , Mulliplicath  qmtrit  nmeri  dati  multiplum } iivi/io 
^ liquatam  partem : cum  fenfu  vero  laxiori  ulurpantur,  dicenda 

r potius  eft  Multiplicatit)  quantitati  aliam  in  data  ratione  exhiberei  fivc 
' ^ quantitatem,  qu£  ad  datam  datam  habeat  rationem , inveftigare:  Vivifia 

vero,  datis  duabus  quantitatibus  bomogeneis  earum  ad  invicem  rationem 
invefligare.  Neq;  interim  aliquem  terreat,  quod  hoc  laxiori  fei\r 
fu  eadem  operatio  utrovis  ad  libitum  nonnne  appellari  poflit, 
nam  illud  omnino  concedendum  eft , cum  perincie  fit  omnino 
Multiplicare  per  3,  i 8tc.  atqj dividere  per  J , 2, t ,8tc.  ut 
fuo  deinceps  loco  clarius  patebit.  Quod  eo  minus  mirandum' 
eft,cum  8e  idem  in  aliis  oppoficis  operationibus  contingat;  ut«- 
potc  in  Additione  & Subdudione,  chm  perinde  omnino  eft  fivc 
„ addamus  2,  3, 4,  &c- fivc  fubducamus  2,  3,  ^4,&c, 

ut  ex  fupra  diftis  patet. 

Vivifio  non . Interim  monendum  eft,  quod , ut  multiplicatione  ( laxiori 
femper  numt-  fenfu  fumpta^  non  femper  augetur  quantitas  multiplicata,  fed 
rmmJttuit,  aliquando  vel  eadem  manet  vel  etiam  minuitur:  fic  divifione 
(laxiori  item  fenfu  fumpta)  non  femper  minuitur  quantitas 
divifayfed  vel  eadem  manet  vel  etiam  augetur.  Nempe,  quo« 

^ ties  Divifor  eft  unitate  major,  Quotiens  erit  numero  dividendo 

minor;  quoties  autem  Divifor  eft  unitate  minor.  Quotiens  erit 
numero  dividendo  major,  fi  deniq:  Divifor  fit  unitas,  Qioti- 
ens  numerft  dividendo  squalis  erit.  Ratio  manifefta  eft.  Chm 
enim  numerus  Dividendas  oftendat  quoties  ipfe  contineat  uni- 
tatem; Quotiens  autem , quoties  idem  dividendus  contineat 
diviforem  .•  Si  divifor  fit  unitate  major, puta  2 ; manifeftum  eft 
quotiemem  numero  dividendo  minorem  efle,  cnm  eodem  nu- 
mero dividendo  pauciores  contlnenturbinarii  f J quam 
unitatM:  fin  divifor  fit  unitate  minor,  puta  manifeftum 
item  eft  quociencem  numero  dividendo  futurum  majori , cum 
numerus  dividendus  plures  contineat  fcmifiM  quam  integras 
unitates.-fi  deniq;  Divifor  fic  unicas, quotiens  eric  numero  divi* 

dendov 
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dcndo  zqtiallf}  totici  roim  dividendui  diviforem  continebit 
quoties  concinet  unitatem. 

Atqj  huc  fpeftat  quod  apud  Ariihraeticoi  ptflim  occurrit, 
Dividcndunj  toties  continere  Diviforem , qnocies  Ortos  fe« 
Quotiens  continet  Unitatem;  vel,  eandem  effe  rationem  Divi- 
dendi ad  Diviforem,  quz  eft  Qiiotientis  ad  Unitatem  : Item, 
Dividendum  toties  continere  Quotientem  , quoties  Divifor 
continet  Unitatem;  veJ,  eandem  efle  rationem  Dividendi  ad 
Quotientem,  quz  eft  DiviGjris  ad  Unitatem.  Nam  &hocfci- 
endumeftf  quod  & ex  przdiftis  fati»  pKct,>>  ut  in  Multipli- 
catione perinde  eft  utrumvis  i Faftotibus  Multiplicandum  live 
Multiplicatorem  dicamus,  adeo  ut  fi  hic  dicatur  Multiplican. 
dus  ille  erit  Multiplicator,  & contri;  Sic  in  Divifione  dcDivi- 
fore  & Quotiente  contingit,  qui  alcernatim  fedes  mutabunt, 
ut  fi  duorum  componentium  hic  fic  divifor  erit  ille  Quotiens, 

& contra,  fi  ille  Divifor  hic  quotiens  erit.  Puta,  cum  in  multi- 
plicatione 3 8c  4 invicem  dufli  conftituant  12  ; fi  3 dicatur 
multiplicandus,  erit  4 multiplicator;  8e  contra,  fi  4 fic  multl^ 
plicandus,  multipli- 
cator enc  3.  Si  au-  3*4=12  3)  12(^4  i*  = 4 

temidem numerus  12,  4»3  = i2,  4312(3  4*  = 3 

per  3 dividatur, quo-  . 

tjens  erit  4^  fin  divifor  fic  4,  quotiens  erit  3.  Et  quidem  in 
omni  divifione,  fi  qui  prius  fuerat  Qpotiens  fiat  Divifor , qui 
fuerat  Divifor  fiet  Quotiens. 

Dcniq;,  ut  de  Multiplicatione  monuimus,  nempe 'eam  vhcn-  > 
aliud  efle  quam  multiplicem  Additionem,  five  additionis  com-  ** 
pendium;  ita  8t  de  Divifione  monendum, eam  quippe  vix  aliud  r 
cfleffal.cem  cum  Divifor  efl numerus  integer)  quam  multipli-'***  x 
cemtubdudionem,livefubduftionis  compendium.  Qui'qux- 
ritenim,  quoties  numerus  12  contineat  3;  idem  facit  ac  qui 
qtlzrit,  qUoties  ex  i2Xubducipofnnt3:  (^i  igitur  continui 
fubduAione  invenerit,  quoties  poftint  3 ex  12  auferri , ita  ut  ni-  • 
hil  reflet;  invenit  etiam  eadem  opera  quoties  3 in  1 2 prxcife 
contineantur;  quod ipfum  eft  12  per  3 dividere,  ut  ex  przdi-  ' 

^is  liquef.  Sic  fi  ex  12  pundis  appofi- 
tis,  3 quoties  fieri  peific  fubducantnr, 
patebit  poft  quatuor  fobdufiiones  ni- 
hil fiiperefle.  Qgoc  autem  fiibdufta  funt , coc  prius  aderants 

T 2 adeoqi 
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adcoq*,,  cam  nihil  fuperfit,  manifeftam  cft  5 in  "la  praecire 
quater  contineri,  ( quod  ipfum  divilionc  queritur J vel  eci«m 
trientem  numeri  I2eife4,  (utfupra  oftenfum  eft;)  nempe 
fi  1 2 per  3 dividatur,  quotien*  erit  4« 

Quiq;  h*c  fatii  intelligit,  is  genuina  divifionis  Tundamenta 
perfentifeit.  Gum  enim  infiniti  prope  laboris  eflet  in  divifioni- 
bus  maioribus  tot  fubduftiones  figillatim  peragere,  quot  nu- 
mero dividendo  grandiori  penitus  exhauriendo  fiifiieiant  j ex- 
cogitarunt Arithmeticae  pradic*  magiftri , laboris  magni 
magnum  compendium;  nempe  pro  multiplici  Diviforit  [ubduSme, 
fubducmdiviftrtf  Multiplum^  quod  eodem  plane  recidit.  Sic  in 
exfemplo  praecedente,  ubi  numerus  i2per  3 dividendus  pro- 
ponitur; perinde  eft  five  ternionem  ( ) quater  fiibduca- 

mus,  five  ternionis  quadruplum»  C 3 + 3 + 3 3 * 3 * 4i^ 

• 8e  ut^rumvis  fiat  nihil  reftabic. 

Quod  & ipfiim  fieret  fi  terna-  r ■—*■<*»»■  ' ■■■.■! 
xii  duplum  bis fubducaraus;  • • • I «_*  * I » * * • 

aut  etiam  triplum  ternarii 
femel  & lemel  ipfum  terna- 

* rium.  nempe  3*^4 3 3 

343  = 12. 

C^o  maior  autem  fuerit  numerus  dividendus,  & quotiens, 
eo  magh  patebit  hujufce  compendii  utilitas.  Si  20  (intper  a 
. dividenda;  pro  decem  fubdu^ionibus  numeri  2 yfubftituenda 

eftiftius  decupli  fubduftio ; nam  2)«lo  = ao.  Si  3do  divi- 
denda p«Tr  5 ;.pro  fexaginta  fubdufti- 
onibus  numeri  femel  fubducen-  2.)  20  (10 
dum  erit  ipfiusfexagecuplum.  Et  fi-  6J^6o(So‘ 
militer  in  aliis. 

Atq;  ha^enus  quidem  divifionis  nataram  (atis  explicafie  vi- 
Viviftonis  6'  dear;  ejufq;  cum  Multiplicatione  comparationem.  Sequitur 
peratis.  ipfiuspraxis  exponenda.  * 

Per  divi(o-  Si  Divifor  fimplex  fit,  una  figura  feriptus,  8t  dividendas  item  * 
• rem  /impii-  diviforii  decuplo  minor;  ex  ipfa  memoria  petenda  eft  folu- 
(cm.  . ^ quam  fupra  exhibui  Multiplicationis 

* * & Divifionis  Tabella,  Nempe,  reperto  in  Tabellae  fhmmitate 

Divifore,  in  eadem  columna  quaeratur  numerus  dividendus, vel 
faltem  numerus  qui  illic  occurrit  Dividendo  proxime  minor, 
Schabebicur  ad  latus  numerus  in  quotience  ponendus.  v.g.  Si 

qaxracac 
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quzratur  quoties  in  24  contincantar  3'«  Repertis  in  fummos. 

Tabella  Multlplicalienis  & Divifionii* 

"^n»r3T4l5l<S|7l8i9'*.  . 

Zl  4I  61  8 1ioli2ll4li61i8 
3 1^19  1 lai  ISI  181211  241^7 
4I  8 1 12  1 16 1 20I  24I28 1 32  i 36 

5 f IOIlS120l*5l30n'>l40T4S 

^1 1 z 1 1 8 1 24!  30 1 36  1 42  1 48  I 54 

7 Ii4Tana8n5I.4>  14915^1^3 

8 1 16  1 24I 31 1 40I48 I 56 1 6417^  I 


9 Ii8l27i36i45i54i63[72i8i' 


& infra  24,  habebitur  ad  latus  numerus  8,  in  3^24(8 
quotiente  ponendus.-  quippe  in  24  ofties  3^26(8^ 
przcife continentur  3 : nam  3 x 8=24.  Un-  * 

de  patet  numerum  3,  numeri  24eiTe  partem  aliquotam , nempe 
"oftavam.  Si  26  per  3 dividenda  fint-,  in  columna  tertia  ( ubi  m 
fronte  3J  & feric  tranfverfa  oftava,  re^riimtur , non  26 , fed  • 
24,  binario  minor,  8t  ad  latus  8 ; quod  indieffim  cft  Dividen- 
dum 26, continere  diviforem  3 odies, 'atq;  infuper  2:  vcl  ex 
Dividendo  26,  odies  auferrj  pofTe divifdrem  3,  atq;  infuper  re- 
flare 2.  Hoc  refiduum,cum  fubjedo  iibi diviforr.  St  inter- 
jeda  lineola, in  vento  quotienti  8 poflpono , ut  habeatur  perfe- 
dus  quotiens  8f . Quod  etiam  indicat  numerum  3 numeri  ad 
aliquotam  partem  non  efle,  cum  hic  illum  contineat  plufquam 
odies,  8c  minus  quam  novies.  * 

. Si  vero  numerus  Dividendus  non  (it  decuplo  Diviforis  mi- 
nor, gradatim  procedendum  efl,  8e  varia  multipla  fuccedlv^ 
lubducenda  ; polito  primum  Divifore  fub  dividendi  gradu 
fupremo,  feu  ad  finiflrarf  primo,  c faltem  fi  divifyr  non  fit 
major  figura  Dividendi  eo  gradu  pofita,)  & deinceps  fuccelTive 
in  reliquos  locos  promoto,ufq,  dum  ad  locum  infimum  tan- 
dem perveniaturjin  fingulis  interim  locis  fublato  quoties  fieri 
, - ' ■ ■ T 3 , • poteft 
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potcft  Divifore,  feu,  quod  idem  eft,  fublato  diviforl*  multipla 
quam  fieri  potcft  amplo,  c numexis  dividendi  fuptapofiti^ 
notato  ubiq;  fiquod  fit  refiduoj  numero  item  (ubdu^ionum  ia 
quolibet  gradu  faftarum,  five  multipli  fubdufti  deaominato* 
re,  feorfim  in  Quotiente  notato;  quorum  omnium,  relpeftu  ad 
fuos  gradus  habito, colleAio(rcliduo,fiquid  operatione  perfefta 
fuperfit  lineolae  ut  diftum  eft  fuprapofito,  cui  fublcribatur  ipfe 
Divifor,^intcgrura  quoiientem  conftituettficut  8t  multiplorum 
omnium  iubduftorum  aggregatum,  fi  illa  videbitur  colligere, 
(adjeftointerim  fiquid  in  fine  fuperfit  refiduoj  reftituet  inte- 
grum Dividendum;  fi  enim  fingula  fubdufta  refticuantur , re- 
dibit numerus  primo  pofitui:  Ipfeq;  numerus  Dividendus  totiei 
Diviforem  continet  quoties  indicat  Qiiotieni,  feu  quoties  ip(e 
quotiens  continet  unitatem , ut  & Quotienten»  toties  quoties 
Divifor  continet  unitatem. 

Exfempli  gratia.  Si  numerus  486  fit  bifecandui,(if  c in  duat 
zquales  partes  dividendus ; ’ vel  , fi  quaeratur^  quoties  ia 
numero  486  contineatur  numerus  *;  hoc  eft,  fi  dividere  opor- 
teat 486  per  a : Ponatur  Divifor  a,rub  figura  divlforis  ad  fint- 
ftram  prima,  nempe  (ub  4 ; & quaeratur  (vel 
«X  [ftemoria , vel  ex  tabella  fuprapofita  ) a)  (a 
quoties  in  4 contineantur  2 ; quod  quidem  Z 

. bis  fit , nec  Ixpius , ( |nam  ipfiui  tri- 
plum, 2x3=9,  majus  eft  numero  4,  adeoq;  auferri  non  po. 
ceft J notato  igitur  in  Quotiente  numero  invento  2 , diviibria 
duplum  f quotuplum  nempe  indicat  Quotiens ) nempe  4 =. 
9 X a,  e numero  4 fuprapolito  auferatur,  8e  cum  nihil  reftet  u- 
traq;  figura  ( 2 diviforis,  8t  4 dividendi ) deleantur,  C ut  qw 
munus  fuum  jam  praeftiterint;^eftq;  haec  operatio  prima.  De. 
Inde,  promoto  Divifore  in  locum  proximum, fub  Dividendi  fi. 
gura 8, eadem  operatio*C mutatis  mufandisj  repetenda  eft: 
ne'mpe  quaeratur,  quoties  2 |n  8 / 8c  refponfum  4 ponatur  ia 
quotienteCpoft  numerum  1 iftic  prius  pofitu> 

& Diviforis  quadruplum, 8 ==  2 « 4,  ex  8 (di-  2)  /(B'6  (24 

videndi  numero  fuprap^itoj  auferatur, 8e  ZZ 
cum'athilreftiterit,  deletis  figuris  2 & 8,pcr- 
fefta  eft  curatio  fecunda.  Tandem,  promoto  in  locum  proxi- 
mum divifore,  ad  eandem  formam  praeftanda  eft  operatio  ter- 
tia ; quaeratur  nen^ , quoties  2 in  6 / r^ponfum  3 in  quoti- 

entf 
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«nte  fcribatur,  & Dlviforis  triplum  T*  4} 

^ =s  a X 3 ) cx  numero  6 fuprapoli-  ZZZ 

to  ablatum, nihil  relinquit;  adeoq; , 
deletis  a & 6,  cum  nullz  fuperiint  alix  Dividendi  hgurz^  per- 
afta  eft  tota  divifioj  & repertus  eft  Quotiens  integer  243  ; qui 
propterealemifUteil  numeri  4S6^quippc  toties  in  486  reperi- 
tur  numerus  a.  Si  autem  plurcs  adhuc  (uperfuififent  in  numero 
Dividendo  loci,  plures  etiam  eadem  plane  methodo  repetendx 
cilent  operationes,  quot  opus  eflet. 

Siqui8interimobjiciat,hguram 4, centuriarum  loco  poA« 
tam,  atq;  8 poiltam  in  loco  decadum,  non  tot  (impliciter  uni* 
cates,red  illam  4 centurias,  hanc  8 decades  figniheare  , adeoq; 
2 in  400  non  bis  (cd  ducenties,  & in  80  non  quater  fed  qua- 
dragies contineri.  Verum  quidem  illud  eft : (ed  8t  pariter  ve-’ 
rum  eft iiguras 2 & 4 in  quotiente  politas,  quanquam  cum 
primum  fcriberenrar , videri  polTunt  tot  (impliciter  unitates 
notare , tamen  ubi  tota  perlicitur  divilio  patet  illam  ducenta, 
& hanc  oftogiota,  (ignilicarc;  adeoq;  non  dicimus  nnmerum  a 
C diviforem)  ih  numero  48  d ( dividendo)  contineri  bis  & qua- 
ter & ter,'  led  ducenties  quadragies  8t  ter.  Et  quidem  in  ope- 
ratione prima,  (i  locorum  ratio  habeatur,  non  (impliciter  bis 
. duo  ex  4,  fed  ducenties  duo  ex  400,  (ive  bis  duas  centurias  ex 
quatuor  centuriis;  & in  operatione  fecunda , non  tam  quater 
duo  ex  8,  quam  quadragies  duo  ex  80,  (ive  quater  duasdeca- 
desex  8 decadibus,  ablata  e(fe  dicendum  erit.  Et  ftmiliter  in 
aliis  quibufeunq;  divilionibus. 

Eodem  modo,  (i  1 38  240  per  3 dividamus;  Diviforem  3 ( non 
quidem  fub  i,  quia  ipfodivifore  minor  eft,  adeoq;  3 in  i nul- 
lies  continentur,  8t  propterea  in  quotiente  vel  nihjl  pooendum  ' 
elTet,  Tcl  o ciphra , quz  hic  loci  nulli  eflet  ufui,  cum  nondum 
feriptam  habeamus  figuram  fignificativam,  fed  ) fub  figura 
proxima  3 fubfcriboj  & , cum  3 in  13  C figuris  fuprapofitii  ) 
contineanturquater,fcripto  In  quotiente  4,diviforis  quadru- 
plum 1 2 = 3 X 4,  ex  1 3 fublatum,  relinquit  i , quod  refiduum 
deletis  1 3 fuperferibo:  Tum  deletum  etiam  eo  loci  diviforem, 
in  proximum  transfero;  &,  cum  3 in  . 

1 8 contitteantur  fexies,  in  quotiente  .l'  . 

poft4fub|ungo  6,  & diviloris  fex*  3) 
tuplum  1 8 = 3 X 6,  ex  fupraferip-  ,5  ^ 
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mo  cujui  index  m x = ^ 2 4- 1.  Deinde  3 « i ( quorum  in- 
dicet *-*  I 8t  X ) fadui  3,  indicem  habec  2 = •—  1 •—  €, 
ideoqt  ponendui  loco  derccndente  fecundo.  Sic  3x2,  faAut 
6,  indicem  habec  i = •—  x 4-  o,  po- 
nendut  loco  defcendente  primo.  Ec 
§4-3«fa^S9> cuiuiindbx  0=  — 34* 

3,  ponendui  loco  Unitatum*  Deniq; 

5x1,  ta^i  5,  cujus  index  >—  i = o — 

X,  ponendus  loco  delcendence  primo. 

Ec5  X 2,faftui  xo,  indicem  habec  o s 
o t o,  fdeoqi  ad  locum  unitatum  refe- 
rendus, nempe  iplius  ultima  figura  o il- 
Jic  collocanda , 8c  reliqua  r in  locum 
f>roxknum  transferenda.  Ec  tandem 
5 4. },  fafbis  eft  15  ( eui  fiaddatur  i,  figura  huc  tranfnrilTa , fic 
x6,)  cujusindex  i = 0 4-  x,  adeoqt  ^d  locum  primum  aflTceii- 
dentem  fpe^c.  Qgibai  abfolutis,  fi  additione  colligantur  in 
unam  ruramam,8e  totius  multiplicationis  fa^t,  17 1 (sta  , cu- 
jus index  ^ 3 C quoad  ultimam  ipfius  figuram  xftimandus) 
sequalisduobiisfiroul  indicibus  — >a8t  — >)  nempe  utriulqs 
fadoris  32  ^ & 5 1|4.  Et  fiuulicer  in  aliis  hujulinommulcipll- 
cacionibui  quibufcunqs . 

Atq^hadraus  de  multiplicatione  tam  numerorum  integro- 
rum, quam  partium  decimalium.  Multiplicatio  Algebrica  8f 
Speciola,  ut  & quantitatum  ex  variis  denominationibus  con- 
ftantium,  deinceps  tradetur  poft  Divifionii  traditionem^  quam 
fequence  Capite  aggredior. 


CAP.  XIX, 

• • 

Z>e  'Divifiine,  fit  Divi  fit  ^ Dividtadm,  Vmfort^oiie)uJ>i- 
vifit  (enfu  ftfiQoy  & fen/a  Uto,  fumpta.  Ntn  (tmper  numerum  di- 
vifum  minuit.  Divijfit  efi  tnidtifltx [ubduOit.  Divifitnif  pruxUi 
per  divifoxem  fimplieem^  per  divi[^em  (emptfitum.  Vitrificni* 
prrueis  in  partibui  decimnlibuu  De  Indice  ^tit\iemi$yfive  num^ 
ri  arti. 

g 'Xpofita  in  praecedentibus  Mulciplicadonis  tam  nCturt  quS 
^praxUad  Divifimm  explicandam  accedendum  cft, 
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,Eft  aucem  Dividere,  Knmerum  gutmvis  detum  in  qmlUitx  <9*4- 
ht  feries  dirimere" s Ctve  Numerum  invenire,qui  decem  qumies  nttterm  * 
giuvis  delBS  in  dele  quevif  teniineturytl  ( li  libet  non  ad  foloi  na*  ^ 
jnerof,fed  ad  alias  etiam  Divilionci  vocem  extendere }Dividtrr, 
cft  datem  quamlibet  quantitatem  in  data  ratiene  diminuere  } vcl  ^otiut 
Duarum  ad  invicem  quantitatwn  homogenearum  rationem  invenire. Kuar 
ucSubduftione^ quantitatum  homogenearum  Diferentiamt  k» 

Divilione  camndictn  Kationem  inveftigamas.  * 

Sed  de  Mamerorum  Divifionc prscfertim  agendum  cft,  qu6 
vocis  illa  iignificatio  primario  refeitar,.ad  alias  autem  non  nl- 
fi  analogici  applicatur. 

Innumeroram  vero  divifioae  , duoshabemui  nuineroi  da<  Dividendm% 
tos»  nempe  DivideadNm  qui  in  partes  aliquot  aequales  dirimen-  Divifer, 
dus  eft;  & Divifsrevt  five  Dividentem , qui  numerum  partium  ^etiem. 
denotat  in  quas  fiipponiturille  dirimendus  x quibus  dath, ter- . 
tiui  quzritur,  quem  Ortum  dicunt,  five  ^miememt  oftendit  enim 
quoties  divifor  in  dividendo  continetur,  five  ( quod  eodem  re- 
• cidic)  quoties  ex  illo  auferri  poteft. 

Sic  fi  numerus  1 a in  ) partes  fit  dirimendus , numerus  Orim 
five  (puta  4j)ofieitdic  unius  trientis  valorem  : vei  etf- 

nfD  oftendit  quoties  Divifer  3,  in  Dividende  12,  continetur.  Ita 
. ' fi  numerus  3o  dividendus  fit  per  Cdrviforem)  4,  five  partiendus 
fit  in  4 partes,  vei  fi  4 dividat  20,  vel  deoiq;  fi  quaeratur  quo- 
ties in  20  contineatur  4,  aut  quoties  inde  auferri  po(Tit : Nume- 
rus ortas  five  quotiens,  puta  5,  oftendit  quanta  fit  iftius  nume- 
ri pars  quarta  (eu  quadrapi,  hoc  eft.  fi  (upponatur  numerus  ao* 
in  4 aequales  partes  dividi,  quanta  fit  earum  quaelibet , nempe 
vel  quoties  in  ao  contineamur  4,  auc  quoties  inde  auferri 
P^it,  nempe  quinquies. 

Divifionis  autem  operationem  ( live  perfe^m,  five  perfici- 
endam y folemiis  fic  indicare  ; quod  notat  numerum  1 3 per 
3 divifam  vcl  dividcndujvet  etiS  3)i3(4}quod  notat  numerum 
ia  per3divirum,«)urq;quotknten}efle  4.  Ecfimilhcrinaliis. 

Qpod  vero  tantundem  fic  inquirere  (poties  in  is  contfne- 
Iincur3?atq{  Cluamus  fic  numeri  12  pars  tertia  five  trisnt7 
f & pariter  in  fimilibus;)  bac  facili  dcmocftra-^ 
iioneoftendaiur.  Statuantur  in  totidem  colum-  ....  r 
nis,  five reriebuiercAii,  tot  punAoium  triadet*  .....  ' 

five  ternionu  »quot  opus  eft  ad  complendum*  « . « • 

«UDcrum  1 3|  ( j^ca  4 j J quo  fafto,  munerat'  colaai- 


l 
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colamnamm  fimul  oftendit,  auoties  in  12  contineantar  3 ( to» 
ties  nempe  quot  fune  ipCe  coluitinz,^  acq;  etiam  quotpun&a 
funt  in  qualibet  ferie  tranfverfa,  hoc  cft,  in  quolibet  totiut  nu- 
meri triente*,  ( cot  enim  funi  tranfverf*  feries  quot  funt  cu]ufi 
libet  ercftxpanfta»adcoq{  quaelibet  feries  tranfverfa  eft  totius 
numeri  triens, ) cot  autem  funt  cujuflibec  cranfverfae  pun£^a, 
quot  eft  ferierum eredarum  numerus, cum  hjirum  quzlibec 
tranfverfarum  cuilibet  unum  (ubroiniftret  pdndum.ut  patru 
Eft*autem  Diviho  eodem  fere  modo  Multiplicationi  oppofi- 
ta  quo  Additioni  Subdu£tio.  Utenimquz  Additio  componit 
Subduftio  refolvit}  ita  quod  Molciplicatione  componitur , id 
reiolvitur  Divifione.  Sic , ubi  ex  additis  3 8e  4 fiunt  7 di  ex  7 
alterutrum  auferas, alteram  prodibit.  Ita,  ubi  ex  multiplicatis 
3 in  4 fiunt  It ; fi  la 

3 + 4=7 
7 »-3=  4 
7- 4=  3 


3x4=12 

3)  «r  4 
4J  i»C3 


la . 

I =4 

* =3 


. per  alterutrum  divi- 
das alteram  prodibit. 

Ucrobiq;  qu^  com- 
ponendo ex  fuis  com- 
ponentibus conflatur, 
id  refblvendoin  fua  componentia  refolvitnr.  Nempe  , quz  in 
Subdu£tione  funt  Ablatum  & Refiduiim,  ea  in  Additione  fuac 
Integri  Membra : & quz  in  Divifione  funt  Divifor  8e  Quotiens, 
ea  in  Multiplicatione  funt  Faftores. 

Grzci  dici  folct  divifi»,  & dividere.  Apud 

Euclidem  interim  pAfCim(u7for,fxt7feiry  ^ , idem  (uni 

•tqt  Dit/i/or,  dividere,  dividue  Hve  dividendus , & numerus  iw 
IJUTfHTcu  quotiens  eft.  Sic  9 d 7 Numerus  pariter  par  definitur  0 -vW 
«pr/»  tlet^fiu  fiOTfifASyQ-  etpvor  detdfxor . ^i  a numetk  pari 
per  parem  menfuratur,  five  quem  numerus  par  per  parem  meiitarmempe, 
qui  ita  per  Diviforem  parem  dividi  poteft,ut  & quoticnccm  pa- 
rem habeat. 

Divijio  {irs“  Notandum  autem  eft,  apud  Euclidem,  non  numerum  quem- 
Hefumpta.  vis  alium  quemlibet  x«7«/z<TpHr  d/v;d(re  vel  merir/ pofle;  fleat 
nec  a quovis  numero  quilibet  auferri  poceft,  (puta  major  ex 
. ‘ ' minore:)  Cum  enim  ille  de  veris  tantum  numeris  8e  proprU: 

didi<(  ( integros  intcllige ) verba  facit , qui  ex  Unitatibd» 
componuntur;  adedq-.  Unitatem  Icmppr  habet  pro  indivitibiU, 
quodq;  eft,  in  numeris,  minimum  quod  fle : non  raro  occac- 
rit  numerus  qui  jq  imperatas  partes  dividi  non  poceft.  Adeoq; 

numera» 


I - 
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• natncrut  ille  (bius  alterum  Dividere  (ive  Metiri  apud  EueIi-< 

dem  dicendus  erit, qui  cft  ipfiui  pdri , &u  qui  aliquotiei 
politus  Dividendum  squet;  quoties  autem  ponendum  efi  ut  Se- 
quet numcr\im  dividendunij  iddiviiioncquzritur^  Verbi  gra- 
tia, fi  dividatur  numerus  aa  per  3 , five  quarratur  quoties  po- 
nendus numerus  3 ut  aequet  numerum  1 2, Quotiens  erit  4 ; quia 
nempe  numeras  3 quater  pofitus  aequabit  numerum  i a.  Ac  fi 
proponatur  numerus  10  per  3 dividendus ; id  quidem  fieri  non  1 

poceft,  cum  hic  illius  non  fit  aliquota  pars,  nec  aliquoties  re- 
petitus  ipfum  aequabit;  nara  tea  pofitus  ('3x3  = 9 ) minor  . 

’ ^ft,  8e quater  pofitus  3 X4  = la  J major  cft  quam  10  ; atq; 

■nter  3 & 4 non  alius  intercedit  numerus,  qui  fit  Qpotiens  quae-  4 ' 

(itus.  Atq;  idem  continget  quotiefeanq;  propofitus  Diviior 
non  efi  numeri  Dividendi  aliquota  pars. 

Atq;  hoc  quidem  intereft  inter  Arithmeticas  operatioHet 
Syniheticas  8t  Analyticas.  Nempe,  iij  Syntheticii,  veris  nu, 
meris  datis  verus  femper  numerus  emerget;  ac  non  ita  ia  Ana- 
■ lyticii.  Puta,  in  Additione  5^4  = 9,  3 ^ 4 = 7,  &c.  Etii-  , . 

militer  continget  quicunq;  fine  numeri  dati  addendi:  Ac  in 
fubdu£tione, quamquam  illud  aliquando  contingit, ut  5 ^ 4=» 
i,8rc;  non  tamen  id  femper,  naro  3^4  xquabitur  nulli  vero 
numero  pofiIbili«cu  majus  ex  minori  auferri  non  po(Iit;folemui 
tamen  ejufmodi  fuppofititiam  fubdu^ionem  utCUnq;  innuere 
ad  hanc  formam  3 ^4,  vel  etiam  i.  5ic,  in  muliipli*« 
catione,propofitisquibufcunq;  veris  numeris  invicem  multi- 
plicandis, verus  femper  emergit  numerus,  ut4«2=:r8*,  3x6 
(=18,  $x  3==i5,&c.  Ac  in  Divifione,  licet  illud  aliquan- 
do contingit,  utxj  4 (2;  non  raro  tamen  fecus  accidit,  ut  fi 
3 per  6,  auc  5 per  3,  dividendi  efient,  ubi  quotientes  nullis  ve- 
ris numeris  fiutegris)  aflignari  pofiunc ; (olemus  t«men  & hic 
ruppofuitios  illos  quotos  utcunq;  innuere  ad  hanc  formam 
^ vel;J,&^vel  I f ,&c.  Et  fimiliter  in  Pocefiatibus  compo- 
nendis & refolvendis,  contingix;  dati  enim  cujufq;  veri  numeri 
Quadratum,Cubus,&c.  veris  numeris  exhibebitur;  at  non  icem 
dati  cujufq;  numeri  Radix  quadratica  , cubica,  8ic.  veris  nu- 
meris exhiberi  poterit:  ut  fuo‘loco  patebit. 

Verum  ut  multiplicatio,  laxiori  feofu  fumpta,  non  ad  illam  t)ivi(io  Ux^ 
folummodo  reficingitur  ubi  FaRus  eft  numeri  propofiti  Mul-  !>;  Jen/a  rc- 
tiplusi  ita  nec  Divilio  ita  rellringi  folet  ut  Divifor  necefiario  crfia. 
fit  Dividendi  aliquota  pars;  quamquam  ifliufmQdi  8c  Muhipli- 

T ’ cationem 
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. cacionem  8c  Di  /ifionemi  voces  ilis  primaria  &maxitnc  propria 
fua  (ignificacione  innuant.  Et  quo  fenH]  numeri  fraf^i  pro  nu- 
meris habentur  eodem  & pro  Faftoribus  in  Multiplicatione,  8e 
in  Divifione  pro  Divifore  vel  Quotientc  haberi  pbHunt.  Itaq; 
& hoc  fenfu,  quilibet  numerus  ( iivt  integer  hve  etiam  fraftus j 
numerum  quemlibet  dividere  poterit. 

Adeoq; , ut  rem  paucis  comprehendam,  cum  fendi  ftri£lio- 
ri  fumantur  , Muliiflicatie  quaerit  maneri  dati  multiplum  i divifio  f 
liquotam  partem : cum  fenfu  vero  laxiori  ufiirpantur , dicenda 
potius  e(l  Mulxiplkatity  quantitati  aliam  in  dataratiine  exhibere}  Hve 
quantitatem,  qua  ad  datam  datam  habeat  ratienem , inveftigare:  Divi/ia 
vero,  datis  duabus  quantitatibus  homogeneis  earum  ad  invicem  ratitnem 
inveftigare.  Neq;  incerim  aliquem  terreat,  quod  hoc  laxiori  feiv> 
fu  eadem  operatio  utrovis  ad  libitum  nomine  appellari  pofTit, 
nam  illud  omnino  concedendum  eft , cum  perinde  iit  omnino 
Multiplicare  per  3,  i 8tc.  atq$ dividere  perj-  ,2,i:  ,&c.  ut 
fuo  deinceps  loco  clarius  patebit.  Quod  eo  minus  miranduqi 
e(l,cum  & idem  in  aliis  oppolicis  operationibus  contingat;  ut«- 
potc  in  Additione  & Subduflione,  chm  perinde  omnino  c fl  five 
addamus  2,  ^3,4,  &c-  bve  fubducamus  >«2,3, 
ut  ex  fupra  diflis  patet. 

Vivi/io  mn . Interim  monendum  eft,  quod , nt  multiplicatione  ( laxiori 
femper  nume-  fenfu  fumpta^  non  femper  augetur  quantitas  multiplicata,  fed 
rum  minuit»  aliquando  vcl  eadem  manet  vel  etiam  minuitur:  hc  divifione 
(laxiori  item  fenfu  fumpta)  non  femper  minuitur  quantitas 
divifajfed  vel  eadem  manet  vel  etiam  augetur.  Nempe,  quo* 

, tie$  Divifor  eft  unitate  maior,  Quotiens  erit  numero  dividendo 

minor;  quoties  autem  Divifor  eft  unitate  minor.  Quotiens  erit 
numero  dividendo  major,  fi  deniq;  Divifor  fit  unitas , Quoti- 
ens numeri  dividendo  xqnalis  erit.  Ratio  manifefta  eft.  Chra 
enim  numerus  Dividendus  oftendat  quoties  ipfe  contineat  uni- 
tatem; Quotiens  autem  , quoties  idem  dividendus  contineat 
diviforem  .•  Si  divifor  fitunitate  major, puta  a ; manifeftum  eft 
quociencem  numero  dividendo  minorem  effe,  cum  eodem  nu- 
mero dividendo  pauciores  continentur  binarii  f J quam 
unitatos:  fin  divifor  iit  unitate  minor,  puta  manifeftum 

item  eft  quotientem  numero  dividendo  futurum  majori , cum 
numerus  dividendus  plures  contineat  fcmiflM  quam  integras 
uoUates:ft  deniq;  Divifor  ftt  unitas, quotiens  erit  numero  divi* 

dendo  ^ 
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dendo  aequali*»  totki  roim  dividendus  diviforem  continebit 
quoties  continet  unitatem. 

Atqj  huc  fpeftat  quod  apud  Arithmeticos  palTim  occurrit, 
Dividendung  toties  continere  Diviforem , quoties  Ortus  feti 
Qiioticns  continet  Unitatem;  vel, eandem  effe  rationem  Divi- 
dendi ad  Diviforem,  quae  eft  Qnotieniis  ad  Unitatem  ; Item, 
Dividendum  toties  continere  Quotientem  , quoties  Divifor 
continet  Unitatem;  vel,  eandem  efle  rationem  Dividendi  ad 
Quotientem,  quae  eft  Diviforis  ad  Unitatem.  Nam  8t  hoc  fci- 
endumeftf  quod  & ex  praediftis  fatis  pater, ut  in  Multipli- 
catione perinde  eft  utrumvis  < Fa£iotibus  Multiplfcandum  five 
Multiplicatorem  dicamus,  adeo  ut  ft  hic  dicatur  Multiplican. 
dus  ille  erit  Multiplicator,  & contrii;  Sic  in  Divillone  de  Divi- 
fore  & Quotiente  contingit,  qui  altematim  fedes  mutabunt, 
ut  fi  duorum  componentium  hic  fit  divifor  erit  ille  Quotiens, 

& contra,  fi  ille  Divifor  hic  quotiens  erit.  Puta,  cum  in  multi- 
plicatione 3 8t  4 invicem  du£li  conftituant  12  ; fi  3 dicatur 
maltiplicandus,eric4multiplicacor;  8e  contra,fi  4 fit  multl^ 
plicandus , multipli- 
cator enc  3.  Si  au-  3*4=12  3)12^4 

temidem numerus  12,  4>3  = i:^  43ia(3 

per  3 dividatur, quo-  . 
t;ens  erit  4';  fin  divifor  fit  4,  quotiens  erit  3.  Et  quidem  in 
omni  divilione,  fi  qui  prius  fuerat  Qpotiens  fiat  Divifor , qui 
fuerat  Divifor  fiet  Quotiens. 

Deniq;,  ut  de  Multiplicatione  monuimus,  nempe 'eam  vix*)’  ■ 
aliud  elTe  quam  multiplicem  Additionem,  fi  ve  additionis  com-  ** 

pendium»  ita  8t  de  Divifione  monendum, eam  quippe  vix  aliud  r ? 
efle  ( faltcm  cum  Divifor  eft  numerus  integer)  quam  multipli- 1 , 

cem  fubdu^onem,  five  fubduAionis  compendium.  Qui’qux- 
ric  enim,  quoties  numerus  1 1 contineat  3 ; idem  facit  ac  qui 
qdzrit,  qUoties  ex  izilibducipoftint  3:  (^i  igitur  continnii 
fubdufiione  invenerit,  quoties  poftint  3 ex  12  auferri , ita  ut  ni-  • 
hil  reftet;  invenit  etiam  eadem  opera  quoties  3 in  1 2 przcife 
contineantur;  quod ipfum  eft  12  per  3 dividere,  ut  ex  przdi-  ' 
Aisliquef.  Sic  fi  ex  12  pundis  appofi- 
tis,  3 quoties  fieri  pellit  fubducantur, 
patebit  poft  quatuor  fabduAiones  ni- 
hil fuperefte.  Qgot  autem  fiibduda  funt , tot  prius  aderant} 

T 2 adeoqi 


i*  = 4 
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adcocp,  cam nihil  fuperfic,  manifeftum  eft 5 in  ia  pracifc 
quater  contineri,  ( quod  ipfum  divifionc  qu*ritur  J vel  eti#ra 
trientem  numeri  12  efle  4 9 (ut  fupr*  oftcnfum  eftj ) nempe 
fi  1 2 per  3 dividatur,  quotieni  erit  4. 

Quiq;  haec  fatii  intelligit,  it  genuina  divifionis  Tundamenta 
pcrfentifcit.  Gura  enim  infiniti  prope  laboris  cflet  in  divifioni- 
bus  majoribus  tot  fiibduftiones  figillatim  peragere,  quot  nu- 
mero dividendo  grandiori  penitus  exhauriendo  fiifficiantj  ex- 
cogitarunt Arithmeticae  prafticae  magiftri , laboris  magni 
magnum  compendium;  nempe  pro  multiplici  Divifork  [ubduGionCy 
[ubducHtttdivifnk  Multiplumfqiiod  eodem  plane  recidit.  Sic  in 
exfemplo  praecedente,  ubi  numerus  i2per  3 dividendus  pro- 
ponitur; perinde  eflfive  ternionem  ) quater  fiibduca- 

muf,  five  ternionis  quadruplum,  ( quia  343434-3  = 3x  4,^1 
• Scuirumvis  fiat  nihil  reftabit. 

Quod  8e  ipfum  fieret  fi  terna- 
rii duplum  bis  fubducamus; 
aut  etiam  triplum  ternarii 
femel  8t  iemel  ipfum  terna- 
• rium.  nempe  3*343x1« 

343  = '*- 

C^o  maior  autem  fuerit  numerus  dividendus , & quotiens, 
eo  nugis  patebit  hujufce  compendii. utilitas.  Si  20  fintper  3 
. dividenda;  pro  decem  fubdu^ionibus  numeri  2 yfubftituenda  * 
eft  iftius  decupli  fubdufiio ; nam  2x10=20.  Si  360  divi- 
denda pe‘r  S ;.pro  fexaginta  fubdufti- 
onibus  numeri  6,  femel  fubducen-  2^20(10 
dum  erit  ipfiusfexagecuplum.  Et  fi-  6^360(60* 
militer  in  aliis. 

Atq;  ha^enus  quidem  divifionis  naturam  (atis  explicafie  vi- 
Viviftonii  6“  dear;  ejiifq;  cum  Multiplicatione  comparationem.  Sequitur 
peutio.  ipfiuspraxis  exponenda.  • » 

Ter  (livifo-  Divifor  fimplex  fit,  una  figura  feriptus,  & dividendus  itera  ' 
rem  fimpii*  diviforis  decuplo  minor;  ex  ipfa  memoria  petenda  eft  folu- 
tio;  vel,  fi  opus  eft;  ex  ea  quam  fupra  exhibui  Multiplicationis 
■ ’ & Divifionis  Tabella,  Nempe,  reperto  in  Tabell*  (bmmitace 

Divifore,  in  eadtm  columna  quxratur  numerus  dividendus, vel 
faltem  numerus  qui  illic  occurrit  Dividendo  proxime  minor, 
Sthabebictir  ad  latus  numerus  in  quotiente  ponendus,  v,  g.  Si 

quzratnc 


r— — ^ 
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qii2raturquouctina4Contin€antar  Rcptrtliin  fummos. 

Tabella  MultlflitatUnii  & Viviftoniu 

I 

M»I3T4MI<^l7l8l9  . 
ll  4I  6 1 8 1ioli2ll4ll6Ii8 
3 T 6 1 9 1 12|  15  1 i8i2H  34p7 
4I  3 1 12  I j6  1 20 1 24 1 28 1 32  1 36 

5 I ioT  iSiaoP5!30M'>T  40T4S 

6 1 1 a 1 181241301361^2148154 

7 T14T21 128 135  1.4»  149 15^1 63 

8 116124131140148156164172 

9 Ii8P713«l45M4l63l7«l8T 


& infra  24, habebitur  ad  latus  numerus  8,  in  3^24(8 
qootiente  ponendus.-  quippe  in  24  ofties  3^26 (^8? 
pracife continentur  3 : nam  3 x 8 = 24.  Un- 
de patet  numerum  3,  numeri  24clTe  partem  aliquotam , nempe 
'oftavam.  Si  16  per  3 dividenda  finti  in  columna  tertia  ( ubi  m 
fronte  3J  & ferie  tranfverfa  oftava,  reperiuntur , non  26 , fed  • 
24,  binario  minor,  & ad  latus  8 ; quod  indieffim  cft  Dividen- 
dum 26, continere  dlviforem  3 odies, 'atq;  infuper  2:  vel  ex 
Dividendo  2 6,  odies  auferrj  polTe  divifdrem  5,  atqj  infuper  re- 
flare a.  Hoc  refiduum  , curo  fubj*edo  libi  diviforr,  & inter- 
jeda  lineola, in  vento  quotienti  8 poflpono , ut  habeatur  perfe- 
dui  quotiens  8f . Quod  etiam  indicat  numerum  3 numeri  26 
aliquotam  partem  non  efle,  cum  hic  illum  contineat  plufquam 
o^es,  & minos  quam  novies. 

. Si  vero  numerus  Dividendus  non  (it  decuplo  Diviforis  mi- 
nor, gradatim  prbeedendum  eft,  & varia  multipla  fuccefllvi 
lubducenda  ; polito  primum  Divifore’fub  dividendi  gradu 
fupremo,  fcu  ad  finiftranl  primo,  ('  faltem  fi  divifyr  non  fit 
major  figura  Dividendi  eo  gradu  pofita,)  & deinceps  fuccelTive 
in  reliquos  locos  promoto, ufq,  dum  ad  lorum  infimum  tan* 
dem  pcrveniaturjin  fingulis  incerim  locis  fublato  quoties  fieri 
. T 3 . • poteft 
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ente  (cribatur,  & Dlviforie  triplum  C*  43 

6 =3  a )« 3 } ex  numero  6 fuprapofi-  ZZZ 

to  ablatum, nihil  relinquite. adeoq;, 
deletis  2 it  6,  cum  nullae  fuperlint  aliae  Dividendi  ligura^  per- 
afta  eft  tota  divifioj  & repertus  eft  Quotiens  integer  243  } qui 
propterea  (emiflis  eft  numeri  4S 6*, quippe  toties  in  48^  reperi- 
tur  numerus  s.  Si  autem  plures  adhuc  luperfuilTcnt  in  numero 
Dividendo  loci,  plurei  etiam  eadem  plane  methodo  repetendz 
cflent  operationes,  quot  opus  edet. 

Si  quis  interira  objiciat,  figuram  4 , centuriarum  loco  poli- 
tam, atm  8 podtam  in  loco  decadum,  non  tot  (impliciter  uni‘* 
tatesjfed  illam  4 centuriat,  hanc  8 decades  dgnificare  , adeoq} 
2 in  400  non  bis  fed  ducenties,  8(  in  80  non  quater  fed  qua- 
dragies contineri.  Verum  quidem  illud  eft : (ed  & pariter  ve-' 
rum  eftiigurasa  & 4 in  quotiente  politas,  quanquam  cum 
primum  feriberentar , videri  pofTunt  tot  (impliciter  unitatei 
notare,  tamen  ubi  tota  perficitur  divido  patet  illam  ducenta, 
8t  hanc  odoginta,  (ignificare;  adeoq;  non  dicimus  numerum  2 
( diviforem)  ih  numero  486  (dividendo)  contineri  bis  & qua- 
ter & ter,'  fed  ducenties  quadragies  8c  ter.  Et  quidem  in  ope- 
ratione prima,  (i  locorum  ratio  habeatur,  non  (impliciter  bit 
duo  ex  4,  fed  ducenties  duo  ex  400,  (ive  bis  duas  centurias  ex 
quatuor  centuriis;  & in  operatione  fecunda,  non  taro  quater 
duo  ex  8,  quam  quadragies  duo  ex  80,  (ive  quater  duas  deca- 
desex  8 decadibus,  ablata  e(Te  dicendum  erit.  Et  fimiliier  in 
aliis  quibufeunq;  divifionibas. 

Eodem  modo,  fi  138 240 per  3 dividamus;  Diviforem  3 C non 
quidem  fub  1,  quia.ipfodivifore  minor  eft,  adeoq;  3 in  1 nul- 
lies  continentur,  8t  propterea  in  quotiente  vel  nihjl  ponentium  ’ 
effet,  vel  o ciphra , quz  hic  loci  nulli  elfet  ufui,  cum  nondum 
feriptam  habeamus  figuram  fignificativam,  fed  ) fub  figura 
proxima  3 fubfcriboj  & ,cum  3 in  13  (figuris  fuprapofitis ) 
cont>neanturquater,fcripto  In  quotiente  4,diviforis  quadru- 
plum 12=  3 X 4,  ex  13  fiiblatiim,  relinquit  i , quod  refiduum 
deletis  1 3 fuperferibo:  Tum  deletum  etiam  c6  loci  diviforem, 
in  proximum  transfero;  8r,  cum  3 in  . 

1 8 contineantur  fexies,  in  q^uotiente  4'  . 

poft4fubjungo  6,  & diviloris  fex-  3)  (46080 

tuplum  18  = 3 X 6,  ex  fupraferip- 

tia 
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1^4  Ve  Vivifione.  CAP.  19 

<is  18  fublituni)  nihil  relinquit:  Et,  deletis  tam  3 quam  18, 
diviforem  inJoco  fcquente  i'ub  2 colloco.-  verum  cum  3 in  2 
ne  femel  contineantur,  Ccripra  in  qi^otlente  ciphra  o , divifo- 
rcni  ( iftic  deletum  ) in  locum  adhuc  proximum  promoveo, 
fub  figura  4:  Tum,  quia  3 in  24  (figuris  fuprafcriptis ) con- 
tinemur ofties,  pofito  in  quoticute  8,  diviforis  ofiuplum  24  = 
3 X 8,  ex 24 Cublatum, nihil  relinquit.-  Deletis  igitur  3 8e  24, 
& poiitO'fub  o divifore  3,  invenio  3 in  o nullies  contineri, 
adcoq;  8t  hic  in  quotiente  ciphraro  colloco;  & perafla  eft  tota 
divifio.  Adeoq;  reperio  numeri  138240  trientem  elTe  4.^080, 
fi  re  toties  in  eo  numero  dividendo  contineri  diviforem  3 . 

Siquid  autem,  divifore  quoties  fieri  potcft  fublato , aliquid 
Dividendi  adhuc  reftiterit,  ( quod  ipfo  divifore  femper  minus 
tlTe  neceife  cft,  fecus  enim  poflfet  divifor  faltem  femel  adhuc  au- 
ferri,) poft  (potientis  numeros  integros  ]am  inventos  adjun- 
genda erit  fra£tio,  cujus  numerator  erit  rcfidtium  illud,  deno'< 
minator  vero  ipfe  Divifor,  ( vel  (altem  alia  fraflio  ,quae  tan- 
tundem  valebit,  minoribus  numeris  fcribenda,  ut  habeatur 
Quotiens  accuratus. 

Ita  fi  numeros  1603561  dividatur  per  9.  Gum  9 in  16  bis 
contineantur,  fcripto  in  quotiente  numero  2 , 8t  fublatis  18  — 
'9ftcx  26,fupermnt  8.  Tum,  prom oto. divifore , cum  in  80 
contineantur  9 o£lies,  fcripto  in  quotiente  8,  & fublatis  72  = 
9 » 8 ex  80  reftant  fiipcriusfctlbcnda  8.  Tum,  promoto  adhuc 
divifore,  cum  9 in  83  contineantur  novies,  fcrmto  in  quotien- 
te  9, 8c  fublatis  81=9x9  ex  83  reflant  2.  Tum , promoto 
divifore,  cum  in  25  reperiantur  9 bis,  fcripto  in  quotiente  2, 
81  fublato  diviforis  duplo  18  = 9 * 2 ex  25,  fuperfunty.  Cum- 
quej  promoto  divifore,  in  76  reperiantur  ofties  novem  , pofito 
ihquotienteS,  8tcx76  fublatisya  =9  « 8,  rc.(lant4.  Deniq, 
cum,  promoto  divifore,  9 in  41 
reperiantur  quater , polito  in 
quotiente  4,  & fubduflo  divi- 
foris quadruplo  36  = 9x4,. 
cx  41,  reflabunt  fuperius  no- 
tanda 5,  & perara  e(l  divifio.  Cam  vero  divifione  perafla 
fuperfint  adhgc  5 , poli  quotientis  numeros  integros  289284 
fubjungo  fraftionem  J ; adeoq;  li^er,divifb  numero  2603561 
perp,  quoticQtcm  accuratum  cUe  289284^;  five  numeri 

2603561 
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CAP.  19*  Divifiint, 

•603561  partem  nonam  effe  2892845;  vel  numerum 
•603561* continere numerom  9*  vicibus  289 •S4,atqiinraper  ' 

( quiaq;  nonas  partes)  ejufdem  numeri  9.*  Iprum  autem  nu* 
merum  2893841^  qiiotientcm  ^ pr*cife  p vicibus  contineri 
in  2603561  numero  dividendo.  Et  (iroilirerin  alih. 

Quod  autem,  in  exfemplis  prsEfiiWIs , fingularum  itibduAio- 
num  reddua  deletis  Dividendi  notis  ruperpofuerim,  iptiq.  fub>  . . 
du£ia  multipla  nufqaam  fcripferim}  id  majoris  cxpeditionH 
caufa  fadum  eft.  Si  cui  vero  libet  omnia  explicite  contueri, 
poterit  ille  ad  hanc  formam  przcedencem  operationem  per« 
agere  cum  divifor  9 in  iupra*  • 

fcriptls  a6,  bis  contineatur , po-  •60356»  ( 289284I 
fito  io  quotiente  • , 8c  (ubferipto  9 

“ 18 

^803561 


diviforip  ipdus  duplo  18;  ex  26 
(ubdu£Us  18  manebunt  8 » infra 
' lineam  dufiam  notanda»  cui  rclt- 
duo  adjungenda?  dividendi  figu- 
rae adhuc  intafbe  C vel  faltem  ea* 
mm  quot  opus  efi,)  8e  promoto 
divifore,  fecunda  operatio  ad 
eandem  • formam  inftituenda  , 
nempe  cum  pfti  80  continean- 
tur o£iies,po(ito  in  quotiente  8) 
8e  fiibfcripto  o^fupio  * 72  , his 
ex  80  lubdufiis  manebunt , 
8,  duftae  lioez  fubfi^ibenda  '•  Et 
fic deinceps:  ufq;  dum  tota  o- 
peratione  pera£ia,  reperientur 
tandem  reftare  5.01  videre  eft. 

Atq;  li^adenns  de  Divifionis 
praxi,per  Diviforem  fhnpliccm 
( unica  figura  feriptum  ) pera- 
gendz. 
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Si  Divifor  compofitus  fit,  ( oltiribus  notis  fcriptils, ) opera. 
cionis  methodus,  quamquam  aliquanto  magis  intiicata,iirdcm  *^^‘*"* 
plane  prindpiis  nititur  quibus  przccdens.  Nempe,  Divifore ‘*^*i®"* 
lub  tot  quot  opus  eft  dividendi  figuris  ad  finiflram  proxlmis^*?*?*!^^' 
fobfcripto,  ejufqj  multiplo  quam  fieri  poieft  maximo  ex  iif- 
dem  fublato,  C notato  inierim  in  quotiente  iftius  multipli  de- 


nominatore. 


i^S  VtJ^iviJtone.  CAP«  if 

nominatdre,^  promovendus  eft  Divifor  io  locam  proximam, 
8e  (tc  deinceps  quoties  opus  erit:  cotaq^  operatio  ut  prius  pera- 
genda. 

Exfempli  gratia.  Si  1x90208  velim  per  32  dividere.  Divi* 
forem  3 non  (ub  Dividendi  figuris  1 a rubfcribo , quia  32  in 
r i ne  fe mei  continentur,  fed  (orni (Ta  pcopterea  figura  prima) 
fub  duabus  fequentibus.  Et  quxro,  quoties  io  1 29  reperhintur 
32?  vel,  quo  commodius  illud  a^quar,  per  parces  Inquiro 
quoties  in  1 2 reperiantur  3.^  quod  cum  quater  fkri  deprehendo 
fatq;  interim,  io  reliquo  9,  quater  contineri  2, ) in  qaotiencc 
fcribo4,ipiiqj  32  rublcriboiofius  quadruplum  118, quod  ubi 
ex  129  Tubduxerim  reflare  video  i , cui  fi^iundis  reliquis  di- 
videndi figuris  nondum  taflis,  reliquam  adhuc  video  loaoS* 
Tum  diviforeuno  gradu  promoto,  cum  videam  32  in  lo  nui- 
lies  contineri,  in  quotienteferibo  o,&  deleto  ibidem  divifore, 
uno  adhuc  gradu  eundem  promoveo  ( immutatis  roaneneibut 
dividendi  figuris  10208,  cum  iode  nihil  aufietatur,)  8t  qu«ro, 
quoties  32  in  102  ^ five,  quoties  3 in  10 f reperiuntur  autem 
3inlocer,  8c  quodfupereft  1 cum  i^nenti  nota.  2 facit  i2 
unde  non  dubito  qnln  2 C reMqua  dtvHbris  figura)  poffit 
cem  ter  auferrh  adeoo;  hrquoti- 
encefcribo3,  &dlvifori  32  ip- 
(jus  triplum  96:  quod  ubi  ex 
fuprapoficis  102  fubduxerim  vi- 
deo reflare  <5,  eiq;  figur;e  (aliaa 
adtiuc  intaftas)  08  fub}ungak 
Tum  ,prontacadLvi(0ce,  quxro 
quoties  32  in  60 , vcl  ( per  par- 
tes) quoties  3 in  d , 8t  invenio  hii 
contineri  3 in  6 *,  at  intedai  cum 
videam  nihil  rupereffe  unde  reli- 

?|uam  figuram  a bis  auferam  , 
ciocotum32  non  nififcmel  ex 
60  auferri  pofie^  ideoq^  ii»  quo- 
tiente  feribo  r.  ipfumq^  divifo- 
rem  3 a ex  60  femel  aufero,  8c  re- 

fiant  a 8,  quibus  8 ( fibram  incanam)  adjungo : Et,  proasflfto 
divirore,cum  32  ceperiam  in  288  novies  contineri , (etipeo  in 
quoUenceptScdiviC^i^fubfaiptQ  ipfiui  noncuplo 
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¥.  9 5 nbl  hoc  ex  a88  fubdoxeriiii  inTcnio  nttdl  reftett}  ideoqi* 


cum  nallx  edhuc  fopcrfnu  Di- 
videndi Bgune,  totam  operatio- 
nem peraftam  efic  liquet,  81 
quotiextem  repenQ  effe  40319 
praecisi. 

lu  ii  663954t  per  978  divi- 
datur. Operatione  ut  in  prz- 
ccdendbaa  perafta,  reperietur 
quoticni  6789.  ne  videre  e&. 

Vel  etiam,  fi  libet,  refidoa  fu- 
perne  notari  pofinnt^  atq^  ima- 
rim  fin^ula  diviibris  multipla 
leorfim  fuia  locis  feribi , ip& 
Diviforia  repetitionibus  non  in- 
termiiia : ad  hanc  quae  videnic 
formam. 
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Ubi,  cum  ( propter  qootientif  primam  frgnram  6 ) dhlibrfi 
. f978)icxtimluro  5868  ex  Dividendi  nam  eris  fupra  pofitii 
6639iubdu(^mfit,refidpcmrupcriatnotatumerit77i.  Tura 
ex  771 6 fobdndq  diviforit  (eptuplo  684  6 , refiduom  ( fuper- 
ne  notaturo^  erit  870.  Tum  ex  8704  fubdufio  diviforit  06^11« 
pio  7834,re£daum  erit 'S8u2.  Atq;  hinc  deniqr  fubdudo 
diviforis  noncupIo>  8803,  nihil rcfhtbit.  Adeoq;  p^fefia  eft 
tota  divifienii  operatio,  8c  quotiens  cft  6789»  Si  autem»  per- 
ii a ad» 


jflia  cferalh 
emsftrina. 


158  ''  T>e  Vivljione.  CA  P.ip 

a&a  operatione , placeat  omnia  hxc  malcipla  in  unam  futn* 
mam  coI]ige(e,C  fimul  cum  finali refiduo  iiquod  fuerit,)  erit  ea 
numero  dividendo  zqualisi  nempe',  omnia  ablata  (fimul 
cum  refiduo  fiquod  fuerit})  fimul  addita,  rcftiiuent  numeruna 
propofitum.  ut  patet. 

Sicili  vero  nimis  operofum  videbitur , tam  fingula  diviforit 
multipla,  quam  ipfum  diviforem  toties  repetitum  icribere; 
poterit  ille  horum  utrumvis  omittere. 

Nempe,  Si  fingula  diviforis  multipla  fubdacenda  feribere 
rapervacanettmeUcduxerit;poterit  ille  duas  illas  operationes, 
multiplicationem  fcilicct  & fubduAionem  junftim  perficere, 
(quod  & pleriq;  Arithmetiez  pra£ticz  magiftri  faciendum  do- 
cent,) ad  hanc  formam. 

Pofiquam,  Dividendo  & divifore  red:c  collocatis,  inveniatur 
prima  ()uotientis  figura  6,.  ducatur  numerus  ilis  figillatim  in 
omnes  Diviforis  figuras,  ^ linlfira  inchoando , nameriq;  fadi 
protinus  ex  Dividendo  auferan- 
tur , notatis  fuperne  refiduis.  Sic 
fexies  9 fiint  54*,  ablatis  5 ex  6 re- 
ftat  I , & 4 i em  cx  <$  rtfiant  2 : de- 
inde fexies  7 funt  42;  ablatis  4 ex 
1 2 reftant  8 , & 2 ex  3 reftac  1 : de* 
inde  fexies  8 fiint  48,  ablatis  igitur 
4 ex  81  rcftant  77, & 8 ex  9 reftac  1 . 

Tum  promoveatur Diviforuno  gradu  dexcrorfum.St  inven- 
ta fecunda  figura  (^uotientis  7, du- 
catur ea  ut  prius  in  diviforem  , 8e 
fiat  fiibduQio.  Nempe  fepties  9 
funt  53;  ablatis  d ex  7 reftat  1 , & 

3 ex 7.  reftant  4:  deinde  fepties  7 
funt  49i  fublatis  4 ex  4 reftat  o,  & 

9 ex  loi  reftant  91:  deinde 
frp  i;s  8 funt  5^  ; ftiblatii  $ 
ex  92  reftant  87,  8t  5 ex  6 re- 
llato. 
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‘ Tertio,  promoveatur  Dltifor  uno  adhuc  gradu.  St  in  venta 


i 


CAPt  Tp.  De  Tyhifitne» 

Quocienth  figura  t«rt}a  8,  fiat  mul- 
tiplicatio 8r  fubdu£Ua  uc  prius. 
Nempe  <»Aiei  9 fune  73  {ablatis  7 
ex  8 reftat  i,  & 3 «x  7 rrftant  5j  de- 
inde odies  7 fune  56,  Sublatis  5 ex 
5 refiaco,  & 6 ex  100  rtfiant  94;  i* 
cem  odies  odo  funt  6^ , fubdudii  6 
ex  94  reftanc  88,  8t  4 ex  4 refiac 
o: 

Deniq; , promoveatur  adhuc  u* 
no  gradu  in  locum  infimum,  &in- 
vfita  figura  Qn^otimtis  ultima  9 ,fiac 
multiplicat»  8e  (ubdudio  ut  prius. 
Nempe  novies  9 funt  81  ; quibus 
ablatis  ex  88  reftant  7:  deinde  no- 
vies 7 funt  63;  Cubiatis  6 ex  7 re- 
flat I,  b 3 ex  10  reftat  7 ; item  no- 
vies 8 funt  72  3 quibus  ablatis  ex 
71  nihil  reftat.  Adeoq; , tota  jam 
divifione  perfeda,  habetur  quoti- 
ens <$789,  przcife.  Singulas  au- 
tem operationes  feorfim  pofui , uc 
eodifiindius  appareat  quid  qaaq3 
operatione  accedat.  Eftq-,  hzc  me- 
thodus dividendi  apud  plerofq) 
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quos  vidi  Arithmeticos  maxime olitata. 

At  mallem  ego,  operatione  parum  vaHata,  tam  mtiTtiplh.  Opereimii 
cationes  quam  fubdudiones  particulares , a dextra  inchoare, 

(quamvis  diviforis  promotionem  a iiniftra  dextrorfum  fien  nei 
cefle  fit3)  hoc  modo. 

Scriptis  ut  prius  DividendoSt  Divifore,  primaq;  figura  quo- 
tientii  rcperta,d3  ducatur  hxc  ih  diviforis  fingolas  figuras  a 
dextra  inchoado.Sic  Ccxies  8 fiint  48, 
quibus  Cubdudis  ex  49  mutuatis  7 7 t 
fcil,  4 ex  gradu  proximo  loperiori,  06  ^2  C6 

figurz  9 prarponendis,) reftac*i , 8e  4 909 

transferenda:  Tum  fexies7funC4a, 
quibus  additis  4 C nuper  mutuatis)  fiunt  ^6  3 qnibus  demptis 
CX53  ^ mutuatis  Ccil  5.}  reftant  7,  8t  5 transferenda  funt.- 
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VeVivifme.  CAP.if. 

Tumfexieip  fantS4,qu*  cum  $ nuper  mutuxtii  fiunt  59, 
quibus  ex  66  fubdu£Hs  rea»nt7.  Stperfcaa  cft  prima  ope« 

Secundb,  promoto  Dtvirore,quxratur  reciinda  Quotientii 
figura  7 i fiacq;  multiplicatio  8( 
fubdud:io  «t  priui.  Nempe  (cpdes 
8 ruBC5^}  quibus  fubUtis  ex  56 
( mutuatis  fcil.5)  reftato,8c  trans- 
ferenda 5;  feptieS7funt49 , qui- 
bus additis  5 fiunt  5 4,  quibus  lub- 
duftisex6i  f mutuatis  6 ) reflant 
7, 8c  tranfmlttenda  6:  fepties  9 funt  65 , & additii  6 fiunt  f p, 
quibus  fubduftis  ex  77  reflant  8.  * 

Tertio,  promoto  Divifore,  8e 
inventa  quotienth  figura  tertia 
8,  procedendum  ut  prius*  Nem- 
pe q£ties  8 funt  64 , quibus  fiib- 
duftis  ex  64  C mutuatis  6, ) re- 
ftat  o,  8c  transmittenda  6 : oftiet 
7fuDts^>  6 addita  confiitur 
unt  62 , quibus  fiibdu^s  ex  70 
( mutuando  nempe  7 ) reflant 

8,  & tranfmittenda  7 s 'odies  9 funt  72,  qoibai  addicis  7 fiunt 
7P,  eifq’,  ex  8 7 fiibdudis  reflant  8, 

Deoiq*, , promoto  Divifore,  8t 
reperta  quotientii  figura  ultima 

9,  fiat  roultiplicatlo'&  fubdudio 
ut  prius.  Nempe  novies  8 funt 
73,  quibus  du6Ui  ex  72  reflat  o 
& tranfmittenda  7 : novies  7 funt 
^|,8c  7 additis  fiunt  70,  quibua 
70  dudis,  reflat  o & cranfraitten- 
da  7:  item  novies  p funt  81, qui- 
bus additis  7 fiunt  88  , cifqjcx 

88  Cttbdudis  nihil  manet.  Toua;  divifioefl  abfolota.' 

Atqi  hacc  quidem  methodus  eit  el  qiue  praeceffit  ma^  exp^ 
diu,  8t  quae  tam  memoriam  quam  chartam  pauciflimii  figuris 
onerat,  minos  item  errori  obnoxia , & fiqUls  forte  aliquando 
. error  inciderit,  facilius  detegitur  -&  emendaturi  cum  enim  eq^ 
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G A P.  i|?.  Dhi/lone,  ’ 

dem  manente  dWlfoHsfita  m fingulis  lodsftoil  nlfi  una  fitfe 
fubdaCHo, facile  erit  animadvertere  ^nid  In  qbaq;  operatione 
accedar , & quamlibet  operationem  fcorlim  examinare  6 quid 
errorii  fufpeoum  fit, quod  quidem  methodo  przcedtnte  vix 
aut  ne  vix  fiet. 

Siquando  ( vel  in  hac  vel  in  alia  quavis  operationis  forma*).];);  e/fhri» 
DivilorCiphris  ( una  vel  pluribus  ) terminetur  j nc  fiat  ioiniifinaihtifi 
totciphrarum  re- 
petitio, rejeftis  cl* 
phrit  iliis  & fimul 
abfcUfis  totidem 
ex  ultimis  divi- 
dendi figuris, in  nn* 
meris  reliquis  fiat 
divifio;  Ita  tamen, 

Dt  perafto  opere, 
reftitoantur  tam  divUbri  clphrz  abjedz  quam  dividendi  refi* 
duo  abfciflaB  fignrar,  ut  in  exfemplo  appofito. 

Si  deniq-,  mallet  quis  Dlviforis  multipla  quam  ipfum  Divi- 
forem  toties  deferibere;  quod  fortafle  f prxfertimin 
nibas  majoribus  peragendis)  non  erit  incommodum;  poterit^  ^ 
quidem  illud  fieri  ad  hanc  formaro. 
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Cum  enim  oronino  perinde  fir  five  Diviforem  fiioioco  fiib 
Dividendi  figuris  ado  feribamus,  five  qnafi  feriptum  elfet  fup- 

Eonamus;  licebit  ipfum  femel  tantum  loco  commodo  deicri- 

ere.ejufqj  deinceps  repefitionerti  omittere;  & r inventis  fuO- 

eefllve  Quotiemii  figurii  J debita  multipla  fuli  locis  delcribe- 
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re,  & defcrlpta  fubducerc.  Sic  verbi  gratia , diviforis  fcxtu- 
plum  5868  ex  6639  fubdufiqm  relinquit  ( fuperne  feri- 
bendura^  77i,Tum diviforis  feptuplum  6846 ex  7716  fub- 
duftum, relinquit  870.  Et  diviforis  o&uplum  78  3 4 ex  8704 
fubdu^tum  relinquit  880.  Dcniq^  diviforis  noncuplutn  S80J 
ex  8803  fub  'u^tum  n.hil  relinquit. 

Atq;inhac  ope  Mtionis  forma , pneterquam  quod  parum 
niemoriz  conimittiiur,  hzc  falcem  habet  commoda;  nempe,  li- 
quando eadem  Hgura  in  Quotiente  fxpius  occurrere  contingit, 
non  opus  erit  toties  multiplicationem  exercere,  fed  multiplum 
prius  inventum  tot  quot  opus  erit  locis  repetere;  quod  quidem 
in  majoribus  divilionibus  non  parvum  aliquod  erit  compendi- 
um. Itero,  ubi  peradacft  operatio,  licet  omnia  iflhzc  multi- 
pla C cum  rcliduo  liquod  iit)  limul  addere,  quo  condet  an  fub- 
du^iones  refte  fuerint  peraAz  f nempe  ex  confenfii  vel  dif- 
fenfu  fummz  Hc  invencz  atq?  propoliti  numeri  dividendi;) 
atq;  multiplicationem  quam  ibet,  liquid  fufpeftum  Iit  erroris, 
6gillatiro  examinare. 

Si  fit  interim  metuendum, nequa  confufio  oriatur  ubi  DivUor 
non  Iit  fua  fedeconfpiciendus;  potefl  iftt  malo  fatis  caveri, toti- 
dem vel  punfiis  vel  circcllis(li  opus  fitjdiviforis  loco  collocatis 
quot  ipfe  continet  figuras:  puta*(  in  exfemplo przmiflb ) 
ponantur  primum  tres  circelli  fub  dividendi  figuris  ($39 ; & 
dtinde  (cum  in  proximum  locum  promovendus  lic  divifor)de-' 
leto  eorum  primo  quartus  apponatur , ut  jam  fub  figuris  396 
tres  confpiciantur,8t  fic  deinceps  in  lingulis  diviforis  promo- 
tionibus uno  deleto  alius  fubjungatur. 

Deniq; , utile  nonnunquam  erir,  przfertim  in  Divifionibus 
grandioribus,  ( nam  in  minoribus  vix  eritoperz  pretium)  an- 
te inchoatam  Divilionis  operationem  lingula  Diviforis  multi- 
pla f decuplo  minora j limul  deferipta  habere,  ( ut  in  exfem- 
ploprzmilToexhibuimus,)  unde  ut  opus  erit  in  Divilionis  o- 
perationem  transferri  ponint;  8t  quidem  In  quotientis  figutis 
prompte  inveniendis  auxilio  erit,  datimenim  line  aliis  .tenta* 
mentis  inde  patebit  quod  multiplum  auferri  poterit;  ut  in  rx- 
femplo  przmiflb  , datim  video  numerum  66^g , diviiorit 
f'978  ) fextuplo  majorem  elTc  & fi^iuplo  minorrm  ; adeoqt 
primam  Quotientis  figuram  6.  Et  Imiiliter  in  reliquis. 

Atq;  ha&cous  przcipuas  Divilionis  exercendz  formulas  ex- 

Tiibui 

k 
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Hibuijutcxoranibuteamfibi  qQilibet  fcUgac  qu2  fibi  magis 
accommoda  videbitur. 

Si  partes  Decimalcs  numeris  integris  annexae  fint , C five  in  Divi/tonif  o» 
Dividendo,  five  in  Divifore,  five  etiam  in  utroqi,  j eadem  om-  peratio  in 
nino  methodus  obfervanda  efiacBeflentoumeri  plane  integri;  partibut  de- 
modbilludtantumcureturjutoperationeperafta  totfint  par-  cimeUbuu 
tinm  decimaliom  loci  in  numero  Dividendo^  quot 'in  divifore  . 

fimul  atqi  Quotienie.Adcoq;  — 

IO  Si  partiam  decimalium  Joci  f (ive  loci  infra  unitatem 
defcendentei  J totidem  lint  in  Dividendo  quot  in  Divifore,  e- 

rit in  oyotiente nullus.  ut,p|^  ^ ^6596  6789. 

2*  Si  nullus  (it  in  Divifore',.! ot  erunt  in  Quotiente  quot  in 
Pividendo.  «t  97B)  f 671^9-.  - » 

3®  Si  pauciores  in  Divifore  quam  in  Dividendo , tot  erunt 
in  Quotiente  quot  defiderantur  in  Divifore.ut  97  66}p6^ 

C678(9_. 

.40  Si  piares  fuerint  in  Divifore  quam  in  Dividendo , toc 
faltem  addendae  funt  ciphr*  numero  dividendo  ( poflf  lineam 
(eparatricem)  ante  opeijitionem  peragam  quot  opus  eft  ut 
ipfius  loci  defeendentes  tot  (int  quot  fune  in  Divifore  ; vel 
(altem  quotienti  invento  tot  fubjungendx  funt  ciphrx  line  li» 
nea  feparatrice,  aut  ip(a  linea  feparatrix  in  qtiotiente.fiqua  fit, 
tot  locis  ad  dextram  promovebitur^  ut  0(9-8  )66^p6\^o 
C67S9o.vclp7\8  ^66^96^7(0  ^67890. 

5®  Si  poft  pcra&am'  aliquam  divifionem  ( ut  fapr«y fuper-  ' 
fuerit  aliquod  rciiduum)  licebit  ( additis  Dividendo,  pou  li- 
neam fcparatricem,  quot  opus  eft  ciphris  ) divifionem  ulterius 
continuare}  unde,  pro  fraftionibus ordinariis,  provenient  par- 
tes deciraales , llnex  feparatrici  f in  quotiente  ) poftponendif. 

Sic  pro  97S.)  ^4013 1(67  89  ffj- prodibit  978)  6640131  • * 

(6789  5 Etpro  978J  0639805  (>6789  if^  ^irodibic  978) 

6639805  (6789;^  &c.  ’ • 

t.  Et  quidem  partef  deciraales  (S.  tantundem  valent  a*tq}  f*| 
aut  \ i & partes  decimalcs  1 6966  8tc.  tantundem  Vjalenc  atqi 
veli.  Et iimiliter in  aliis. 

■ Ratio  htijufraodiprocefluum  in  partibus  decimalibuf, per  (e 
fatis  patet  j. modo  ailyertatiir  linex  Icparatricls  rctraftionem 
aut  promotionem,  C gradibus  Jnamenim  decuplo Vet 

X augere 
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augere  vel  diminuere.  Adeo  u£  non  fic  necefle  diudas  hic  im** 
inorari. 

Ve  Indice  Hanc  faltem  univerfalem  ( ex  Oughtredo)  regulam  ad jice- 
>■€  liceat,  f qu2  in  numeris  Divilione  Ortis  fuos  afllgnando  lo- 
cos  dirigat,  J Index  cpjuffj  particularis  figura  ^ttientis  invenitur 
toBendt  indicem  figftra  dividentis  ex  indice  figurx  divifa.  Qyas  qui' 
deniexiisqux  de  Indic*  numeri  Fafti  in  Multiplicatione  di- 
" fia fune, (acis intelligi poterit, ut  prolixa expofidone non  fic 

opus. 

Divido  (^cio(a,fimul  cum  fpedo(ii'Malt^licatiooe|mo3e 
. . tradetur.  ‘ . 


CAP.  XX. 


y:-  ^ Ve  Multiflttatione&Vivi/iene  Jlgebrrca  &Speciefa  ■ Etgtash 
tiiaium  ex  fbtriluf  deneminationsbm  cenftantim : Earum^ 
adunans  thquamreduGione, 


I u/ruUlbUtmiD  C^cut  Additionis  dgnum  4-  fecimus, 8t  Subdudioni*  : Ita 

& Divifio  ^ Multiplicationis  lignum  efto  x;  Divilioois  autem,liaeola  in» 

, ter  quantitatem  Dividendam  8t  Dividentem  ( Ipfi  fubjcdan} 

fcdpta.  Adeoq;  fignificat  V 4.  A quihtitad  V quanutatem 
^ * A adjeAam  eUe:  V ..  A quantitati  V quantitatem  A abla- 

tam efle ; V X A quantitatem  V in  quantitatem  A duftam ; 8t 
^ quantitatem  V quantitate  A Divifam , five  ad  quantitatem 
A applicatam. 

^ Nota  tamen  Multiplicationis  lignam  x,  f przlertim  ubi 

^cies  quxUbec  unici  noti  dedgnatur ) faBpilCme  omitti:  fcuiu 
' illud  nempe  dne  ullo  incomne^o  fieri  poiuttj  Sic  verbi  gm» 
da  AB  proAxB,  8cABG  pro  AxBxC,  8t  2 ABC  pn>> 
axAxBxG, 


V . 


Monendum  item  eft  ( ut  de  Additione 8c  Subduftione,  qi^P* 
de  operationibus  oppofitii,  fic  etiam  ) de  Multiplicatione  8e 
Divifione:  tiem^cjiplures  occiurantvelmidtiflicatiMttSt  veldhifi* 
enes,  vel  foitim  bx  fartiuiilla»  CQOtissue  facMe,  ftrinde  efl  fuo  ordine 


CAP.So. 

a;b 

^cianmrim$domnet(ontinueiim.  Adeoqj  ^ g 

A AB  B 

® U xB  — =Bx  *c'  * r^oAaeaAxTS»  Item 


• A«  Ax  -5  . 

2 ^ 6* 


155 
B w A ' 
C 

5«  4 
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ii. 

% 


12, 


Ec 


2 2 " 4 =•  ^ 

6c  in  ■tits.  Eadem  nempe  de  canta  qua  (apra  ofiendi  $ x 4 .. 

A ^ 

C5amquantitat  aliqua  componi  fapponitur  ex  duamm  vel  Dimenfii* 
plurium  quantitatnmrtontinua  multiplicatione;  dicitur  ea  toifim  quanti* 
dimeniionutn  eflfe  wot  funt  quantitates  illx  componentes.  Pu-  tatUpoduO^e  ' 
ta  AxAycI  AxB  quantitates  funt  duarum  dimenfionum} f;el Oru  mt- 
AxA«A,  velAxAxB  vel  AxB»C,  funt quantiutet trl> gicfiy, 
umdimenfionun.  ^ 

Si  umen  ejulfflodi  quamitat' per  quantitatem  %liquaro  di- 
vidatur} tot  auferri  fopponuntar  dimeniiones  quot  habet 

AxB  A X A «t B 

quantitas  dicent.  Sic  vel  quandta^ 

AxAxB  A«BxD 

tei  uniui  dimenfionls}  c 'G  quano* 

catei  duanun  dhnenfionnm. 

Et  quidem  fi  eadem  quantitas  fit  rupeme  rouldplicator^  8e 

AB 

Inferae  divifor,(c  mutuo  perimunt;  ( pata“/^“®0  9*°® 

«nim  multiplicando  acquiritur,  id  2quali  divifione  defiruitur..  . ^ 

Sicut,  8t  B4-A*mA  «6,  ubi  quod  acquiritur  Additione» 
fubdu^one  tollitur. 

Ubi  autem  (pedes  aliquz  ducuntur  in  figurat  nuroerariat, 
non  folemni  ei  multiplicadone  numerum  dimenfienum  an- 
ifium  reputare,  ( faltem  nifi  curo  ipfz  rpeciei  numeros  fignifi-  . 
eant:)  adeoq;  lA  vcl  2 x A aut  A x 2 unius  eft  dimenfionit, 

SciAB  vel  ixAxB  duarum*  Quia  nempe  a hic  Icci  non 
pro  aliiejufdem  genhis  dJmenfione  habetur^,  fcd  fimplicitee 
pro  radonh  Duplx  indice ; & tantundem^ valent  atq;  f A , 

^A  B.  Et  in  aliis  fimiliter.  Efiq;  f A , alia  homcgcnca  quan. 

■ X a titas 
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titai  qa«  fchibccad  A,uc2  ai  ij  fivc  qu*  toties  contineat  A 

quoties  2 continet  I.  /.  /-  t •. 

Qu*  quidem  ratio  ctia-n  aliis  charaacribus  feu  fyrabolii, 
no^inui  cxprimlpoteric  quam  ipffs  figaris  namerallbus  j ut 

^ B,  quo  innnitur  alia  quantitas  ( ipS  B homogenea)  qu*  ip" 
faro  B toties  contineat  quoties  V continet  A j vel  quae  ad  B 
eandem  habrat  rationem  quam  habet  V ad  A» 

Ec  quidem  ubi  fpecies  aliqua  per  aliam  totidem  prsecife  di- 
«enlionuni  dividitur,  quancius  nullius  dimenfionii  oritur,  fcd 

* AxB 

qux  potius  pro  JLttionii  indicio  habenda  eft.  Adcoqi  q 

nd  aliud  Indicat  quim  eam  rationem  quam  habet  quantitas 
^ \ ad  quantitatem  homogeneam  GxD.  Nam  dividendo 

’ * quantitatem  quamlibet  per  aliam  homogeneam,  invenitur  Ra- 
tio illius  ad  hanc;  uti  ex  Divifionis  natura  fuperios  explicata 


jufdcm  qxS 
iUti*  indi“ 


fatis  patet*  . i r i 

Si  vero  contingat  quantitatis  Dividentis  dimeniiones  plores 
«(Te  quam  Qivifie, innuitur  quantitas  dimenhonum  pauciorum 
quam  nullius.  ( Quod  eadem  ratione  fupponendom  erit , qui 
lUipponimui  quantitates  negativas  feu  ablacltias,  qnz  fint  mi- 
nores quam  nihil.;  SicBTC,6^"5TCy>®'‘=*‘*”»"^ 
tatesdimenfionum  ^ rj  i—a.&c.  Nani  i *— i.  r ^ 

^ ^ 2. 8tc,  Quibus  rcfpondent  Gr^dm  ( quos  dixi;  De* 

Siquandb  quantitas  aliqua  in  feipf|m  aliquoties  muUiplIca- 

■turiLa,  A>«A.  A . A,  A«  A.  A«  A,ac.  ipfaqu.», 

titas  AaadiaftuUcasdici  foln,  A«A  vtl  A A,  quadra- 
' - - a t » & <r  & A ^ A vpl  A AAA 


i9\iT  imi-  tuas  A rtaaix  ■ --  i*a«a» 

i€^cb<ne*tum.  AiAxA  vel  AAA  Cubus,  A x A » Ax  A vel  AAM 
Pm/a  Biquadratum  ejufdem  quantitatis  A.  Vel  ipfiui  quantitatis  A 

poic0as  prima,  fecunda,  tertii,  quarta,  &c.  Ita  nempe  ut  cu- 

iufq ; poteftatis  in dex aequalis  tir  numero  dimcnlTonuim 

Solent  autem  Radix,  Quadratum  , Qubus , BiquadiitUro, 
C reliouzqv deinceps poteftates,)  fic notari,  % , 7^ , qf* , 

&c.  CmoUm.)  vel  R,Q,C  Qii. &c.  vel  «iam  A,  Aq, 
• Ac,  Aqq,  8tc.  veU,  a &c.  (ut  fuGus  diximus  Cap. 

Xla)  neuipe compendii  caufa  pro  4,  as»  aas,  «44«, &c.Ec  prop- 
^ ' ccrc2i 
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terca  (notatilUiinhas,  ablopuscric^  reCbIVfndoj  a * t='aa. 

a *^  ==. a ^ a =.  aaa.  a‘*  = a ' a = a « a • = a a » « aaaa.  Scc. 

I^^cpi  Aq  ==  AA.  Ac=x.  AqA  =>  AAq  =>  A A A.  Aqq  >»  AcA 
= AqAq=iAAc  = AA'AA.  &c.  Sic  aAq  x 3AC  eft  aAA  » 
l 3AAA.  8c^*q?  = f^feii%x:^  in  ^ X qp  X qp.  Ec  contra 
' A)  Aqq  ( Ac , hoc  eft  A JAAAA  ( AAA.  ^ ) /^(q^shoceft 
i %x:^x:^x%  1»:^  Sic  4*)  «*('«'*  • 

! hoc  eft  44«  J 44444  ( 44.  Et  (ic  in  aiiis. 

I Quod  autem  att’net  ad  figna  + 8c  , in  multiplicationft  //mi  A 

Produfto)  ▼«!  divifionis  Quoiiente,  ponenda  j hac  obrcrvanda  \ 
eft  Regula.  t?- 

in  MnlufUaniont  & Vivifme^fi  datcrum  figna  fint fimilit , TrS" 

[•  duBi  vel  Orti  fignm  erit  + ( effimmivvm:)  jm  dilJimiliat  ^ ( ne^ 
gativm.)  Nempe  4- per + , vel  per-.,  , dat 4- , ( iive 
plicandofivedividendo;^  &4.pcr.-)  vel  — per+jdat-,. 

Vel  etiam  ( quod  cancundem  valet ) Si  multifUeatorit  vel  d/- 
viforii  fignum  fit^i  Multiplicandi  vel  Dividendi  fignum  rtunem\  fm 
mutam.  Nempe 4. per  4-dat  + , & .-per  + dat  i-rj  item 
q- per  — dat  •.- ) 8t  per dat  4- . 

Ratio  (ive  demonftratio  hujus,  abipfa  Multiplicationis  Sc 
Divifionis  natura  petenda  eft,  ( Qtiales  ego  malim  , ubi  fieri 
poteft,  afferre,  quam  dcmonfiratiorles  apoftcriori.)  Quam 
igitur  in  fiogulis  cafibus  oftendam. 

Multiplicatione  fiipponitur  quantitas  Mnhiplicanda  totii^s 
apponi  quoties  multiplicator  indicat,uc  cr  fupra  diflis  cap.18. 
patet.  Adecq;  qui  quantitatem  quamlibet  f Ijvc  pofitivam  five 
ablatiiiam)  multiplicat  per  3"  vel  + 3, ille  eandem  quairtitate;n 
CCgnls  immutatis)  ter  ponit;  qui  per  2 vel  + 2,  bis  ponit ; qui 
.j^r  1 vel  4- 1,  ferael  tantum;  qui  verp  per  c,  ne  femel  quidem, 
led  nollics  ponit, ('adeqq;  quantitas  quxlibet,  per  onniltiplH 
cata, evanefeir.' ) qui  aurem  per  .—  1,  —a,  .-y,8fc.  muliH 
plicat,  tot  vicibus  paucius  quam  nullies  ponir,  (“  cum  — 1, 

4 ^ - 2,  3)Stc.  iineminus  quam  nihil,  leu  paucius  quam  nui- 

Ium,)  hoc  eft  revera  toties  tollit,  (jper  ea quz  diximus  Cap; 

XV.  dc  lignis,  t 8c —contrario  fenui  exponendis;)  quivero  7.. 

tollit, ille tantundem  apponit  mutato figno,  f uc ex  legibus 
I ^"Subduilionis  CapXV.  patet: ) Et  propterea  qui  multiplicae 

X-3.  ■ per.*  . 
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pcL  1,3,3,  &c.  vel  alium  quemvis  mulitiplicacorcm  affirmati-' 
vum,  is  quanticacem  multiplicandam  toties  ponit  fervato  (ig- 

no;  qui  vero  multiplicat  per  i,  ^.2,  *-3,&c.  aut  alium 

quemvis  multiplicatorem  negativum,  ille  quantitatem  niulci- 
plicandam  toties  vel  tollit  vel  (quod j;antund6  e(i)fub  contra- 
rio Hgno  ponit.  Quod  erat  oliendendum.  Adeoq;  k^2zs=  a A, 

Ax~.a=-^2A,  »«3A,  ,.Ax,^3r=:q.aA 

('nempe  >-»  Abis  tollitur;)  Sic  A » 6.=  BA,  A x ^P. — 

BA  , ^AxB=-BA,  ^a\^B  = + BA  ('vel+AB 

quodtantundem  eft.)  Etlicin  reli(}uis. 

In  Divilione,  quaeritur  quoties  divifor,  (i»i  quantitas  divi- 
dens, in  quantitate  Dividenda  continetur}  vel  T quod  tantun- 
dcm  eftj  in  quam  quantitatem  ducendus  cft  di^ror  ut  iiae  ae- 
qualis quantitati  Dividendae;  ut  patet  ex  iis  quae  de  Dlvil^ne 
tradita  funt  Gap.  XI.  Et  propterea,  obi  quantitatis  Dividendae 
lignum  eft  C affirmativum,^  lignum  Qiiotientis  idem  erit  atqs 
diviforis;  lin  quantitatis  Dividendaefignum  Iit  •—(negativum,} 
lignum  potientis  erit  ligno  diviforis  contrarium : cum  enim 
divilbris  in  quotientem  du&i  produdum  futurum  cli  aequale 
quantiuti dividendz ; non  poteli  illud  affirmatum efle,nifi 
fadores  ligna  habeant  limilia;  nec  negativum,  nifi  diffimilia:  oc 
ex  modo  probatis  conllat.  Adeoq;  h dividatur  ^ per  t , vel 
^per  quotiens  erit  4:  lin  4<|^r  «-,aut  N.per4*,  quoti- 

ens erit  — • Quod  erat  ofteddendum.  Adeoq; 

V V IV 

hem 

A)V(X  ,'-A)V(^X>A)  -V  ( -X,  -V  ( + X.. 

Sic  a;va(v.  ^b;bcd(,-cd.  -c)bcd(' ,-bd,. 

NA)  NV  (X.  A)  Aq  (A.  - A)  AcB  ( AqB.  * 

Aq)i-VA(,-X-  4')abc{bc,  4 c(ec.a 

3^}  6 ( 2i3^,  Et  pariter  in  aliis. 

Atq;  haftenus  de  quantitatum  fimplicium  Multiplicatione 
. 8t  Divilione  didum  eft ; (equitur  ut  de  Conjun^s  agam ; eas 
M»»ifuc4tJ9  intelligoquz  ex  variis  membris  conftant  pei^  &na2&  •— coL 
quanut4tum 

ctnjunQtrum  Quando  quantitates  invicans  molciplicandz  ex  variis  mem- 
bris 


GAP.*6.  Algthrkt&Sftcitfs^  " . 

bris  conftant)  fingula  membra  multiplicatida  in  /ingula  mem- 
bra maltiplicandz  CfipnltutmododiQum  eft  obfovatiij  du- 
cenda fune,  Fadaaejndeio  unum  aggr^atam  colligenda. 
Sive  autem  a dextra  , live  a finiRra  incipiamut,  pciiiidt  eft. 
Exfempla  Icquuntur. 

Exfewfla  Mulli fUtaiiniif, 

A?.E  = Z A -E=:X 

B_  B 

BA^-BEa.zBZ  liA 


A+E  -I=;L 

M 


- C A - GE^-Cl  = - CL 


A aD 


IABT3ACZ4BD  - «CD 


a+e=z  , 

A 4*  E =Z 
A K+  AE 
4-AE4-EE 

A A + aAE+EE  =*  ZZ" 
Aq  + IAE  + Eq  =?Zq 

a4-E=Z^ 

A >-E=X 
Aq  + AE 

aE  “^Eq  • 
Aq»-«Eq  = 2X 


A 

A -E 


>X 

X 


• — AE+Eq 

Aq  ^aE  ■ 

Aq  «-lAE-l^.EqsXqr 


Z .-E==A 
E • 
ZEH-Eq=rs  aE 

Z M A E 

A 

Z A ^«Aq  s aE 


' A- 


q.  i2^+  3%  - 4 

2 V+  » fi  ^ 13%  *-S  % 
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BP^PC 

w-  » Q.^1  R + ^ AP 

+ i8G  -6QJ.  liR  — 12  APxBPfAPxPC 


^-SOa?-  I C-3QT2R. 

.^nC+iQQ  >^6G  :<-4Q  

-6QGh-iC>Sr*3^  »-^5CiJ-aoK  — I* 

2 Aq  t Bq  •—  3^  * 

Cq  + iB  ~ ' 

►-sCqAq  K-CqBq  +3CqA  — aCq, 


4:liBAq  + 2 B c — 6.  B A '+ 4B 


^ 2 O q 


rs. 


»Cq 
B 


Bq 


+ 3»^4 


2Gq 


^ <B  S 4^8 


24*4,354  »-5c 
34*^a5a  ^ 

^ 4*tp6  4*  3ibf  4* 

*-4fc4*  ,-65*4*  + a5*f4 

^ 2 c • 4^  ^3  5 c • 4 4 5 c 


! »35 c o 4 i5*co* 

64*4554*-  ^-65*>4*  >4 

•-  2C  *3  »-3  5c  ‘j 


ViviCitana»  divitl^ndis  quantitatibus  coniunftis , fi  falcem  Divifor  -fit 
tiwum  coH-  quantitas  finaplex.vix  quicquam  peculiaris  difficultatis  eft  pt*- 
innUiru»!.  fimplicii  diviuonis  repetitionem  i adeoq;  quotientis  pec 
' * partes  inventionem.  Et  quidem  parum  refert  an  a dextra  an  a 

finifira  incipiamus. 

E|^fesnpli gratia.  Si  quantitas  DG  *-6BG+8Cq,dividen- 

»C).DG -6BC  + 8Gq  (iD -3B44C 
. D CU  6 B E I 8Cq  , 
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<iividcndi  pane  prima  DC  fubduxerim  , nihil  redar.  Similitec 
cam  videam  a C ducendum  effe  in  — 3E  m fiat  — 6BC.ft:riboc 
in  anociente »-  3B,8t  multipluro('  iC  x 3B  t_,6  BC)ex  cBG  hib» 
dua  um  nihii relinquit.  Deniq;  cum  aC  ducendum  in  4C  iic 
fiat  8Cq , pofito  in  qiiotience  4 4C , & Tubdu^o  roulciplo 
C 2C  X 4C  =8CC=  8Cq  ) nihil  manet.  Et  peraAa  eft  di- 
^fio,  cujuf  quotiens  feu  quantitas  orta  1^0^364.40. 

Si  quid  autem,  diviiione  quantum  fieri  poteft  continuata, 
tbperfueric , quod  per  diviforem  propofitum  difidi  non 
polTic,  vel  etiam  (j  ita  fe  habeat  Dividendum  ut  ipfius  nulla 
pars  per  expolitum  divilbrcm  dividi  pofCt,  Clive  limplex  lic, 
nve compolita,  quantitas  dividenda  , aut  etiam  dividens.^  re- 
fiduum  illud  collocandum  eft  fupra  diviforem  in  modum  fra- 
Bionis  ( (icut  indivilione  numerofaj  & invento  quotienti  ad- 
jungenda. Utinexfemplorum  um  przcedentium  quamfub* 
^quentium  aliquot  videre  eft* 

GD  D q. 

a)CD(-]T-  B)BD  + Dq  H.4BECD  ^4E^-r 

Aq-Bj  DF  Ca+b" 

Rq^  ^aRc+  4 ABRq4.GqFR  ( ^aR4.4Ab+ 

da 

a)2b  a a\ —pr(  2b  g- 

• 

Et  quidem  pleiiq;  (jve  Algebriftz  five  Analyftz  vix  ulterius 
Divilionii  Algebricac  aut  Speciofz  traditionem  profequuntur; 
fed  quantitatem  dividendam  dividenti  fupraponunt,  inter  |e£ta 
'lineola;  & liquam  animadveacant  quantitatem  qu*  utramq; 
communiter  multiplicaverit  eandem  utrobiq,-  expungunt ; nec 
ulterius  fatagunt  curiofam  Divifionem  f przfertim  cumdivi- 
for  ex  pluribus  partibus  conftat)  exercere. 

Verum,  etiam  cum  Divifor  ex  pluribus  partibus  conftiterit, 

Y ’ diviiio 
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divifio  nonnunquam  fatii  feliciter  exerceii  eadem  pla- 

ne premendo  veftigia  quibus  in  aliis  Divifionibua  inceditur. 
Qyod  C poft  Carte(iiim)  animadvertit  Schotenius  ( tam  in  ipu 
fius  ad  Cartefii  Geometriam  notis,  quam  in  fpeciali  tradatu 

qaem  Principia  \Uihe{eos  vniverfalif  ippcihti  Arithmeticae  Spe- 
ciofsc  praxin  exhibente.;  Sed  & olim , juxta  veterum  Alge- 
bram,ejufmDdi  divifionis  methodum  oftendit  Thomat  Di^efi- 
iUi  Anglus  TvirEquedri  familia  natui,  & egregiui  fui  tempo- 
ris mathematicus, uti  ex  ipfiuseditis  operibus, fied  pleri fqt lingua 
AngUeana, fatis  patet,)  in  libro  qui  inferibitur  ftraMoiy  ( qui 
Londini  prodiit  Anno  i579  j ubi  tam  Arithmetica  vulgaris, 
qtiam  veterum  Algebra  fuccinfte  traditur. 

• Eji^ycro  fic  coramo^^njeftabitur.  Difpofitii  primo  tam 
rnultfplicandae  qu.im  mulnpricantii  partibus , prout  negotio 
magis  accommodum  videbitur ; quaeratur  quantitas  quz  fal» 
tem  in  unum  ( quod  feligere  placeas)  Diviforis  roembram 
dufta  producat  membrum  aliquod  quantitatis  dividendae:  quz 

Jiuautitas  pro  quotiente  C particulari)  habenda  eft , & in  divi, 
orem  totum  ducenda,  & Faftum  ex  quantitate  dividenda  au- 
ferendum, notato  refiduo.  Atq;  idem  iterandum  erit  quotiet 
opus  cftj  utreliqua  etiam  quotienthmembra  reperiantur. 

Ita  (i  quantitas  ABF  "i"  aCDF  — iACD  dividen- 

da fitper  F — 3A.  Quoniam  F)  ABF  ( AB,  feribo  inquoii- 
ente  ABj  quz  duAa  in  diviforem  F — 3A  facit  ABF 3 AqB, 

F-3A)  ABFq-aCDF -3Aq® ^ABUCD- 
ABF  - jAqB 
- +aCDF  6AUU 
4..2CDF  -<$ACD- 
00  00 

quibus  ex  dividendo  fubduftiSjTcftare  video  aCDF  — 6ACD*' 
Deinde,  eandem  operationem  iterando,  cum  fit  F)aCDF 
(4-2CD,  fubjungo  quoiienti  priori  + aCD , Stdufto  aCD  ia 
F «3A  fit  jiCDF  6ACD.  quod  ubi  Cubduftura  eft , nihil 
xcftat;  totaq;  operatio  eft  abibluca. 

Item  fi  dividendum  fit  Ac  -^.Ec  per  A : cum  fic 
A ; Ac  ( Aq.  Ducendo  quoiieatera  Aq  In  divifprenj  A — E fic 
A«  ^ AqE,  8c  fa^  (bbduAiooe  reftat  AqE £c.  Tutp  quia 


• C A'P.  90.  'Jlgtlrki 


^75 


-A)  AqE(AEy  qnoticm  indhiforcm  A daCtoitdu 

t * 


A c fc-  AqE 
+Aq  t...  E c 
A q E ^ AFq 
+ Akq  Ec 
•f  AEq  — Ec 

00  OO 


• AqE  i-*AEq;&fadarQbdudion«,reftatAEq  ..Ec.  Tandein, 
cum  a;  Alq  C Eqi  & Eq  in  A N-  E fit  AEq  -*Ec ; fiibduttione 
f»aa, nihil  refiati  adeoqi  «bfoluta «11  operatio ,& quotiens 
Aq***  aE4-Eq. 

Atq;  idem  proveni- 
et fi  a dextra  incipia- 

mus.  Cum  enim  fic  « ^ e * * 

-O -•*(«*.  «ric  ^ 
quotiens r',&r*iR  a a*# 

M e,  erit  ae  * ^ c * j 8c  •*  4 •■  ■■ 

fa£la  (abduCtione,  refi- 

duum  a^Hi.ae*.Tum  - ■ . .*T 

^ej  «> 

«cin  a ..  eeft  a^e  *-* 

. ae  * j & fabdudione  faAa , refiduum  eft  a ' a * e.  Denique 
»«a^e(a*}  & a*ina  ^-r  «fta*  ^a*e}  &,  fafia 
fubduaione^fiat  nihiL  Quotiens  autem  eft  ut  prius,  nili  quod 
iqui  tunc  ultimus  nunc  primus  eft  terminus. 

Ad  eandem  formam}  fi  dividenda efiet  eadem qnantitdi  a* 
•-»* * per  aq-e.  Cum  fita) a*  (a* 5 8ta*inaq.efit  a*  +a*aj 


A»-*E^  Ac»i>Ec  ^Aq^AE^Eq 


a+e)a*  ^-e*  (a* 
a*4^a*e 


Ze*‘ 

i-aeq-s*  1-  4+Cj 


e -e*  a *<* 

f a* -ae 

‘ ..e*  *f  ae*  *-e* 

^.e»  I .-ae*  .-«* 


»-  ae*  2as* 

“ Yi 


fafiA 


« 
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fafta  fubduaione,  refiduam eric  Tam  cura 

4)^9*  rr'—  afjSc  — + ►-<«* ifafta fubdu- 

aionc,  reftabit+ae*  - e *.Deniq;  cum  fita^  ae*(e  * & e * 
in4  + fficae*  + e^5  fafta  fubduftionc  , rcflabic  i Et 


a e 


quotiens eft 4*  ^-ae  + e*  a + e 


ar 


il  » V 

* Vcl,  fi  in  ultima  operatione,  pro  quotiente  4-«*(=3=~7~^ 
furacrecur quotiens  n- e* , quia  nempe  + e)  ( •— e** 

fuiflet^ r-e*lna+c,  j&,fubduftione fafta, refta- 

299* 


tantundem valet;  Nam  4-e'  ^ 
ae*  + r*  ,-ie*  *.a 


99  ^9*  ^•'Vt  9 * 

Q^od 

ae* 

2 99* 

a + r <==  N-e*f 

a4c 

9*  ^9*  i.299* 

bDcefi 

Sed  idem  fere  eveoiret  fi  przcedcns  operatio  ( abr  refiduura 

- . M.at* 

eft  2 e * ) ulterius  continnetur } & lumatar  quotieni~fJ 


= ^29*  i nam^2e*  ina^ecft  »»3  ae^  »M2-r’  }quod> 
cx  ^2  9*  fubdudum  relinquit  a e * adeoque  erit  a' 


ac  + e* 


Quod  ideo  moneo,  nt  appareat,  f prJclCTtim  nbi  neceffario 
£ra£tione  terminetur^  quotientero  pone  variis  formis  exhiberi 
f nam  & multis  adhuc  modia  variari  poteft  ) fed  qui  tanton- 
dem  valeantj  ut  quilibet  eam  qux  fibi  magis  accommodam 
videatur  feligac;  & quidem  nunc  hanc  nunc  illam  utprxfent 
negotium  poftulaverit; 

Poffet  interire  eadem  operatio  peragi  eodem  plane  fuccef- 
ru,fiadextcaiociplamu8.  Nempe  e)  ^e  ' C «-r* 

in  4 + e facit  & \(  fubdu6Honc  fada  Ji  refiduum 

a’  4 ae^.Tum  ey"^^  99*  Qf  99 : 'it  99  iaa\9  f^ch  9*9 
4-ae*  :ergorafidttUJai  a*  Detuq^  .9)^»*eQ^9*i 

8t 
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le  ^tf>in4  + e facit  ,-a*-  ^t*e:  8t refiduuai  a « * • Ade- 

• 2 4^ 

6qt  quodeoi  + .-a*+ 


2d 


4^.«)  4*  C -e“-F4f  ^4n  7T7 


t«4e^  >— e' 


4*^4r* 
^.4*f  + 4e* 
4 * 4 *e 

,-  4 ’ - 4 'e 


a 4 


r ^e*t4f  + 4'  ^ 

4*  ^4*V 

a*  f a*-  e 


•»  a*  t 


« + c 


^a  4^r 


4’-\ 

Vel, fi  in  uldma  operatione  fumatur  quoiieni  + 4 * f ~ / 


• 24*  C 

ifric  refiduum  »—  a 4 * e 8t  quotiens  »— c*)-4e  + 4**“  ~+ 

Sed  utrovis  horum  modorum  procedatur,  quotiens  tantundem 
valet  atq;  prius. 

Ubi  autem  canta  oritur  varietas,  judicio  opus  eft  ut  quis  eam 
feligat  quotientis  formam  quz  przfcnti  negotio  magis  fit  ac- 
commoda: vel  etiam,  fine  alia  divifione.ad  inftar  fraftionis  ex- 


hibeat,  « + e* 

# 

Aliud  libet  exfemplum  ex  Vigge/io  ( fupra  citato)  afferre, 

^^+8%^  dofV  + 8o2^2^4-72q?  + 96  + 

gofy  + 8o:^2^  

72qot962^ 

72  V 


00 


00 


& fimul  huic  negodo  finem  imponere.  Nempe  quantitatem 
60^+  80  2^2^ +^2  fic  dividit.  Quo- 

niam 62|j^6ofV(io7f»;  quotienteni  inventum  ducit  in  di- 
viforem,  & produftum  60^^+  80^^  ex  dividendo  fubdu- 
citj&reftant  727^ +962^.  Tum  quia62^)72 <f»(  12 

Y 3 quo- 


Muiliplicaii» 
guantitaiis 
plurium  de~ 
tieminniB- 
num. 


ReduSio 
plurium  df 
ruminuiio' 
num  ad  una. 
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quotlcnti  priori  ad jiingic  ^-i2  % : 8c  dufto  hoc  qaocicntein 
diviforem,produftum  aufert  ex  dividendo  & nihil  reftat.Adeoq*, 
quotiens  eft  107^+  12 

Sed  8t  apud  Clavium  in  Algebra  operationem  non  abfimilem 
reperio:  quem,  fi  libet,  confule. 

Atq;  haftcnui  Multiplicationem  & Divifionem  Algebricam. 
ScSpeciofam  abfolvimus. 

Multiplicatio  8t  Divifio  quanticacum  ex  pluribus  Denomi- 
nationibus aggregatarum,  vix  aliud  eft  quam  Multiplicatio  8c 
Divifio  Speciofa.  In  hocfakcmdilferunt,quod  harum  deno- 
minationum ad  invicem  ratio  fiipponitur  cognita,  ut  fieri  pof- 
fit  ab  lina  ad  aliam  reduAio;  Specierum  autem  feu  Symbolo- 
rumf  in  Arithmetica  Speciofa}  ratio  ad  invicem  vel  ignoratur, 
vel  ita  aefi  eftet  ignorata  traftatur. 

Cum  autem  e]ufmodi  quantitas  plurium  denominationu  per 
alia  unius  tantq  denominationis  multiplicanda  occurrit,  inci- 
pienda eft  operatio  ab  infima  five  minima  denominatione, 8(  fic 
ad  majores  afeendendu;  tranCmUTo  femper  in  Tuperiores  quan*  ' 
tum  opus  eft.  Exfempli  gratia.  Si  quit  (tnguln  diebus  expendit 
1 4 libras  i o [olidas  & 8 denarios  moneu  AnjJiUanu,  quamum  expendh 
iUefingulif  feptimanif}  Refpondebitur,  Expenfam  bebdomadii 
feptuplam  efte  expenfz  diurnz  ( cum  quzlibet  hebdomas  con- 
tineat feptem  dies*)  Adeoq;  expenfa  diurna  multiplicanda  eft 
per  7,  Nempe  denarii  8x7  — 56. 

cum  autem  1 a den:  s 1 ftf/' erunt  56 d 10*.  8^ 

■=  4 /+  8 d.  ideoqi  fubfcriptis  8 d,re*  , 7 , 

fervo  4/0/:  reliquis  folidis  moxannu-  \ ^ 

merandos.  Tumfolidi  10x7—70,  loTI  5 

quibus  additis  4 huc  tranfmillis  fiunt 
74;  funt  autem  zoftl:  = t lib.  ergo74  [•/:=  3 ^ 14 
fol.  Ergo  rubferiptis  1 4 fol.  refervo  3 libras  mox  reliquis  adjun- 
gendas. D.  niq  librz  14x7  =,98  quibus  additis  3 fiunt  101 
libr:  quibus  rubfcriptis,patct expenfam  hebdomadis  cfle 
I4fol.  8‘^rn. 

Si  autem  vel  Multiplicator  fit  numerus  grandior , vel  etiam 
ex  pluribus  denominationibus  conftet:  expedit  plerumq;  ( aue 
etiam  aliquando  prope  neceftarium,  erit,)  quantitates  ilJat 
plurium  denominationum  ad  quantitates  unius  denominatio- 
ois  reducere,  8c  tum  demum  multiplicationem  perficere,  8t  per- 
* a£U 


13’ 


GA  P.JO.  -^k‘^rici  & SfecUfa, 

afta  tandem  m^oltiplicatione.prmina*  eas  ( fi  opni  erltj  deno- 
minationes rclHcnere. 

aoWr^.,* 

foh(Uj&9  denariii  quantum  dtbtbim  ttnm  viris  f Priuf, 
quam  multiplicationem propofitam  aggrediar,  commodumc- 
m totam  monetae  propofitae  fummani  ad  unam  (/f««rw«n  de- 
nominationem reducere;  quod  ipfum  multiplicatione  peragi- 
tur, hoc  modo,  ^oniam  lingulae  libra;  ( monet*  Anglican*) 
continent aofolKios;  numerum  librarum  expofitum  multipli- 
co in  20, ut  habeam  numerum  folidorum  in  illis  28  libris  con- 
tentorum, quibus  adjungendi  1 3 folidl  C in  quxflione  expofiti) 
- «habeatur numerus  omnium folidorumi nempe 572.  Dem- 
«"SuHfolidi  comin,nt  den«io., 
illBmroIidorom  C multiplico  in  i a,  ut  habcim  numc> 
nim  denaridoru  inibi  conten- 
torum: quibus  adjungendi  ad- 
huc denarii  p (in  quaefiione  ex- 
politi J ut  habeatur  numerus 
omnium  denariorum  ,*  nempe 

6885«!;  =28***».  13S.pd,. 

Et  tum  demum , pofi  hanc 
redufUonem  factam,  multipli* 
co  6885  ( numerum  denario- 
rum^per  multiplicatorem  pro- 
politum  2831  & producuntur 
denarii  194845^* 

Deniqi , fi  velim  intelligere 
quot  librae  8e  fulidi  in  hoc  de- 
nariorum niimcro  continentur; 
reftituemur  ill*  denominatio- 
nes dividendo.  Nempe  quia 
denariorum  nume- 
rum 1P48455  divido  per  12, 

& prodeunt  folidi  ida^yi^atq* 
infuper  3 denaiii  poifl  pera- 
£lam  divilioncm  relidoi.  De- 
inde, cum  2c*  = iiib;  pumc- 
rum  ioliJoruni  152371  divido 
per  2C,&  prodeunt  librae  8118, 


20 

560 

1% 

1146 

573 

_ _9 

5885  dtnf 
283 


20655 
55080 
13770  _ 

1948455 


7fZ4^ilj^d 

162571^  3d; 

Z4  iZ. 


arqj 


C A P.  aoi 


178  Ve  MuUif.ktlione  & Vivifitng 

atq;  infiiper  ii  folh 
di  refidui.  Adeoq;  1"^  * 

ip48455d  = 8 ii8>i»>.  ni,  jd, 

II».  3<1,  fmnma  quae-’  ZZZZ^ 
fita. 

Item.  Si  ex  fcaturigine  quodam  flngulis  horis  ciRuinc  aqua^ 
rum  pondo  34  cum  unciis  7.  quzritur quantum  cfBuec  a6  di- 
ebus & horis  15?  Re-  . . 

* duco  primum  aquz  34'*^*  7““®  ' 2^***  *5^* 


quanticacero  affigna-  ** ^4 

tam  ad  Uncias,  multi-  '68  • 104 

plicando  3*4  ( nume-  34  5* 

, Tum  librarum  feu  pon-  7 

do) per  12 ('quia  nem-  4i7“"‘="  6 39hor«. 

pe  1 Ub.  = 12  ane.)  & 


adjungo  uncias  7.  Item  tempus  alTignatum  in  horas  reduco, 
multiplicando  26  numerum  dieru  per  24(quia  1 diri  ==  24  ber.)  - 


415  une. 
6^9  her» 

3735 

i»45 

»490 

U63185  umue» 


. ane. 

• lib> 

\%^Z0 ^ 220^8. 


^>4 

o 

X 08 


96 


une* 

9. 


Vivi  (io  qu!i~ 
titotif  flurh 
. am  dinomi- 
pationumrn 


& adjungo  horas  15.  Ec,  perafta  rcdufUone , multiplico  41$ 
numerum  unciarum  lingulis  horis  effluentium, per  639  mime- 
rum,horarum  in  teo^pore  propolito;  & producitur  26518^  nu- 
merus unciarum  toto  ilio  tempore  effluentium-  Quem  deniq; 
unciarum  numerum  divido  per  1 2 ('  tot  enim  unciz  contineu- 
tur  in  una  libra)  8e  prodeunt  22098  Ub.  ' 9 unci*,  quxlita  quan- 
titas aquz  toto  illo  tempore  effluentis. 

C^z  autem  de  quantitatum  ex  pluribus  denominationibus 
cOniVantium  Multiplicatione  difta  funt , ea  fere  & de  earun- 
dem  Divilione  intelligenda  erunt.  Nili  qtiod  hic  potius  a de- 
nomir.aiioneruprema  incipit  ndim  (it,  & quod  illic  fupereft 
ad  proxime  inferiorem  reducendum. 

Exferopli 
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■Exfcmpli  gratii;  fide- 
Cunfti  facul  tatet,  183  lih, 

IO  fol  p den.  inter  quatu« 
oripfius  liberos  fine  x~ 
qualiter  partiendz ; quz- 
ritur  quantum  cuiq;  ce- 
det. Primo  dividantur 
librae  183  per  4,  & habe- 
bitur quotus  45,  cum  re- 
fiduis  3 libris.  Secundo, 
pro  3 libris,  fubftitutis  60 
folidis,  ( quia  i>*i>*=ac 
ao  fo • * adeoq;  3 1 « k • == 

60  fo*  8t  adjunctis  10 
folidis  f in  quzftione  ex- 
poGtisJ  habentur  70  folidi,  qui  per  4 divifi  , quotiun  przbent 
I7,8cfuperfunta.  Deniq;,  cum  2 /o/id; valeant  24  denariosi 
qui,  adjunftis  9 in  quzftione  expolitis,  fiunt  33-,  hi  per  4 di- 
vifi  quotum  exhibent  8 j cui,  propter  i refiduum  ( cum  jam 
ad  infimam  denominationem  perveniatur)  adjungo  fral^'o- 
nem|.  Adeoq;  quotiens  perfeftui,ex  omnibus  aggregatus 
eft  45  “ • i 7 s,  8 5 d.  Cedent  igitur  unicuiq;  ex  liberis , librsc 
45, folidi  17,  Sedenarii  8 cum  quadrante. 

Vel  etiam  ,reduao  primum  tam  Dividendo  quam  divifore 
ad  unam  denominationem  , operatio  poftea  infticuatur  more 
fuperius  tradito.  Verbi  gratia.Si  qaxratur,In  Annis  hlianis 
24, ditbus  34,  horis  a,  & 32  minuiU ; qsui fini  Menfes  periodici^  [eu 

Limationes.  Quoniam  Annus  Julianus  confiat  diebus  3^5  & 6 
horis,  hoc  efl  f multiplicando  365  per  24  8e  addendo  6 ) horis 
27661  Anni  2 4 conflabunt  horis  2 103  84,  (ut  multiplicando 

Eatabit:)  quibus  fi  addantur  dies  34,horz2,  8t3a  minuta; 

oc  eft  818  horzSr  31  minuta:  habentur  horz  211202  8t  32 
minuta.*  hoceft  (multiplicando  aiiaoaper^o  8t  addendo 
32J minuta  126721^2;  gii*  tantundera  valent' atq;  Anni  Ju- 
liani 24)  34^1  3^'*  Deinde  Menfis  periodicus  ftatuitur, di- 

erum 29,  cum  1 2 horis  8t  44  minutis,  hoc  eft,  ( ut  ex  adjunfto 
«Iculo  patet,)  minutorum  42524.  quod  quzritur igitur, hoc 
«,  Quoties  in  minutis  12672152,  ( tempore  propofito,  J con- 
demur minuta  42524,  ftempus  unius  menfis  periodici.>> 

Numero 


z Uh.  /.  d.  i.  t.  d. 
4;  9(45. 17.84. 


3 

A4 

i 

20 

12 

60 

4)^P^(i7  24 

A 4 9 

70 

33 

4y  Si  f8  I 

A 
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Numero  igitur  illo  per  hunc  divifo,  habetur  Quotiens  298 
przcife.  Tot  igitur  racnfes  periodici  expofico  tempore  conti> 
nentur.  Quod  erae  inveftigandum. 


d h 
365- 
a4_ 
1460 
730 
6 

8766  “fi. 


35064 

210384 

8i8; 

211202. 

60. 


3» 


] 2672120 

3* 

1267  2152  m. 


d h 

§ 

34*  2* 

32. 

*4 

136 

68 

2 

S18.  32' 

d h 

f 

• 

ap.  12. 

44« 

»4 

116 

5* 

12 

708  h. 

60 

42480 

44 

42524  m. 


42524)  xz67j {tf  % 

i^Z7fx0' 


Atq*,  ad  hujafmodi  formas  praeftandz  funt  muluplicationii 
CcdivUionis  operationes, Qbi  quantitates  ex  pluribus  denomi- 
nationibus conflantur.  Ubiioterim  judicio  opus  erit,  ut  prz- 
paracoriat  reduftiones  -ita  inftituantur  uc  praefenti  n^otio 
n^xime  fle  accommodomi  & ret  tou  quasn  fieri  pocefi  minimo 

labore 
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labore  peragatur.  Qtiod  quidem  frequence  exercitio  edifee* 
cur,8c  ufu  Bet  familiare.. 

De  Multiplicatione  autem  8t  DiviBone  notandum  eft  uni- 
verBm  (cui  Bmile  de  Additione  8f  Subda&ione  fuperius  tra> 
diditnai})»^/  flwts  occurrunt  numerorum  MuUifUctuones^vel  Vivifio- 
net,  vel  fimul  utr^etfj  , continue  faciendic  , perinde  eft  quo  ordine  inftitu- 
umur,  modo  omnes  continue  fiants  tantundem  enim  utcunq;  prodi- 
bit. Exfempli  gratia.  2 c=  2«4<$=3x2K4=3 

3X4X2==4X2x|s:4X3xasB  34.  Item  ABC  = ACB 

= BAC  = BCA=CAB-CBA.  Et— — -£^=*x 


AB  BA  BA 

3 = ix4=  tx4*3=*«.  Item  CIT  “ CD  =■  Dc  “ 
A^B  B _A_,_  C^iAB  _D  'i  BA 

C D=Axei5=-QBB=  t)  — o “D) 


h3=C)^  =C  ) 
C D 


Lxa=c) 

D 


AxB 

p • Item,  Perinde 


eft  five  per  duos  plurefve  divifnes  continue  fient  diviftonet , ftve  per 
, B 

pTodulium  ex  divijmbus  iBit  invicem  muliiplicetisi  puta  C ) 0“  = 


CD  ' 3 ^ ^ > X*»  = = 4.&C.  At  interim  Cavendum  eff. 


nequis  ex  Divi  foribus  ( aut  quod  ab  ilHi  Hc)  alium  quem  iUvi forem 
multiplicet : Si  enim  vel  multiplicatorem  vel  quocunv  multipli- 
cet divifor,eo  iplb  ex  divifore  Bt  multiplicator  8ttociu«  ope- 
rationis  proceffum  immutat.  Nam  omnino  aliud  aliud  e A C) 
B B atQue  B B x C 

D=DxC  ^ D xC=  Sicaliud  cA  2 J ^ = 

=a,atq-,^  X 2=za -*-r  * = 8.  (Quorum  omnium  de- 
monArationes  ex  fuperius  traditis  Multiplicationis  & Divilio- 
nis  principiis  facile  cA  colligere.  ' 

Atqj  haftcnus  de  Multiplicationis  & DiviBonis  praxi  difium 
cAo- Sequitur,  ut  deutriufq*,  Examine  feu  Probatioi.e  veiba 
faciamus. 


\ 


Z a 


CA^. 
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De  Multipliaitionii  & Divi  funis  Prohttitmhm  \ edttm%  Pr#- 
bationum  fundttmemis.  Fmilines  aliquot  qiuniumuit 
[olvuniur. 

QUx  de  Additionis  8c  SubdufUonis  probationibas  fuperiof 
di^a  funC)  non  pauca  & hic  locum  obciaenc.Nempenon 
adhibentur  illz  canquam  demonftrationea  certitudinis  regula- 
rum juxu  quas  proceditur^  -nam  de  illis  fatis  couftac  ex  prin- 
cipiis cii  quibus  innituntur : fed  ad  explorandum  numquis  er- 
ror fubrepferit  in  exercitio  , quo  a regulis  deviatum  iit.  Non 
igitur  ad  probandas  regulas^  fed  ad  explorandum  num  opera- 
tio prxftita  regulis  (it  conformis,  inftituuntur  hz  probationes. 
Et  quanquam  podet  etiam  examen  infti tui  repetendo  ipfam  o- 
perationem,  8c  ad  regulam  ubiq;  exigen.do;  tamen  illud  felici- 
us ut  plurimum  inilituitur  operationis  formi  mutata ; quippe 
hoc  pa£to  minus  eft  periculi  in  eundeni  errorem  iterum  inci- 
dendi. 

Sicut  Additio  per  Subduftionem  ( operationem  fibi  contra- 
riam-,) fic  Multiplicatio  pcr(huic  oppoiitam)Diviiionem  exa- 
minare fivc  probare  folent.  Quod  enim  Multiplicatione  con- 
ficitur id  DividonediiTolvitur.  Vbienim  duorum  nmexorum  invh 
oem  muluplicaiione,  alius  froducitur  i /i  hic  per  eorum  alterutrum  divida- 
tUTy  reliquus  prodit.  Puta,  ft  quantitas  A dufta  in  B Iit  AB  j hzc 
_ - _ AB ___  ^ 

ip[a  AB  divifa  perB  fiet  A.  ( nempe '■5  A.J  Ratio  eft; 

quia  rubfequeni  divifio  per  B deftruit  id  ^od  prscedente  mul- 
tiplicatione per  eandem  quantitatem  B emciebatur,  adeoq-,  Ip- 
(a  quantitas  A quz  prius  fuerat, jam  iterum  quafi  expoftlimi- 
nto  redit.  Eodem  modo  fi  eadem  AB  dividatur  per  Aprodi- 
AB 

bit  B}  C nempe  B*.)  quia  fcilket  tam  ex  duftu  A in  B, 

quamexduAu  Bin  A.eadem  pr  odibit  quantitas,  puta  A Bss 


BA. 


fic 


= 3 


_ 


2. 


2 3 

Atq;  idem  in  grandioribusnumeris  fimilitcr  obtinet. 


Si  e- 
nim 
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Bim  ex  duftu  283  in  54^,  vel  ( quod  tantundem  eft  ) ex  doftu 
54«  in  283, proveniat  154518.  Ut  explorem  nuro  rite  peraa» 
fit  operatio, hunc  produflum  divido  jper  multiplicatorum  u- 
trumvi*, & fi  reliquum  divifione  provenientem  comperio,ar« 
gumenio  eft  operationem  rite  peraftam  fuiflej  fin  minua , cer- 
tum eft  alicubi  fuifte  erratum.  Et  fimiliter  in  aliis  quibufvia 
multiplicationibus,  veritatem  pera^x. operationis  examinaro 
licet. 


283 

54^ 
1698 
1132 
- >41 5 
154518 


^0 

^09» 


545 

283 

1638  . 

• 43^8 

\09i 

154518 


X0 


^ Ut  autem  per  Divifianem  Multiplicatio  ,'fic  per  multiplica* 
tionem  Divifio  examinabitur,  /igniens  in  Divi ftrenr 

ducatur  ( vtl  hic  in  il/um  ) prodibit  numerus  pridem  Dh/idendssfr 
Nam  quod  Dividendo  fuerat  diflblutum  , multiplicando  ( per 
eandem  numerum  ) herum  rsftituitur.  Puta,  fi  A)  A B ( B 
AB  * 

hoc  eft  = B,  multiplicando  B in  A,  prodibit  A B.  Ita*,  fi 


5)12(4,  hoc  eft  j 


4 ; dudo  3 in  4 C Divifore 


in  Quotientem)  prodibit, 3x4==  12.  Et  fimiliter  in  numeris 
grandioribuijfidividendo  154518  per54(5  prodeat 283  , vel 
eundem  numeru  154518  dividendo  per  283  proveniat  54^- 
Ilice  verfa,  multiplicando  5 4^  in  28  3,  vel  hunc  In  illum,  refti- 

^ 3 auetofr 


^'4  9 

( l6 

Z4  _24 

32 

?_ 

- 387 
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tuetur  numerus  pridem  dividendus  154518.  Ut  in  calculo 
mox  ante  appolico  videre  efl' 

Si  autem,  poft  peragam  DiviHonem  , aliquod  Tuperfueric 
Refiduum;  curandum  cft  uc  in  probatione  per  multiplicatio- 
nem inftituenda  , hoc  etiam  R.e« 
iiduum  addatur:  Secus  enim 
non  prodibit  Dividendus  integer, 
fcd  mancus.  Nam , verbi  gratia, 
fi  numerus  3^  7 per  24  divifiis  ex- 
hibeat quotientem  16,  &fuper- 
fint  3 ; hoc  refiduum  indicat, 
quod  in  dividendo  illo  continea- 
tur divifor  vicibus  1 6,  r vel  quo- 
tiens vicibus  24, ) atqj  infuper  numerus  3»  Adeoq?,  praeter 
Diviforem  ( vel  (potientem  J toties  pofitum  ( quod  multipli- 
cando praeftatur)  adjungendus  erit  numerus  ille  3. 

Ratio  totius  procefius  ( fi  illa  ex  jam  di£tis  nondum  (atis 
intelligatur)  fi c reddi  poterit.  Cum  numerus  multiplicandus 
toties  jn  Produ6to  contineatur,  quoties  Unitas  in  Multiplica- 
tore, r^nam  toties  eft  ille  ponendus  quoties*  jubet  multiplica- 
tor;) fi  Divifione  quaeratur , quoties  in  Produ£to  contineatur 
Multiplicandus.^  prodire  debet  ( fi  operatio  re&e  perara  fue- 
rit) pro  divitionis  Quotiente , numerus  idem  qui  prius  fuerat 
multiplicator.  Et  contra,  cum  Divifionis  Qiiotiens  oficndac, 
quoties  in  Dividendo  contineatur  Divifor,  C vel  pr;ecUe , vel 
quanto  cum  refiduoO  fi  Divifor  ille  toties  ( multiplicando  J 
ponatur,  ( &,  fiquod  erat,  adjiciatur  refiduum , ) emt  rgere  dr, 
bet  numerus  Dividendus;  quippe  ille  in  quo  Divifor  toties  uc 
difium  eft continetur* 

Praeter  has  autem  Multiplicationis  & Divifionis  probatio- 
nes, per  operationem  contrariam  inftituendas ; poteft  utraq; 
per  eandem  operationem  probari.  Cum  enim  ( ut  ex  fuperius 
traditis  patet)  duorum  numerorum  invicem  multiplicatorum, 
perinde  efi  uter  dicatur  Multiplicator;  (puta,  perinde  eft  ,in 
cxfemplis  nuper  appofitis,  live  283  per  54^  ,five  numerus  hic 
pcrillum,maltiplicctur:)  Vbi^eraQatft  tfcralio^  fi  de  axfilifiA 
dubiteiur,  q»l  frius  erat  numerus  muttiplicandus  , ]am  fiat  mw/t/p/jctf/or, 
&vJceverJa}  Et,  fi  idem  utrobiq;  fit  numerus  Produ^us,  argu- 
mento  erit  procelTam  fuUTe  legitimam ; fm  minus , erroneum. 

Sic 
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Sic  du£tit  283  in  546)  vel  546  in  283,  prodibit  ntrobjqj 
154.418,  ut  fupra  patet. 

Pariter  tn  Ditifionej  Cum  non  minus  oftendat  Divifor,  quo- 
ties in  Dividendo  contineatur  Quotiens;  quam  Quotiens,  quo- 
ties tn  eodem  Dividendo  contineatur  Divifor;  ( quippe  qui  ita 
fe  habeat  ad  Dividendum,  ut  Favores  in  multiplicatione  ad 
Faftum,*)  Si  de  perafta  divilione  occurrat  dubium ; qui  ^iut 
frodiit  potiens  jtmfiai  Divi  for,  Si  R jam  prodeat  pro  potiente 
numerus  ille  qui  cum  fuerat  Divilbr , argumento  eft  operatio- 
nem rite  peraAam  e(fe ; hn  fecus , erratum  efle.  Vetbi  gratia; 
fi  dividatur  154518  per  5 46  prodibit  quotiens  283;  de  quo  fi 
dubitetur,  numerus  idem  154518  dividatnr  per  quotientem 
o83)&  prodibit  numerus  546,  qui  prius  fuerat  divifor,  (ut 
fupra  patet,)  unde  liquet  o^rationem  riteperadam  cfie.  Rt/i^ 
duum  autem,  fiqutd  e(i,  idem  efe  de- 
bet utrobuf;.  Puta , cum  divifo 
numero  387  per  24,  quotiens  fit 
i6,&refiduum3;fi  387  divi- 
dantur  per  1 5,  quotiens  erit  24, 

8e  refiduum  item  3 .*  ut  ex  ad- 
junfio  calculo  patet* 

Atq;  hx  quidem  five  Multiplicationis  five  Divifionis  proba- 
tiones, huc  ufq;  traditx,  in  quacunq;  Multiplicatione  aut  dU 
vifione  locum  habent;  five  in  numeris  integris , five  in  Fraftio- 
nibus  Decimalibu8,aliifve;  five  in  operationibus  AlgcbricisSt 
Symbolicis  vel  Speciofis;  five  item  una, five  plurcs  fint  denomi* 
nationes.  Quippe  idem  eft  in  omnibus  procefiijs  fundamen- 
tum. 

Quod  autem  de  Probationibus  Additionis  8c  Subdu£i^onis 
fuperius  monuimus ; idem  de  Multiplicationis  & Divifionis 
Probationibus  pariter  fciendum  eft : Eas  nempe  non  omnes  e- 
jufdein efte  generis;  quippe  alix  certiores  funt , & fallacix  mi- 
nus obnoxix,  ( quales  funt,  quas  jam  expofuimus, ) fed  labo, 
riofx  magis,  ( 8c  qux  quidem  tantundem  operis  in  examinan- 
dis quantum  in  pe  Agendis  operationibus  poftulant,)alix  vero 
magis  expeditx,  fed  qux  nonnunquam  fortafie  fallant. 

Atq;  huc  quidem  referri  poteft  ea  methodus  examinandi 
Divifionis  operationem,  per  additionem  multiplorum  omni- 
um fubdudorum,  qux  ("  cumrefiduofi  quod  fit)  refticuent 

Dumenior 
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numeratn  Dividendum.  Puta,  (i  ( In  priori  exlemploj  divida- 
mus 154518  per  283,  unde 


X 

4^X0(  54< 
1415 

3 1 

i6f 8 

15 45  18 


quotiens emei^it  5465  fi  om- 
nia multipla  (infra  dividen- 
rium  fiibrcripta  jlimul  addan- 
tur, prodibit  numerus  Divi- 
dendus; quod  ni  fiat,  erroris 
indicium  cfi.  Eft  autem  hzc 
probatio  admodum  lubrica; 
quippe  qux  folas  fubdu£Uo> 

nes  examinat  non  item  multiplicationei;  & liquis  prius , Divi« 
forem  in  lingulas  quottentis  notas  ducendo , error  irrepferit, 
idem  adhuc  intaftus  manet,  neq;  hac  probatione  omnino  de- 
tegitur, quippe  quz  multiplicationes  illas , fine  examine , pro 
veris  habet. 

Sicui  autem  nimis  laboriofum  videbitur , probationibus  fu- 
perius  traditis  uti;  adeoq;  tantundem  operis  infuraere  in  operis 
examinatione  feu  probatione,  quantum  in  ipfa  operatione:  Po- 
terit breviorem  illam  probationem  adhibere  ,quam  Nevenarim 
vocant,  C qualem  fupra  oftendimus  in  probatione  Additionis 
& Subduftionis; ) quz  lic  inftituitur. 

Numeri  Multiplicandi  notis  omnibus  indiferiminatim  ad- 
ditis (negleda  locorum  confideratione,^  indeq;,  quoties  he. 
rl  podit,  abjetis  9 , rehduum  fi  quod  fit  leorfim  nocetur  f vel 
(i  nihil  fuperfit,  ciphra;)  Deinde  8c  Multiplicantis  notis  omni! 
bus fimilicer additis,  & abjeftis  novenis  omnibus,  refiduum 
item  notetur:  Hzc  duo  refidua  invicem  ducantur , & abjetis 
inde  9 quoties  fieri  poteft,  Refiduum,  fiquod  fit,  notetur : De- 
niqv  fi  hoc  refiduum  idem  fitatq;  Refiduum  quod  proveniet 
«X  omnibus  numeri  ProduRi  feu  r adi  notis,  ka  ut  prius  addi- 
tis, abjeRis  novenis  omnibus,  indicium  eft  ( falcem  probabile ) 
operationem  rireperaRam  efie;  fin  lecus,  certillimum  eft  ali- 
cubi efratum  elle.  Exfempli 


gratia.*  In  Multiplicatione  ap- 
pofiu.  Multiplicandi  notz 
addantur  a 48=:  10,  10 ^ 
pe=>if  I 4 3 =s  4«  Hoc  refi- 
douro  feribatur  ad  crucis  fi- 
&iftram*  Deinde  in  Multipli* 


»83 

5 46 

l6p8 

1133 

1.115 

154518 


4X‘- 


acore 
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cacorC)  $ 4*  4ss  9 , ouibai  abjcfiis,  reUqtit  nota  6 , fctibatur 
ad  crucis  dextram.  Hii  Rcnduii  invicem  duAii,cft4x  6 ^ 94, 
unde  bis  abjedia  9»  refianc  6 ( vel  2 4 = 60  Hoc  Rcb- 
duum  fiipeme  feribatar.  Deinde  nameri  produRi  notx  ficad-  ' 
dantur,  1+5  = 6,  6+4=10,  10—  9 = 1,  (vel  1+0  = 
1,;  1 + 5 = 6,  6 + 1 = 7,  7 + 8=  15  , 15  - 9 = 6 r vel 
j + 5 = 6.)  atqj  hocRedduum  inferne  feribatur.  Deniqjquo» 
niarn  duo  Refidua,  fuperne  & inferne  notata , deprehenduntur 
eadem } conjicio  operationem  rite  peraRaro ; fin  luiRent  diver- 
fa,  certum  effet  adroiRiim  cHe  errorem. 

InDivifione,  pari  modo  procedendum  eft.  Addantur  iu- 
diferiminatim  notz  Diviforis,  SrjabjeRis  novenis  omnibus, no- 
cetor cefiduum.  Quotientis  item  notz  addantur,  & abjcRis  no- 
.venis,  notetur  Rciiduum.  His  reliduis  invicem  duRii,  (&  fa- 
Ro  additis,  liqudd^terit,  Reddui  Dividonis  notis, ^ & ,abje- 
Ris  novenis , notetur  & hoc  Refiduom.  Deniq; , faRa  limili 
notarum  Dividendi  additione,  8t  novenorum  abjeRione , quod 
tandem  reftat  zquabitur  (ii  operatio  rite  iit  peraRa^Rcfiduu 
proxime  notato;  Sin  minui , erratum  eii.  Sic  in  appodta  di* 
vifione,  Diviibrii  notz  1 + 6 


= 7)  L quod  notetur  ad  fi- 


0^9 

• 0A 


X- 


(qu 

niftraro.  ) Quotientis  notz 
9+4  = 6,  ( quod  notetur 
ad  dextram.)  raRum  ex  hii 
7x6  = 42,  unde  quater  ab- 
jeRii  9,  reflant  6,  ( vel  4 + a ^ 6.  J tum  fquia  poft  pera- 
Ram  dividonem  reflabant  3)  6 + 3=9:  quibus  abjeRis  ma- 
net o,  quod  fuperne  noto.  Deniq;  in  Dividendo  3 + 8 + 7 = 
18,  unde  bis  abjeRis  9,  manet  o,  ( vel  i + 8 = 9j  — 9 = 
quod  cum  idem  dt  atq;  Rtdduum  fupeme  notatum , conjicio 
operationem  fuide  rite  peraRam.  « 

Quod  autem  de  Redduo 
Dividonis  dlRum  eft;  nempe 
ipdus  notas  addendas  ede  fa- 
ao  ex*  redduis  Diviibris  8c 


15 

»4 


QuotiStisjpariter  obtinet  & in 
multiplicatione,  d przter  pu- 
ram Multiplicationem  acce- 
dat aliquod  additamentum. 

A 


04 

32 

3_ 


387 


» 
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Puta  I per  24  maltiplicancium,  & fimul  ^addendum  3 , ut  ha. 
beatur  fafti  additio;  aggregatum  387 : Ex  multiplicandi  notia 
emergit  7,  ex  multiplicantis  6 , quorum  faftum  7x6=  42, 
hoc  eft  4 + 2 = 6,  & ( propter  additamentum  3 ^ 6 + 3 =9  : 

& 9 ^ 9 « o j Sed  & 3 + 8^-7  = i8,8ci8n-.9m-9=:  o.unde 
conjicitur  operationem  rite  peraftam  efle. 

Fundamentum  quo  nititur  hxc  probatio,  Idem  eft  quod  (u- 
pra  docuimus  de  confimili  Probatione  Additionis  & Subdufti- 
onis.  Nempe  qu6d,  ubi  nulla  locorum  habetur  ratio,  tantun- 
dem  valent  1 & 10,  item  a 8t  20,  & pariter  In  Cmilibui : At  i- 
dem  eft  fubftituere  i pro  lo,  atq;  abjicere  9;  item  fublUtaere  a 
pro  20,  atq;  abjicere  bis  9;  & fic  in  reliqui». 

Monendum  autem  eft  ( quod  8c  de  Additioni»  8t  Subduftio- 
nls  fimili  probatione  monuimus^  probati^em  hanc  nonnun* 
quam  fallacem  efle,  neo;  errorem  fcmper  tTetegere  , { przler- 
tim  li  ii  ob  ncgleftam  debitam  locorum  coniiderationem  ob- 
tingat, qnerofruftra  quis  putet  Kinc  dete&umiri,  cum  nulla 
hic  locorum  habetur  ratio:  J (^amvheniro,  ubi  numeri  noa  # 
conveniunt,  certum  fh  erratum  efle ; non  tamen  certum  eft  o- 
perationem  reftc  procedere  ubi  conveniant. 

At  interim  (ne  penitus  abjiciendam  putemus  hanc  probatio- 
nem) probabile  eft  futut  non  certum)  errorem  flquis  iit  Cprz*» 
ternam  qui  ex  indebito  jotarum  fitu  oritur)  hinc  deteduro 
iri,  faltem  nifi  data  inckiltna  frau»  inftituatur » raro  enim  ( 8t 
quidem  rarius  quam  qui»  putet)  Errores  fiqui  fiint  tam  felici- 
ter (vel  potius infelicitef)  confpirant ut fe  mutuo  tegant. Et 
propterea  cum  hxc  probatio  non  adeo  magno  conflet  labore,, 
non  inutiliter  adhiberi  poterit. 

Et  quidem  in  prolixis  prxfertim  Divifionibu» , operx  preti- 
um efle  poteft  eam  fxpius  in  ipfo  operationi»  curriculo  adhibe- 
re C quod  quidem  fleri  poteftpoft  quamlibet  Diviforis  promo- 
tionem) ne  error  in  principio  operi»  totum  infecuiuriim  labo- 
rem plane  fruftraneum  reddat. 

Sed  & minus  univerfali»  «ft  hu  jufmodi  Probatio  Novenaria; 
quippe  qux  foli»  numerofl»  operationibus  convenit, non  item 
, Speciofis  five  Symbolicb  , aut  Algebricis;  ut  nec  ( nifi  edrre- 
ftione»  aliquoties  adhibeantuf)  ubi  plurium  denominailonam 
quantitates  occurrunt!  Cum  enim  ortum  ducat  hxc  probatio 
' cx  graduum  five  locorum  difpofitionein  continua  proportione 

decupla 


i 
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decapltii  obi  bxcdifpofitionon  cft|  neque  locai  eft  ho!c  probe- 
^ont.  Si  ver6  Arithmeticis placuiflec  priiniths,  pro  decupla,  a* 
lUm  quamvis  proportionem  adbibuiue;  pocuident  etiam  & Uli,  • 
^ozeunq;  fuerit , huiufmodi  probationem  apufle : Non  quU 
ocm  ab)iciendo  liagula  novena , uti  jam;  lea  euro  numerum, 
quoties  fieri  pollit , abjiciendo,  qui  unitate  minor  fit  quam  no- 
men iftius  qua  proceditur  continuz  proportionis:  Puta, fi  ( pro 
decupla)  adh^iiifient  noncuplam , abjicienda  eflent  (non 
novena,  led)  o6iona  omnia;  fi  oftupl%m,  feptena ; fifeptuplam, 
iena;  fi  (excuplsm,  (mina ; 8e  fimiliter  de  quavis  alia. 

Atqt  had^enus  de  Probacionibus  tum  Multiplicationis  tum 
Divifionii  dixifie  fuffictat : quibus  vel  oteodis  vel  ji^Iigcndii 
(uo  quilibet  utatnr  arbterio. ' 

liidem  autem,  cum  bli  probationibus , principiis  nituntur 
hujufmodiquzftionum  fofutionest  (quibus  fe exercendo 
rones  MultiplicaciohU  8t  Dhifionii  naturam  8cconfenfiim  mu*  rcj[$lvmur, 
•uum  melius  perfentifeent.  ^ 

numtruf  eft , (jus  fer  4 divi/a/, 
guoiientem delfil  3.  Nempe  481  5 (Di-  ? 
rifore  8c  Quotlente  ) invicem  du^s,  as 
prodibit  ti , nnmenis  quzfitus  Divi- 
dendus. Vel,  quod  eodem  recidit,  fi  ^ 
numerat  qtizlnus,  Dividendas,  dicatur  t 4 
A ; quoniam  ( juxta  quzftionis  teno-  A»i3a4*=si*. 

rem  ) =»  3 ; fi  pari  utraq;  mul^ 

tiplicetur  per  4,  crir  A 3 a 4 s=  la. 

ItemCftjMi  nmeri  tritas 


4;i*(3 

= 3. 
■3*4 


fjl  135.  Hoc  eft,  Qpis  nu* 
merus  per  3 divilus-,<pio?_ 
tientera  dabit  a 25.  Ea- 
dem methodo , audis  in- 
vicem a35  &3,  prodibit 
numerus  quzfitus  705;  qui 
nempe  per  3 divifus  qut^ 
tlentem  impferatam  exhi- 
bebit. Vel  etiam  quia 
3)A(235>  erit  a = »35 

x3  = 705. 


»35 

__1 


3.)  705  035 


705 

3 


»235 


A 

A-a35K^-r70$ 


A a » 


Ic<m 
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Item  Cin  nnmcrls  grandioribut  3 Sjitt  4Urei  difhibutndi  fua 
inter miliiei  26/^6,wtqui[^babe4t2ii}  Hoceft,  qiiIi  numeroi 
dividendas  eft  per  2646, at  prodeat  s83*,vel,per  283, at  prodeas 
quotiens  2646 Duddiiovicem3646  & 283,  prodibic nunurut 
quzHcu87488i8. 


2^46 

283 


7938 

21168 

J292__ 

”748818 


a646’^7488i8  (28$^' 
283)  7488k8-(  2646' 
748818 


2646 


2S3 


748818 


264^ 


Contra  Tero,  fi  qciseratur  §^is  numinu  tfi  qui  in  4 dttSus  fvcirt 
12 1 Faftum  12  dividatur  per  4 

C«lteram  ex  faftoribu»^  8t  pro-  4J  la  ( 3 3 x 4 s 12 

dibit  reliquas  Faftor  quxfitas  3. 

Vcl,  fi  numerus  quxlitui  dicatur  Ax4ss.i2 
A}  cum  fit  r juxta  quxftionis  te, 

Borem)  A<4=  12,  dividendo utramqj  xquationia  partem 
per  4,  erit  A = 3. 

Item  Cujus  numeri 

fi 

^9  9 i 

705 


A^3s=705. 


.XSLi. 

‘ a. 


235/ 


triflum  efi  705  ^ Hoc 
cftjQjais  numerus  in 
3 du^s  faciet  705/ 

Si  numerui  faSui 
70$  dividatur  per  fa- 
dorem  datam  lea  cognitum  3 * prodibit  Faftor  qaxfitoi  335« 
Vcl, quia  Ax3  =,  705,««  A = ^^rs=  23$.' 

Item,  Inter  quot  milites  difiribuendi  /«at  748  818  uurei , at  quili" 
bet  habent  283.  Divifis  7488  18  Mr  283,  prodibit  militi^, 
numerui  qu?efiuii.  Et p^icer  in  fiauUboi,  , . , " 


I 
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X 

ili6 

(a<54d 

»84 

7938 

X X 21168  ^ 

x^0^  ^291 

748818 


SS  autem  quxratur,  Veibi  gratia,  §uttiem  r$trtri  fini  inviam 
imndi  M (tQu$  fti  24?  Vel^/jprr  qum  dividtvdut , ut  quotiens 
fit  24^  Hujufmodj  quaflionea  nugaces  cffcnt;  quippe  ex  datis 
in  quxftione  nihil  certi  elicitur:  poficc  enim  modis  innuroeria 
relponderi:  puta  1 x 24, 2x12,  3x8, 4x6, 2x2x6, 4x2x3, 
2 * 8 X I ^ , 3)  , 2 ) ■‘f  X 6, 8tc.  Nam  cx  folo  fa- 

in  multiplicatione,  dc  Factoribus  ncutiquam  conflabit ; nc 
nec,  in  Diviiione , ex  folo*  Quotiente  conflabit  de  Dividendo 
aut  Divifore.  Sedde  his  badenus. 

Atq;  baCtenus  ouidem  de  quatuor  Arithmetices  ( ut  vocan* 
tuO  Soeciebus,  leu  potius  Partibus,  Additione , SubduCtione, 
Multiplicatione,  & Diviiione,  diAa  fufiiciant.  Multa  autem 
qux  di  hia  operationibus  apud  Aritbmencx  praAicx  magi- 
firos  paHjm  occurrunt , & fpeciacinr  operationum  aliquot  in 
nonnullis  compendia,  variofq*,  modos  has  operationes  peculia* 
ribus  fubjeCtis  applicandi,  (puta,  in  re  nummaria  , de  fxnore, 
de  mercatura,  in  re  aftronomica , de  tempore , de  moto , eo- 
rumq;  redudionibus , Stc.J  fciens  prxtereo»  Quippe  infiniti 
effet  laboris»  8e  quidem  fupervacanei,  ea  omnia  qux  idgenUt 
dici  poflent  (igillatim  profequi.  Nec  quidem  id  noftri  operis  efl; 
fed  potius  operationum  fundamenta  tradere  ,ipfbfqi  fontes  a- 
perire,  unde  feientihee  8r  deironflracive  poihnt  verx  proceden* 
di  rationes  inteUigi.  Quas  qui  rite  intclligit,  non  modo  majori 
fruClu  8e  voluptate  ipfas  operationes  exercebit,  ?afq;  in  nfiim 
proferet,  quam  fi  exeo  duClu  incedat, & quafi  Andabatarum 
raorepugnetj  fed  Semulco  firmius  qux  novic  memoria  retine« 
bit.  C^as  enim  fxpios  audimus  quzrelx,  Reium  Mathematt- 
caruro  cognitionem.  Arithmetices  prxfertim  , citiflime  deperdi- 
‘(amirinifiaflidua  exercitatione  retineatur;  non  aliunde  ori- 

A • 3 ontttc 
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untufjquam  quod  pleriqj  Arithmetices  praxio  • five  operandi 
methodam*  memoriter  tantum  edofti,ip(as  operandi  rationei 
penitus  ignorent;  quas  quidem  vulgares  Arithmeticz  prafticx 
Magiftri  plerumq;  vel  ipli  ncfciunC,  velfaltem  plus  fatis  retU 
cent;  eifq;  edo£ti  Mechanicam  potius  freguUs  minime  intel'> 
]e£^as  periequendo  ) exercent , quam  Arithmeticam.  Qui  au- 
tem iplidf^raxeoi  rationem  (atis  perfentifcunr}  ('  nec  tantum 
czco  itinere,  regularum  memoriter  edoftarum  dufttim  impli- 
cita hde  fecuti,  incedunt,)  judicio  magis  quam  memoria  dudi, 
diBicilius  ea  quz  intimis  hauferunt  medullis  evulTumiri  pati* 
cntur. 


• CAP.  XXII. 

Multiplicalionis  extrcitim  in  T^raHeUgrammis  RfQ^nguUf  mtjf 
furandi/,  & invicem  comparandi/,  Divifiom/in  ParalltUo 
grammi/  ReOanguli/  exerciti»». 

PRiufquam  Multiplicationis  8e  Divifionis  f quarum  praxis 
fuperius  oftenfa  en)  negotium  dimittam;  nec  inutile  forlan 
erit,  nec  injucundum,  pauca  fubeexere  quibas  utriufq;  utilitas 
innuicfcat,atq;interlm  Geometrlz  cum  Arithmetica  fumma 
conjun£lio  percipiatur.  Quamvis  enim  Arithmetica , quz  de 
Numeris  agit,  Geometricas  menfuras  per  fe  non  attingat;  fed, 
propriis  principiis  nixa,  neq;  Geometri*  auxilio  indigent , re- 
gulat abftradastradit,  omni  numerabili  pariter  applicabiles; 
( objeftum  quippe  hmpliciut  8i  latius  nafta  quam  Geometria: ) 
cum  tamen  objeflum  Geometri* , viz.menhira.  Intra  objcAi 
Arithmetices  terminos  cadat, (quippe  cujus  partes  numeran- 
tur;^ nof\.abs  re  erit.  Arithmetices  exercitium  in  re  Geometri- 
ca paucis  oftendere. 

Hoc  autefh,  dum  de  Additione  8e  Subdaftione  verba  feci- 
mus, parcius  egimus,  quia  non  magni  forfan  res  videri  pofTic, 
iincam  Une*  adjungere,  vel  etiam  demere, dum  utraq;  data  fit. 
PuUjfi  line*  dat*  A B adjungere  oporteat 
lineam  daum  B C ; vel  darz  A C datam  ABC 
BC  auferre.  Cui  tamen  operi  perficiendo  ■ ■ , " ■ ■ 


aptata 
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aptata  videmoi tria  fucc<(Cve  probfeinatat netnpe  Prop.  i.a.j,. 
primi  Euclidi^  illz  autem  propoGtionei , cum  iint  pure  Cto- 
metriez,  poilunt  in  traditione  Arithmetica  tuto  omitti. 

, Quod  autem  de  Angulorum, Superticierum , aut  folidorum, 
Additione  vel  Subductione  dici  po/Cc^  Tei  erit  penitui  Geo* 
metricum,  neq; ad  calculum  omnino  fpeCtansinerape  6 Anguli, 
iupei;^cie«,  aut  corpora,  immutata  adjunganturi  ut , fi  dato 
* Quadrato  ABED,  velACFG, addendum  efict  Triangu- 
Ium  ABC;  ubi  nihil  requiritur  aliud,  quam  ipibrum  in  dato 
fitu  fabricam  Geometricam:  Vel,  ficubi  calculo  opus  fit, non 
iblum  Additione  auc  Subduftione  opui  erit  ,fed  ut  plurimum 


Multiplicatione  item  vel  divifionc ; nbl  nftnpe  proportionum 
ratio  habenda  eft;  ut,  fi  quzratur  Quadratun»  BCHK , zquale 
quadratis  ABED  & ACFG  fimul  fumpiistvel  Triangulum 
BCH,  zquale  fimilibus  ABE.  ACF,  fimul  fumptis:  aut  fi  quz- 
ratur Quadratum  ABED,  zqqale  quadrato  BCHK  dempto 
quadrato  ACFG;  vel  Trianmlum  ABE,  zquale  triangulo 
BCH  dempto  triangulo  ACF,  ubi  przter  figurarum  additio- 
nem *&  ablationem, earum  item  aggregvi  vel  refidui  tramfor^ 
matio  requiritur.  Ideoq;  de  hujufimodi  Additionibus  vel  Ab- 
lationibus, priufquam  de  Multi^icationc  U Dlvifionedlxcri- 

moa- 
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muiy  hon  ica  opportunum  erat  verba  facere. 

Utveroquz  dc  Multiplicatione  & Divifione^m  tradidi- 
mus, Geometricis  menfurii  applicentur  , praemittenda  (unt  e 
Geometria  quaedam  ad  terminorum  explicationem  necc^aria. 
Et  quoniam  ex  menfura  Parallelogrammi  Reftanguli  (' quod, 
brevitatis  gratia,  (impliciter  Reftan€ulum  dici  folet ) reliqaa-* 
rum  figurarum  dimenfionea  deduci  folent ; de  Parallelogram- 

mopraemittendz  funt  quaedam  DeHnitionefljfaoceft,  ^rmi-  ‘ 

’ norum  explicationes. 

Vefinhimi  ParallelogrammurA  a^clUnt  figuram  plaaam  guaJrilateram  , cujut 
aliqutl  Geo-  9f>fofita  lgtera,feu laterales  lint£,  (unt  rea^faralleUyhoc  eft , £gui~ 

■ me/r/f-f.  difianiestfive  aqualem  ubi/k  habentes  inter  fe  diftantiam.  Quales  (unt 
quz  in  Schematis  mox  apponendis  confpiciuntur. 

Parallelogrammum  vero  tunc  Red  angulum  dicitur , quando  ipfiut 
omnes  anguli  (unt  redi.  ('Vel  etiam,  Cujus  angulus  aliquis  ed  redns-. 
Nam  (i  Parallelogrammum  habeat  vel  unum  angulum  reRum, 
reliquos  item  omnes  reRot  c0c  facile  eft  demonftracu.) 

Angulus  autem  ReQue 
•tuncefle  dicitur,  quamb 
linea  reda  in  redum  angu- 
Inm  faciens  ita  rede  incidit 
ut  neutro  magis  inclinet.  Uc 
in  figura  pridum  appofi- 
ta , Fcfta  C A in  redam 
GAffita  rede  incidens 
m non  magis  hac  quam 
illae  inclinet,  facit  an- 
gulos CABjCAG,  re- 
dos.  Et  (iniiliter  anguli 
ad  FGH  &c.  redi  funt. 

, Siquhvtfo  inclinet  ma» 
gtr,  angulum  obliquum  fa- 
cit; Nempe  i^rannn  (quippe  aaga/ereds  minorem')  eaquaprefen- 
det  feu  magis  inclinat;  vel  Obiufum  ( angulo  rede  majerem  ) ea  unde 
reclinat  live  diverget  magis.  Puta,  fi  reda  C A , quz  jam  ereda 
eft,  fupponatur  verfus  AB  nutare  feu  propendere^  adeo.q-,  ab 
AG  reclinari,  pro  duobus  angulis  jam  redis,  fierent  duo  obli- 
qui, CAB  acutus,  8e  CAG  obtufus;  qui  tamen  (imul  fumpti 
.duobus  illis  redis  funt  zquales;  nam  quanto  unos  propter  in- 
clinationem 
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clinadonem  minuitur,  tanto  alter  propter  reclinationem  au- 
getur; quedq^  huic  accedit  illi  aufertur.  Similiter, anguiui 
ABC  acutus  cfi,  quippe  redo  minor  ; ABK  obtufut , qui(  pe 
ttEto  major.  Et  ilroiliter  aliUt. 

Faralkltgrtmmum  autem  KtUengulum , ft  litta  hibat  Minii  ia> 
viem  €quilii,§»idTitm  d/t/tar;  quale  eft,inHgura  tertia,  ADbE: 
Sin  minnt  Oblongmi  quale  eft  figura  prima  A B. 


FarUeUpdimm  vero  OhUquinpdm  ( hoc  eft,  aqnt  itiguli  funi 
thliqui) /i  laten  hibtit  cmia  invicem  ^quilii , Khmbus  dicilun  at 
In  figura  tertia,  ODBC ; Sin /ecw,  Khomboidesi  ut  figura  (ecim- 
da  CD. 

Contineri  vero  vel  elnfrebendi  dicitur  PinlUJoffimnmm  Re- 
Bungukm  ( five  quadratum  fit,  five  oblongam, ) duibus  reQil  th 
neisquic  reOum  comprehendunt  ungulum.  Definiente  Euclide  ida. 
Non  quidem  eo  fenfu  quoipfe  alibi  n^at,  iuibut  redis  lineis 
^icium  comprehendi}  f non  enim  duabus  fcdquatuor  re£Us  hoc 
icnfu  parailelogrammum  continetur,  hoc  eft,  ambitur  five 
nndiquaq;  concluditur;^  led  quia  duabus  illii^parallelogram* 
ffiire^nguli  Tpaciumfive  area  determinatur,  quippe  altera 
longitadinero,altera  latitudinem  determinat  Ac  in*Parallclo, 
pammli  ObIiqaaDgu)ll,  fecus  eft : non  dhabus  reftii  circa  an- 
gulorum obliquorum  quod  vis  politis  determinabitur-ifliui  pa* 
rallelogrammi  magnitudo;  fcd  major,  roinonrelerir,  proa^ob- 
liquicas  minor  majorve  fuerit;  adeoq;  praeter  redarom  longi- 
tudinem • anguli  etiam  five  obliquitatis  detcrminatibne  opus 
«rit,  ut  determinetur  Parallelograromi  magnitudo'.  Et  pro* 
pterea,neq;  in  hac  definitione,  nec  f quantum  memini)  apud 
Euclidem  alibi , PafUlelogrammam  Obliquangulum  duabus 
^afaiodi  circa  ipfius  quodvis  angulum  pontis  contineri  dici, 
jtiir.  Si  cui  vero  fic  liMatloqni,  anguli  praeterea  mentionem. 

Bb  , fscerc 


'CA  P.aa 


"i^gS  Mkll$flic4lhnif  & 

facere  oportet  at  magnlcadinem  determinet. 

Hisprjcmiffis,  Al  ^tTaStloitmmiKcUinguli  tregmfive  ttidpii- 
Paraww*  tuiia,^tn  invtnienlmt  nil  aliud  requiritur  qum  ut  duarum  re3arum 

buf  contineri  dicitur t altera  in  alteram  ducatur,  fwe  »nrf»ip//cef«r.  Ex» 
Qanffdi  fcmplo  res  evadet  pcrfpicua. 

meujuratio,.  SintexpoSti  Parallelogrammi  Redanguli  Utera  circa  re» 
Aorum  angulorum  quodlibet,  dux  reflx,  quarum  altera  iit  tri* 
am,  altera  quatuor  pedum,  ^ vel  palmorum , calamorum,  or- 
gyiarum,  rpichamarum,  aut  quarumlibet  aliarum  menfurarum 
squalium.)  fleftjinguli  magnitudo  fiveaVea  rcMritur dudu> 
linearum  uniui  in  alteram,  longitudinii  puta  in  latitudinem, 
vel  contra  : eodem  plane  modo  quo  toti^km  numerorum  fe» 
ries  elTent  computandz.  Si  enim,  verbi  gratia  >tot  pun&a , vel 
f G libec)tot  milites  ordinatim  digcfti,  ea  lege  dUpoBaatur,ut> 
in  qualibet  ferie  tranrverfa,  quaterni, in  qua* 
libet  direfta, terni  confpiciantur:  manife-  . • . , 

flum  eft  ter  quaternos»  vel  quater  ternos,  ita  • . 
effedifpofitos.  Multiplicatis  igitur  4 per  5,  . , , 
vel  3 per  4 , emerget  omnium  numerus  la 
— 3x4.  Et  pariter  in Gmtli  quavis  cumfvispumcri  dKpoGdk 
one  faciendum  erit. 

Eodem  modo  Parallelogrammum  3 pedet  latum,  8r  4 pede# 
lungum  ex  duftu  latitudinis  in  longitudinem , reperierur  pe- 
dum quadradcomm  iar=:3  X4.  Cujuiquidem  rei  ratio  Gc 
facile  percipietur,  oi  enim  parallelo- 
grammi  illius  tam  altitude  Gve  latituda 
A,  pedum  trium,  quam  baGs  Gve  longitu- 
do, pedum  4,  dividi  rupponantur  in  fuoa 
i^fpe^ve  pedes;  aio;  a cujufqt  pedis  ter- 
mino ducantur  reOa  latericias  paralielse, 
quibas  tota  figura  in  particulas  quadra- 
tas dirimatur , quarum  quzlibet  fit  tan» 
longa  quam  lata  pedem  unum , ( hoc  ell, 
quxitbet  contineat  pedem  quadratum;)  manifeftum  erit , ex 
ipfoSchematisinfpedu,  in  qualibet  Icrie  cranfiverfa  ("  propter 
longitudinem  quacuor  pedum ) quacuo^quadraticos  pedes 
contineri, ipfaiqt  feries  ( propter  alticud^m  trium  pedum./ 
numero  tres  effe;  adeoq;  pedes  quadraricos  omnes  efife  ter  qua- 
ternos, hoc  eft  xa  as»  4 x 3,  Et  quidem , pari  ratione,  manife- 

fiumi 
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>C  A P.  »*.  • Vivifmh  exmltlim  if  7 

fiunieric  ('prcpter  A 3 J (ingulisfeiicbut  rrcfiis  tres  pe- 
des quadraticos  contineri,  ipfaiq;  feries  (propter  B .=  4^ 
numero  quatuor;  adeoq j pedes  qnadraticos  omnes  effe  qua- 
ter ternos,  hoc  eft  xa  =3>(4*  EcHmillter  in  aliis  quibufTia 
Parallelogrammis  refiangulii  menfurandis  ( Bve  quadrata  fine 
*6ve  (Elonga')  ex  dudu  longitudinis  in  latitudinen^,  five  ( quod 
tantundem  valet)bafii  in  altitudinein  f vel  hujus*  in  illam,) 
habetur  area. 

Atqj^nc  colligere  licet,  Petfm  gugdraticum  t/num/' continere 
Vigitoj  yive  laciar,  144«  Cum  enim  longitudo  Pedis  unius 
unciarum  12;  Et  propterea  Pedjs  quadratici  tam  longitudo 
quam  ladtudo  fit  x 9 une.  ex  dtifiu  hujus  in  illam  emergit  area 
12  X la  = 144 unciarum  quadraticarum.  Adcoqj,  utut  pes 
linealis  contineat  non  nili  1 x uncias  lineales ; pes  tamen  qua- 
dridens continet  uncias  quadraticas  144.  Eodem  modo  cum 
apud  nos  commnit  Virga  meaferia  efficittarm  ( a Tard  dida  ) (or> 
tineat  Itngindinef  edes  tre Si  eadem  nenjnraqiudratkacontitiibit  ftdee 
quadraticoi  p=«3K3. 

Hzc  fi  per  fymbeda  libeat  cxpli* 
carcj  pro  latitudine  feu  altitudine  As=3.  ^ 

ponatur  A,  pro  longitudine  leu bar  - P =4 

u Bj  erit  igitur  A^a  feu  magnito-  AB  « 12 
do  A B,  five  A X ^ Ergo  fi  A a 3, 

8t  B «=  4,erit  A B s 3 X 4 12.  In  qnadrads  autem , ubi 

longitudo  'latitudini  eft  zqualit,  erit  A B =s  A A ==  Aq,  A- 
deoq; , cum  longitudo  pedii  unius  fit  ix  unciarum^  & prepte- 
rea  pedis  quadradei  tam  bafis  quam  aldtudo  I2nnc.**idecq} 

AsspBiaU 

B P = I 2 U _ 

V - AB«PP==Pq=i44»da^i44Uq*  — 


AB9c=PP»Pq  «i2lIxi2U 
Hoq.cil,  ?q  -='14.4  U q , vel  unus 
Pes  quadradeos  zqnalu  144  Un- 
ciis quadradeis.  Et  eodem  modo, 
in  Virga  quadradea , cum  tam  ba- 
£s  quam  aldtudo  fit  pedum  | , erit  . 
area  V q = p P q.  Et  fimiliter  alibi. 

fi  b 3 


1441111=  i44llq. 

A«V=3P 

B = V==3P 


Ab=  V q—p  pq 


fliiC 


19^  tMtifUcilimt  & C A tlt 

Hac  methodo,  7/2  m{n]MrtfRiii>  ver*  _ 

bigratia^  j4fercuUs  ligneit',  fi  ACTc-  . As=  2 P 

ris  unius  latitudo  A fit  duum  pe-  B ;=  2oP -* ' 

dum,  longitudo  B pedum  zo  jerit  AB  „ 40Pq 

arca  five  magnitudo  aB  = 40  P q; 

hoc  eft  pedum  quadraticorum  quadraginta^ 

Similiter,  Si  Cmera  mtnlwtni* 

* fit  longa  pedes  18,  lata  pedes  12,  A esiz  P ^ 

erit  totius  area  fcu  magnitudo,  ^ B = 18  P 

pedum  quadradcorum  Ab  = ai^  P q * 

X 18« 

Ve  fardUi-  Pariter,  cum  irrr^e  Jugerum  AngUednum  ( vulgo  diCta  J 
loffdmmii  fidiutd  lege  cenfediur  injler  PdtdlleU^ 

Rectangulit  grdmmiReffduguli,PertiedS4^dtitlongi  A »4  Fert, 

invicem  vero  40;  continebit  area  Perticat  qud^  __  B g»  40  P. 
comfdTdiif,  draticds  150  = 4*40.  Vel  etiam,  AB«=xdoPq] 

cum  Perticx  longitudo  fit  pedum  . 

i6i;  adeoqt  4 Pcrdczfint  pedet  A s=65Ped» 

66  i & perticz  40,  pedes  660:  1"  • B»  660  P. 
dem  terr;^  Jugerum  five  Aera  vt^  Tvfi».  43560  Pq* 
lebitfedes  quddrdticot  43560,=*  66  s.  ^ 

• 660. 

Hinc  etiam  patet,  vdrU  ejfe  pojje  fdroUelolJdmmd , quorum  mog* 
niiudo  fit  £qualitj  dmbitns  autem  admedm  imequalU  \ & contra,  ambi* 
tus  sequalis,  at  magnitudo  inzqualis;  & quidem  eourq;  ut  9««- 
rum  ambitut  major  eji, ' eorum  area  feu  magnitudo  fit  mim,  Exfem* 
pii  gratia. 

Sit  ReTtanguli 'primi  latus  quodhbet  fex  pedum ; erit  area^ 
pedum  36  =6x6.  Secundi  latitudo  , pedum  4 „ longitudo 
pedum  p;  erit  area  , pedum  36=  4X  p.  Tcrdi  latitudo  pe- 
dum 3,  longitudo  ii^rit area  36  = 3 * 12.  Quarti  latitudo 
pedum  2,  longitudo  18  ; erit  area  36  = 2 « 18.  Quinti  de- 
niq*.  latitudo  I,  longitudo  36^  erit  area  item  36=  1x36.  Eff' 
igicur  eadem  fingulorum  area  feu  magnitudo;'  nempe  peduaa 
quadraticomm  36:  at  eorum  ambitus  longe  diverfi;  quippe 
primi,  pedum  24=-  646+64*6;  fecundijZd  =4 1 p + 5 + p# 
tertii, 30=»  3 + 12+3+12}  quarti,  40  = 2 +i8  + a + i8i 

quinti,  74  = I 4364.1  436,  nempe  plusquam  triplo  major 
quam  primi*' 


Deinde: 


CAP.92.  T^ivi/ttnif  Exeriitiim. 

Deindcyiic  Redangulum  pimum  (at prius)  longum  Sf 
latum  pedes  6 , Secundum  , fatum  pedes  e , iungum  pt des  7: 

Tcrchim, latum  4,  longum  8:  Qiiartum  jlatun  3 ,Icnguro  p: 

Qjiintum,  latum  a , longum  2 o;  Sextum,  latum  i , longum  1 1. 

Erunt  bzc  omnia  Ifoperiiuetra,  quippe  petimeter;  live  ambi* 
tusubiqi  pedum;  24=r6-)-6  +6  + 6 » 54-7+  5+7  »4  + 9 

+ 4"^  8=»  5 + 9 + 3'*' 9=  » + io+a  + io  = i + ii  + i + ii. 

At  magnitudines  longe  diverfz : quippe  primum  eft  pedam 
quadratfcorum  36  ~ 6 x 6 { fecundum,  35  = 5x7;  tertium, 

3*  8;  quartum,  37  =s  3 » p ; quintum  , ao  =»  2 * lOj 

fextumdeniqj  ii  s=si  » ii,  plus  triplo  minui  quam  erae 
primam. 

Deniq;  fit  expolitam  ParallclognimmaroreRanguIum,cajui 
latitudo  (it  pedis  i,longitudo,i  i;adeoq;  ambitus  34d  +fi 
+ I + 1 1,  area  tero  pedum  quadraticorum  1 1 1 « i x.  Ad 

quod  comparentur  alia  quatuor , quorum  primum  (it  latum 
pedes  a,  longum  9;  iecanduro  , latum  3 , longum  8 ; tertium, 
latum  4,  longum  7 ; quartum  laturo  5 , longum  6 , erit  (ingu' 
lorum  ambitus  minor  quam  parallelogramroi  cxpoHti,  ( quip* 
pe  pedum  a 2,  cum  illius  fuerit  pedum  34: ) area  vero  major;  • 
nempe  priroi,pedum  quadraticorum  18,  fecundi  34  ,tenii  28, 
quarti  30,  expoliti  vero  non  nifi  1 1. 

Ex  quibus  omnibus  abunde  pacet , quam  Ivbiaum  fitfgwatm 
Magnitudinem  ex  folo  ambitu  ajiimate,  , 

Porro)  Hinc  liquet  etiam,  ex  ParalUlogrammis  ReQanguUt  Jfo^  Reetatigufr» 
ferimetris  fhoc  eft , quorum  ambitui  fune  invicem  atqualei,)  rimt  7/bprri- ^ 
^adratuM  ejfe  omnium  maximum}  Oblongatum  vero  iSud  mcqm  eft  metrum  , 
quod  prefriuf  ad  ^adraium  auediu  boc  eft , cujus  laterum  diffe*  quodnam  efb- 
rentia  minor  eft.  ^od  (ic  probatur.  * maximum. 

Sic  Qpadrati  ca]u( vis  latus  A;  erit  ipliui quadrati  area  'A  k A 
. es  Aq.  Deinde  bac  Redangulum  oblongam  , quadrato  illi 


A 

A + C A + C 

A 

+ A 

+ A - C in:A  -G 

xA 

+ A 

+ A + (j  Aq  -i-KC 

Aq 

. +A 

+ Av-C  — ACtCq 

4A 

4A  ^ 0 Aq— ^Cq 

A t C 

m in ; A ^ G 


dilt  2U 

B b 3 


iroperl<* 


:^oo  MtilHplic4tienif  & C A P.  ax 

ifoperimetraiB;  Qaod  ut  fiat,  tantundcm  «ddcndum  efl  longi- 
tuc^i,  quantom  latitudini  aufertur;  illud  autem  quanCumcun-  * 
quefitdicatur  C;fietq;  lengitudo  A + C,  latitudo  A 
adeoq;  Reaanguluro  Quadrato  Ifoperimetrum,  quippe  utriuC- 
vii  ambitus  4 A^  lic  laterum  utrobiq;  additione  patet,.  Erit 
Oblongi  hu;ui  area  ( duftu  longitudinis  in  latitudinem  in<ren« 
uJ  Aq  q,  fuc  multiplicando  patet adeoq;  miuqr 
quam  area  quadrati,A  q ; quod  erat  primo  probandum.  Sed 
& tanto  minor  eft  quantutn  eft  quadratum  quantitatis  C , f uc 
patet  boc  eft,  quadratum  {emidifFerentiat  laterum , f nara  fi 
cx  A + G , auferatur  A — G , refiduum  five  differentia  eft  2 C, 
ut  fubducendo  patet: ) Se  propterea  quo  majus  eft  G q,  eo  plu» 
ab  A q deficit  oblongum,  & proinde  minui  cftiSc  contra : qqod 
erat  iecundo  probandum. 

Poteft  quidem  hoc  ipfum  Geometrice  demonftrari  j at  ego 
demonftrationem  Arithmeticam  hanc  ideo  adhibui,  qu5d  ea 
przfentl  negotio  roagii  fit  accommoda,  (dum  Arithmcticei 
ufiim  in  r^ui  Geometricis  oftendo,)  8r  quidem  per  fe  magis 
univerralii*  Geometricam  vero  demonftrationem  fiquiipoftu- 
let,  hanc  habeat. 

Sit  quadratum  qaodvli  ABCD,  (puta  longum  & latum 
4 pedeij  eiq;  ifoperfanetrum  ReSan^um  obtongura  BEFQ, 

( puta  longum  pedes  5,  latum  3,)  tanto  nempe  magis  longum 
quanto  eft  minus  latum  quam  eft  Quadratum  illud.  Eft  autem 
reftangulum  AKGB  utriq;  illorum  commune;  cui  fi  addatur 

reRangulum  K G , abfolvitur  Qua> 
dratum  AC ; fin  addatur  redangu- 
Ium  K E,  abfolvitur  oblongum  GE. 
At  Additamentum  KC  majus  eft  ad- 
ditamento K E,  t ut  mox  probabi' 
tur,  J adeoq;  ( propter  commune 
A G)  quadratum  aC  majus  oblongo 
GE,(quia  fi  squalibus  addantur  in- 
zqualta , aggregata  erunt  inaequalia, 
illud  autem  majus  obi  plus  additur.) 
Qiiod  autem  K C majus  eft,  & quancd 
majus,  quam  KE,  ficoftenditur.'  Re- 
dangulum  KC  zqutturtoti  E D(quia  longitudines  A D.DC, 
zqualeifunt,  quippe  Utera  quadrad , & Uticudioes  KF , K D, 

* zquales 


Q 


GAP.  23.  J^MfionUUxertiiim,  'j-qj- 

xaualeiiKm  ex  hypoihefi,  quippe  tamundem  additur  quadra- 
ti  longitudini  quantum  latitudini  auferiurs  8c  anguli  uuobiaue 
reai,)  majus  Igitur  eft  K G quam  K E,  ( quippe  aquale,  tmi  ‘ 

E D = K E + K H,J  «rumqut  difftrtmi.  e« T H quadruum 
rpropter  K F,  KD,  rcftas  xqualei,)  hoc  eft  , quadratum  rc&p 
KF,  vel KDjfemldifterentiz  laterum.  Et  propterea.inreAaru  * ’ * 

{^lis  Parallelogrammia  Ifoperimetri»,  cujua  laterum  difleren-  , 
tia  minor  cft,illud  eft  majui:  8t  cujus  laterum  differtmia  nul- 
la eft  ( nempe  quadratum^  id  omnium  maximum,  qpod  erae 
demonftnndura. 

Verum  ut  Multiplicationis  ope,  quae  jam  tradidimus,  perafta  TShii/:»»:,- 
font  omnia,  ita  8t  Divifione  pariter  fimUig  fere  problemata  ab-  txetfiuZ 
fohi  poflunt.  Verbi  gratia.  *.^^*^*^ 

Cumfupraoftenfumeft,  pedem  quadraticum  yalere 
unciaiquadraticai,  Tquippe  la  x xa  = 144.  } SI  lig-  aZTit 

nm  ftt  8 uncias  latui}  quzrhur  quam 


t)  144  f 18 

A)  AB  (B 

18)  144^8 
BjAB(A. 


longus  ftt  oportet , ut  habeatur  pes  qua- 
draticut.DividenIQo  144  (aream  datamJ 
per  8C  datam  lacitudinenO  habetur  lom* 
gitudo.  quXlita  18  s=i  , Qtiippe  a** 
rea  aB  per  latitudinem  Adivifa  exhi- 
bet longitudinem  quzfitam  B»  Sin  'data 
eflet  longitudo  18,  area  1 44  per  eam  dirifa  exhiberet  latltutH- 
nem  8 =s  . Vel  B ^ A B ( A. 

Eodem  modo.  Cvmjngerm  Angliamcm  ( ut  fopra  dlQum 
eft^  contineat  Perticas  ouadratas  ido 
aes  4 X 40.  In  agro  ( parailclograihmo^' 
cujus  latitudo  eft  perticarum  8 , quzri- 
tur,  quanu  (it  oporteat  longitudo, ut  ha- 
beatur Jugerum  ttrrz?~  Dividendo  I60 
per  8,  habetur  longitudo  quzftta  20 

Vel,  data  longitudine  20,  dividen*  - 
do  habetur  latitudo  8.  Hoc  cftA)AB(B.  &bjab(A. 

Pari  modo.  Si  Planities  Cmttd  ptdes  1 3 lata,  longa  vero  ao>; 
tegenda  fit  alTerculls  ligneis  latis  pedes 
2:  quanta  fumenda  eft*  afterculorum 
peonjunAorom  omifinmj  longitudo  , uc 

operi  fuliicianri  Primo,  du  Aa  latitudine 
^ 2..  


8)1  ^ O (“  30 

20^160^8 

A) ABr6 

B) AB(a 


13 

20 


^,in  lon^tudincm  ao,  habetor  are»^ . 


2 ) 240(  120  - 
ppdonr 


4 - 


MidtifUeatiortfs  & G A*P,  a*,' 

pedam qaadraticoram  a40==i2xao.  Deinde , dividendo a« 
reams40,  pec  aiTerculorumlacicudineni  2,  habetur  longUu* 
do  quzHca  x2o> 

Item.  Si  tapeti  haUferic£  long*  pedei  24,  latae  8j  inducendai 
• (it  a tergo  pannui  vilior  laticadinem  habent 

pedum  6 : quzHcur  quanta  longitudo  re-  34 

quiritur  ut  operi  futficiac  ? Primo,  docendo  9 

24  in  8 habetur  area  tota  192  = 24*  8.  6)192(32  • 
Deinde  aream  toum  192  per  6 lacitudi- 
* nem  panni  dividendo,  habetur  longitudo  quziita , 93  s ■^21^ 
R Amiliter  alibi. 

Atq;  haftenus  tunvMultiplicationii  tum  DiviAonii  exerci- 
tium, in  menfurandit  Parallclogrammis  Re£Ungulii  quantum 
oput  eft,  oftendimut» 


CAP;  XXIII,  • 

EgcUdU  EUmcntm  fecumbno  Jritbmeu’c^  deminfhitttrl  . r 

EAdem  aua  (apra  methodo ; ex  (blo  parallelogrammi  re- 
ftanguli  calculo,  totum  fere  Elementum  fecundum  Eucli- 
dii  facile  demooftratur  Arithmetice.  Exfempli  gratia, 

I e a.  Si  fm  du£Ttd£  ( puta  R,  B,  ^ quttum  tlitra  T B ) /erefflr 
in  quotcunqj  pirtes  ( puta  M,  N,  O, ) reOangulm  duabus  iBis  reSis 
(Oi^ehenfum  fRxBraiRBO  aquale  ejl  iit  rtOanguln  qUiC  reQs 
in[e3t  (R)  & finguUs  ftQr ftgmmis  cmprthinduntur.  Hoc  eft,  Si 
B = M4N+0,  eft  RB  = RM  + RN  + RO.  Quod  ex 
multiplicadonii  calculo  patet.  Vel,  A ponantur  R,B^,N,0, 
squalet  numerit  4,10,5,9,3.  erit  4><X0s4X5q.4x34 
* 4x2.  ut  ex  cidc&Io  item  patet.  _ 


M N O ^ 


RM 


RO 


i 


CAP.aj.  llnretiUlfaifiiiEiKlidhtTitliVdtiu  ' aoj 
' B»:1VU.N^0  * io«=>i4.s4;ft 

R R 4 * 4. 

» 11.  B = R M 4-tV.N4  R d -40  t-isol  ia4'i 

^ e a.  Si  reffg  lineg  'Z)  ficetur  utamq,  Tin  A 8r  E, ) rtOtnffh 
U qiut  t0lM  (I  Mtro%  femeni»  c»mfTthindunmr  ( ZA  ^ ZE  3 gqittnm  • 
<4Mddr4t«  Zq.  >Hoc  cfi , (i  Z = A 4 E , eft  Zq  = ZA  4-  ZE« 

yd  fi  tota  lic  tegmenta  3,  a:xric  5K3s5X34.5xa. 

1 

» 

Z 

Z ^ E 5 = 3 4.  a 
Z Z 5 S 

Zqs  ZA3>2E  «5a=x5fio 


' 3 e 'al  A*  refla  (Z ) fecetur  utcimq,  T™  A,  E,  ; Etlfgn^km  nra 
dimo/egwewt*r»Wi(cwmbe«|iw»i  (ZA,)  gquatur  rtOengulo  ftmetf 
tii  «»rrebrt»r*  (A  E)  wacirm  pf^d/fl»  /fcmewi  gwdrat»  (Aq.) 
Hoccft,Sl  Z = A + E}  critZA  = At  lAq:  tel  (inname« 
ntJ  C s *=3  + *»«”‘5»‘3“3»‘3  + a’‘3*  # 


Z=sA4>E  5a»3ta  " ^ 

A A 3.  3 • 

^A  aa»  Aq  + AE  15  ** 


4 e a.  SirtO*  (Z)  /rrelar  (in  A,  E;)  S^gdrgttm  tt* 

tiut  ( Z q ) gqutle  tfi  frgmentorMfi  ( Aq  + Eq  ) une  cum 

ftOangule  fomenta  cmfrthenfo , hit  futr.ftt»  ( a AE. ) Hoc  eft , fi 
Z s:  A 4-  E $ eft  Zq  ss  Aq  'i’  Eq  + 2 AE,  vel  ( in  numcrii) 
fi 5 s ^ t a.  erit  5x5  :*:3x34.axa-i-3xa4-3xay 


Aq 


M 


994 


EUmnti  ftcimJi  C A Rsf 

A + Ef  $ = ? + * 

Z AiE S 

Sq  + AB  • ' ■ j>  6 

+ AE  + Eq  464-4 


Zq^=  Aq;4‘aAE4-Eq 


/ :•  • 


2S  = 94Ut4^ 

■ -i  . 

; . li’  i ■ ' \ / 


H 

<e 

' 

a 

-H 

:h 


se*.  Si  Tittd  (^Z)  feceW  in  [egmentn  ^tqu^t  CS^S,)  & in£qu4*> 
C E,  Ycl  ^ + V»  S reOingulum  fegmttais  uiinf 

gnalibuf  ci^ehenfum,  (“AEj)  unncum  guidruti  reOx  inter 
fectionum(  Vq\)  £ijiiiiur  ■guaJrtte  dimUU^  (S  q.)  Hoc  eft , Sl 
2»  — tS=  fitq;  S.*.V=5=A,S  — V C adcoqj, 

A *_S  = V;^  — EOErk  AE-4  Vq-=Sq.  Velfin  numcr»/ 
fi  12  =6 ^6  = 8 -f  4,  j adeoq;  8 >^6'c3  *s6  »^4.  Eric 
8x44.a<^2s=6x6«  


s 

S V + E 


6 24-4 


S+  V 
A 

;.S  + V = A 
_s^y.  ^ E 
SqfW 
. _ SV  ^ Vq 


6 4-2  4' 
Cv^ 

8 


649 

6 M* 


o 8 

*=  4 

36  4 12 


6 

- 


0 
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6 « a.  Si  recti  (a  E ) biftrhm  frceJi^i  tl^  a^jielitur  in  Jirecitm 
‘recta quadam  (X:J  Rectar^kljiai  qjted  tot£  cm- adjicli  C a E ^ 
quae  dicatur  Z^&  ipfa  at^fcii  (K  ) cefnprehendititr  C Z X; ) /tmui 
cnrn  quadrata  dimidia  (Eat)  aquatur  {Aq)  quadrato  eompo/ita  ex  di~ 
midia  & adiecin  fE  4-Xj  quar  drcatdrA.)  Hoccft,  fi  E + £4. 
X = Z,  « E + X = A:  erit  ZX  + Eq  ,==  Aq.  Vcl(in  numeris) 
^ j + 4=  iOj&  3+  4 = 7:erkio,x4  + 3X3  =,7^7, 


Z 


Z = iE!^X  / E^X  = a 

xX  xX  e+x«a 

ZX«aEXtXq  T^q+EX  ' a 

‘ f Eq  tEX  + Xq  xA 

•TX  + Eq^Eqt^EX  + Xq  “ Eq T lEX  + Xq c=“Af 

10  iOsd^4  3+4=:7 

X4  X4  <‘*‘4  = 7 

3 i, — 1_  • 40  ==:  24  +T3  ^ 9 + ia  7 

3 ’*9  *9  , ti3  4id  xy 

• 40+>c=9t24l-?^  =*  9 + a4+i<=49 

5ed;8t  haifcqyn  praecedente  ficconjunAira  efferri  pote (T.  Si 
'nlagignato  in  eademrtetaX  coHtinndid) puncto M,  fumantur lum 

aquales  utrinqj  tecta  M L,  M-N,  tum  punctum  D uiivu  : rtctangulum 
LDN  aquabitur  dif tremi  a quadratorum  rectarum  MD,  ML  vel 
MDjIVfN.  Quod  Ecofteoditar. 

M L = M N dicatur  S;  M D dicatur  V.  Duarum  igitur  D L, 
“D  N,  ('ubicunq;  luinatur  Dj  altera  erit  S 4 V (fun  ma  duarum 
S,V,)  altera  S V (differentia  duarum  SV,Jotcx  fchcnia- 
tit  in^edu  patet,  ideo^; 

C c 1 


LMN 


soi'  Elementi  secmdi- 

. L . M N 

■ * • • ♦ • j • • • • 

D D D D.  ' 

CS^V? 

LDxDMss  < in  /sSq<v  Vq9>MLq.«w  MDq. 
cs«v  V i 

. Ubi  notandum  eft  S •v  V interpretandam  cfle  nane  per  S 
nunc  per  V *-  S,  prout  S vel  V major  fuerit,  ( hoc  eft , prouo 
D vel  intra  vel  excra  punda  L,N>  fuerit  alfignatum»^  8e  pro- 
inde Sq<w  Vq  illic  erit  Sq  «-iVq^hic  Vq.i^Sq.  Uc  mulci« 
plicando  patebit. 


S + V 
9 -V 
Sq+S  V 
^SV 

Sq  *-Vq  ^ 

MLq.^hlDq 


V q:  S- 
V-S 
V^+V5 
^VS  ^Set 
Vq  -Sq 

MDq-MLqJ  " 


7e2-  SirectM(7,)feeemrateKm^  C pata,inA,E:) 

fiw  (Z  q)(^  unius  ex  (egmentis(p\iU  fiq)  fmlfumftMX  ^ A q,) 

etquiniur  reclanguln  bis  ctmprehem  4 (4f4  dicto  ferente  ( 9Z/V)  unitt 
cum  quodraie  reliqui  [cementi  ( c qO  Hoc  eft , (i  % = A 'f  E , erit 
Aq  = iZA  + Eq  } 8(  Zq 4. Eq aZE t Aq.  Ethmiliux 
in  numeria,  quod  experienti  patebit...  '• 

Z = A + E Aq.E=Z  * €i 

xZ=  A 4-E  2E  a E "i 

Zqs=  Aq+ aAE  + feq  aAEq-  xEq  = 2ZE 

+.E<^^ Ag  Ji^Aq 

Zq  -f  Eq  » Aq  4<  aAE>  aEq*e=a=ATq  + aAE  q.il.q-»  aZE  +Aq*. 


Z=A  + E ■ A+E-Z' 

4-  Z c=  A 4-E »A  aA 

Zq  =Aq4-aaE4-Eq  anq  + 2 At  = aZA  ^ 

4-  A q Aq  - „ 

Z^  VAq  = a Aq  +« A‘E  + Eq  p=  aAq  + a AE  4-  Eq  = aZA  + 

8 e a.  SireUt  (Z)  (tcetur  utcun^  (in  A,E*  ^ reQmtgulm  quuter 
tomprebenfmit  niot4&  unefxSegntwtu  (puta  4Z  A)  nna  em  quuirato  > 

rtlm 


llmihy  Deelin/iti$t  S07 

nti^i  fecmenti  ( Cq^  ^guMniur  cutAsto  amf  *Jtu  « Mi  j^Pndiffi' 
ftcmetiti  C Q/  ^ + A.)  Hoc  eft , SiZ  ■»  A + E j «rit  ^ZA  Eq' 
=Zq  + aZA  + Aq.  Et  (eadem  ratione  J i|2E  r 
Eq  s Ecinnameriipariter. 

Z=*A4-E  2A^.E  = Z^.A‘ 

xaA  ><4A  aA^-E  Z> a 

^A  = 4Aqt4AE  ’ 4Aq  + aAE 

4Eq  + Eq  _ -^aAE  iEq 

4ZAf  Eqs=s4Aq1-  4AE 4- Eq  = 4Aq  + 4A E 4 Eq  = OjZ  + AV 


Z-  A + E 
kaE  ^ 4E 
4ZE  s 4Afc<  ^ 4Eq 


A-t-aE 
A 4 a E 
Aq+aAE' 


Z + E 
Z4.E 


• • q.Aq  •^Aq 4 a AE  •>•  aEo  . 

Aq  4 4ZB  s Aq  ‘•"4AE+  4Eq  a»  Aq  4 4 At  + 4tq  =tQs  ZTE* 

9 e a.  Si  reda  ( Z')Jeeetur  tm  in  fegmenta  aequalia  (S^,)  twr 
ituequalia  (A  = S 4 V,  E = S *-V  0 quadrata  ieagualium  (eg- 
mentorum  lhq^-E(i)  iuntdufla quadratarum  e dimidia &i  reBaitf 
Itr  pututa  (ectionam,  ( aSq  4 aVq.)  Hoc  eft  , Si  Z e=S  4 S ^ 
At&  &A=S4Vf|)=S\-. V.ericAq4Eq3saSqt  a^4 

Aq  = Q;  S 4 V^:  = Sq.  4 *SV  4 V q 
Eq  ^0;*^>.V!=Sq  ^aSV4Vq  ^ 

" Aq.4^  ===  abq4^Vq  " 

10  e ii  S'irteta  (a  E)  fecetwrhifariamy  tiq^reera  quadam 
indirtcium  adjiciatur,  quadratum  compoftta  ex  tota  & adjetta  (Qj  aEf  - 
X:  = Zq)  & quadratum  adjecta  (X  q)  fimul  fumptajtmt  dufla  qua^ 
drdtorum  dimidia  faEq)  et  empofita  ex  dimidia  et  adjecta,  ( uQr- 
E4.X:»;:aAqO  Hoceft,  SiaE4X«Z,  &E4X«.Aie-- 
tit  Zq  + Xqs=saEq4aAq; 


Zq  -Q:aE+X:  = 4Eq+4EX4Xq.  Qj E+X‘-Eq+aEX4X< 
4Xq 4 Eq  ■ 


Zq  + Xq  = ^ 4Eq44£X^  aXq dnpI/lEq  42EX  + Xq tsAi 

Sied  8r  iuwc  cum  pirxccdeiKc  fic>^  conjunduB  efierre  licet.  • 


, sqS  Elementi  [eeulUIh^e,  C A P. 

Si  ab  a$gna\9t  in  eadem  reela  ( utcun^,  continuata')  fttnct»  M , fumafi-’ 
tur  tum  uirfn^  £qualcs  reCla  L M,  M N,  tum  functum  D ubivis  i ~im 
/imul  quadrata  rectarum  L D>  D N,  dufla  fuat  duorum  Jimul  quadrata- 
rum rectarum  DM,  M N,  ve/DM,  ML.  Hoc  eft  DLq  4-ON^ 

— MDq  + 2 MMq  =a  MDq  + * MLq.  qiiod  Hc ofienditur.  . 
ML  =3  MN  dicatur  S.  M D dicatur  V.  Duarum  igitur  DL,  DN, 

( ubicunq;  fumatur  DJ  ali^ra  eritS  + V ( fu mma  dualium  S,- 
V,  J altera  S V (didcrencia  duarum  SjV.  ) ut  (^ematia 
iofpe£tu  pacet.  Ideoq; 

L M N QjS4.V-=  Sq4-»Sy+Vq 

.... L— ....  -f Q; S «>.  V = Sq  ^aSV 4-  Vq 

D D D D DLq  + DNqra=abq+a1i/q=aMLq+aMDq, 


Ubi  notandum  eft  S «-  -V  interpretandum  efle  nunc  pec 
S — V,  nunc  per  V — S,  prout  S vel  V major  fuerit,  hoc  eft, 
prout  D fuerit  intra  vel  extra  punfta  L,  N.  Sed  qqadr^tupi  u- 
trobiqi  cantundem  erit,  uc  multiplicando  pacet. 


S*-V 


iq  M 


V 


^SV-tSQ 

yq  *-iSVl.Sq 


Atqi  hadenni  decem  primores  propofitionea  (ecundi  Ele* 
menti  Euclidis  demonftravimus  Arithmetici-  Heliquac  quae  fu- 
perfunt  quatuor,  Arithoiedce  item  demonlkari  poUunt,  fed  af- 
fumpiis  in  auxilium.aiila  quam  quz  adhuc  expoluimus  prind- 
p!is  Geometricis,  quibus  iiaq;  impczfentiarum  fuperfedendum 
duxi.  Sed  & aliz  padim  apud  Euclidem  ( aliolqj ) proportio- 
nes occurrunt  Geometriez,  quz  hujufroodi  calculo  Arlchmc- 
cico  facillime  demonftrantur.  Sufficit  aucem  przienti  noftro 
induito  ipccimen  in  pauciss^buifle. 


CAVi 


OA  P.  24« 


J)t  CfUptk 

CAP.  XXIV. 


20! 


€t9itft4  Titthltffcmmi  ^tQ arguit  \ ObliquarguUi  (ujufvh, 

Mtnfnrutio  ‘TtianguU  KecUnguli ; Obliquargulii  (ujufuit.  Mi»» 

[uratio  cujufvii  figuTd  miilinu.  Menfuratio  fgutd  teguUrit.Met» 
pntUo  circuli f ejufq.  fortiitiumj  fectirum,  &fegmcnteikm.  Vt c/r>* 
culi  quadraiuraj  & uUiHt  ferimetri  ad  diametrum.  Dtfgurit  mi* 

0ii.  Dt  figurarum  metamoifhtfu 

OStendimus  (In  Capite  a a)  meihodum  Parallelogramma  jyeCead^rst 
Rc^angula  mcnnirandi,  & imer  (e  compa^uli.  Nempe  pgfgfffifj 
TaraUtlogrammt  Rctunguli  c"|iw4rfa,  ^ grammi  Rem^ 


I j i 
« : Uoi 

• : i 

i-l.  \ i 1 


qualis  efi  quantitati  qUit  ttc  duarum  redarum 
circa  aUgklum  retium^  invicem  ductu  tmergit%  ^ 
Ut)  (i-latitudo  ducatur  in  longi- 

tudineni  B = 4,  emergit  area  AB  » 12. 
Adeoq; , verbi  gratia  , RcRangulum  la- 
tum 3 pedei,  & longum  4,  continet  pede» 


quadratos  it.  qyod  etiam  liquet  in  Parallelogrammo  appolv 
to  tn  12  fpacia  quadrata  diviio, quorum  (ingula  latera  (int  Cpu-^ 
ta  J pedalia. 

At  interrogabitur  forfan  , Cur  hoc  ad Parallelogrammum  VeVaraVi^ 
_ ReRanguIum  rcftringatur ) cum  i-  legrammis 

dem  videatur  dicendum  de  Obii* 
quangulo.  Puta,  fi  linez  C,  D,  circa  lis, 
angulum  acutum,  ( vel  etiam  C,  E, 
circa  angulum  obtufum,  ^i^vicem 
multiplicentur,  quarum  altffa  6t  3, 
altera  4 pedei  longa;  emeegit  nume** 
ru»»^^*  iplbmq^?aralleIogrammuai  ObliquangulQm  in  toti- 
dem fpacia  dividitur  sequalia.  quorum  item  latera  lingula  con-  • 
tineant  fputa^  pedem  unum;  non  minui  quam  fieflet  paral-- 
hiogrammum  RrRanguIum. 

Refpondeo ; Teffi  quidem  Varaftlagrammum , etiam  Obliquattgu- 
Ium,  in  totidem  fpacia  aqualia  & JimiUa  dividi,  quot  indicat  mutua  mut~ 
tif  Hiatio  laterum  duorum  circa  ipfim  qutnrva  arfutum  'ctufiiiutctumj  eo- 
rumq,  fpaciirum  latera  ejfc  aqualia^  f fata  unim  pedit  fingula  ) non  mi~ 
rtus  quam  fi  paraHtlogrammum  fuifiti  RtCf angulum.  Sed  nego  fiaeia  il/a' 


••  - i 


Fig.  fdg: 
puced. 


^lo  Vi  Ge$dii/ti,  CAp0^^ 

ife  pedes  gusdriW,  aut  quidem  totidem  quadratis  pedibus  £qualia,  mm 
^uaiutr  lineis  pedalibut  terminentur  fingula.  Rbtmbi  nempe  funt^ 
non  quadrati)  propter  obliquitatem  angulorum  ,cum  quadra- 
u omnia  ( ex  definitione j hnt  reftanguia«  Sed  & quadratis  mi» 
nor  a funt,  propter  eandem  obliquitatem:  quod  ipfam  evenit  in 
aliis  parallelogrammii  omnibus,  (ive  cquilatera  fint , five  inse- 
quUatera,  hoc  eft)  ii  ve  Hnt  Rhombi  iive  Rhombidea;  minora 
nempe  (unt  quam  li  eflwt  rcRangula, quamvis  iUdem  lineis  ter- 
minata. Quod  fic  demonftro  Geometrice:  ('quippe  cum  de 
folo  iitu  agitur,  qui  ad  Geometriam  peculiariter  attinet,  de- 
monAratio  Arithmetica  vix  locum  habet.^ 

Sit  parall^grammum  ReRangulum  AB,  ciq;  ilbperime- 
trura  Obliqtmi^lum  DC  , ita  ut  latus  DB  fit  utriq*,  com- 
mune, & DG  ipfi  DA  zquale,  ( reliquaq;  latera  fibi  oppofitii 
parallela &zqualia.)qpamvis autem  latera  BC,  DG,  paral- 

lelogramml  obliquai^li,  fint  fi^latin 
zqualia  lateribus  B^  DA , parallelo- 
grammi  ReRanguli , ('8t  reliqua  reli- 
quis}J  eft  tamen  ipfum  pirallelogram- 
mumObliquangolum  DC,  minus  Re- 
fiangulo  A B,  zquale  quippe  Redangu- 
lo  HB  Producatur  enim  latui  CGad 
H:  eritq;GHsFti$  Cqui> camCG quam FHzquantur ip- 
fi BD,  oppo&o  lateri  in  utroqiparallelogrammoiSc,  eadem 
ratione , H D =.  FB,  & DG  = BC,  C ^det  anguli.'  ad  B.C,F, 
zquales  angulis  ad  D,G,  H.)  zquale  eft  igitur  triangulum 
DHG,  triangulo  BFG,('eiq;congruitO  qnorum  priori  fi  ad- 
datur (^nmune  (iegmentum  BDGF , fit  parallelogrammum 
reRangWim  H B;  (in  pofteriori , fit  obliquangulum  C D, 
quod  igicuripfi  H B zquale  eft,  Stpropterea  minus  quam  AB, 
quod  erat  demonftrandum.  Et  (iniiliter  procederet  demon- 
- firatio  in  parallelc^rammp  quovis  obliquangulo. 

Patet  igitur  la  Rhombos  Parallelc^ranjmi  propofiti  Ob- 
liquanguli  A B,  minores  cfie  totidem  Quadratis  Rcftangulf, 
C D,  utut  tam  tec  quam  illi  quaternis  lineis  pedalibus  termi- 
nentur. J, 

Si  quzratur  infiiper.  Quid  impediat  quo  minus  roenfurai  ex- 
primere liceat  per  Rhombos  zqu^  ac  quadrata  ? Refpondeo, 
Magnicudiuet explicandas efic  per menfuras certas.  Caecus e- 

nim 


■> 


CAP«94«  VfCtcj£p4,'  air 

nlm  de  magnitudine  non  conflabit}  ^ ideoqt  per  Qpidratapo. 
tiui  quam  per  Rhomboi.  Cum  enim  Quadrateium  omnium 
anguli  rc&i  flnt,  adeoq;  invicim  aquales,  dato  illic  latere  de 
magniiudine  conflabit;  Rhon  beium  autem  anguli  cum  pbf- 
fintmagii  minufve  obliqui  efle,  dato  latere  non  tamen  dc  mag« 
nitudinc  conflabit,  quae  quidem  major  minorve  erit, prout  ob- 
liquitas minor  majorve  fuerit.  Non  igitur  Rhembis  fed  Qua-‘ 
liratis  potius  determinandae  funt  figurarum  magnitudines 
^ddo tamen,  fi  non  de  Rhombis  utcunq;  fun  ptis , fedde 
Rhombis  hi  certo  quovis  obliquationis  angulo,  agatur;  non  ^ 
minus  certa  cft  Rhombi  menfura  quam  Quadrati.  Ve.bi  gra- 
tia, in  oblongo  GD  obliquangulo  non  minui  certum  efttoc  ^ 

pedales  Rhombos, in  eodem,  cum  ipfo  oblongo,  inclinationis 
angulo,  contineri,  quot  in  oblongo  RirRanguIo  AB  continen- 
tur Quadrata  pedalia;  f propter  latera  utrobiq;  ligillatim  ae- 

?ialia. ) Ec  quidem  propontiunes  illae  omnes  quz  fupcrlus 
ex  Euclide ) uemonftrantur  de  Quadratis  & ReRanguIis,non  ■ 
minus  valent  de  Rhombis  & Rhomboidibus  in  eodem  quo-^ 
cunq;  inclinationis  angulo*  Quod  quidem  notare  magno  cfle* 
potefluflii  Geometris. 

Pacet  autem,  ex  jam  diRis,  methodus  menforandi  Paralie- 
logramma  Obliquangula.  Non  quidem  ex  duRu  DB  in  BC,  gjammi  Oh 

fed  DB  in  BF  vel  in  D H.  Cum  e-  tiqifgf,g„n 
nim,ut  mododcmonftratum  eft,Pa-  Ccfddjia, 
rallelogrammum  Obliquanguluro 
CD,  squale  fit  RcRangulo  HB;  ea- 
dem erit  uctiafq;  area  Ua  magnitu- 
do- AeexduRu  DB  inbF,  vcl  in 
DH , habetor  area  ReRangulI  H6 
f pir  ea  quat  ^URa  flint  Capite  praecedente})  ergo  8c  Obliquan- 
gnll  CD* 

Hocefl,  Si  in  TtrtUtUffmmp  qntiiher,  (/ve  B.eetdfiguk  five 
ObliquMffdOj')  4 Utere  qunit  ii  efpe/titim  ineeiur  ferfendicuUriSy 
u^inecrmatriimvhmkltiflkttiirypodihiiPiTelleUffemmimee, 

Atq;  hujus  quidem  operationis  rado,  pratterquaro  quod  jam 
fuerit  demoni^n,  hinc  fatis  intriligi  poteft , fi  advertamus, 
quod,  fi  in  parallelogrammo  quovis  QputaGB^  unam  ali-  ‘ 
quod  cxlateiibai  pro longicodiue habeatur  C puta  DB,)  e juf- 

D <1  aem  . 


I 


* • ^ 

9 ii  / Ve  Geoidtfia,  "CAP.s^ 

dg  latitudo  zftimanda  ent  non  cx  Unca  atcnnqitranfveriim  du' 

• latitudo  ellet  plane  incerta,  8c  modo  major  modo 

minor  dicenda, prout  illius  tranfverlz  line^  ad  arbitria  fumpuE 
minor  majorvc  fuerit  obIiquius>l  fed  ex  linea  dircfte  live  pef- 
pendicuUriter  tranreunte*,  puta  non  ex  linea  inclinata  D G vel 
BC,  fed  6F  vel  dH.  Ec  quidem  ii  (upponatur  aOTerculns , in 
illa  forma  conftUutus,  longitudinem  habere  quancam- 
cunq-,  ejus  latitudo  non  zftimandaerit  ( ne  quidem  ufu  com* 
muni)  quanta  eft  DG,fed  quanta  eft  B F,  aUave  ejufmodi  re* 

' fta  perpendiculariter  dufta-  Quae  quidem  nt  tranlrantiuin 
omniom  eft  brcvidlma , ita  fola  certa  eft  j cum  qux  oblique 
^ tranfcunt,  pro  variata  obllquiuce,  variant  etiam  longitudi- 

' nem.  • 

Atq;  hxc  de  magnitudine  parallelogrammi  dixiflc  fufficiat. 
Nempe,  fi  Par0llel$ffammum  ramf arare  libett  ( non  ^rari/e  ad  <]uactrn^ 
tum,  fed)  od  S^adrangulm  dquiUierum,  (^five  qMtdrttum  fmit  five 
^hmbusy)  quod  est^o^fe  P^aOeUgrmmo  fit  tequiongulum , hoc  efiy 
^ . pariirr  inclinotunii  ducendo  funt  invicem  duo  inter n ad  eimdeM  quemlibet 

ungulum  cenfiituto:  Si  veto  PoraBelogrnmmm  , arcao^  incUnotum , ad 
' fotum  ^adrotumcomfaroreflaceati  ducendmntfi  lotut  quodvir  fnr%. 

ffam  obeo  latere  ad  loiueoppofitumporpendicuUriierduOom.  Qui  qui- 
dem duo  reffarum  invicem  dudus,  in  parallelogramino  fto* 
ftangulo,  cantundem  valentj  m Obliquangulo,  non  item. 

^ju  autem  de  MuUifiicotionejmdiOa  funt  , & de  Divijhno  (mU" 
tatH  mutandir)  intelUgendafunt.  .Qaippe  quod  MuUifUcatione  confio 
' . citUT»  id  Diviftow  dijfolvitur.  Ut  igitur  ex  datis  loagitodinc  St 

latitudine,  (fivein  Parallelogrammo  redangulo , five  ob^- 
• , quangulo,)  habetur  area  multiplicando;  fic  ex  data  area  cum' 

longitudine,  habetur  latitudo}  vel  cx  data  area  cum  latitudi- 
} ne,  habetur  longitudo,  dividendo.  Atq j de  Parallclogrammii 

hadenus. 

Cum  autem  Geodxfiam  jam  fim  aggreflut , hoc  eft , menfii^ 

. rationem  Planorum;  operz  pretium  erit  etiam  alia  brevitet'  * 
attexere  qux  c6  fpedrant,  ut  totum  illud  plana  menfiirandi  ne* 
gotium,  falcem  prout  prxfentis  inftkuti  ratio  poftulat , abfol- 
Meufurotio  ^am.  Illud  vero,  quantum  iiipcreft  ymenfiiratione  T^ngitft  ' 
Urionguli.  fere  totum  perficitor. 

Eft  autem  Trtai^tdwm  (inteUige  figuram  planum  tribue  ro/toftip*  • 
mMtom)  '9cl&e{iangf4lmf(ujui4iterafigulmefirtQm 

JC5. 
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ut  eflle  rcfti  noB  pofllmO  vel  Ohli^usngiJtmy  (tUu  imi»  anguli 
funi  obliqui : Hoc  autem*  vcl  Obtufangulum , cujui  unui  aliquia  an» 
gulnt  ( quippe  plure»  non  poflnac  J Utufm  eff  § vel  Jcutangfilm, 
cidnt  anguli  omnes  funt  acuti. 

Aggrediar  primo , Triangulum  Reftangultim,  Eft  autem 

#»ae  tfitngrium  reSangutumyParaUelo»  trianguli-^ 
vammi  teOanguU  dimidium.  Si  enitn  ReOangutti 
Pa^allelogrammumredangolaquod*  - > 
vi»C  puta  A D)  diapnali  linea  (CB)  ^ 
(ccctur,  dividitur  illud  in  duo  trian» 
gula  c ABC)  BCD, ) ut  patet;  quo-  * « 

mm  Qtrumq;  «B  reRanguluro,  C pro* 
pter  angulos  ad  A 8c  D redos^  fed  8c 
V invicem  aequalia,  ( propter  angulos 

«quales  redos  nd  A ti  8t  latera  mpefUye  aequalia  O &pro< 

terea  utruualibes  parallelogrammi  dimidium.  Et  contra , fi 
Trlai^ulum  Re^hingulum  quodlibet  (puu  ABC^  dupllcc*  » 
tUTy  ita  nempe  ut  latera  fecundi  circa  angulum  reAum  fiat  ho- 
mologis lateribus  prioris  parallela,  & latus  reliquum  utrim 
triangulo  commune,  fiet  redangultim  parallelpgramraum.  SI 
enim  fumatur  latus  CD  squale  & paralleluin  lateri  AB  , 8e 
firoiliter  6D  lateri  AC,  C quspropterea  convenient  in  angu- 
lo Tt&o  ad  D,J  habebitur  triangulum  expofito  fimilc  8c  squtr 
1e,  complens  parallelc^rammuro  reRangulum. 

His  pefitis;  cum  ex  jam  didis  innotefeae  area  parallelo- 
grammi AD,  innotefeet  etiam  area  trianguli  ABC,  quod*  ‘ ■ 
nempe  iftius  efi  dimidium.  Efl  autem  area  parallelogrammi 
AD,  quantitas  produd:a  ex  dudu  lateris  A B in  AC , puta  , 

AG  X AB$  adeoqi  area  trianguli  C quippe  illius  femifliij  ^ AC  x 
AB.  Vel,  fi  altitudo  AC  dicatur  A,  StbaHs  AB  dicatur  B, 
erit  arca  Parallelogrammi  AB,  area  Trianguli  «AB.  Ideoqt 

InTriattgulo Redangulot  fi  laurum  cma  angukm 
reOumt  ducatur  alierum  in  alttrisu  dimidium  yemerdt  - A 

tfrc4  Trianguli.  Quippe  dimidium  anes  paralii  B 

logramrai.  Atq-,  hinc  quidem  ex  datis  triangu-  aj  ABi 
ii  reQanguli  lateribus  circa  angulum  confiitutis 
( quarum  alterum  Baifim, alterum  Altitudinem  exhibet , ) multi» 
plicando  cognofciiurejufdem  area. 

Contra  vero}  Excognsiis  area  & laterum  eofumimo,  metifcit  air 

D d a teruiie 
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term  dividtndt.  Nempe,  G duplum  ar«B  (AB; 
per  altitudinem  dividatur , habetur  Bafii ; Cn 
per  bafin,  habetur  alutudo.  Puta  A)  AB  ( B. 
BJABCA.  Atq,  de  Triangulo  Reftangulo 
hafienus. 


CAP.t4 

A)AB(B 

b;ab(a 


det  Demilia  emm  aoanguio4uw,»io  m ialub 

pendiculariemerguntduo  TrUngula  Re^ula^  «X  qoaruin 
calculo  cognofeitur  area  Trianguli  expofiti.  Exfcropli  graua. 
In  trianRulo  B /3  C,  ab  angulo  C demiflii  perpendiculari  C A, 
* • (unde  fiunt  ad  A anguli  utrinq}  reSi) 

emergunt  triangula  reRangula  CAB» 
CAi9.  Si  igitur  CA  dicatur  A , A B 
dicator  b,  AjS  dicatur  /3, 8c  B /8  dica» 
tur  B b /I : erit  ( per  mode  de- 
monftrau}i  A b area  trianguli  GAB 
JA/S  area  trianguli  CA^  ide» 
oque  iAb4tAj8=tABareato- 
tiui  C B /3  CAB  4- C A/3 . Hoc  eftj 

Si  trUt^uli  ck]u[vis  Altitudo  ifive  ftr* 
pendicularij  a vertice  ad  bafa  } ducam  ia 
ftmiffeniSafis^  ( vel  Baf.s  in  femijfem  altitudiniSt ) emergit  area  triaur 
guU.  b4*/3esB 

i A iA  . 
iAb+iA^-t  AB 


Notandu  m autem  eft,  quod  in  triangulo  Ohu^atifftlo,  fi  al  ulravh 
atutorum  angulorum  demittatur  ferfendia^k  ( ut  nempe  anguloa 
ille  acutus,  puta  B , habeatur  pro  vertice  trianguli , & laterum 
breviorum  alteriqn^  C 0y  pro buCe,)pkpendicularis iDa^^pvttn^^) 
cadet  extra  exfofitum  triangulum  in  bafin  froduQam\  (quod  Geo- 
metrice, fi  opus  eft,  facile  eft  probatu:)  invarrata  tamen  pj** 
cedentis  regulx  veritate;  quz  quidem  hic  Subduftione  colligi* 
tur,  ficut  in  przcedentecxfemplo  Additione.  Quod  fic  often- 
. ditur. 

'Trianguli  BE|3  re^iangiili  ^propter  angulum  reftum  ad  E» 
demUTa  perpendicidari  faftum,}  area  habetur  ex  duRu  alticn* 
dinis  BE  in  i fqmiffim  bafit  j Trianguli  vero  BEC  ( pari 

dc 
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deciafii^  cxdoAu  efu/dcni  altitudinii  BE  In  £EC  fcmlflein 
bafis  fuZi  Horum  itaq*,  tri&ngulorain  difTerentia , qtiod  cft  ip. 
fom triangulum  BCjS expolitum, cft  ^E/3 « EE  >~iECxBE, 
quodcantunderoeftacq;  i^EC  (hocefliC/3)  inSE. 

(T^amE/J  *-EC  = Ci3,idcoquc  J C/3,vel 

-ttC  C0  ^ ^ 

a 3 *)  Iw<l>8c  fcocpafto  emerget  «ea  xquj^ 


iEH  ^iEC  = \Cfi 

^ xBE 

}E^.*BE-iEC*BE=iGi8xBE' 


Ct  femilG  altitudinis  in  balin  du^. 

Sed  & idem  alitet  O0cndicur»  ( Atq ; eadem  opera,  non  mo^ 
do  Triangulum  reftangulum,  qnod  modo  difium  eft,  fcd  8e 
T^ridtifftlum  qitodvis  reOilineum  tfft  FdrdlUlopMtmi  dimidium.^  SI 
Triangulum  expolitum  bC^  ( Gve  Reflangulum , Gve  acutan. 
gulum,lireobtul[angulum)fuper  baG  conftitutum  (ita. 
nempe nt  perpendicularis  a vertice  cadat  intra  Triangulum^ 
inlcribatur  Parallclograromo  Redangulo  fuper  eadem  baie, 
eandem  item  altitudinem  habenti  cum  ipfo  triangulo , nempe 
Cum  enim  triangula  redfhngula  CAb,CA0,  lintiigilla* 
tim  zqualia  femidibus  parallelogrammorum  AD)  A«/^ ; erit  8e 
aggregatum  illorum,  hoc  eft,  Triangulum  bC  /3 , femilG  totiuf 
D/S  parallelogrammi  fex  duobus  AD,AJ^,  gregati  J ae- 
quale. 

Sin  extra  triangulum  cadat  perpendicularis  ( quod  in  trian- 
gulo Obtufangulo  fieri  polTe  diximus)  illud  idem  oftenditur 
hoc  pafto.  Completo  parallelogrammo  bCjS^  ( duRis  nem- 
^ B7, /S^t  lateribus  trianguli  bCj^qC,  parallelis)  erant  duo 
triangula  sC/i , 0yB^  invicem  fimiiia  & zqualia , 8t  propterea 
utrumvis,  parallelogrammi  fcinilfis : At  parallelogrammum 
illud  zquatur  reRangulo,  aUiu>diiie  bE  vel  7E,  & bafi  C $ vel' 
B>,  comprcbenlb  ( ut  fupra  ofienGim  eft  ) ergo  Triangu^lm 
c|ufdem  (cmtili  zquatur.’  nempe  femilG  quantitatis  faaz  ex 
du6hi  balis  C 0 in  altitudinem  bE  , vel  quantitati  faRz  ex 
duRu  femilGs  balis  in  totam  altitudinem,  vel  femilGs  altitudinis 
n totam  bafin,  qu%  omnia  tantundem  valent  j quippe 
1.  D d j Cf 
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TriVnffft/i  Patet  igitur  uniTerfim  methodui  menCirandi  •trianguhm- 
■ at)»[vis,  QMivis  (five  Reftangalum  five  OlxulanMlum  live  Acutangu- 
Ium  0 Nempe,  a quovit  if{n*s  dnguh  dmijfa  in  Utu$  rnofimm  (pro- 
• duftum,  fi  opu«0  ferf endtcularh  harum  reaarm  ( fcil.  perpendi- 
cultris  Sedifti  lateris,)  fi  altera  in  alltriut  femijjm  ducaiur , prodi- 
bit  area  Trianguli.  Contra  veroj  Si  are^  duplum  per  earum  rearum 
alteraw  dividatur,  habetur  reUqua:  puta  0 ]^r  bafin,  babetur  wr, 
pendicularis  five  altitudo;  ft  pet  altitudinem  , habetur  bafii^ 

Atq;  de  Triangulis  menfurandiihaftcnoi.  ' 

Menjurath  Expofita  jim  methodo  menfarandi  quodvis  live  Parallelo, 

■ figura  (»)«/-  erammum  five  Triangulum;  eadem  opera  & figuraa  alias  reRl- 
vis  ream  • fjncas  quafcunq;  menfurare  docuimus:  faliem  li  illud  addatur 

Fie^uram  quamvkreailineam  vel  in  Paraltelopantma  dividi  pefe,  vel 

/oifria  in  ‘triangula  : Ex  quorum  igitur  calcuio,  propoGta:6gur* 
calculus  ftatim  innotelcic.  «.  • • 

ExfempU  gratia.  Figurarum  appofitaram  alteri  in  tria 

Quadrata  8t  unum  Triangulum  dividitor  I Altera,  in  quatuoc 

* Triangula.  Qu*  fi  feorlim  racnfurentori  illorum  aggregatum 

priori,  horum  pofteriorifigur**quatur.  Atm  eodem  prorfus ' 
modo  faciendum  erit  ia  figuris  quibufvis  mui^ngulif,  pr«fer- 


- trm 
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tim  irregularibui  5 refoluta  fcilicct  fisuri  imilt?iigiiI4  in  tot 
paralleiogramma  vel  triangula  quot  figurae  ratio  poflulat,8e 

prout  calculo  magis  videbitur  expedire ) quod  cujufq;  pruden- 
tiae permittendum  erit. 

Sivero  figura  mcnfuranda,  quotcunq;  demum,  habuerit  U-  Menfuratia 
tera,  Regularis  fit;  boceft.^jTrf/irffuwnitf  Uttra  invntm  aqualia ffgur4  rwh 
tm  rnntt  4ngulu  Um  aquales  bubect:  calculus  fic  commode /arir. 
poterit  mfiitui./ntwnfs/f^ar^e  rtguUm  centrOy  (quod  & circuli  (i ve 
infcripci  five  circumfcripti  centrum  efi , ut  ex  principiis  Geo- 
metricis liquet,  & a Ongulis  lateribus  aequaliter  djfianr; ) rtUs 
« fwirro  ^ Utm  qtiodvii  perf endkutaris,  fi  in  jmifaimetrfmi  nultiflice-  ‘ 

Uatfigux4  reguleris  ereem  exhibeH t. 

Exfempli  gratia.  Sit  Sexangulum  regulare  ( puta  arquilate- 
rum  8c  zquiangulum^  circulo  infcriptom.  A centro  C ad  . 
latus  quodvis  DE  agatur  perpendicularis  C b ; hzc  duRa  in 
iemiflem  perimetri  fexanguli,  vel  hujus  remifift  in  perimetrum, 
exhibet  totius  arcam.  Nam,  du^is  cruribus  CD  ,CE , form»- 

tnr  triangolum  CDE,  cajaf 
area  eft  Cb  x 4 DE,  veJ  i CB  x 
DE,  ( ut  ex  calculo -triangu- 
li ruperiat  tradito  liquet.)  ' ^ 

Item,  duftis  iofiiper  ab  eo-  • 
dem  centro  C ad  reliquot 
Ifxanguli  angulos  totidem 
reftfs,  conftituentur  tot  tii- 
angula  qyoc  fune  figurz  la- 
tera; erunrq;  ea  lingula  trb 
anguloCDn  zquaita  *(pro-  * pe»  4 e 
pter  tum  zquales  redas  a 

o*  a • • A 


centro, quippe qux funt radii  circolf ambientis,  tum  zquales 
item  redas  in  ambitu  figur* , ut  qu*  lupponitur  zquilatera: ) 
toties  itaq;  repetenda  erit  prxcedens  menfuratio,  quot  lunrfi- 
gurx  latera,  quia  tot  erunt  triangula  invicem  zqualia;  put» 
CDE=CEF,8tc.  fignram  integram  complentia.  Hocefi,in 
expofita  figura  fexangulari,  area  trianguli  C D E •fexlet  repeti- 
ta, exhibet  totius  aream,  puta  ’ 6CBx|'DEveliCBxdDE 
• vel  C BK  3 DE;  dudo nempe  i C b femifie perpendiculi,  m pcl 
rimetram  6DE4  vel  perpendiculari  Cb  in  femiflem  perinretri 
)DE.  Atque  Hmiliter  faciendum  erit  hi- alia  quavis  figum 

regulari 
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plurlutn  five  pauciorum  laterum. 

5i}od  autem  de  figura  regulari  reftilinea  diftum  eft,  idem 

& de  circulo  dicendum  eft.  Eft 
enim  circuitu  f gurarum  planarum 
amnium  maxime  regularis  ^ omnei 
enim  a centro  ad  circumferen- 
tiam linez  <porfumcunq;  du- 
Az  zqualet  mnt,  8c  zquales  ad 
circumferentiam  conftituune 
anguloi.  Ommf^figurdregulares, 
gub  plura  habent  latera, ea  prepitu  ai 
circulum  accedunt^  fut,  in  appo&- 
to  fchemate,  O&ogonum  m^ii 
quam  Tetragonum;  & pariter 
in  aliis.)  Quod  fi  figura  regula- 
ris fiipponatur  laterum  numero  infinitorum,  circulus  erit.  Per- 
inde  enim  eff  /ivt  Feriphetiam  circuli  tmic&  linth  cumi  conflare  dicamur, 
ftve  reOit  rmtero  irsfrtutk» 

Siiuq;  circulum  confideremui  tanquam  figuram  planam 
omnium  maxime  regularem , laterum  numero  infinitorum; 
omnefq;  angulos,  linea  a centro  ad  peripheiiam  dufta  fados» 

utrinq;  zquales  conftitui, 
ideoq;  re&os,  ( ut  nos  a- 
libi,  ubi  Angulum  ContaQue 
& Semicirculi  traftamus  o- 
ftendimui,)  fe6Umq;  a 
centro  duftam  perimetro 
perpendicularem; 
titas  fraduOa  ftve  ex  duQu 
radii  in  femicircumferentiain, 
five  [emiradii  in  citcuntfejren^ 
tlam,  erit  area  cir'"’’  " 

;gdkDEFD 

\DEFD. 

Cognita  autem  methodo  m^ar^di  circulutn  int«ra^ 

innotefeit  etiam  methodus  menfurandi  portionem  circu  *C  . 

cu8c  reaa  una  pluribufirc  comprehenfam.;  Nemi^,  i«« 
iCD  in  totam  perimetrum  aream  totius  cirwl^^^^^^^^ 

tadem  teDlnDE,pettatttlfatuiitem,dMM«arofa^J 
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circuli; puta  5e&oris  DCEj  eadcmq;  JCD  inDF,  peri- 
metri triente  nif  exhibet  aream  crientii  circuli, puta  (esoris 
D C F.  Et  Lmiliter  de  Sectoribus  aliis , qui  arcu  quoviS'8c  re- 
dit duabus  in  centro  C coeuntibus  terminantur,  judicandum 
erit. 

Sin  menCtiranduro  eflet  (eginentum  DEB,  arcu  DE  re- ^ej^wenf»* 
daq;  OBE  comprehenfum.  Cognita menfuraScCtorls DCE, ram. 
fi  inde  auferatur  area  trianguli  DEC,  quod  reftat  cft  area  fig- 
menti minoris  DEB.  Atq;  hoc  quidem  figmentum  min^s,  Ci 
ex  integro  circulo  auferatur,  relinquet  maioris  figmenti  aream 
EFDB. 


Deniq; , Si  alia  qazeunq;  circuli  portio  arcu  & reCtIs  utcun- 

Jpe  politis  contenta,  menfuranda  proponatur  : id  Het,  SeCtori, 

□per  araim  illum  condituto,  addendo  vel  auferendo  triangu- 
lum unum  aut  plura, prout  res  poftuIaverit.Puta  fi  quod  redis 
£D,DC,CF,  & arcuFE  continetur,  mctifurandum  fitjSedori 
E C F,  addendum  erit  triangulum  E D C*  Et  limiliter  alibi. 

Quod  autem  de  circuli  menfura  jam  dicitur , aut  figmento-  ^ ^ 

rum,  non  ita  intelledum  velim, acu  jam  diu  quzfitam  circuli^  , ^ 
quadraturam  hic  doceam.  Utut  enim  Mathematice  verum  lit« 

Area  Circuli  parallelogrammo  quod  fimidiaroetro  & firaicir- 
cumferentia  continetur  zqualem  eflfe/ quod  ab  Archimede  de- 
xnonftracis  convenit;)  Ratio  tamen  Radii  ad  Perimetrum  cir- 
culi, ita  ut  uno  cognito  alterum  innotefeae , nondum  reperta 
eft numeris  explicabilis,  ne  quidem  irrationalibui,(’fortalTe 
nec  reperienda,  de  quo  alibi  a nobis  fufius  didum  eft,  in  nofira 
Arithmetita  Jnfiniiorm: ) neq;  etiam  Geometrice  Reguli  & cir* 
cino  exhibe nua.  Qpod  cum  fi invenifie  putaverint,  poft alios, 

Jefefhut  Sealigef}  Severinia  Longmonttnmt  8c  nuperrimfe  Themae 

Uebbet,  immortales  fibi  inde  unguli  laudes  deberi  fomniantes, 

miri  hallucinati  funt.  Quz  autem  vulgo  recepta  eft  proportio 

fcu  ratio  perimetri  circularis  ad  fuam  diametrum,  quaq*,  a vera 

non  multum  abeft,  eft  tripla  fiquireptima,  five  ut  22  ad  7 , aut  die- 

3|adi;  quod  ab  Archimede  jam  olim  demonftratum  eft,  *»r/rKm. 

( nempe  minorem  elTc  quam  3 , majorem  vero  quam  3 • ) 

cftq;hzc  ratio  fatis  accurata  quz  vulgaribus  menfurationlbus 
applicetur.  Siquii autem  accuratiorem  quzrac  , poterit  ilici 
Ludovice  van  Cu/rn,  fyjDehiojde  Sntllio^  aliilq;  qui  rem  illam  tra- 
d;arunc, petere; vel, fi nialic, fuo  calculo  inveftigare,  ut pro- 

E e portionem 
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portionem  habeat  qaamlibet  accuratam, modo  non  Maihema. 
tice  exaftam.  Sed  de  circalo  ejufq}  portionibue  haaenui. 
hfenjuretie  Siquando  6gura  menfuranda  occurrat  mixta  , five  variii 
Unci,  circularibus,  vel  etiam  circularibus  6mul  et  reftii.termi, 

nata;  invefiigabitur  ipfim 
area, eandem  in  figuras  fim- 
pliciores  dividendo,  8rpec 
partes  menfurando.  Ut,  in 
tehemate  appofitoi  ut  ha«> 
beatur  area  bgurz  exterio*. 
ris , areae  quadrati  ,adden« 
dxfiintquatuor  iemlcircU'. 
lorum  arcae ; Flgurx  item- 
interioris  area,  totidem» 
(emicircalis  ex  area  qua- 
drati lubduftis  invefljga» 


rm  M td- 


faciHtandsu  Ut,  fi  meniuranda  fit  figura  Pelkeides  diaa  (linea 
^ Icmicirculari  concava  BCD, 

8t  duabus  quadranulibus  con- 
vexis,  AB,  AD,  terminata, J 
: . xquabitur  illius  area  vel  are* 

s ./  y i \ quadrati  A B C D,  vel  Paral- 
^ lelogrammi  B D E F.  Tan- 

. \ i yJ  tundem  enim  five  Q^iadrato 

l *\  Parallelogrammo  ex  una 

5 parte  accedit,  quantum  ex al» 

cera  parte  auKitur. 

Et  fimiliter , Lunula  , qu* 
arcu  quadrantali  majoris  & (e> 
micirculari  minoris  circuli  tontinetur,  zquatur  triangulo, ifti 
five  quadranti  five  femicircuto,  infcripti.  Ut  ex  Hippocratis ^ 
Chii  qutduUura  LunuU  notum  eft : 8k  appofito  fchensate  cxhi* 
betur.  Nemfein[equentefagina» 

Et  fimiliteralias  non  raro  faciendum  erit.  Quod  brevit^. 
inuafle  fuiHciar. 

Atqi  hoc  quidem  omnino  utile  efiin  figuris  maxime  irregii« 
:ibus,, quorum  ambitus  neq)  refUs  neq^  circularibus  lineis 

teruiin^^. 
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tenninanm  Soificit  quip- 
pe pradico  Geonetne,  fi 
quam  fieri  poteft  proxi- 
me,hic  addendo,  illic  ta> 
tundem  detrahendo,  «ad 
huic  zqualcm  redilinei* 
am  reducat.  Qpod  qu6 
fiat*  confilium  In  arena 
capiendum. 

Atq;  haftenui  quidem 
oniveiiz  prope  plmo- 
fum  Geodzfiz  fundamenta  breviter  tradidi.  Quo.  tum  Multi- 
pUeadonis  tum  DivifionU  exerdtiam  oftenderem^tum  Arith- 
metices in  Geometrida  ucUiutem,  8c  ntriulqi  (imul  fidenthe 
affiniutem  patefacerem. 

- I 

» ' I**"  ■■  ■ ■ 

CAP.  XXV, 

Humerorum  htvkem  coa4«r«tia.  Aliarum  item  quantitatum : fed 
nonnifi  invitem  bamogenearum»  Comparamur  tm  quoad  l>iffe- 
Ttmiam,  tum  quoad  Katinem.  Harum  comparationum  ab  invi- 
cem dijaimem  D^erenfM  fubduGione  invefligatur : Aatia, 

Viviftonei  [ede^  tamumquu  tft  quamitaturn  bomogtnearum, 
§i^itatumadbtterageneas  ApplicatiOyquatenua  ad  Vtvifia- 
nem  referenda  fit.  Rationes  omnes  invicem  btmegenea  : non 
item  omnes  Di feremia.  Ratioanadqudmitatem,  an  potius  ad 
Sualitatem  pertineat.  Progrelfio  Arithmetica  & Geometrica: 

Continua,  & DijjunOa.  Prtfortionalium  notatio.  Proportio 
Harmonica.  ^ 

TRadidimusiinPrzcedenttbnt.  celebres  illas  Anthmeticae 
Pradicx  live  Species,  five  potius  Panes;  Additionem,  Sub- 
iuSionem,  Multiplicatientmy&Divifitonem  i cfiiboty ut  inAnimen’ 
tit,  quz  deinceps  tradentur  fiint  peragenda» 

Hinc  autem  oritur  duplex  Numerorum  ^ vel  etiam  aliarum 
quarumlibet  quantitatum  homogenearum)  invicem  compara- etrv/Vem  com- 
tio*  Alterafecundum  D/^ratiem , altera  (ccundum  Rationem  Motio, 
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Gve  Propcrthnem-  Illa  Additionis  & Subduftionis» Haec  Multi" 
pUcationis  & Divifionis  natura  maxime  cft  affinis.  ^ 
jtliarum  iti  Qao  autem  has  numerorum  invicem  comparationes  redio» 
quantitatum-  inftituamus,  feiendum  eft  Prinlb  j tum  qua  nos  de  Numero- 
rum invicem  comparatione  jam  lunms  tradituri , tum  quz  Eu- 
clides per  cotum  librum  quintum  de  Magnitudinum  ad  invi- 
cem ratione  tradit;  non  Numeris  folum  aut  Magnitudinibot 
competunt,  fed  8t  aliis  quibufvis  quantitatibus,  (^icquid  fei- 
- licet  vel  per  tc  vel  per  accidens  quaotiutis  aut  menlurationit 
capax  eft,eatenus  etiam  ad  alia  bbi  homogenea  comparan  po- 
tcR,  tum  Moad  difiFerentiam.tum  quoad  rationem}  quippe  qui« 
bus  squale  efle  poteft  aut  inzquale. 

Sed  tantum  Sciendum  fecundo;  res  invicem  comparandas  efle  fecundum* 
bemfgeneo'  commune  quiddam  quod  utrilq;  comparandis  ineft,  auc  qui- 
rum,  dem  inefle  fupponitur;  non  autem  juxta  quicquam  quod  illis 
vel  alteris  vel  utrifq;  eft  alienum.  Etpropterea  quanuutes  non 
nifi  hemogeneas  comparandas  efle,  & quidem  prout  funt  honao- 
genez.  Sic  lineas  lineis  comparamus,  Scftiperfides  ftiperfide- 
but,  corpora  item  corporibus,  8c  numeros  numeris , ponderaq^ 
ponderibus,  alialq;  quantitates  non  nifi  quantiutibus  fibi  ho- 
mogeneis.  Siquis  autem  contrarium  fecerit , putii  datz  liaez 
ad  datam  fuperficiem , vel  temporis  ad  lineam,  8ec.  rationem^ 
flve  proportioneq^  inquirens,  vel  etiam  unius  (uper  alterum  ex-, 
ceflum.’  idem  erit  acu  quzfivcrit  quot  lioizconftituaiic  fuper- 
ficiem, vel  quantum  temporis  zqueeurlincz,  five  quot  lon^ 
cudines  efficiant  latitudinem;  quod  non  minus  abfurdum  eflee 
• quam  0 quzratur  Quot  colores  coDftimant  Sonum  ,&  quot 
Soni  conftituant  Gravitatem.  Hoc  ipfum  tamen  feifehari  vi- 
dentur nonnulli  de  rebus  hujnfmodi  paroni  huelligcmer  phi- 
lofophantes , dum  lineas  ex  punfUs  conflare  fomnianc , & ex 
lineis  fuperficies^  Nefeientes  interini  ft  idem  agere  atq;  fi  nu- 
meros omnes  ex  ciphris,  five  nullitatibus,  componi  affirmarent; 
quippe  punftum  nihil  habet  longitudinis , nec  latitudinia 
linea» 

ium  quoad  Sciendum  porro,  Res  bomogeneas , 8t  comparationis  invi- 
Vifttemiam  cem  capaces,  comparari  pofle  ( juxu  illam  qua  homogcncas:^ 
tum' quoad  funt  menfuram')  dupliciter.  Velenim  fimpliciterde  Difieren» 
JUliflwoi.  tia  five  exccflli  quzritur;  fdlicet,  num  inter  fe  differant  8t 
ganeum  differunt}  An  & Q^qto  alteram  altero  majus  eft 

aut 


I 
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mut  mlnair  Vel  de  Rauonci  pata  quotoplpin  vcl  quantuplum 
fit  hoc  illiuS}  num  hoc  illud  contineat  fcine],  bis,  ter,  8(c.  aufi 
iemel  cum  femifle,  bis  cum  trienre,&c.  Utrovis  modo  compa* 
ratorum,alterum  /intecedeni  dici  foIet,alterum  Confequens:  quo- 
rum quidem  illud  Relatum  eft,  hoc  Correlacnm.-  Nempe  illud, 
cujus  ad  alterum  relatio  exponitur;  hoc,  cui  illud  lic  relatum 
perhibetur.  Puta  fi  A ad  B comparatur;  A dicetur  Antece-  ^ 
dens,B  Coofequensi  dum  fcilicet  A dicitur  majus  c(Te  quam  B, 
vel  minus,  vel  squale;  aut  etiam  A ipiius  6 duplum,  triplum, 
femiflis,  &c. 

Priori  quzfito  fatisfic,  fi  ofiendatur  res  comparatas  squalet  £4rMn 
clfe;  vel,  uinzquales,  quanto  hsc  illam  excedit,  vel  hanc  illav 
Verbi  gratia,Llaea  bipedalis  eft  bipedali  squalis;  & numerus  eb  inviem 
binarius  binario;  ejufdem  item  rei  ( vcl  etiam  squalium  } fe*  diferimen* 
miftes  funt  invicem  squales;  8t  pariter  in  aliis.  Contra  vero; 
numerus  oftonarius  lenarium  , 8t  h!c  itidem  qnaternarium,du- 
abus  unitatibus  fuptrat ; linea  tripedalis  bipedali  eft  uno  pede 
longior;  quadripondium  quam  tripondium  eft  uno  pondo  gra- 
vius; atq;  in  aliis  parher.  ‘ 

Secundoqasfito fadsfit, tibi  oftenditurQuotupIum  fit  hoc  » 

ad  illud,  five  quam  rationem  ( ut  dici  folec)  vcl  proportionem 
habeant  inter  fe.  Hoc  modo  dicimus , quadripondium  btpon- 
dii  duplum  efie ; numerum  fenarium  binarii  triplum  ; lineam 
ti^cdalem  bipedali  fefquialteram;  unitatem  binarii  femifiem  • 

cfie,  autfubduplam,  aut  etiam  dimidium;  binarium  item  bina- 
rio squalem  e je,  vel  in  ratione  aut  proportione  fimpla ; 8t  pa- 
riter alibi. 

In  prioti,  ubi  de  Differentia  five  Exceflu  qusntnr,  Ratio-, 
nis  five  Proportionis  nulla  rado  habetur:  In  pofteriori , de  Ra-* 
tione  five  Proportione  qusritar , Differentii  interim  minime 
confiderata.  Sic  quacernariui  ternarium,  8i  ternarius  binarium, 
eodem  Excellu  ruperant;fid  non  rn  eadem  Radone:  excelTus  f. 
nim  utrobiqj  eft  Unitas;  at  ratio  illic  Sefquitertia,  hic  Scfqut* 
altera.  Contra  vero,  quaternanus  binarium,  8t  binarius  unira- 
tem,eadem  Propordone  faperant;  fed  non  eodem  Exceffu;  Eft 
enim  proportio  five  rado  utrobiq;  Dupla ; at  excelTus  iftic  qui- 
dem Duarum  unitatum,  hic  autem  Unius.  Dtfereniia 

Prioris  qusfiu  folutio,  Subdudione  inveftigatnr.  Si  fubdu-  subduBione 
$atur  enim  numerus  ex  numero,  quod  reftat  eft  Ex. /nve/iiMias* 
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cefliis  Hve  differentia,  lu  B ex  12  auferantur  1O3 reflant 2;  da« 
abu8  itaqiunitacibusjhoc  ille  major  eft, hic  illo  minor  numerat* 

Si  ex  tripondio  bipondium  auferatur, excefTut  repericur  cfle  U- 
nius  pondo  Nrmpe,(i  pcraAa  fubdu^ione  nihil  vel  fuperlit  vel 
deficiat.  Squalet  fiint  illz  quantitates : fin  fccus , inxqualei} 
quippe  Major  illa,  ubi  aliquid  redundat j Minor,  coi  aliquid  de- 
cft,  quo  minus  alteri  fit  zqualis. 

• Poflerioris  (elutio  Dividendo  invehatur.  Divifionii  nem- 
pe quotiens  ofiendit  rationem  Dividui  ad  Diviforem.  Sic  fi  19 
liatis  inve»  per  6 dividantur,  prodibit  Quotiens  2j  cui  cognominia  rada 
ftigantr  Di’  uupla,  illa  efl  quam  habet  numerus  la  ad  6.  Item  quadru- 
vifione,  pondium  efl  bipondii  duplum»  quia  fi  4 pondo  per  2 pondo  di- 

vidantur, prodibit  quotiens  a ; quippe  todet  hoc  illo  pondui 
continetur.  Et  propterea,  Vbi  quetientet  inviem  aquamur  , ibi 
& quantitates  in  eadem  ratiene  cenffituu  intelligantur.  Quippe  £«- 
tii  ex  ^to  zftimacun  adeoqt  8c  ex boeiun  zqualinte  zquali- 
tai  earum. 

Verum  interim  notandam  eft;  de  illa  tantam  Divifione  jam 
Sed  ei  tan- agi.  qua  quantitas  per  aliam  quandtatem  fibi  homogeneam 
tm  qua  efl  dividitur:  f quippe  homogenearum  untum  quandutum  eft ' 
cHdstitdtNM  ad  invicem  ratio.)  Qua  Qiiodens  (emper  fit  numeras,  vel 
hantetnea*  quid  numero  homt^eneum , quodquzftioni  vel  ^tiei 
refpondeat.  Sic  rado  4 A ad  A ( five  Gnt  ilhe  duz  linex  • vel 
dux  fuperficies,  vel  duo  pondera,  vcl  dux  alix  quxeunque 
quantitates  homogenex,)  eft  quadrupla,  quia  h.)  4A  C4;  nem* 
pe  quantitas  4A,  quandtatem  A',  continet  quater.  Sic  rado  3 A 
ad  2 A eft  refqaialtera,  ea  nem{w  qux  eft  3 ad  a, quia  a A)a  A(  i; 
nempe  major  minorem  continet  ^^cibus,  five  ftmel  cum 
iemii^,rive  toties  quoties  3 continent  2.  Sic  ratio  re&angull 
V B ad  AB  eft  ^ , quia  AB  ) VB  ( i nempe  redangulum 
VB  toties  continet  reftanguluro  A^  quoties  rcAa  V condnec 
reAam  A.  Sic  ratio  6 ad  2 cft  tnpla , quia  2)  6 (3.  Rado  6 
A 1 4 eft  rcfquialcera,  five  ea  qux  3 ad  2,  quia  4)6('j^=ii«. 
Sic  5 ) 2 ( J . A)  V (X . Et  in  aliis  Cuniliter. 

Atq;  hinc  cft,  quod  rado  alterna  non  ubiq;  obtinet  \ (ed  (o- 
lum  in  quatuor  proportionalibus  homogcncis.  ( Quod  notanc 
interpretes  ad  1 6 e 5 .)  Puta,fi  pondus  A ad  pondus  B , ut  li^' 
nea  <t  ad  lineam  0 : non  tamen  dici  poteft,  pondus  A ad  line-' 
ame,  ut  pondus  B ad  lineam  0»  Ob  caufam  jam  afUgnaiam.:- 

Ideoqt 


rum* 


lura 
veniat 
Vel 


C A P.  *5.  Viftrmiim , & quad  Ji4thmm:  ^ 

Ideoqs  quotiefcunqj  de  proportione  alterna , feu  permutata 
agitur,  ( aliave  qu*  hanc  involvat}  J hac  femper  fubintelligen- 
da  cautio,  etiamli  non  deferiis  verbis  adjunfta  fuerit.  Qua  de 

rcpluradeinceps  dicentur  ubi  propofitionen»  illam  ^clidii 

i6c5  traftabimus. 

Ea  vero  Divifio  five  Applicatio,  qua,verbi  gratia,  reaangu- « 
m AB  applicari  dicitur  ad  latus  vel  altitudinem  A ut  pro- 
niatbafisB,  vel  contra;  nempe  A)AB(B,  vel  B")  AB  [A 
„ etiam  qua  folidum  ABG  applicator  ad  planum  BC  ut  pro-’  ^ 
veniat  latus  A,  vel  ad  rcftam  A ut  proveniat  planum  BC;nem-  /•"f* 
pe  BC)ABe(A,v,I  A)ABC(BGi  >Ii*q i {.ujurmodi , non- f“' 
niu  vTet;^Hnj(«r  Divifiones  vocantur:  nec  przfenti  negotio**”* 

Ibnt  accommodae.  Quod  enim  prodic,  potiens  proprie  non 
cil,  nec  quzftioni  9«it  aut  ^aor/ei  refpondec.  Quippe  qu*  de  aa- 
mero  quzrit  ( aut  quod  numero  eft  homogeneum  ) non  de 
magnitudine,  aliave  quantitate  numero  hcterogenea.  Nec  qui- 
dem Applicationes  ill*  , ad  Divifionem,  alio  nomine  viden- 
tur referendx,  quam  prout  quantitatei  ilJ*  fingul*  ad  inftar 
numerorum  comtderantor.  Non  enim  quzritur,  quoties  linea 
AinTuperHcicre^angula  AB  continetur;  aut  quoties  vel  A 

linea,  vel  BCplanumjContineturinfoIido  ABC  quippe  hoc 

omnino  effet  incongruum.)  Sed,  quoties  mnerut  puM  quadra- 
torum in  area  parallelogrammi  AB,contineac  nmtrm  longitu- 
dinum in  latere  A,  ut  proveniat  numerus  longitudinum  imlate- 
re  reliquo  B.  Item,  quoties  nwsrraj  cuborum  in  (blido  ABC 
contineac,vel  numerum  longitudinum  in  reda  A, ut  habeatur  nu- 
Mrrar  quadra  coram  in  bau  BC;  vel  nsmrrram  quadratorum  iir« 
baO  B C,uc  habeatur  numerus  longitudinum  in  re^  A. 

Sed  8c  tibl  magnitudo  aliqua  numero  dividitur,  puta^  V 

A f — i A,  non  tam  divifio  eft  C faltem  qu*  przTenti  • 

negotio <l)BveniaO  quam  multiplicatio;  f nempe  quantitas- 
A non  tam  dividitur  per  2,  quam  multiplicatur  per  t quip-- 
penon  qu*ritiir,  quoties  numerm  zcontineaturin  ntgnitudtne  A\ 
(;qnodabfurdumefl«rt)  fed  dat*  quantitati  A,  alia  in  data  ra- 
tione queritur;  quod  Afa/up/ican*;}}/ eft , potius  quam  D/»i. 

/ionisi  quippe  qu*  in  Multiplicatione  Ratio  datur,  in  Divifiorie  • 
quzricur. 

Atq;  hinc  patet,  Reiienes  umes,  qummcutuh  ad  invicem  quanti- 
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Rationes  patet»  Roiiones  omnes,  quarumcun^  ad  invicem  quan» 

omnes  ifi^i.***‘’tum,ejfe  initr  (ehomogeneas.  <juippc  in  genere  numerofoom* 


cew bomaie^  enira,  verbi  graua,  Linea  & Pan  Jus,  line  res  pla- 

nex»  * heterogene*,  nec  rationem  ad  invicem  habeant  j Ratio 

tamen  Lineae  ad  Lineam,  8c  Ponderis  ad  pondus,  (unt  plane 
homogenex}  puta  ratio  linex  bipedalis  ad  pedalem  , &6ipon- 
dii  ad  pondo,  homogeneae  funt , imo  eadem  ipfa  ratio,  puta 
dupla:  nam  li  inftituatur  Divido  erit  utrobiq;  quotiens  2 Ee 
quidem  dum  quxrenti,Qiiotuplum  fit  hoc  iliius,  refpondetui^ 
Duplum,T  riplum,quadruplum,Serquialterum,r(  fciuitertiu  8(c. 
tantundgeft  atqj  (i  qti2renti,ctuot  vicibus  hoc  illud  contineat, 
* rerpondeatur,Duabui,tribus,quatuor,  una  cumfemiflTe,  una 
cum  triente,  &c.  Atq;  hoc  perinde  Gre  de  lineis  five  fuperficie* 
bus  dve  aliis  quibufvis  quantitatibus  invicem  homogeneis  ouae- 
ratur.  Ec  quidem  ubi  non  diftinRe  indicatur  quoties , feti  per 
circuitum,  eodem  tamen  res  recidit*  Nam  (i  dicatur  eandem 
efle  rationem,  verbi  gratia,  folidi  VBq  ad  ABq  , qux  eft  re- 
Gx  V ad  reRam  A;  de  numere  tamen  re(jpondetur , nempe  to- 
ties VBq  continere  {olidum  ABq,  quoties rc^  V continet 
reRam  Aj  utut  non  diftinRe  dicatur  quoties  vel  hoc  vel  il- 
lud Hat. 

Atqt  hinc  quidem  amplum  emergit  diferimen,  inter  duat 
Sed  non  Item  diximus  quantitatum  homogenearum  comparationes; 
omnes  diffe~  Qyamvis  enim  tam  qu»  quoad  Differentiam,  quam  qux  quoad 
eentU»  rationem,  inflituitur  comparatio,  non  fit  nifi  inter  homogene- 
as : qux  tamen  ex  comparatis  homogeneis  emeigit  Ratio, cum 
Ratione  qux  ab  aliis  invicem  homogeneis,  fed  ad  priores  illas 
hcterogeneis,emergic,  comparari  poliit  ut  quid  homogeneum; 
quod  interim  in  comparatione  quoad  Differentiani  non  obti- 
net. Ej^fempli  gratia}  Si  comparatur  quoad  rationem  quadri- 
pondium  ad  bipondium,  ratio  eft  duplai  fi  linea  qtiadripedalit 
ad  pedalem,  ratio  eft  quadrupla;  qux  rationes  invicem  cotnpa- 
rari  pofiunt}  nempe  hxc  illius  dupla  eft.  At,  fi  quoad  differen- 
tiam inftituatur  comparatio}  Qpadripondii  8e  bipondii  , diffe- 
rentia eft  Bipondium;  Line*  quadripedalis  & ^dalis , differen- 
tia eft  linea  tripedalis»  Harum  vero  Differentiarum  nulla  po- 
terit comparatio  inftitul  (vel quoad  differentiam' vel  quoad 
rationem)  cum  linea  tripedalis,  81  bipondium,  (int  quantitates 
plane  heterogenex : altera  in  geftere  Line* , altera  in  genere 
Ponderis,  Caufa 


m 
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Cemperfunc  generis  cum  comparatis  (quippe  totum  & pars  ^ * 
fune  invicem  homogenea^J  adeoq;  (i  hsec  bina  comparata,  iine 
binis  illlibcterogenea,  etiam  horum  differentia  heterogenea  ' ' 
erit  dlffercntiz  illorum,  & propterca  comparationis  incapax. 

Ubi  autem  comparatio  fic  quoad  Rationem , quz  emerget  ra* 
cio  comparatorum  genus  non  raro  deferit , 8c  traniit  in  genus 
nuinerofum,  cojufcunq;lincgenerisqu2comparanturi&prop*  ' 
terea, utut  bina  comparata  binis  comparatis  aliis  heterogenea 
fint,  ratio  tamen  rationi  homogenea  cft,  ut  comparationi  locus 
fit.  Ec  quidem  cum  duplum  & dimidium,  triplum  & trkns,8(c. 
perindeprorationumnoiriniboshabcnda  lint:  dimidii  autem 
Bt  trientis  notz  I , f,  numeris  (fraRisjaccenrcantur;  quidni 
& dupli,  triplive  notz  i,  f,  vel  2,  Atqj  hacpotilUmum  de 
caufa,  ego  totam  Rationum  dt^rinam  Arithmetiez  potius . 

Suam  Geometriez  fpeculationis  effe  autumo  *,  totumqt  Eucli- 
ii  Elementum  quintum  Arithmeticum  tffe , utut  fpeciatim  de 
Magnitudinibus  efferantur  propofitioncs,  quz  intet  im  non  mi> 
nusreRe  de  Quantitatibus  fimplicicer  quibufvis  efferri  pof« 
fent. 

Fortafle  autS  dicendum  infupererit,compa rationem  quz  efl  uifftftntt* 
quoad  differentiam, limpliciter ad  §tianUtctem  wkaik^7»t«, refe*  §Jf^nutaten 
renda  efft{at  quz  quoad  Rationc,ad  §ualiwivtiiTtiTtt.Eocnm 
refpicere  videtur  quz  apud  Euclidem  exftat  Rationjs  definitio, 

J\je  ifuytjSp  n 

jd^.  Cur  enim  thJL  reddatur  qu/edam  hatitudo,  ^ *. 

C quod  folent  interpretes, j non  video;  mallem  babiiud$  qu*\i~ 
uxivt.  Ut  enim  figurzMtfgniiaio  fquanta  fio  ad  Quantitatem 
referri  folef;  ac  Sftiits  figurz,linezve  f qualis  fit, ) quz  in  ter- 
ftiinorum,partiumve  homologa  tum  ratione  ad  invicem  maxi- 
me conflftir,  ad  §lualitaxem  ( quartam  nempe  iftiui  fpeciero: } 
quidni  8c  in  przfenti  negotio  nmiliicr  faciendum  (it ; ut  nempe 
comparatio  quz  eft  quoad  Differentiam  dicatur  comparatio 
ac  quz  fecundum 'Rationem,  QualixtxivM.  Unde, 
ex  rationum  identitate,  non  tam  oritur  j^qualixts  ( quz  quan-  JEqxuUx0j^ 
titacum  cft  affcRio)qoam  Similhudotqia^  qyaliutes  magis  quam  quanxixtuan 
quantitates  refpicit.  tfiiftmUiiudo 

Ex  diRisItaq;  paKC,  quid  fjtquantiutcs  invicem  homogene- 
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ai,  tu  fn'qli^aclExcc(r»rn»fi»e  Differentiam,  fcatn  quoad  Ratio- 
nem Ove  Proportionem j Invicehi  comparare.  'N^empe  illic  qusp 
ritur,  (^uantofic  hoc  illo  majus,  vel  contra;  cui  Subducendo 
fatisfaciendam  cft : hic,  quotuplum  vel  qnantuplum  Hc  hoc 
illius,  vel  hujus  illud;  cui  utisfaciendum  eft  Dividendo.  Illicr 
Txcefftii  prodit,  fivc  didrrentia;  hic  quotus,  Tire  rado. 

Ex  duplici  autem  hac  (iVe  Numerorn,nve  quantitatum  qua- 
rumlibet homogeneanim,  comparatione;  duplex  oritur, quz 
tradita  Pngreffit]  quarum  altera  Arithmetica  dicitur,  altera 
Geometrica:  (nominibus, credo, mer^ ad  placitum  irapofiut; 
cum  ucravls  perinde  Arithmeticam  Geometriamve  lpedec;quae 
tamen  cum  haftenus  obtinuerint,  per  me  Immota  funco. } Pro- 
fftfifBfiem  autem  diceremallem  quam  vel  Propotthnem  vel  Propor» 
tionatitatem,  ( quamquam  non  ignorem irocel  has  non  miimi 
quam  illam,  & forfan  fxpiui.apud  authores  hoc  feofu  occur- 
rere,) ea  potKTimum  de  canfa  ut  vocum  inorvtti*  vitetur.  Nam 
Proporf/s  non  raro  vel  ^ud  Mathematicos  non  tam  ira^tyUpf 
quam  \iyor,  rdt/snemfrgmticat,  8c  quidem  jam  fere  obtinet  ut 
rath%c proportio  Mathematicis  prothilcuc ufurpentur , aliis verq 
rcriptoribusrtft/en^  vox  hoc  fcnfu  rarius  occurrat, fed  eo  renfii 
in  communi  loquela  prbportiofur  vox  ut  plurimum  ufurpetur  quo 
apud  Mathematices  Ratio.  Pjoportionalitas  autem,  utut  de  pro- 
grelTione  Geometrica  minime  difpliceac.xit  quz  tantundem  va^. 
Icat,  an  tamen  ad  progrefConcm  Arithmeticam  ita  commode 
referenda  Sc  haud  mihi  conftat.  Quippe  Proportionolitar,  vi  vocit, 
proportionum  tantum, hoc  eft  rdtie»a«, comparationem  videtur  in^ 
nuere,  non  item  J/jjfirrrati arans.  Quod  vero  nonnullis  placet,  ot 
8e  differentia  vocetur  rath  Arithmetica  , ( h Rado  fimplicltec 
fumpta;  ratio  Geometrica^  non  mihi  admodum  placet,  cum 
(fivc  rdlroaemfivcpropsft/oneif»,  libeat  interpretari,)  non  qlfi  d< 
catquam  vocant  rationem  Geometricam^  apud  Euclidem  ufurpat^ 
video,  nefcio  an  apud  Veterum  quemvis  alium  3 quod  8t  de 
proportionif  voce  perinde  intell^endum  videtur.  Cum  veto 
mos  ille  loquendi  jam  obdnuerk,nos  etiam  eadem  nunnno- 
quamuterour  formula;  Arithmetice  proportionalia  appellando^, 
quxfunt  in  prt^rclilone  arithmetica,  confHcuta. 
litftejjio  A-  Pro^reffio  Arithmetica  dicitur,  id)i  numeri  plQres  ( alj^ 
rithmetica.  quandcatet  invicem  homogcnex)  zquaiibQidi&centiit  ( five 
» excubas  fivedefcRibus)  proc^unc.  Ut  2.4. 6*C^8cc.  & 
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3.  $.  7«  9>  * contra  9..  7.  5.  5.  8cc. 

Progre^o Geometrica, ubi  plures  numeri  ( alizve  quanti- 
tates invicem  homogcne*)  eadem  ( vel  aequali ) ratione  iiyc  Ptogrtfjit 
proportione  progrediuntur.  Ut  2.  4.8- 16. 51. &c.  8e  5.  j.Gwwm/or» 

»7.81.243.  &c.  & 8. 12.18.27.  8tc.  8t  contra  52, 16,8,  4, 

8(c.  8e  pariter  in  iimilibus.  Ut  enim  progredlo  Arithmetica, 
aequalitatem  Differentiarnm  fpeftat  t tic  C^ometrica , Racio.< 
num  five  squalitatem  live  identitatem  dicas  .*  Unde  illic  cm* 
muMk  excefm  live  iiftrtntia , hic  communis  uiit  (ave  pjt)- 

gredionis  j^eciem  determinat. 

Harum  autem  Progredlonum  utraq;  ( tum  Arithmetica  ram  _ ,r  itt 
Geometrica)  eB  velC«ii/««a,vel  (fivedifcrcta.dlf-  .®^*^**^ 

continua,interruptaO  Hla,  ubi  quantitates  continue  polii*  *-  vel  ctmnM 
qualibus  aut  differentiis  aut  rationibus  ubiqj  procedunt, 
ubi  eadem  quidem  ditFcrcndaaut  ratio  identidem  redit,  fed 
noncontinue.  In  illa,  quilibet  terminus  intermedius  cum  an« 
cecedens  eft  tum  conCcqucnt,  communis  Cive  differenti»  five 
rationis  j In  hac,  non  Item.  Sic  3»  5j7.9j  “»vel  11,9,7,5,3, 
fune  in  progreffione  arithmetica  continua  ( vel,  fi  llbeCi  Arith** 
metice  proportionales  continue  J quia  quilibet  numerus  Ulic 
antecedentem, bic  confequentem, binario  fuperat.At  1* 

vel  9,1 1{  5,7.  funt  in  progreflione  arithmetica  dif}unda  (ive 
interrupta  conflituti)  nam  eodem  exceffu  fecundus  primum,  8e 
quanni  terrium  fuperet,  ac  non  hem  tertius  fecundum.  Ec  pa« 
riter  5,3}  11,95  i7j  *Si  19,  17.  funtineadero  progreflio- 
ne  arithmetica,  fed  interrupta.  Eodem  modo,  2.  4.8.16.32. 

&c.  vel  32.  x6.8. 4*&c.  (unt  in  progreflione  Geometrica 
continua)  quippe  illic  numeruS  confequens  antecedenti  fuo  «fi; 
ubique  in  ratione  dupla , hic  dimidia  five  fubdupla.  Ac 
2^4 : : 3. 6 ; ; 4.  8.  fune  quidem  in  eadem  progreflione  Geo- 
metrica, fed  incertupea;  quippe  (econdus  primum , 8t  qnartui 
cercium,  8rf»tU8qutntum  eadem  ratione  fuperanC)  fed  non 
item  certius  (ecunduni , vrl  quintus  quartum.  Similiter , de 
4..i::i2.  3.  dicendum  efi,  qui  quidem  nomeri  fune geome» 
cric^  proportionales,  fed  non  continue. 

Ec  quidem  (quodrcmcLdi^famcfia)  hujnfmodi  fivconme-Ffipsrl/sM- 
rorum  five  quantitaium  defignario  Aj  B : : C.  D , in  feauemi-  lium  notgfio» 
bus  (xpidline  intelligator  quantitates  defignare  proportionales 
C Geometrice  incelljge)  (altem  difconciuae)  nempe  qua  ratio«  ‘ 
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ne  A ad  B,  eadem  &C  ad  D.  Hujufinodi  autem  A.B.C.D  H* 
notabit  eafdera  efle  continue  proportionalei.  Progreffio  au- 
tem Arithmetica,  ubi  opus  eft , fic  poterit  nouri  A,  B , C,  D$ 
vcl,  fi  continua  fuerit , A,  B,  C,  D 'Sr 

Atq*,  haftenus  tum  duplicem  quantitatum  invicem  compa- 
rationem fatis  aperuiffe  videamur}  tum  utriufq i progreffioni», 
Arithmeticx  fcilicet  & Geometricx, naturam,  quaain  fcquenti- 
bus  capitibus  fufius  profequar. 

Progreffitnem  autem  five  frefortionaliMem  Harmuicm  vel  M«- 
ficdm  di£kam.  cum  ad  fcopum  noftrum  minus  videatur  pertine. 

VicMth  re,  omittendam  cenfui.  Ea  vero  eft  (fiquis  qux  fit  fcire  defideraO 

terminif  eft  ut  ftimu  td  quartum , /k  d^erentia  primi 
& fecundi  ad  diffttentiam  tertii  & quarti.  Puu  fi  A*  D : B A. 
D ^C.  Erunt  illx  quantitaaes  A,B,C,D,  harmonice  pro- 
portionales-Sic  numeri  quia  5«  30  .*i  8^5  = 3* 

30h-i2s:i8.  We]ttum^tret  quantitatet  Harmonice  prtpertUnar 
Us funtjfi  ut  prhna adtertiamyfie differentiaprinu  & fecund£,ad  dif* 
feremiaw  & tertue.  puta  A.  C : : B A.  C — B.  erunt, 
hoc  cafu  tres  A,  B,  G,  Harmonice  proportionales^  vel , fi  li- 
. bet,  quatuor  A,  B,  B,  C.  Sic  numeri  3. 4,  d,  vel  3, 4,  4, 6^ 
Nam  3.  6 : : 4 ^3»  !•  6^4=2«  Qiod  innuiOe  fiiS» 
ciat. . 
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Trcffefjio  AtiAnetica  variomm  problematum  familiarium 
ftbttiom  explicatur. 

De  Arithmetica Progreflioneconunua,  folent  hu|ufmodi‘ 

proponi  Problemata,  aiiaq}  multa  his  fimilla. 

1 Dato  termino  primo,  8c  communi  terminorum  cxceflb; 
frohlemata  terminum  ultimum,  aliumve  in  progrefllone  quemlibet,  inve- 
Frogrefito-  ftigare.  ^ 

nem  Artih-  2 I>ito  termino  primo,  communi  item  exceflu,  & numera 
wieticam  jpc-  terminorum}  fummam  terminorum  omnium  invroire.  . v 
Qantia.  3 Dato  terminoprirao,  cum  exceflli  communi , 8e  alienae 

cujufvii  (crmim  valoic}  ioveoirc  quoto  loco  in  feric  tertninu», 

ille 
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ilie  reperitur,  Velf  quod  perinde  eft)  dato  termino  primo,  Se 
ultimo,  cum  cxceflu  communi}  invenire  numerum  termino- 
rum. 

‘4  Dato  terminoprimo.  Se  ultimo,  cum  numero  termino-  . « 
ruraicommunem  exceflum  inveftigare. 

5 Dato  numero  terminorum , cum 'terminorum  omnium  ^ 

aggregato,  8e  cxcefTu  communi;  primum  terminum  invenire. 

Per  terminum  primum  jam  intelligo  f otiod  Se  deinceps  in- 
telligatur^  terminum  minimum ; Se  per  ultimum  , maximum. 

Quamvis  enim  progreflio,  five  crefcendo  iive  decrefcendo  fieri 
pofiit;  ego  umen  unquam  crefcentem  confidero,  atq;  eo  fen-  ' 

' (ii  quz  dicenda  fiint  intclle^a  velim.  Et  propterea , fiquis  ca 
decrefccnti  feriei  accommodare  velit,  id  fiet  mutatis  tantum 
his  vocibus‘primo  Se  ultimo.-Nempe  quz  jam  de  primo  crefcen- 
tii  dicuntur,  illic  de  termino  ultimo  decrefcentis  feriei  intel- 
ligenda  erunt;  quz  hic  de  ultime,  illic  de  primo.  Quod  firmet 
di£iumcfto,neuc{fiu8  opus  fit  utrumque  cafum  ieorfim  pro- 
ponere. 

ExCcmplf  gratia,  i.  Siquis  Iter  conficiens  ambulaverit  pri‘5>p/9n;2fa^, 
modie 3 miTliaria,(ecundo5»tenio7,  St  fic deinceps,  dhir' 
num  iter  quotidie  augendo  binis  miiJiaribusi  Quxritur  quoc 
milliaria  ambulaturus eft  die  Decimo/ 

Quoniam  iinguli  dies  poft  primum , addunt  incrementum 
duorum  milliarium;  multiplicetur  numerus  dierum  poft  pri- 
mum, nempe  p,  in  communem  exceflum  a ; 8c  produdmn 
=B  9 « 2 , addatur  itineri  primi  diei , eritqtie  2i  = i8  4-  3 
numerus  quzfitus  .*  tot  nempe  milliaria  conf^urus  cft  dic  de- 
dma 

3 Si  qtizratur  infnper,  Quof  toto  itinere  ambnlaverft/ 

Addicis  termino  primo  St  ultimo  ( ita  ut  jam  diftum  eft  in- 
vento,) ducatur (bmma in  numerum  terminorum:  produAI 
dimidium  cft  numerus  quzfitus.  Puta  3^21  =34;  Se  34< 

10  = 240;  hujus  numeri  iemiflit,  lao,  ^ numerus  milliarium 
toto  decem  dierum  itinere  confcAorum. 

3 Si  quzratur.  Quoto  itioeris  die  ambulaverit  15  milliaria/ 

Ex  numero afiignato  i5,auferatur  terminus  primus  3;  81  re- 
fiduum  per  communem  exccfluot  dividatur:  quod  prodit, indl- 
catquocdicbuspoft  primum  ambulaverit*  Nempe  25  ,..3=9  . . 
t P * 3 
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12)  8t  Septimo igiiur  diC)  f fiVe  poft  primam  fe*. 

to,)  ambulantur  mUlUria  i<.  . ^ ^ 

4 Si  ambulaverit  primo  die  3 miliiaria,  decimo  31 ; flf 

quzratur  communis  raceniis.  * - 

Dematur  ex  termino  maximo  minimas  .*  quod  reftat  dividftw 
tur  per  numerum  terminorum  poft  primum;  Quod  prodic  eft 
communis exceffiif.  Nempe  31  »3  = 18.  8ep}i8(,3.  cfgo 
communis  excelTuscft)  duorum 'milliarium. 

5 Si  totum  iter  milliarium  i ao, diebus  10  confeduiB)quo- 
tidiano  incremento  duorum  milliarium]  8r  quaeritur  primi  dn 
ei  iter. 

Dividantur  240,  duplum  numeri  miUiariddi  toto  itinere 
confcdorum,  per  numerum  dierum  lo;  prodeunt  24 , fumma 
milliariumdlerum  primi  & ultimi  conjunl^m.  Ducantur  in^ 
fup;r9,  numerus  dierum  poftprimum,  in  communem  excei^ 
fum  2, 8e  prodeunt  18»  exceiius  totus  termini  ultimi  fupra 
primum.  Quibus  demptis  ex  primi  8(  ultimi  aggregato  24,  rew 
ftant  34  M 18  6.  Horum  remifTiS)  3,  eft  iter  primi  diei. 

Porro;  Ponamus  alium  exire  die  quinto*  8t  aequabili  itinere 
progredL  Quxritur,  quOt  illum  oporteat  miliiaria  quotidie 
conficere,  ut  eodem  tempore  cum  przcedente  idem  iter  con^ 
fecerit. 

Cum  cx  IO  diebus,  ponantur  elapd  4*  reftam  6.  Cirm  Igitur 
diebus  6 confedurus  lic  iter  milliarioni  lao ; fafla  dirViottt 
6)  1 20  (30  , prodic  numerus  mUliarium  quolibet  die  tonfici*^ 
endorum,  nempe  30,uc  eodem  die  cum  praecedente  idem  con^ 
fecerit  iter.  .. 

Exfemplum  aliud  eftohujufmodi;  cam  notum  dc  horolog!» 
ain  hora  ^ft  meridiem  prima  ^iram  i edere  jiecunda  2, tertia  <. 

3,  &dc  deinceps:  Quxratur,  quot  edat  fonittis , duodecim 
luccedentium  horarum  fpacio.  Vel  etUm)qaot  ab  hora  tertia, 
ad  horarti  nonam.  Aliaq;  dmllia.  Quibus  quzdtis , eodem  quo' 
fupra  modo  fatisfaciendum  erit. 

Item,  Si  ponamus  20  lapidesita  collocatos , nt  prhnns  abfk 
uno  milliari,  fecundus  duobus»  certius  eribus , 8c  dc  deinceps; 
oporteat  autem  aliquem  hos  omnes  lapidet  figillatim  afferre; 
Quzritur,  quot  ille  miliiaria  coofefturui  dc  prialquam  oronef  * 
attuleiir. 

Cum  ad  primum  lapidem  etindo  & tedeundo,  duo  miliiaria 

eundum 
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fundam  fitj  ad  fecanduro,  4;  ad  triam,  6 j &c.  Communii 
cxccffus  cft  3j  idcnuj;  terminus  prinuu;  numerus  ftutttn  tcimi* 
norum  ao.Cumq;  etiam  idem  fit  terminus  primas  & con.  munis 
terminorum  exceffusidufto  exceifu  communi  in  nuroeifi  termi^ 
norumjhabetur  terminus  altimus  40  = aoxa.  cui  fi  addatur 
terminus  primus  2,eric  40T  2 =a  42  extremorum  aggregatam; 

3 aod  duCTum  in  numerum  terminorum,  dat  42x20=  840 
upium  totius  itineris;  ( vel  aggregatum  duftum  in  feminu- 
merum  terminorum,  aut  aggregati  femiifis  in  numerum  termi- 
norum, dat  ipfum  iter;  puta  42  •>  10  = 21  xzo  = 420j^  con- 
ficienda igitur  funt  miiliaria  420,  qu6  omnes  illi  lapides  figil» 
latim  affitrantur. 

Et  pari  modo  alia  hajufmodi  problemata  de  Progreffione 
Arithmetica, 8t  excogitari  8e  diflblvi  facile  poterunt;  vcl  etiam 
ex  vuIgaribusArithmeticae  prafticr  libris  depromfiquibus  (e  cx« 
«rcerc  poterunt  tyronct.Nobi»  receniendis  pluribus  immoran- 
dum' «ne  non  duxi.Sed  nec  in  jam  traditis  fingularum  operati- 
onum rationes  aperui,  cum  non  finc  admodum  intricatz,quin 
poffint,  ex  operationum  Arithmeticarum  fuperius  expofitarutn 
natura  fatis  intellcAa,  vela  tyrone,  modo  advertente,  fatis  per- 
cipi; unde  8t ipfe inibi  fe  exerceri  non  gravatim  feret;  fed 
praefertim  quod  fequente  capite  tum  horum  tum  aliorum  plu- 
rimorum problematum  huc  fpe^mium  traditionem  demon- 
ilrativamaggrefiurus  furo. 
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frofftjpfi  Arithmetica  fufim  traiitur* 

y 0' 

QUo  Progrellionis  Arithmeticae  doArinan  plenius  aperfi»' 
am,libet  eam  fequenubus  propoficionibus  fucdnftc,  fed 
8t  perfpicue  tradere. 

Siquem  autem  maie  habeat,  quod  hic  aliquoties  Aquatio» 
imm  vel  ordinationes,  vel  etiam  Analyfn, adhibeam, priufquam 
illarum  traditionem  docuerim,  f adeoq;  methodi  leges  viola- 
tas cauletur;^  poterit  ille  tura  hoc,  tum  feqoens  caput , tum 
«iam  Gap.  32,&  33,  vel  pcoittis  velfakcm  inter» 

mittere 
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mittere,donec  ./Equacionum  doftrinam  tradiderej  8c  qaa6  cf* 
Cent  poftpoHta  reputare. 

Quod  aurem  aggredior  quo  rectius  fiat»  hacefunto  qulbuj 
fum  uHirut  fymbola. 

Termino»  minimus,  quem  primum  appello,  (it  A;  maximut,* 
quem  ultimum  appello,  (it  V.  communis  exceflus  E.  Nume- 
rus Terminorum>T«  Terminorum  quorumvis  ab  invicem  di- 
iftantia,  D.  Extremorum  (maximi  8c minimi >>  aggregatum 
Z = A^  V.  eorundem  differentia  X = V ^ A.  Termino- 
rum omnium  fumma  vel  aggregatum  S.  Singuli  autem,  a mi. 
niroo  inchoando,  dicantur  e,  b,c,d,  e,&c.  a maximo  vero  in- 
choando, dicantur  I,  8tc.  Numeros,  qui  cujuflibet 

termini  didantiam  a primo  indicant,  Indicet  appello,  puta 
3 * His  przmiflit,  fequuntur  propoStiones. 
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1 SI  condnuz  progreOionis  Atithmeric*  primos  terminus 
minimus  fit  A,  erit  fecundus  A + E.tertius  A 4 a E,  quer- 
cus A f 3 E,  8c  ile  deinceps  quilibet  terminus  continue  augen- 
dus cft  communi  excedo  femel  addito.  Nempe  Illud  poftulat 
Arkhmeticz progrefTionii  definitio.  Puta ics=A*  ft=A4l^ 
c = A + aE.8tc. 

2 Condat  igitur  terminos  quilibet,  ex  termino  primo^  ftu 
minimo,  cum  communi  excedu  toties  addito , quot  terminus 
ille  gradibus  a primo  didat  ; ripfo  primo  non  computato,) 
five  C quod  tantundem  ed)  cum  exceuij  communi  in  Indicem 
du£lo.  Sequitur  hzc  ex  przccdente.  Cum  enim  pro  quolit^ 
didantiz  grado  cxccfiiii  lemcl  additur;  toties  addendus  erit, 

quo® 
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quot  fune  diftaotIflB  gradus.  Puu,  terminus  fextas  / « A DE 

s=:.A  + 5E. 

3 'Dato  igitur  termino  primo,  cum  communi  ExceiTu,  8e 
termini  cujuivis  afsignati  Indice, (ive  difiantia  a primot  A,  E,  D; 
invenitur  terminus  afiignatus.  nempe  A-I-DE.  per  przced. 
quod  enim  illic  theoreroatice  affirmatur,  hic  problematice  pro- 
ponitur. 

4 Si  terminus  ultimus  fit  erit  pentfftimus  V E ; ante* 

penultimus  V ..  a E}  quartus  a fine  V ^ 3 E;  & fic  deinceps 
quilibet  terfliiuus  continue  minuendus  eft  communi  exceffiaie- 
mel  detraho.  Id  enim  poflulat  debnitio.  Qpanto  enim  quilibet 
locus  progrediendo  augetur,  tanto  retrocedendo  quilibet  mi- 
nuitur. l*uta«^„.V.i3  s=  V ^ E.  ^=sV— aE&c. 

$ Conflat  Igitur  terminus  quilibet  ex  termino  maximo, 
• dempto  toties  exceflii  commoni,quot  terminus  ille  gradibus  ab 
ultimo  diftat‘(ipfo  interim  ultimo  non  c5putato-)per  przccd. 
Puta,^rcxtus  a fine  »DE=V  n^5E. 

6 Dato  igitur  termino  maximo,  cum  exceflii  communi , 8e 
termini  cujuivis  afllgnati  diflantia  ab  ultimos  V,E,  D;  inveni- 
tur terminus  affignatus.  Nempe  V ^DE.  perprzced. 

7 Dato  termino  quovis,  cum  exceflu  communi,  8t  cujuC- 
vls  afllgnati  termini  majoris  a dato  diflantia,  ( puta  /,  D.  Es ) 
inveniturtermlnusafllgnatus.  ( uti.  ^ Nempe  toties  addendo 
cxceflura  commtoem  termino  dato, quot  adlgnatus  a dato 
gradibus  diflat.  Puta  i «/•{■DE=/4- 3 E.  Nam  per  dcf.> 
vel  prop.  I.  pro  fingulii  gradibus  fcmel  addendus  eft  communis 
exceflus. 

8 Dato  termino  quovis,  cum  exceflu  communi,  & cujufvis 
afllgnati  minoris  diflantia  a datos  (puca/,D,Es)  invenitor 
adlgnatus.  ( utx . ) Nempe  toties  auferendo  exceflum  commu- 
nem, quot  adlgnatus  a dato  gradibus  diflat.  Pota  c =/  — DE 
— f _3E.  Nam  per  def.  vel  prop.  1 4.  pro  lingulis  gradi- 
bus femel  auferendus  cfl  communis  exceflus. 

7 Dato  igitur  exceflu  communi,  cum  terminorum  quorum- 
vis ab  invicem  diflantlas  E,  Ds.  datur  illorum  terminorum  dif- 
ferentia. (plita/  ^r:  veli  >-f.J  nempe  D E.  per  prop,  7 & 
8.  Puta  i ►-f=DE=t=3E.  per  prop. 7.  &/>-c=DE 
= 5 E.  perpr^.  8.  tranfpofitis  fcilicet  utrobiqoe  zquatio- 
num  terminis. 

GS 


so 
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xo  Daca  vero  cermlaoratn  quorutovii  diSerencii,  cum 
eorundem  ab  invicem  diftantia;  ( puta / ^ D ; ) datur  com- 
munii exceffui  E.  Dividendo  fcilicec  differentiam  per  diftan- 
tiam.  Nam  cum  fit, verbi  gratia , f «i-CsD  E,  per  przce* 
f 

dentem»  erit  ""d"  ^ • ' 

X I Item  data  terminorum  quorumvii  diff^enda,cum  com« 
muniexceflTuirf  »-ctE:  ) datur  eorundem  diftantia  D,, 
Dividendo  fcilicec  differentiam  per  communem  ex^um.Nam. 

cun?fit(perprop*p^  f *-c=D  Eierit^"£"  =D» 

13  Porro*,  Termini  duo  quilibet,  cum  duobui  aliis  e*)ufdeiia( 
progreiiionis  quibuflibct,in  eadem  ab  invicem  d^antia  pofiti, 
habent  & eandem  differentiam.  Cum  enim  per  prop.  9.  diffi^ 
rentia  fir  D Ej  fi  utrobiq;  zqualii  fit,  non  modo  E communit- 
exceffus,  fcd  & diftantia  Di  erit  eadem  utrobiq}  differentia  D E. 
Puta  fi  M,  b,  f,  d,  e,f,  ~ , erit  c — a=  f »-  a» 

I ) Et  contrai  Si  eadem  fit  utrobiq)  differenda,  eadem  eft 
utrobiq*,  diftantia.  Nam  fi  tum  exceffus  communii  E , tum 
differentia  D E,  fit  utrobiq;  zqualii;  erit  utrobiq;  zqualii  D> 
Puta  4,^,  c,d,e./,  fr,  8e  r f erunt#, c,  & f,d>^ 
zqualiter  remoti. 

1 4 Ergo  etiam}  Si  ex  terminis  quotvis  in  continua  progrei^ 
ffonearitbmeticii  conftkatia*  ieligaocur  quMibee  in  eadem 
continue  ab  invicem  diftantia  ^ efunc*8c  hi  in  continua  pro^ 
grelTione  arithmetica  confli* 

tuti.  Puta  fi  aAc,d,e,/,g,fe,r, 

Ki  9 erunt  item  tum  #,  c,r, 
g,/,  ir  tum  6,d,/„b,J^,^r 
tum  4,  d,  g,  i; , } tum  4,  e, 

iy  } in  continua  progrcfiio^ 
ne  arithmetica  confucuti.Nam 
zqualibui  continue  differentiii  continue  crefcunt,per  prop  rii 

I <;  Et  contra}  fi  ex  terminis  ita  continue  prbgredicnctbus, 
feltdiquotlibet  continue  item  progrediuntur;  zquaJibua  ab 
invicem  diftanciis  fiimpti  fnnt,  per  prop.  13.  * 

^ 16  Dato  exceffii  communi,  cum  numero  ternynortim,  i^Tj 
invenitur  extremorum  differenda,  X.  Eft  enim  extrrmohim 
diftaada.  unicace  minor,  quam,  numerus  terminorum; 

. n 


*9.  g»  *J 

d,  f,  b,  1^,  ^ 

**  d,  g,  a*  • 

«J  h j? 
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D=bT\-i.  Qtpacec.  Ergc^perii.  X»V  i»A=bDE 
TE  -E. 

*I7  Et,  T5«t% «tremorum  difFercntil,  cum  numero tennl- 
florumj  X,  T/ Iwbetur  communii exceflTai,  E.  Nempe,  cum 

fit  per  pricced.X  «D  E ^ TE  ^ E.  Erit  ^ X 

U TZ-i  Ei 

18  Et  Data  extremorum  differentia,  cum  communi  cxcefi- 
fu;  X,  E:  habetur  terminorum  numerui,  T.  Cum  enim  ^ 

X X 

DE=:X,eric  ']^3sDssTi-i.  Ec 

«T. 

19  Dato  termino  primo  fen  minimo^  cum  communi  ex- 

ceflu,  8e  numero  terramorumi  A,  E,  T:  habetur  terroinns  ulti- 
mo8,  V.  Cum  enim,  per  16.  X=  V —TE  i-Ei  erii 
V- A + TE  ^E,  tc1V  = A + DE.  ' 

20  Dato  termino  maximQ,cum  communi  «ceffu.St  numero 
terminorum, V,E,T;invenitur  minimus,  A.  Nempe  fublata,  ex 
maximo, extremorum  differentii;  manet  minimus.  Cum  creo 
peri6,X==DE=TE  -E.EritV,-X  . A = V-TE  + E 
-V  *^DE, 

21  In  continua  progrefCone  arithmetica,  fi  ex  fumma  duo- 

rum quorumvis  terminorum  auferatur  progrcdionis  terminus 
primus;  quod  reffat,  eft  progreflionis  terminus  Ule  cujus  a pri* 
mo  diftantta  zquacur  ipfbnim  ' ' ' 

a primo  diffantiis  fimul  fumptis»  diff : c ^ dift;  f = dlff : h. 


Sive , cujus  Index  zouatur  eo- 
rum Indicibus»  fimul  fiimptis. 

Nam,  per  prop.a.  quilibet  termi- 
nus conftac  ex  prhno  cum  tot  ex» 
celTibus  quot  gradibus  a primo 
diffat*  Ergo  duo  additi  concinent 
primum  bis , cum  tet  excelTibus 

3uot  funt  utriuiq;  diflantiz  gra- 
us  fimul  additi.  Hinc  fi  femel  auferatur  primus;  manet  pri, 
mus  terminus  femel  cum  tot  excelCbus  quot  fune  otriufq;  di- 
'fiantue  gradus  fimul  additithoc  eft  ( per  eandem  prop.  a ) ter» 
4mnus  ilJe  cujus  diftanua  eft  eorum  diftamiis  fimul  addicis  *- 

G g 3 qualis. 


c-t-f  — a = h * 

f — A^sE. 

f=A4.sE 

c+/f»aA  + 7E 
c+/  — As=A  + 7E=h 
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quilis.  Puta  terminus  tertius  c = A+aE|fextus  /=s  A)*5E, 
horum  aggregatum  cT/c2aA+7E;  hinc  fublato  A , reftac 
A + 7 E terminus  oftivus,fe  5 cujus  a primo  diftantia  7,  xqua^ 
<ft  diftamiis  tertii  8t  fcxti  fimul  fumptis  » + 5. 

22  Eodem  modojfumma  trium,  quatuor,qainq{  aut  pluri- 
um terminorum;  abjefto  primo  tot  vicibus  una  minus } aequa- 
tur termino  illi  cujus  Index  eft  eorum  omnium  Indicibus  hmul* 
(umpeis  aequalis.  Puta  fi  dift.  6 + dift«d+ dift.  e ssdift.i;  ctii 
(i+  c ^ 2 4 S3i,  Probatur  ut  praecedens. 

dift.  b l dift.  d ^ dift.  e S diff,  / 
fc  t d + e M 2 « Si 

A ^ E , 
d = A + 3 ^ 

e=  A + 4^ . 

iJpd+e=.3A  + 8E 

iq-d  4<e  .«2  AssAi‘>8E  = i ' 


33  Ergo,(i primos progrefiioRis terminus  £le  odphra,vel’ 
nihil:  duorum  pluriumve  terminorum  fumma , aequalis  eft  ifti  > 
termino  cujus  index  eil  coram  Indicibus  Hmul  fumptis  aequa- 
lis. Sequitur  ex  prop.a*5«dWia  fublatio  primi  termini  A=  o, 
-nihil  immutat.  Puta  in  progreffione  o.  3»  » «ft 

5 q.  9 _ 15,  quippe  cujus  Index  zquatur  eorum  lodicibus  6- 

mul  fumptis,  5 =s  a + 3« 

a'4  Item,  in  ejufmodi  progrelfione  ( coja\  primas  termi- 
nus eft  oj  terminus  quilibet  zquatur  illi  communis  exceffua 
multiplo, qui  eft  Indici, five  a primo  diftantiz  cognomine. Cum 
enim  per  prop»  2.  Sit  terminus  quilibet  A 4«  D Ej  fi.  fit  A o, 
critA4-DE<=>  DE. 

25-*  Incontinua  progrelfione  Arithmetica,  fi  dnonimterm^ 
norum  differentiz,  addatnr  terminus  primus ; emergit  termi- 
nus cujus  diftantia  a primo  eft  eorum  diftantiarum  ittro  a pri- 
mo difierentiz  zqualis:  five,  cujus  Index  Zquatur  Indicum  iK 
• lorum  differentiz:  vel  qui  tantondem  diftat  a primo  quantum 
. iUl ab  ioTlcem.  Sequicqr  ex.  prop.  21»  Si  eifim , verbi  gra- 

- . - tia.i 
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tia,  dift.  b — dift:  c =.  dift;  /,  hoc  eft,  dift.  b = diO:  c diil  f. ' 
erit  (per  prop.  ai.  ^ b = f 4-  / *-.  e j ergo  b — c 4.  e 
-/• 

96  Si  igitur  primas  terminus  6t  o rduorum  qaoramvii  di&- 
ferentia  eft  terminus  ille  cujus  index  fivediftantia  a primo  eft 
illorum  indicum  differentis  squalis;  Quoniam  hoc  cafi 
k ^c  = h^c-f'a—f. 

97  Item,hoc  cafu,  terminus  ille,  cujus  index  squatur  diio- 
rum  indicum  differentis , eft  multiplum  exceffui  communit,. 
Indici  fuo  ( ftve  duorum  illorum  indicum  differentis)  cogno- 
mine. Cum  enim  indicum  differentia  oftendat  terminorum  di- 
iUntiams  fitq;  per  prop.  9 . differentia  terminorum,  D E (mid- 
tiplum  exceuui  cognomine  diftantts,five  indicum  difterentisO 
erit  terminus  ille,  cujus  index  huic  indicum  differentis  xqua- 
tur,  item  D Ej  quippe  qus  eft  terminorum  illorum  diiKrenUa, 
per  prsced. 

98  In  continua  progreflione  Arithmetica,  extremorum  ag- 

gregatum squatur  aggregato  duorum  quorumvis  terminorum 
squaliter  ab  extremis  utrinque  remotorum}  (Inteliige,  quo- 
rum unus  a primo  tot  abeft  gradibus , quot  alter  ab  ultimo.  J 
Nam,  per  prop.  a.  & 5 j tanto  unus  minimum  faperat,  quanto  • 
alter  a nsaxime  deficit}  propter  squalem  utrobique  diftantiam. 
Puuc  = A+ 2_E  = V t-aE}  eigo  Et» 

y,  E a A 4>  y.  Etfic  ubique; 

fs=A  I-2E 
•y  = V-*E 

f + A + V ■ 

^ 99  Sin  terminus  omiuum  medius  ab  utroq;  extremo  squa»*  * 
liter  diftet,  f quod  obi  numerus  terminorum  eft  impar  contin- 
git) terminus  ille  bis  fumptus  squatur  extremorum  aggre- 
gato. Puta*  expofitis  e,  b,  c,  d,  e i?  eris  4 4.  e 9 c.  quia 
r 4 = e — c , propter  squalem  utrobiqqe  diftanuam.  Ideo- 

sate  =* 
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30  SimUIcerin  quacuorcerminiiArichmetiez  progrefljonif 
incernipcae.  Nempe  Aggregatum  extremorum  zquatur  aggre. 
^ato  mediorum.  Puta  AyMsNjV,  Cum  enim,  propter 
communem utrobiq}  exceffuai , licMN-AsV^N-a^ii 

ideoque  A4-E<=aM,  8tN^E=V,  hoc  efl:  V .-E  = N| 
erit  M?N  = A?-E^V  *-E=A  + V.  Vel, expofitii V, Nj 
M,  A^quoniam  V N = M = £, 

ideoque  V -E=N  , &M  ^E  ==A.  N “vll 
iioc  eft  M = A + Ei  erit  N + M = V »-• 

£^A  )•  Bs£  A4  V. 

31  Ei^o,Quatuor terminorum  Arithmetici  (ut  loquun- 
tur) proportionalium,  datis  tribus  quibuflibct  datur  8e  reii- 
quus.  Cum  enim  expetis  A,  M;  N,  V.  fit  per  przced.  A V 
= M t N i erit^  ( zquaiibut  utrinque  (ubdu^  ) A = M ♦ N * 

- V,V«M  }.N  *-A,  M=AiV  -N,N*A3.V  -M, 


A,M,N. 
•a^A,  M,V. 
Q >A,N,V, 


V»M4.N^A. 
N«A+V  -m. 
M«A  + V h-N. 
A = MtN^V. 


32  Ex  tribus  autem  in  Arithmetica  piogie^  conti^ 
conUituus,  Aggregatum  extremorum* 
zquatur  du^o  medii.  Qgippe  ter-  M — A 4.  E 

minus  medius,  eodem  excefiu  luperac  M ==  V ^ E 

extremorum  unum, iquoab  altero  fii-  ~ 

peratur.  Puta  A,M,Vi?.  quonl- 


2M  = A + V 


am.ft  M-A  = V-M„E,  fi«AtE=M=V„E 
eritM  + M = aM  = A + V,  .* 

33  Ergo,  ex  tribus  terminis  continue  progredientibus  a- 
rofioctic.damduobuiquibufYii  datur  !tnlfauu..  Oin. 
i«ni,p.tpr*«d,fit  aM  = A + V,  etltiM  -A  = V.  »M 

- - / 


-Ve 


Darii 
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V . 


. J>t  Prdgrtpm /tHibmeiiu, 
A,V-5  V=aM  ^A. 


*43r 


i-i. 


^ Atq;  idem  valet  de  trto  quatuorve  terminis  progreflT- 
onii  Arithmeticae,  utut  non  i^ediate  proximis,  modo  iqua- 
Lbuiutfobiq-,  intervallis  diftamibus.  Puta,  fi  e,  f £ co- 

^ P«r  Prop.  14.  Item 

‘ Lt^' 

& ^9  d.  6»  d}  f,  g.  8fc.  per  pr.  1 ». 

35  Sed  & prxcedenilum  aliquot  converfe  pariter  demon- 
ftrantur.  Putaconverfa  pr.»8.  In  continua  progreffione  Arith, 
metica.  ( excepta  tantum  progreilione  xqualium , ubi  excefliu 
eft  ubiq;  nullus,  puta,  1,  i,  i,  1,  8ic  5 quae  & deinceps  alK 
quoties  excepta  intelligatur.;  fi  duorum  intermediorum  ter' 
minorum  aggregratum  aggregato  extremorum  xquetur  ,funt 
illi  ab  extremis  xqualiterutrinq;  remoti;  ('hoc  eft,  quotgra- 
dibus  intermediorum  alter  ab  altero  extremorum,  tot  reliquui* 
a reliquo  diftat.)  Puta  in  progrcfllonc  a,  b,  c,  d,e,/,g,  «r  fi  e + e 
•c=  a + g,  totidem  gradibus  diftant  a,c,  atque  e,gi  item  a,  e,  at- 
que c,  g.  Cum  enim  quanto  duorum  c,  e,  alter  major  eft  quam 
a,  tanto  alter  minor  fit  quamg  , ( lecus  enim  aggregata  non 
tffent  xqualia,^  diftantia  uirobiqiie  xqualiilrrit  per  prop.  1 3. 

36  Et  converfa  prop.ap.  Si  termini  alicujus intermedii  du- 
pluihzquetur  aggregam  extremorum:  zqualiter  ille  ab  utro.- 
que  extremo  diftar.  Pronatur  ut  przcedens. 

39  Item  converla  prop.  30.  Si  unius  termini  duplum  zque«- 
tur  duorum  aggregato,  erit  ille  medius  Arithmeticus  inter  bos. : 
Nam,  nifi  zqualibus  difterentiis  horum  tum  alter  major  fit  tum  > 
alter  minor,  quam  eft  expofitns,  non  conftarct  zqualitas 
38  Similiter  & converfa  prop. 30.  Si  bini  binis  fimul  fint 
zquales,  erunt  illi  quatuor  termini  Arithmetice  ( ut  loquun- 
tur^ proportionales.  Puta  fiA  + V=M  + N,  quanto  horum 
alter  puta  M,fiiperat  alterum  illorum^  puta  A , tante  horum 
reliquus  ab  illorum  reliquo  de^it;  (' nam  nifi  excefius  & defe- 
ftu*  fe  mutuo  perimant  non  conftabit  aggregatorum  zquali- 
tts;)  Ideoque  lA  *-N  = E Ergo  A,M  sA  + E: 

Ni 
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N,V«N+E.  Veific,  quia  A4-Vn==Rft.Ni  erit  V = W 
+ N ^A,  &V  ,-N  = M -A:  Ergo, per def.  A,MsN,V. 
Sed  8e  eodem  argumento  M,  A»V,N.  velV,N}  M,A.  Item, 
'cara  fit  V = M ^ N ^ A (at  diaum  cft)  erit  etiam  V ^ M 
— =N  A}  Ideoq;  V,M*,N, A, 8t M,Vj A,N,  velA,N}M,V. 

Atque  hinc  (equitur,  non  tantur^ 

39  Si  quatuor  termini  fint  Aflametice  proportranaie#,Jart 
& inver(e  proportionale*  j ( Intellige  , fi  A,Mi  N,V.  vel  N, 

A, Maturi  M,Ai  V,N.«1V.N,M.  A.)  q«od  «ipf*  defini- 
lionc  fequitor.  Nam  fi  in  alteris  fit  aequali*  «celTu* , in  alterit 
erit  xqualis  defeauij  adeoque  utrobique  progreffio  Anthmeu- 

Sed  8c 

40  Si  quatuor  termini  fint  Arithmetice  proportionriea, 

funt  & alterne  (permutarim,  vicifsim,  ) "55 

eft,fiA,Mi N,  V,  ideoqueA+V 

ut  oftenlUm  eft  prop.  38.  Item  N ,Ai  V,  M,  ot  ibidem.  8c 

41  Item  fi  Arithmetice  proportionalium  vdpriraui  ®*  ***'^“ 

u*.  vel  fecundas  8c  quartus,  xqualiter  vel  augeantur,  ^1  mi- 
nuantur; manent  adhuc  arithmetice  proportionale*,  ruta  ,n 
A,MiN,V,hoceft  A,A  + E;N.N4^  erit  etiam  A, M+B; 
N,  V 4 B,  hoc  eft  A,  A + E + B;  N , N t E + B;  Nempe  coin- 

hiunis  exceftTus  cft  E, hic  E4-  B.  It^  A + :r  A + E;  N B, 
V c=N  + E,ubi  communis  exceflu*  eft  E wB.  Et,pan  de 
caufa,  A ±.  B,  M 4W  Ci  N i B,  V i C;  Et  Mriter  m fimili- 
bus«  Quippe  qui priu*  erat  communis^xceflus,  utrobiq;  vel 
pariter  ‘augetur,  vel  pariter  minuitur,  adeoque  etiamnum  utro- 
bique xqualis^  & propterea  termini  Arithmetice  proportiona- 
Ics 

I2  Item,  fi  Arithmetice  proportionales  finttum  A.M;  N,V, 
tura  e,  fd;  ui  tum  a,  n»; «. «,( tum,  fi  placet,  quaterni  plure*:; 
erunt  item  tum  aggregata,  tum  ditferentiz,  terminorum  - 
fpfftive  fumpeorum,  termini  proportionales.  PuuA  + o—  s 
M » ,u  „ i N + , * ti,  V + » +.  ».  Nam  fi  in  primis  «ceffu» 

fit  ubique  E, fecundis», in  tertus  r»tritin  quartis  E • • 

Ik^ddirione  patebit. 


Tfehtptjptfu  ArhhmtxUit 
A + Ej  CN, 

ce  4.«  2 <?  • 


A-f«  .±4)  At«  ,±4+ E + * t< } N+r  N^-r  llntE 


45  Sed  & idem  obtinet  fn  Arithmeticis  progrediORibui  con« 
tinnis.  Qaod  nmilicer  probandum  erit.  Puu,  fi  tum  A,  B,  C> 
D,  , tum  j tum  ir  } erunt  A+c  4, 

44  Et  quidem,  licet  altera  progreflio  crefcens  fuerit , altera 
decrefceni. 

CA4-E,  A'!'  sE,A.(3^A44E«i^ 

Puta  < 

60  N-»,  v»-3«,  « *-4s,  ^ " 

Quippe  aggregatorum  excefliis  continuus  eft  E ►-i. 

Atqi  hajufmodi  complures  proportionalium  immutationes  & 
'comparationes  facile  eflet  tum  comminifci  tum  demonftrare. 
Verhm  illud  haud  eft  necefle,fed  cujuflibet  potiusarbitrio  per- 
mittendum, ut  id,  prout  opus  fuerit,  pro  re  nata  curet  j 8t  cum 
res  pofiulaverit  ipie  perficiat. 

45  In  continua  progreffione  Arithmetica,  Aggregatum  ex- 
tremorum (Z  = A'*'VJ  per  numerum  terminorum  multi- 
plicatum T,eft  duplum  fummz  terminorum  omnium,  Hoc  eft 
TZ  — aS.  Progrefijonis  ter- 
mini ordine  direAo  ( a primo  * 4-.«  = Z=s  A 4 V 
Inchoati ) dicantur  4, 8(c.  fc  + 5=Z 

lidem  termini  ordine  retrogra*  c 4 > =»  Z 

do  f ab  ultimo  inchoati')  dican-  dtj'=Zt=iA^V 

tur  Quoniam  igi-  

tur, per prop.  28.  tura  4 + *,  S4S  « TZ  c=  T A 4-T  V, 
tumA4-0,  tumc  + y,  8tc.  *- 

quantur  aggregato  extremorum  A + V = Z : erunt  omnet 
4,i,f,d,8tc.  cum  omnibus  &c.  aequales  ipfi  Z toties 

fumpto.  Hoc  eft,  omnes  termini  bis  fiimpti  jf^hcpipe,  tum  op» 
dinc  directo,  tum  ordine  retrogrado,)  aequantur  extremo  ag- 
gregato Z toties  fumpto  quot  funt  termini. Hoc  eft  TZ=2$. 

46  Idem  valet  in  quatuor  difeontinue  proportionalibus  A- 

H h rithraetic^ 
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rithtnedce.  Puta  A,MiN,V.  Cum  enim,  per  prop.30,  fie 
A + V=:Z  = M + N,  erit4Z  = aS. 

47  Datis  igitur,  in  Arithmetica  progreifione  continua,  cx- 
trcniorum aggregato 8e  terminorum  numero;  Z,T;hat^ur 
totius  progremonis  five  terminorum  omnium  fumma.  S.  nem-^ 

TZ  ^ 

pe  TZ  = 2 S,  per  prop.  45 . Ergo  * . 5* 

• 4S  Et  Dato  extremorum  aggregato,  cum  progreflloni* 
fiimma;  Z,  Si  habetur  numerus  terminoruin.  T*  Nam  quhi 

aS  —TZf  erit  z — 

49  Et  Dato  terminorum  numero,  cum  progredlonis 
fumma;  T,Sj  datur  hem  extremorum  aggregatum.  Z.Nam 

quia  » S = TZ  ; erit  T 

50  Datis  terminorum  numero,  prt^refllonis  fumma,  8e  cer.  ^ 
mino  minimo}  T,S,  A;  habetur  maximus. V .Eft  enim  per  p.  49 , 

Q 2 S 

^=Zs=A  + V.  Ergo  *^A=  Z mA=3=V, 

<i  Datis  iifdera;  datur  extremorum  difFcrentia,  X.  Niun,'. 

^ aS  ^ 

perpracced.  'f~*-A*  V.  Ergo  •- 2 A(^— Z^  aAJf 

= V-A=X. 

5 2 Datis  numero  terminorum,  progredlonis  Ci  rama , & ter* 

mino  maximo;  T,S,  V,habetur  item  minimus.  A.  Cum  enim, 
2$  aS 

perpr.49- ^ =A. 

55  Datis  iiHemi  datur  extremorum  differentia.  X.  Nam,. 

perprzced.  Y Ergo  V •-  X + V=  aV  — 

T(=»V.-Z),-V-A  = X. 

- ^ 54. 
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Dacis  extremoram  fumma  8e 

differentia  Z,X } datur  extremum  V 4:  A » 2J 

minui,  feu  terroinus  minimus.  A,  nri;  V « A X 


*41 


aA=ZZrX 


V + A=Z 
pl.V~\ 
aV=Z  + X 


Nempe  Z X ( V 4-  A minui  V 

Z _X 

^ A j = a A.  Ergo  -s  A. 

5 5 Datis  iiidem ; d acor  terminus  maxi- 
mus. V.  Nempe  Z + X ^'V  + A plus  A) 

Z+  X 

ipc  a V.  Ergo  ^ = V. 

5 6 Datis  extremisf  vel  eorundem  fumma  8t  differentia,)  cora 
exceffu  communi,  Z,X,E,  datur  progredioois  fumma»  S.  Nem- 
o ..  L 1»  • « ZX  + ZE 

pe  per  pr.  18.  habetur  T,eigo8c  per  pr.47.  S=“,£ 

57  Datis  extremis,  cum  fumma  prt^reifionis,  A,V,S,  datur 
communis  exce^us-  E.  nempe, per  prop.  48.  habetur  T,ergo  8e 

perpr.  17.  E = aS  Zz* 

58  Datis  termino  minimo, terminorum  numero, 8t  communi 
exceffu)  A,T,£idatur  progreffionis  fumma.S.  Nempe  per  pr.io. 

„ 2A  + TE.-E 

habetur  Vj  ergo  8t  per  pr.  47jS  = ^ T. 

59  Datis  termino  minimo,  terminonim  numero,  & progref- 
honis  fumma^  A,T,S}  datur  communia  exceffus,  E.  nempe  per. 

aS  ^aTA  • 

pr.5X. habetur X{  ergo 8t  per  pr.J7,Ez='“'|'^“^ • 

60  Dacis  termino  maximo,  terminorum  numero,  8t  com- 
muni exceffu;  V,T,E;  datur  progre/Honis  fumma.S.  nempe 
per  prop.  20.  habetur  A } ergo  8t  per  prop*  47  S = 
aV,..TE4-E  j 

• a 

61  Datis  termino  maximo,  terroirtorum  numero,  8e  pro» 
grelTtonis  ftimma;  V,T,S}  datur  communis  exceffus.  E.  nem- 
pe per  prop.  53,  habetur  Xj  ergo  8t  per  prop.  17.  E =- 

“Tq~r  • 

H h a 62 


Vt  frogrtjJioHe  Ariihmetiea:  CAP.^ 

6i  Datis  terminorum  numero,  communi  exceifQ,  & pro- 
gredionis  fumma,  T.E.Sj  datur  terminus  minimus.  A.  nempe 
per  pr.  1 6.  habetur  X , & per  pr.  49,  Z j ergo  8c  per  prop.  5 4,, 
^ iS-TqE  + TE. 

A= 

53  Datis  fifdlemj  datur  terminus  maximus.  V.  nempe  per 
prop.  1 6 & 49 , habentur  Z & X j ergo  8c  per  prop.  5 5.  V = 
aS  + TqE  h-TE 
~aT. 

64  Datis  termino  minimo,  communi  exceflii,  fieprogefllo- 
lus  Camraa,  A,  E,  Si  datur  numerus  terminorum.  T.  Nam  pec 
pr.fp.  A4-TE  — E = V.  adeoque  a A+TE  .-E  = A +V 
c=Z.'  Ergo,  per  pr.  45.  2S  = TZ=2TA  -i-Tq.E  .->T  E. 

2S  _ 3Ah-E___, 

adeoque -]g-  =Tq+  f"”  T. Et(refolvendo aequationem) 

-^A+iE  + VtiEq^-Aq  ^ AE4.aSE: 

E =T. 

65  Datis  iifdem ; dator  terminus  maximas.  V.  nempe , per 
prsecedentem,  habetur  T.  adeoque  V per  pr.  19. 

^ E 

Veific.  Quia,perpr.  i8.  ~E~  ~T}  erit  per  prop.  45^ 


TZ: 


ZX4ZE 

E • 


Et 


V + A = Z 

V -.A=X 


aS: 

2SE“  ZX4ZE.Hoceft(quia 

ZX=Vq-Aq,8tZ=A+VO  ly* 
sSE=Vq^Aq  + VE4.AE;  = 

Adeoque  Vqq.EV  = Aq? 
aSE  — AE.  ErgoCrefolvendo 

zquationem)  Vi^Eq  + Aq  — AE42SE*  fc-.iE  = V. 

Si  autem  hac  methodo  reperiatur  V j Inveftigabitur  T , pi 
pofitionis  przcedentis,  per  pr.48.  (“alia  quidem  forma, fta 
dem  valore  quo  prius.) 

aS 


ro- 

eo" 


nempe  T«=f  k+V;  ^Eq  + A q _A  fe+aiib-'  " 

66  Datif  cenauoQ  majtimo,  communi  exce0ii,  8e  progre/Co- 
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ninfumma^  Vg  E,  Sj  datur  numexui  terminorum.  T.  Nam  per 
prop.ao.  V — TE^^E^A,  adeoqi  aV  ,«  TE:j,E  = V + 

A =»  Z.  Ergo,  per  pr^.45.  aS  = TZ  = iTV  ^ TqE  + T E. 
adeoq; 


aS 

E 


2V+E 

k T *-T  q*EtCrefoIvendo  a»quation«m) V 


V+iE^j^Eq  + Vq  + VE  -aSE: 

E — T. 

Notandum  autem  eft, hujus  atquationis  ( utpotc  ambigu*J 
radicem  minorem  tunc  convenire,  cum  A major  eft  quam  J E, 
f adeoq;  radicem  univcrfalemv^;  iEq  Stc-afficiendum  figno 
majorem  vero  ( adeoq;  f y/x  &c.  ) quoties  A minor  eft  quam 
i E.  Sin  A z=  i E i perinde  erit  utra  eligatur;  nam  hoc  cafu  to-. 
tum  illud  quod  nota  radicalitads  afficitur, evanefdr. 

67  Datis  iifdeni;  datur  terminus  minimus  A»  Nam, per  pro- 
cedentem habetur  T.  adeoq;  A per  prop  20.  ^ 

Velfic.  Quoniam  (utinprop.65.)  2SE  = Vq  »ii-Aq|i 
VE  + AE.  Tranfponantur  termini  (ii  fic  V q 4.  E V plus  quam 
a SE;  quod  tum  contingetjcum  A major  eft  quam  E;)  ad  hanc 
formam,  Aq  N-EA=Vq+EV  *-aSE:  cujus ^zquatio*' 
nisradixefti  E+ \/:tEq4.  Vq+EV  — 2SE:  = A.‘  Vel  (fi 
fit  Vq  ^ EV  minos  quam  2 S E ; quod  tum  continget,  cum  A 
minor  eft  quam  E;;  tranfponanturad  hanc  formam,  £A  — 
Aq  = 2SE  —Vq  -EV;cujus  aquationis  radix  eft  ambigua, nem- 
pe i E V A Eq  + Vq  + EV  2 S E:  quarum  radicum  ma- 
jor convenit  quoties  A major  quam  t E ; minor  «utera  quoiiea 
A minor  eft  quam  i E.  Si  autem  ftc  Vq  4.EV  = a S E,  mani- 
feftum  eft  (ucrovis  modo  difponantur  termlhi^q  «v  E A * o, 
adeoq;  A = E»  ^ 

Si  autem  hac  methodo ^cperiatpr  A;  Inveft^abitur  iT,  «ro- 
pofitiouispcacfdentiijpet  prop.  148.  Nempe  ‘ i 

l:' rin_ 

T V 4 t.  V:  i Eq  -CVq  4 ^ 2 S E:  tetfcre 

faftum.quod  curo  forma  liperius  tradita^fuerit  “ ,/am  (it  ti. 
Nam  quo  cafu  in  illaforma  eligcf  da  erat  radix  major,  in  hac 
minor  eligenda  erit.  r 

Atq;haftcnui  Pfogr^nis  Arithmeticae  traditionem  fatis 
•videamur  ab  folvifie^  cujus  breviorem  lynopfin  capicc  lequence 
exhibebimus, 

H h 3 


i 


Nocandom. 
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Notandam  auccmeft,  propolicionei  omnei  hoc  capite  de 
ProgrelUoBc  Arithmetica  tradicai,pofleitem  ad  Progrcilioneni 
Gcomeuicam  ( mutatis  mutandU)  non  didiculter  accommo- 
dari. Nempe  fubfVitutis  fere  illic  Multiplicatione  & DiriGone 
pro  hic  imperatis  Additione  8e  Subdudione } item  poteftatum 
Cbftruftione  8c  Analy(i,proMuIriplicaiione  & DiviGonejSc  de- 
nique Refbmgulorum  aggregato  pio  Duplo  fumm£;(cum 
paucis  infuper  aliis  immutationibus:)  Quod  ex  comparatis  hia 
cum  primoribus  totidem  propoGciooibus:  Gap*  XXXII.  ('  eo- 
dem ordine  pofitis)  videre  efL 


GAP.  XXVIII. 

Tregrtffionif  ArhbmtUubTtviir  Sjnoffis, 

CUra  in  przcedenae  Capite  domnam  ProgreiTronis  A rith- 
metiez  fuGus  prolecuti  fimus : libet  hoc  Capite  feledai 
aliquot  propofitioneStprogrefljonem  continuam  rpcdantet.allo 
ordine  fummatim  tradere;  ut  uno  quafi  intuitu  oculo  fubjici- 
.antur.  Retentis  iifdem  quibus  fupra  Symbolis  ufi  fumus. 


Theoremata. 

1 

D=T  .-I. 

3 

V = A + D E 

3 

S = JTZ. 

Problcmau. 

• 

Data.  Quzfita. 

1 

A,V:Z  = V + A 

-■  3 

X = V— A. 

3 

A,Z:V=Z«A 

X per  2. 

Data.  Quxfita. 

4 

A,X;V=Aq.X 

Z per  1. 

s 

V,Z.-A  = Z^V. 

Xpera. 

6 

V,X:  A=V-X. 

Zperi. 

z^x 

7 

■ L 

Z,X:A  = 2 . 

Z 4X 

8 

V=  2 . 

9 

T,E:X  = DE 

10 

X 

T,X:E  = D 

CAP.23. 
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« ZT 

13 

Z,T.S  = -J- 

3S 

13 

Z,S.-T=^ 

3 S 

*4 

T,S ;Z  =>  T 

Data.  Quzfica. 

«■  |x,E,T 


15  A,V,  T:Z,Xvper  1,2, 

E,S,  per  loj  12. 

16  A,V,S.’  Z, X, peri,  3. 

T,  per  13. 

E,  per  IO. 

17  A,  V,E:Z,  X,pen,2. 

T,  per  14. 

S,  per  13. 

18  A,Z,T.-V,X,S,per  3,ia. 
E,  , per  IO. 

19  A,Z,S:V,X,T,  per  3,13. 

E,  per  IO. 

20  A,  Z,  E ; VjX,  per  3, 

T,  peni. 

S,  per  1 3. 

21  A,X,T ! VjZjEjper  4, 10. 

S,  perii. 

* * {' Aj  Xj  S ; V,  Z,  per  4. 

I T,  petif; 

E,  per  10 

23  A,  X,  E ; V,Z,T,  per  4,1 4. 

S,  peris. 

34  V,  Z,  T : AjXjS.per 5,12 
E,  per  IO. 

25  V,  Z,S  ; A^T,per5, 13. 
E per  Ia 
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»4X 

Data;  Quzfiw. 

V,Z,  E;A,X,  per  5. 

T,  per  14. 

• . „ per  1 3. 

*7  j : A,Z,Ejpcr  6,  lo* 

I S,  per  12. 

28  V.X,S:A,Z.  per6. 

*T,  per  13. 

V,  X,  E : A,Z,T  per  5,i  1 

_ „ ^ S,  per  12. 

Z,  X,T : A,V,S,E,pcr7, 

Z.X,S.-Av,T.per7:8,;3: 
_ ^ ^ per  IO. 

Z,  X,  E ; A,V,T,per  7,8,1  r. 

_ „ S,  per  12. 

Z,T,  E:X,  s,  per  p, 13 

„ « P®*‘7,8, 

Z,  S,E**T  per  13. 

X.  per^. 

A,V,  per  7,8. 
T,S,  A:Z,  per  14. 
V,X,  per  3. 

T,S,V;Z,  per  I4, 

’ A,X,  per,.’ 

t«»iF  p"’®- 

1 , o,  A ; t,,z,  per  10,14. 

TSE  X7’ 

TEAx'^’ 

• pero. 

V,Z,  "per  4. 
TFVV 

r i C(j  T ; A,  per  1 8. 
A,Z;  per  5. 

S,  per  12. 

41 


29 

30 

31 

33 

33 

34 

35 
3<5 

37 

38 

3^ 


a5o 
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41 


4» 


4? 


Data.  Quziita. 
X,E,S:T,  per  II. 

Z,  per  14. 
A»V,  per  7, 8. 
S,E,A;V=  -iE+  V: 
s,  Eq  + Aq  — A E + 2SE. 
Z,X,  peri,  a. 
T,  peri?. 

S,E,V;A=  + 
iEq+  Vq+  VE  — aSE. 

Z,X,  perija. 

' T»  pcfi3‘ 


Dacis. 

A,V,Z, X.9  nihil alccri' 
vel  Z,  T,  S . > ui  inde  in- 
velT,E,X.  \ notefeic. 


Atqj  haflenus  de  Progreflione  Arithmetica  di£tam  efto. 


. i 


GAP.  XXIX. 

'Ratiorm  Viftrihttti»»  & mmina.  Katio  MuhifltXt  arh'- 
culirlty  ^aperp4rtieni , SHbmultiflex^&e,  RathnumDe^ 

JigfMUy&KttaXio. 

EXpofitS  in  fuperioribus  coitibus  Progreflione  Arithmeti- 
ca, qu*  ex  xqualitate  Differentiarum  ortum  ducit  .•  Priuf- 
quam  Progreffionem  Geometricam  diftinftias  traftandam  ag- 
grediar, qu*  ex  Rationum  five  Atqualicate  five  ( ut  pleriq;  lo- 
quunturj  Identitate  trahit  originem  i De  Rationibus,  five  pro- 
portionibus, quzdam  adhuc  reflant  exponenda  v prsEiertim  de 
Rationum  tum  Nominibus  five  appellationibus,  tum  Nota- 
tione. , ^ ..  r • 

n auid/  Quid  fit  Ratio, iam  fatis  innotefcat,tum  ex  ns  qu«  fuperjui 
^ ^ tradidimus  Gap.  XXV.  tum  ex  Euclidis  definitione  3^5.  Ai- 
■ yQ-  Sy  A'o  ificytrSy  i mKtKlinTft  «acsV  jrelii 

fit.  Ratio  t fi  ydutrm  magnitudinum  homogenearum , qUa  fecunduM 
quantitatem  r(l,  ad  Invicem  C mid  ^rit  J habitudo  ^aflljtaWa.Nenj- 
pe,  qui  dicitur,  inrxe^ioyyquantuplum  vel  quotuplum  fit^  hoc  llli- 
usj  puta  duplum,  triplum,  dimidiunjjStc.  vel,  quoties  hoc  11- 
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lud  contineat.  Adeoque  divifione  innotefcit,  ( ficati  lubdu- 
^one  DifFereotia, ) divifionis  ^oto  five  ^utiienie  detemiinan- 
da.  Et  propterea,  ex  ^oiirmam  ideati{4tc , idemiias  Rahnumcol- 
ligitur,  & contra.  Puta,  tum  numeri  quaternarii  ad  binarium, , 
tum  fenarii  ad  ternarium,  eadtm  eft  ratio,  nempe  dupla  *,  quia 
utrobiqf  antecedens  coRfeqaencem  bii  continet  \ quod  antece-  * 
dentem  utrumq;  pcrconfequentem  fuum  dividendo  innote&  . 
dc-  Nam  2)  4(2, ^2. 

Dificibuitur  autem  Ratio  five  proportio  in  Aat/cnafew  d* /r- 
uUtnaUm.  Raiionalii dicitur, qux  poteft  veris 
beri : puta  ut  6 ad  4,  quz  eft  ratio  (cfquialtera.  Irrationalis 
autem  qnz  veris  numeris  exhiberi  non  poteft  : ut,in  quadrato,  * ^ 

ratio  Lateris  ad  ( Diagoninm.  Qiiarovis  enim  bujufiuodi  ratio 
utcunqt  explicari  folet  per  numeros  quos  Sutdns  vocat, puta  uti 
ad  V a j tamen,  cum  numerus  Su  rdiis,  proprie  loquendo,nume- 
rus  non  fit,  fed  imaginarii  cujurdam  numeri  nota , ideo  nec  ea ' 

9 ratio  veris  numeris  explicabilis  cenfenda  erit,  Eft  nempe,  V 3,  ' • 
nota  numeri  qui  fupponitur  in  fe  duRus  numerum  2 produce- 
res ficut\/4)  numerum  notat  ^nempea  ) qui  in^  dufhii 
producit  4.  Cum  autem  nullus  omnino  numerus  polfibiJis  fic 
( vel  integer,  vel  fraRus,  J qui  fiii  in  fe  multiplicatione  produ- 
cere polfit  numerum  2s  eft  igitur  V a numeri  tantum  fuppofiti- 
tii  & imaginarii,  non  veri  alicujus  numeri,  nota.  Non  eft  itaq; 
illa  ratio  veris  numeris  explicabilis,  ideoqj  ratio  «fpa. 

rQ-yirrationaUf. 

Non  autem  difiimulandum  eft,  RuiituUutif  appellationem,  *■- 
^ab  Euclide  pallim  in  Elemento  decimo,  etiam  eis  lineis  attribui 

Szpotendi  tantum  funtcommenfurabiless  hoc  eft,  quarum  ’ 
tem  quadrata  rationem  habent  numeris  explicabilem , tituc  ^ 
longitudine  fint  , incommenfurabiles.  Atqs  hoc  fen-  ; • ^ 

fu  Latus  & Diagonium  quadrati  erunt  Rationalia,  quippe  quo- 
rum quadrata  fiint  uc  numerus  ad  numerum , puta  uc  i ad  2. 

Verum  alibi  non  raro  obtinet,  Rttiqnalia  cantum  ea  dicere  quz  . 

& cvfiutTfn  fune:  uc  perinde  Gt  aAvyer  efle  five  ifftmft  atque  «f- 

mfiifjLttfar.  . ‘ » 

Sicui  vero  duriufcala  videri  pofiic  Rdthnit  ItratmtUs  appel- 
latio; quz  enim  rationem  habent  ad  invicem,  qui  dic! 

fcftinc«A«yt>  aut  edam  ipfc  Dicendum  eft,  - 

oc  ob  vocis  fiiyOt  apud  G/zcos  homonymia  obtingere, (quot 

Ii  s k 


Rath  JE- 
qudUutk , 
&JndqMlk 
MU 


RMtio  Mijo- 
fis  ituqHalv 

Utit,&  Mi' 
ntftis,  ^ 

y-. 

I 'i  e;^t' 


■ j'  ><i 


2^2  jyt  CAP.  2^ 

8c  Arithmetici  Ladne  feqauiuar.)  Qo^Ppe  (pMter  alia 

fignificataj  etiam  Ratiociniwn  fivc  Comfutum  fignihcat;  iindeU- 
idem  eft  qui  Cdlc«/4W  fivc  Co«p«t4tori  atqs  illud  £Koy$r^ 
quod  calculum  fugit,  nec  vero  numero  eft  explicabile  * qua  de 
caufaSi  «pp)i7i.r&*ir»»^»r»iw  dicitur,  inexplicabile,  ineffabile, 
inenarrabile:  non  quod  omnino  enarrari  nonpolBc,  (ad  non 
veris  numeris  polTit  enarrarL 

Diftribuitur  porro  Ratio,  in  rationem  JEqualitatH  , 8r  ratio- 
nem huqaaUtaUS,  Illa  eft,  cum  comparata  Uint  asgualia.  H*c, 
cum  ina:qualia.*Sic  *ad2,&4ad  4,  &tadi,  &c.  funtin 
ratione  Squalitatis  conftituta.  At  2 ad  3,8: 5 ad  4,  & 4 ad  5, 
&CL  in  ratione  Inxqualitatii.  Sicuiinterim  nomini  Squalita- 
tis & Inxqualitatii, potius  ad  alteram  comparationem , qux  eft 
quoad  Differentiam, referenda  videantur.quam  ad  hanc  qux  eft 
quoad  Rationem  : Ego  quidem  non  repugno.  Nam  quod, 
quoad  differentiam,  alteri  JEquaU  dicitur;  id  forfan,  quoad  ra- 
tionem, reftius  dicatur  Verum  hoc  non  untl  eft  ut  < 

receptas  jam  appellationes  innovandas  contend^.  ^ 

Notandum  hic  eft,  Rationem  Squalitatis,  & Rationalem 
elTc' nempe  ut  1 ad  1 : Ac  non  contra,  rationem  omnem  Ra- 
tionalcmreffe  & rationem  Squalitatis.  Itera , omnem  ratio- 
nem Irrationalem,  effe  & Inxqualitacls  rationem ; non  autem 
contra, Omnem  Inxqualitatii  rationem,  effe  8e Irrationalem.* 
quippe  dupla,  tripla, alixqj  infiniix  Inxqualitatii  rationes  iunt. 
Rationales  tamen. 

Ratio  Inxqualitatii  ( five  Rationalis  fuerit  fivc  Irratio- 
■ nalisj  fubdividitur  rurfui  in  rationem  ( five  proportionem) 

^ Majarit  indqualititiSiitMinorif.  TVel  in  rationem  Majoutatit  8c 
MinorUatii.')  iHa  eft,  quantitatis  majoris  ad  minorem  j ut  4 ad 

2,  Hxc,minoiisadmajorem-,ot  2ad4. 

Rationis  five  proportionis  Majoris  inxqualitatii  (Ratioiia- 
lis  intelligej  nam,  de  rationum  ii  rationalium  nominibus  Scrip- 
tores nondum  fuerunt  lolliciiij)  quinque  folent  conftitui  ge- 
nera. MuUifUx,  Superpatliculark,  Superf artiens,  Multiflex-luferfar-^ 
Uc«laris,ii  Multiflue- ftipcT^artiens,  \ 

Ec pariter  Minoris  inxquvitatis ratio C rationalis;  intoti^ 
akro  folei  genera  dift' ibui,  iifdem  infignita  nominibus,  prxfej» 
tantum  particula  Sub.  nempe  SubmuUiflex^  Subfuj/ejfartinddris^ 
Snbjuferf  artiens  i SMbmMltif  lex- fiifnf  articularis  4 ^utmliifUx-fufer^ 

fmiens^ 


GAP>ii9*  Rttlinihm  ' 3^ 

f artiens,  Siqucn  interim  terreat  nominum  E>arbari<»,  m vocSr 
» pus  technicis } liberum  ipi|  erit  illis  abftinere  i dummodo  mihi 

{tecmictac  indicare , quid  alii  his  nominibui  intellcdum  ro> 
unt. 

Quantitas  major  minoris  Mir/i/p/rx  dicitur,  ("  vel  multipla,) 
qux  minorem  aliquoties  exaSc  continet}  vel,  cum  minor  Mtiti^Ux, 
citur  majorem.  nsAA««A«^i«r>}ifu7(^9rnitA<^i»cri^',  %7At 
fjuiTf»^  \iai  n •XcrMor&‘,  definiente  Eliclide  ads»  & Ipeciacim 
de  numeris  ^ a 7.  Hoc  eft,cum  minor  aliquoties  accepta  zqua> 
tur  majori.  Ea  enim  eft  vocis  apud  Euclidem  fig- 

nificatio.  Sic  enim  Euclides  23  d 7.  Kmtru  numerum  muri 
dicitur  per  iBum  numMm  quem  muUipUans,  vel  a quo  muhiflicatus,  il- 
lum prodkcir  Ec  eodem  modo  Quantitas  quantitatem  metiri  cen» 
fenda  cft.  Si  ergo  quandtu  minor  per  nullum  numerum  ( inte> 
grum  intellige J multiplicata  producat  majorem,  hanc  illa  npn 
metitor.  Ita  numerus  Senarius  cft  binarii  multiplus  jquia  bi- 
narius aliquoties  acceptus,  nempe  ter,  xquatur  ipfi  fenariO}  (ive 
( ut  loquitur  Euclides)  numerus  a metitur  5 , per  3 $ quia  bis 
tria  lunt  fex.  3;c  At  8 ad  3 )ion  efte  dicimus  in  ratio- 
ne multiplici:  quia,  quamvis  3 in  8 aliquoties  contineantur, 
nempe  biS}  non  tamen  3 exade  metiuntur  8,  quia  bis  ablata 
relinquunt  a,  ter  autem  auferri  non  poftunt. 

Multiplicis  correlatum  T in  proportione  minoris  xqcalita- 
tis  conftitutum)  dicitur  Apud  Euclidem  liropli-^^j^  ^ 

citer  Pars  dicitur  1 d 5.  Mtp®'  Sii  tuyi^uf  7»'  Iaumop  * 

iiut  -ji  (ititor.  Magnitudo  minor  nijjtrii  Fort 

•ftt  quando  txaQe  metitur  majorem.  Ubi  autem  minor  majorem 
non  metitur  C at  falcem  in  ratione  rationali  conftituta  fir,^  ' 
quantitas  illa  non  hujus  Ferr,  fed  Partes,  ab  Euclide  dicitur; 
quippe  ille,  hic  lod,  per  partem  non  aliam  quam  psrtew  aliquttam 
intclligic;  & perportes,  partium  aliquocaruro  aggregatum.  Qux 
autem  hic  Euclides  partem  Se  partes  appellat ; appellant  alii  re- 
centiores , partem  aliquetam,  81  partem  aliquantam.  Sic  Semifiis, 

Triens, QuadranSjSexuns, Uncia, dicuntur  fingulx,  aliquota  pars 
Affisjquonia  aliquoties  acccpcz  integra  Aftem  complent-Mepe  * 

Seroifiis  bis,Triens  cer,Quadrans  quater, Sextans  rexie83&Uncia 
duodecies,  przcife,  continemur  in  Afte,  live  integro.  Eft  au« 
tem  Quincunx,  Affis  pars  aliquanta,  non  aliquota.' Nam  quin, 
cunx  bis  acceptus,  cft  afte  minor,  nempe  decem  unciz  ; at  ter  . ^ 

lia  acceptus, 


SiipCTptfrfi- 

tuUris» 
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acceptui,*  major  cric,  nempe  1 5 Unciz , qux  aflem  tribus  un- 
ciis luperanc.  Atq;  idem  deSeptunce,Beffc,  DodrantryDecunce,  ^ 
Undecunce,C  live,  ut  loquuntur  alii.  Dextante,  Deunce,  J di>  * 
cendumeft.  Nam,  verbi  gratia,  Bes,  non  aiTiialiquota  ParTdi- 
citur, fed  ?4rfw,  nempe  duae  terciz^St  Dodrant.trei  qnartZiSt  fic 
de  exteris.  Sic  enim  Euclides,  ) 8t  4 dj  7.  Pars  cft  numeros 
minor  majoris,  cum  minor  metitur  majorem ; Partes  autem, 
cum  non  metitur. 

Proportionis  ( (ive  Rationis  ^ Multiplicis  fpecies  funt,  D«« 
fic  deinceps  in  infinitum.  Et  contra  pro- 
portionis ( iive  Rationis)  Submultiplicis  foecies  CantfSubdufla, 
Subtripla,  Subquadruplayicc.  vel  etiam  SenVlis , Triens,  Qua- 
drans, &c.  vel  etiam  Pars  dimidia,  tertia,  quarta,  decima,  cen- 
tefima,  mlllefima,  8cc.  Grzce  njui^eiov,  Ttyniitieury  •nT€{’nfU^ 

fileioty  8cc. 

(^antitates  autem  quantitatum  jEquimltiflices,  Euclidi  a- 
liifqoe,  dicantur,  quas  Uiz  refpedive  partes  per  eundem  nume- 
rum metiuntur.  Vd  (quod  perinde  eft)  prima  fecundx,  & ter- 
tia quartz  zque' multiplices  funt,  quando  prima  fecundare 
totiesprzci(econtinet,qnoties  tertia  qnartam.  Sic  quaterna- 
rius binarii,  8e  fenarius  ternarii  fune  zqae-multiplicefj  utrobb* 
que  fcilicet  in  proportione  dupla:  quia 
tum  illum  binarius, tum  hunc  ternarius, . 3)^C^ 

per  binariam  metiiuri  & toties  z in  4, 
quoties  3 in  6 concinentur,  nempe  u-  3)  4 (a . 

trobiqne  bis. 

Ratio  ( live  proportio  )'  Supefpaticularis''^  eft  ratio  majoris 
quantitatis  ad  minorem , quando  major  minorem  femel  qui- 
dem, nec  (xpius  continet,  (ed  8e  ipfiui 
partem  aliquotam.  Sic  3 ad  2,  & ^ 3)  3 fi 

ad  4 , funt  in  ratione  fuperparticula- 
ri*,  uterq- enim  numerus  antecedens  4^6Cii  = t 
confequentem  fuum  femel  continet 

ip6ui  infuper  femiffem.  DivHo  nempe  numero  majore  per  mi- 
norem, prodibit  utrobiq;  Quotiens  i i . 

Hujus  Rationis  fpecles  funt,  Sef/uialiera,  Sefguitertia,  Sefquf» 
tjutria , StfqniguintayStjquidecima,  Seiquicentefma,  Selqumiille/ima, 
& (ic  deinceps  in  infinitum : prout  fcilicet  major  minoremie- 
inel  concinety  & infuper  minoris  partem  dimidiam  , tertiam,  . 

quartam, . 
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qaartam,  qalntam,  decimam,  cencefimaiD)  Diillefimam^Scc. 
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Ubi  aacem  maior  ad  minorem  eft  in  ratione  SnferfaitiatUri^  Subfu^ar» 
ftrquiaUera.refquicertia,  8tc.  erit  minor  illa  quantitas  ad  ma-  ti(ularie» 
jorcm  in  ratione  Subfi^fariiculm,  rubfc{quialtera , fubfefqui- 
tertia,  &c.  Sic  18  ad  *i  6 fune  in  ratione  lefquio£iava,  ('  nempe 
ac  9 ad  8,)  ergo  1 6 ad  18  in  ratione  fubfcfquio&ava.  Et  pari* 
ter  in  fimilibut.  Apud  Ariftotelem,  omuia&  & 
boc  fenfu  occurrunt  Mecapb.4.  8c  alibi. » apud  aliei  paflim. 

Ratio  fcu  proportio  SaperpartirNi  eft  ratio  quancica*Sitperparti«' 

tii  majoris  ad  minorem , quando  major  minorem  iemel  qui*  ens. 
dem,  nec  fepius,  continet;  fed  & aliquot  infuper  ipfius  partes 
aliquotas.sic  5 ad  3,lut  in  ratione  Super* 
partiente ; numerus  enim  quinarius  ter-  SJ  5 ( i * 
narium  continet  femel , 8f  duos  infiiper 
iplius  trientes . Si  enim  5 per  3 dividamus,  erit  quotiens  l 

Hujus  proportionis  fpecies  duplicem  charaAerem  podulanc. 

Cum  enim  major  minorem  Cbntineat,  & infuper  aliquot  ipHus 
partes  aliquotas;  dicendum  eft , qu$t  partes,  8e  quidem  pastas 
continet.  Priori  refpeftu  dicitur , Suferbipertiene , Saprrtripart/^ 

«ai,  Suf erquMdripart iens , Snperdecupertiens,  8cc.  prout  quantitas 
*major,prxteripfam  minorem,  continete  infuper  iplius  partet 
aliquotas,  duas,  tres,  quatuor,  decem,  8(c.  Pofteriori  refpe^a 
dicitur  [uperpariieMS  fenias,  fnperpartiens  quartas , quintas  , decimare 
ctntefvnasjdx.  prout  pareesallz  aliquotae  6nc  tr^tes,quadran* 
tes,  8tc.  hoc  eli,  partes  tertue,  quartae,  quintz,aecimx,  cente* 

6mz,  8tc.  Sic  ratio  numeri  5 ad  3,  vel  10  ad  5,  eft  fuperbipai^ 
tiens  tertiat : Major  enim  minorem  utrobique  (emel  conci* 
net,  8c  iniupet  duos  ipfius  trientes,  uc  ex  diviffoneliquet.Sic  _ 

7^  ad  4,  eft  fupeccriparuens  quartas.  Et  pariter  ia  fimilU 
bus. 
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Suhfi^erPir-  qoantitatii  majori»  ad  minorem  ratio  eft  Suferptr» 

(irni,  fuperbipartien9,  rupertripatticn5,8tc}  Erit  minoris  faujut 
ad  illan  majorem , ratio  5i<6jHpfrptfrr;effi , fubiapcrbipardcn», 
rubrupertripartienSjScc.  Nempe  ratio  5 ad5,Tcl  6ad  lo,  eft 
rubn^rbif^rtien»  tertiasj  et  4 ad  7,  fubrupertriparticna  quaiw 
Et  in  aliis  pariter. 

Notandum  autem  eft,  in  rationibus  ruperparcientibui,  deno? 
minatorem  partis  aliquotae  majorem  efic  debere  quam  eft  Nu- 
merus earundem  aliquotarnm  partium  affiimpearu.  Non  igitur 
dicitur  rupertripartient  tertias, vel  fuperquadripartiens  quartas: 
nam  t ,vel^,  tantundem  fune  ac  i.  Et  1 vel  i ^ , 8tc.  idem 
;fi  atq^  2 : ideoq;  major  minorem  faepius  quam  femel  concine- 
reti  nempe  bii,  J quod  eft  contra  definitionem  rationis  fu- 
pcrpartlentis.  Multo  minus  dicendum  erit,  Superquadripar- 
tiens  tertias  vel  quartas,  &c.  ( ut  denominator  aliquotarum. 
partium  minor  fit  quam  earundem  numeniS})  ita  enim  major 
faltem  bis  (apponetur  minorem  continere, et  aliquid  infuper. 
Sed  neq^  rite  dicitur,  Ratio  ftiperbipartfent  quartas  , (extat, 

} vel  rupertripartiens  Textas,  nonas.  &c.  vel  fuperquadri- 
partiens  o^vas,  decima8,duodcdmas»8cc{  et  pariter  in  fimili- 
bus:  utdenomiimor^iquotarum  partium affumpearum, ce 
earundem  numerus, communem  aliquem  diviforem habeam^ 


qulutruroqiCxaRe  metiatur.  Sunt  enim  1 


= 1 


et 


>et  I X = I 

I = I f 8tc.  Non  igitur  dicenda  eft  ratio  fuperbipartieni 
quartas*  aut  (upertripertieni  Textas , aut  Tupcrquadripartiens 
oRavas;  Ted  ratio  Tefquialtera.  Neqiitcm  Tuperbipartiens  Tex- 
tas, aut  Tupertripartiens  nonas,  aut  Tuperquadripartiens  duode- 
cimas. TedratiuCerquicercia.  NcqueyTuperquadriparticns  de- 
cimas^ fed  Tuperbipartiens  quintas.  Et  fimilicer  alibi. 

Siquis  urgetiper  Rationis  Tuperpartientis  definicionem.hujuH 
‘'Inniirndi  formulas  non  excludi:  Dicendum  erit , Ratio- 

. * num 


c 
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num  defioitionet  intelligendaicfledcK«t/«nilMrtf(/tn/nm*x  ter» 
minoireddSiit-  Prout  enim  in  Fraftionibui,  (*  ot  poft  dicetur,) 
ita  8c  m Rationibus  deferibendis,  plerumq-,  expedit, ut  terminia 
quam  neri  poteft  minimis  deferibantur,  quo  melius  animus  va« 
lorem  affequatur.  Secus  enim  eadem  non  raro  Ratio  et  fuper- 
bipartiens,  et  fupertripartiens,  et  fuperquadripartiens,  &c.  di« 
denda  erit.  Siquidem  fu  per  bipartiens  quartas, fupertriDartiens 
fextai,ruperquadriparciens  oRavas,  aliaq;  hujafmoai  ratio* 
num  nomina,  eandem  ipfaro  rationem  deiignabunt.  Ime  vero 
eadem  ipfa  Ratio  et  fuperparticularis  erit, et  fuperpartiens : fi* 
quidem  iila  ipfa  nomina  nupec  recenfita,  qux  rationes  fuper*'' 
partientes  videantur  indicare,  revera  {uperparticularem  ratio- 
nem fignificanc,nempercfquialteram.  Sunt  enim  1 1 « « 

At  fiquis  nihilominus  contendat^  neque  neceife  efle,  nec  qui-  . 
dem  feroper  expedire,  ut  vel  fraRiones  vel  rationes  in  minimii  - 
terminis  exprimamur:  Neq;  etiam  magnum  efie  incommo- 
dum, eandem  ipraqi  rationem  nunc fuperbipartientem, nunc 
fupertrfpartientfm,  &c.  fortafic  8c  nonnunquam  fiiperparticu- 
larem,  vel  etiam  multiplicem,  dici  pofie : Vcl  etiam,  fi  ratio 
multipla  aut  quzeunq;  alia,  canquam  fi  efiec  fupcrpariicDlaris, 
vel  fuperpartiens,  vel  cujufvis generis,  proponatur,  ncutiquam 
id  formidandum  eife,  dummodo  otcunq;  fic  proponatur  ratio 
ut  ipfiua  valorem  mens  fatis  aficqui  valeat.  Ego  quidem  fateor, 
non  tanti  rem  efie  ut  de  verbis  contendamus;  Imo  non  fine 
magno nonnunquani  commodo,  hujufraodi  rationum  quafi 
metamorphofes  exerceri  pofie  » atm  eandem  ipfam  miantita- 
tem,  Protei  indar,  quacunque  libet  forma  exhiberi  pofie  .*  quod  i 
& ubi  opus  pofblet  faciendam  erit.  At  exteris  paribus,  ubi  ni-  - 
htlin  contrarium  fuadet,  tum  rationes,  tum  fradiones , alixve 
quantitates,  terminis  quam  fieri  poteft . fimplicibus  explicari  ^ 
pareft. 

Rcftant  adhuc  duo  Rationum  genera  explicanda  j Multi- 
plex- (uperparticularis,  & Muldpiex-  fuperpaitiens}  cum  corre-  ‘ 


i 


Ittis.  *'■ 

MMlfjp/«-/«ffrpart<VKUTj#5CK  ratio  maioris  quantitatis 
norem,quando  major  minorem  aliquoties  continet  faltem 
bis)  & unam  infuper  ipfius  aliquotam  partem,  lltp ad4, 

Quippe  novenarias  quaternarium  bis  & ipfias  infnper 

qufulranwiQ*.. 


4)  9 i 
*)  7'  (ii  . 

lo;42  ('4,2— 4f 

io)ior(i6,i  = iOii: 


a58  Rdtitnibw,  ^ 

Hu]u8  (^cies  fant,  Dupla-  fcf- 
qu*ialcera,Dupla-fefquUertia.Du. 
plaofefquiquarca,  &c.  Tripla- 
fefquialcera*  Tripla-fefquitertia, 

&c.  alizque  ejufmodi  in  infini- 
tum. Sic  ratio  9 ad  4,  eftdupla- 
fcfquiquarta}  7 ad  2 , eft  tripla* 

feiquiaitcraj‘42  ad  10  eft,  quadrupla-fcfquiquima*,  loi  ad  iq, 
cft  decupla-ferquidecima.  Ec paiicer  in  afiii. 

Duplici  itaqi  charaftcre  opus  eft  ad  hanc  ratienein  expri- 
mendam; altero,  quo  fpecies  multiplickatii  indicetur,  Cdupla 
tripla,  8tc.)  altero,  quo  defignetur  aliquota  pars , puta , nutn 
dimidia,  tertia,  &c. 

SuhmuhU  Ubi  autem  ratio  quantitatis  majorii  ad  minorem  eft  multi' 
.^kx-fu^ev  plex*  ruperparticularisjminoris  hujus  ad  illam  majoredi  dicitur 
forticHlmt*  Sutmulnpkx  fuperparticularis»  Hujufque  (Ipeciei  fpeciebui  illius 
correfpondent.  Eft  igitur  4 ad9,ratio  uibdupla-fefquiquarta; 
9 ad  7,  fubtripla-lerquialtera;io  ad  42,  fubquadrupla^refquL 
quinta;  load  loi,  fubdecuplaTcfquidecima.  Et  ficinaliis. 
Multiplex-  Ratio  multiplcx-Cuperparticns,  eit  ratio  quabtitatli  ma/orii 
fuptTPmitm  ^ minorem,  quando  ma/or  minorem  aliquoties  continet , 8e 
* ^ ^ ipliusinfuper  aliquot  partes  aliquotas.  Ut  8 ad  3.  Nempe  nu- 
. merus  ille  hunc  continet  bis  & duas  infuper  hujus  partes  terti- 
as, five  trientes. 

Hujus  fpecies  funt;  DopIa-foperbjparficns->tertias,  ‘Dupla- 
■fuperquadripartieni- quintas,  Tripla-fu- 
pertripartiens-quarcat, 
tripartient,  ieptima», ali*qj  ejauiiodi  infi- 
nitz.Tales  funt  rationes^S  ad  3;  14  ad  5 ; 

15  ad  4;  31  ad  7.  &c. 

* Triplici  itaq;  chara&ere  opus  eft  ad 
bime  rationem  exprimendam:  quo  tum 
• nuraenii  multiplicitatis,  tum  numerus  partium  aliquourum^ 

tum  harum  denominatio  indicetur,  at  patet. 

autem  quantitas  major  ad  minorem  eft  in  ratione 
tlex  luver^  Wulcipla-fuperpartientej  eft  minor  haec  ad  illam  majorem  in 
rwtiw.  SuAmultiplici-fuperpartienie.et  fpecies  hujus  fpeciebus  illius 

' * correfpondent.  Ita  ratio  3 ad  8,  eft  ftibdupla-fuperbipartiens- 

certias ; 5 ad  14,  fabduplaTupcrquadriparucas-quinus;  4 ad 


4)i5C'ji 

7j3»:4x 
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f 5,  rubtr}pla*rupertripartien9-quartar;  ^ad  3i,fubqiiadrapla« 
fupertriparticns-reptimas.  Atq-,  in  alUi  pariter. 

Qoz  autem  fuperiui  notanda  monuirouide  ratione  Cii mpli- 
•ci  ) ruperpartientc-,  eadem  & hic  , mutatis  mutandis,  notan- 
da fune  de  ratione  multiplici  ruperpanieme.  Nec  opus  eft  ut 
repetantur. 

Eftq;  hac  Rationum  diiiributio.quam  tradunt  Recentiorei 
Arithmetici  Quippe  non  hacc  omnia  rationum  nomina  apud 
Euclidem  occurrunt ; ftd  quadam  eorum  piacipua.  Cum  ta- 
man  hujufmodi  pallim  apnd  Mathematicos  recentiorei  occur- 
rant rationum  nomina;  nequis  de  illis  hz  eat,  exponenda  duxi. 

Sicui  vero  nimis  intricatz  videantur  hz  rationum  appella- 
tionest  poterunt  iltz  Bmplicius  defignari  per  duos  nupieros 
ea  qua  res  poftulet  ratione  conAicutot  , przCertim  qui  (unc  ia 
«adem  ratione  minimas.Puta  li,  protationc  fubquadrupla>fa- 
pertriparciente-lcpcimas , eam  dicamus  rationem  quz  cA  7 ad 
91.  Ica.qui  dicit,  Ht  A ad  B,ut  7 ad  31;  tantundem  innuit  ac  (i 
diceret,  Sit  ratio  quantitatis  A ad  quantitatem  B,  Cubquadru- 
pla  rupertripariicns.rcptimas  Atque  ad  hanc  formam  ratio- 
nes fzpidimc  exponi  Colent. 

Rationes  itaq  pluribus  modis  delignari  pofTunt.  Nempe  B.4iipnum 

Vel,  nominibus  fuis,  modo  indicatis.  Ut  Duplum,  Triplum,  utrtpnaiio 
Dimidium,  Scfquialtcium.  &c.  ' ^ 

Vel  quidem,  Figuris  ntimericis  rationes  illas  denominanti- 
bus.* afiixa  faltem,  vel  quidem  CubintellcAra , multiplicationis 
nota.  Puta,  2,3  i,ii,&c.  velx  2,  x3,xf , x i t,8ic.  Quid 
enim cA  Duplum,  Triplum,  Dimidium, Sefquialcerum,  &c.  a- 
litid  quam.  Multiplicatum  in  2,  3,  | . 1 i &c. 

Vel  etiam,  per  duos  numeros  in  ea  ratione  conAiiutos,  Pota, 

Ratio  ea  quz  cA  2 ad  i ; 3 ad  i ; i ad  1,  vel  1 ad  2 *,  1 ^ ad  1, 

Tei  3 ad  2,  &c. 

Vel  quidem,  duabusejaibuCvi»  quantitatibus  homogemch  iu 
«onAitutis;  ut  lineis,  planis,  fulidis,  angulis,  &c.  quorum  .-td 
invicem  ratio  exponiturut  jam  cognita,  vcl  quafi  cognira,^ 
«orumvefyrabolis.  Puta,utVad  AjUtLad  M;.utR  ad  S.&c. 

L R ^ 

Velitem,FraftiomminAar 

Cum  enim  Ratiouuu)  denominatores  nil  aliud  fit  qaam  Divi- 

K k fionura 
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fionumQ^ociciitef,  (ut  jamancefueric  expofitumj  Divilio- 
nes  autem  indicare  folcnne  fit  imerjcda  virgula,  Dividuum  in- 
ter & Diviforem , ( idq;  neceflario,  ubi  numerus  dividendus  cft 
dividente  minora  ut  i-,  atq^  etiam  alias,  aliis  de  caulis,  non  raro 
commode, Quidni  & Rationes  iudelignentur^  prxHxa  ta- 
men, ubi  opus  fuerit  multiplicatonis  nota.  Et  quidem  ipfae 
Fra^nes  nit  aliud  funt  quam  Rationes;  nempe  i , ^ il- 
lam indicant  partem,  quz  ad  integrum  live  unitatem  eam  ha- 
bent rationem  quam  I ad  2,  3 ad  5,8cc.  numerator  addeno- 
minatorS  : Atq;  ut  2 cft  duplum  unius,hc  ^ eft  (emUfis  unius,  8e 
fic  in  exteris.  Fraftionis  itaq^  Numerator  & Denominator,  per«' 
inde  funt  atq;  Rationis  ‘\ntecedens  & Confequens:  Si  faltero  8e 
FraRionesimpropriz  ^ut  loquunturj  unitate  quippe  majoiet 
vel  fahem  zquales  limul  intelligantur,  quz  rationem  zqualita- 
tis,Sc  majoritatis  indicent,  licut  fractiones  propriz  indicant 
rationes  minoritatis,  five  minoris  inzqualitatis. 

Vel  etiam,  fi  libet,  f quodq;  non  raro  expedit,J  fimplicibtia 
fymbolis, aliarum  quantitatum  inftar.  puta  t » R 8cc. 
Sunt  enim  Rationes , non  minus  quam  numeri,  verz  quanti- 
tates- 

Perinde  igitur  e(i,  verbi  gratia,  live  dicamus, Duplum  quan- 
titatis A,  five  2 A vel  2 » A vel  A » 2,  five  f A,  vel  A xf  , /ive 
quod  cfl  ad  A ut  a ad  i , five  ad  quod  A eft  ut  i ad  2.  SiC 
Triplum  A,=  3A*»  Ax3=‘iA.  Etferoiliis  A 2)A  = 

^ i A,  Et  fcfquialtcrum  ipGus  A,  = i jAssiixA^s 

3 A 

AxiA=  Axic=iA«:a)  3xA  = 2 8tc. 

Similiter  in  proporiioiMilibus  defignandisj  ubi  nempe  eadenvi 
otrobique  ratio  etfc  lignificatur.  Puta,  A ad  B ut  1 ad  2,  vel 

A.  B : : 1.  2.  vel  A = jB . vel  = i,  vel  BJ  A ( i . 

Item,  Ratio  latetis  ad  diagonium  quadrati,  L.  D ; a i.  V z. 
It  1 

Diagotuive- 
D V 2 ...  , r» 

loadLatm.D,!.:  iivel  i.  i.  “=y2,vclD=» 

.Vi 
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7^Uss\^a>tL,=s=Lx  VassqL  V a «*ViaLq»^y:axLq. 

R. 

Itera,  L ad  M ut  R ad  S,  vel  L.  M : .‘R.  S.  vel  L s 

t _ R ^ . 

^ * Et  fiffiilicer  alibi. . 

Qua  vero  ex  omnibus  defignandi  formalif,  Ratlonei  quilibet 
deligaare  velit,  penes  le  fit  optio  •'  Liberum  quippe  cuiq;  erit, 
quara  velit  eligat^  vel  edam  nunc  hanc  nunc  illam  , prout 
pnefeoti  negotio  magia  accommodum  videatur. 


CAP.  XXX. 

Ve  RgtionumCom^fithne  five  CoatutMatiene,  & hmimtieue,  Ra* 
tio  VkflicaiatTriflicataj&c*  Item Subdeiflicatat  Subtrifliu^ 

Uj  &c.  Et  St^dHflieMt^trifiitata , &c, 

f A D pleniorem  Rationum  tradidonemi  fapereft  ut  Ratio- 
X\  numCompofitio, five  Continuatio»  U Imminutio  expo- 
nantur. 

Rationum  Compofitionera,  five  Continuationem » five  ( ut  Rationum  ' 
nonnulli  loquuntur  J Additionem,  definit  Euclides,  ■;  il  6.  At- ' 

mt£st  vmlt : forte  r/r/.  Rtth  ex  r«-  • 

titnibm  empeni  dkitury  qutndo  ratiemun  guamiutet  inter  fe  mafii^ce-  * ^ 
U,a!iqitet  rtl  retienem  eliqumj  e^iunu 
Quid  perrat/man  quMtiMet  incelligit  Euclides  non  inter  in- 
terpretes convenit  < num  (cilicet  ipfos  terminoi;  num  quod  cx 
eorum  comparadone provenit.  Utrumvia  aurem  dicatur  per- 
inde eft.  Puta,  fi  rationis  A ad  B termisii , in  terminos  rationis 
Gtad^  refpeftive ducantur} nempe  Ax«e,  uc  provenias 

A 

ratio  Ax(c  adB«^;  hve etiam  ratio  b in  ratio- 

• A V ^ An 

Bcm  ,qiprovenut  T"  J •*  perinde eftj  nam -g"  x / 

K k a 


De  'Rdtienihu, 
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patebit.  FuQus  hac  exponit  Eatociui  ad  prop:  4.  lib.a.  Ar- 
chim.  de  Sfhicra  & Cylindre. 

Quod  autem  volunt  tum  Euclides,  tum  alii,  hoc  eft.  verbi- 
gratia.  Duplum  tripli , yel  Triplum  duplif  ('hoc  eft,  Scxtiiplum,^ 
componi  ex  Vupla  & Triploi  quippe  qua  quantitaiea  invicem 
dnfVz  conftituunt  duplum  tripli : puta  ^ x ^ ^ , vel  2 x 9 » 5^ 

Sic  Tripli  dimidiam,  vel  Dimidii  triplum,  ( hoc  eft , Sef^iai- 
terum,')  componitur  ex  T riplo  8e  Dimidio : para  3 x ^ ^ 

it*  Sic  ratio  D«p/tf,  componi  dicitur  ex  .^effuidirera  & Sejqui- 
tertia,  (hoc  eft,  ut  loquuntur  Mufiri  ex  Diapente  8c  Diateffe- 
ron  componitur  Diapafon,)  quia  Sicratio^ 

ABC  ABC  A 

^fiy  componitur  ex  rationibu»  Item  'g’  com- 


ponitur ex  B 1 c ’ D ’ quia  B"’‘c' 

qux  dicitor  /dvK,  ex 4equa,Gvc  ex  aequalitate,  28^5. 

AB  A B 

Hatienie  ..  Contra  vero, Ratio  ^ imminuu  ratione  « ,.eft  '^} 

A N A B X B 

quia  ^ y ylf.  ‘ Quod  nonnulli  fic  cfterunt,  G ex  ra-> 


Cur  autem  hanc  rationum  Imminutionem  non  pariter  dcfi-- 
niverit  Euclides  atque  Gompofitionem  ftve  Continuationem}, 
caufa  forfan  erat,  quoniam  id  minui  videbatur  neccfle.,  cum  u- 
trumq;  per  compontionem  fieri  poflit.  Perinde  enim  eft  ratio- 
AB  A . ^ 

nem  ratione  "^imminuere,  atq;  cum  ratione  ^ com.^ 

AnAB  >B  AB* AB  g 

ponere.  Nam- \ /8  A *i8  A • 

Haec  autem  Rationum  Compofitio,  an  Additio  judicanda  (ia. 
an  Multiplicatio,  haud  fatii  videtur  apud  Ariihnacticos  ('  vel  e- 
tiam  Geometricos)  conflare.  Utut  enim  certum  (it  quantita- 
txt  invicem  Afultiplicuri,  non  Addi : ( nam  verbi  gratia, DopHmv 


ABC 


A B „C  ABC  A 


.ab  a . b 

tione  auferatur  ratio  manebit  ratio  ^ . 


criplii 


't 
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tripli  non  idem  eft  atq;  duplum  & triplum  l quippe  hoc  tH  quimu~ 
^/htn.nam  3 4-a  = 5 y Ted  "triplum  in  2 multi^licmum,  adeoqoe 
Stxtkplum.  nempe  %^n2==*6:')  Attamen  ufu  fere  obtinet, 
ut  rationum  potiu*  dicatur, qujeeft  revera  multiplicar 

lio.  Et  quidem  ne  Multiplicationis  nomine  jam  tandem  er 
poftlimino  gaudeat,  id  maxime  impedit,  quod  Multiplicatio  ratio- 
num  jam  alio  fenfa  ufurpetur,  adeoq*,  homonymia  meturnda 
fit,  fi  pro  rationum  continuatione  five  compofirione  ufurpan- 
da*m  velimus.  N im  rationum  Duplicatio,  Triplicatio, aliafve 
multiplicatio,  alio  plane  fenfu  jam  folet  ufurpari , quam  quo 
jam  loquimur,  ut  nv  x dicetur. 

Malim  itaq;  ut  vel  Campofitio  vel  ( quod  vox  Grjcca 
magis  innuere  videtur)  OntinNaiio  dicatur  , quam  vel  Additio 
vel  Multiplicatio. 

' Delignandam  autem  malim  pernotam  x Multiplicationis, 
quam  per  + Additionis-,  ( nam  praxin  multiplicando  exerceri 

Ab 

nemo  dubitat:  ) adeoquequxcx  * ' j & ^ , componitur  ra- 


Av®  Al 

tio.fcribendaeft  7 nonantem  ^ * Adcoqj  tota 

illa  de  Fraaionum  Multiplicatione  & Divifione  tradenda  do- 
arina-  de  Rationum  Continuatione  & Imminutione  pariter 
intelligenda  erit funt  enim  ipfiflima  eadem  res.  Rationum 
itaque  continuendarum  praxin  io  illum  ilocum  rejiciendam 

'”kt  cavendum  interim  ne  Ratio  empojita , Kly©- 

<i6  tTudM,2tqiCompofitt0rationif,a>d^t(rt<^  deh- 

nita,  pro  eodem  habeantur.  Sunt  enim  res  fatis  diverfic,  ^ip- 

pe  illud  Additionisjhoc  Multiplicationis  eftn^ouum.  Iit  ex 

ipSs  definitionibus  citatis  conftat.  Quod  innuiHc  fumciat.  » , n 
^ Verum  hoc  omnino  CpeRat,  quod  de  Ratione  Duplicata, 

Triplicata  aliifvc  multiplicata  tradit  Euclides  i o d $ , & alibij  cata,  S*W«- 
vcl etiam  SubduplicatajSubtriplicata,  &c.(  Eodem  plane  m<^  plicata, &c, 
do  quo  ad  Multiplicationem  referenda;  lunt  Qpadratio , Cubi-  quid. 
catio.alkve  multiplicationes  poteftarum  Mnerativa-,  de  qu^s 
deinceps  dicetur.)  Non  enim  tantundem  fonaiii  atqi  ratio  Uu- 
ola.  Tripla,  Subdupla,  Subtripla,8tc.  vel  Duplex,  Tnplcx,&c. 

( neque  enim  rauQ  Sexiupla,  rationis  Tripi*, ratio 


■fi  BT  = 1^  “ B q i triplicata,  ^ 


B B 
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dicitunutut  Dapla  fitj  q^uippc  Sextuplum  eft  Tripli  Duplum  J 
Raliefubdu’  Sed  cura  ratip  aliqua  ( Uve  majons  tive  mmoru  inxquaUtatwJ 
flicatay&c»  cum  fcipfa  continuatur , quae  prodit  ratio,  rationis  expontiu 
qfiid,  ratio  Diallteta  dicitur^  fin  in  eandem  it«um  cominuctur , ratio 
Jriplicata  dicitur;  81  lic  deinceps ; Quibus,  ut  corrclata , oppo. 
nuntur  ratio Sa^ila^licata,  5«6trjp/ic4ifl,otc*  quantitas  iti 

ie  du&a,expoliix  ^tuiroiuui  produci^fin  in  eandeni  iierunn  du- 
catur, &c.  Sic  rationis  b"  duplicata  eft 

Ac 
Bc5 

8tc.  Eteontraj  Rationis  » ratio  fobtriplicata  • 

A q A,  A 

Et  rationis ratio  fubduplicata  eft  fi"'  autem  g 

A A 

rationis,  ratio  fubduplicata  erit  v' "b  i ftibtriplkata,.  V c 3* 

Ut  plepius  patebit,  podquam  poteftatum  genefii  & analyfit 
tradita  fuerit.  Nam  li  «xpofita  Rado  dicatur  Radix  , vel  pote^ 
ftas  prima  i Ratio  Duplicau  «it  Quadratum,  five  poteftas  fe- 
cunda; Ratio  Triplicata  Cubus,  vel  poteftas  terdij  &c.  Ee 
Ratio  Subduplicata,  erit  expolitae  Radix-quadratica^veJ  po- 
«ftasfubfecundat  SubtripUcatA  ,expoutx  Radix*  cuWm  , vel 
poteftas  fubtertia.  Sic  ratio  quadrupla  eft.rationit  dupla, 
« Itio  C non  modo  dupl*^  quia  2 + 1 = 4,  duplicata^quia 
2 X a « 4 j & bujus  illa  fubduplicata.  Item  rationis  tnplx,ra- 
tio  (biplicata  eft  C rton  fextupla,  quod  fit  5 + ? =6,  fed Jnon- 
cupla.qoia  5x3=— 9:  triplicata  vero  vigintifeptu pia  , quin 
^ - a K o a*?.  Sic  rationis  » < duplicata  eft  f * i = i j tri- 


Necaliqdvoluot.definitiones  Euclidis,  lod^, ''Owr 

<o(f(  TipiTBr  </'i‘Jra.«wior* 

J\i57ifor*  Jtcm'  5 TiftJttf*  /xijto*»  rtr^ojpr  »,  ^ 
Tiirifrufftr^T/ujrfijuUr  n<»ep  mtf^^ 

WVft 
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«i/i.Vie?!' • f|«f  iri  xA.*7flf,|ttrf  ir  Cum 

Ifej  maimtudines  (continue J prepniien4let  fuerint,  prima  aa  tertiam, 
iluplicatam  rationem  habere  dkitur  e]tu  quam  habet  ad  fecundam : At 
cum  (juatuor  magnitudines  r continocj  prapertioneles  fuerinn  prima  ad 
quartam,  triplicatam  rationem  habere  dicitur  e]us  quam  habet  ad  fecun- 
dam : & femper  deinceps,  uno  amplius,  quamdiu  proportio  exiiierit.  Verbi 
gratia,  fi  quantitas  prima  A,  fit  fcmi/fis  fecunda:  B^&hzccer-  ' 
tiz  C,atq-,  hzc  quartz  D,8t  fic  deinceps,  ( ubiqj  fcilicet  in  ra- 
tione fubdupla-,)  EritB=:  aA,C3=2B=4A, 

46  = 8 A,  &c.  Ideoqi  ratio  A ad  B eft  i , ( cum  enim  R — 

2 A, erit  A . B : ; 1 . a.)Raiio  A ad C (duplicata ,(nS 
propter  C = 4 A,  erit  A . C ; : i . 4.  ) Ratio  A ad  D (tri- 
plicata') t = ji  x i x J , (nanipropter  A =8D,  erit  A.D: ; 

Et  fic  deinceps. 

Atq^  hic  non  incommodum  erit  notare ; quod  Euclides  non 
«r/TA»r,  relTKttv,  &c.  vel  J'i'r\daior,  TeiTUitaitv,  8(c.  dicit,  (qui- 
bus vocibus  alibt  id  innuere  folet  quod  Latini  vocibus  dpp/fcw, 
triplum,  icc.  vel  etiam  duplex,  triplex,  8ec.J  fed  ovet , rec- 

vuAnopA,  &c.  (quod  8t  perpetuo  hoc  ftnfii  oblervat,}  quem 
aliquatenus  imitari  conantur  interpretes,  dum  non  tam  ratio- 
nem duplam,  triplam,  icc.  vel  etiam  duplicem,  triplicem,  icc.  hoc 
fcnfuj  fed  potius,  mutata  formi,  duplicatam,  triplicatam,  &c.  di- 
cunt: tum  ut  diverfitatem  formarum  «ri«A«t<ri«y 

apud  Euclidem,  aliquatenus  referant)  tum  ut  aliqua- 

tenus caveatur. 

Verum  8t  hujufmodi  rationes  (puta  duplicata , triplicata, 
fabduplicata,8tc«)  invicem  continuari  pofitint , unde  ratio  ex  dupheau- 
compofita  emergat.  Puta  rationis  ^ triplicata,-  . 

B , ratio  triplicata  eft 


Ac  «Ac  A 

hujus  autem  Subdoplicata  eft  V rationis  "g 


A c 


ratio  Triplicati.  Subduplicata,  erit  V • Sic  rationis  ^ ^ 

ratio Triplicati-fubduplicara,  erit  V^c.  Fodem  modo, 
cum  rationis  ^ ratio  duplicata  Iit  ^ q ¥ x ^ , atq:  huius 
triplicata  X q q 5 q = 5 * S X - X « S i «it  hic,  ' 
rationis  ^ expoliti,  ratio  duplicati*  tiiplicata , ( hve  triplica. 

tx 


Tregttffti 
Cecmcirica 
quid  P 


^66  Rittiouibuf»  ChV.i^ 

tz-c!uplicata,^  nempe  fextuplicaca.  Vcl  etiam  (i  ratio  quzvit 
fimplici  fymbolo  dciignetur,  puta  R,  erit  R q vel  R * ratio  du- 
plicata, R * triplicata, R * quadruplicata, R ‘ = R * x R ^ fex- 
tuplicata,  fivc  triplicatz-duplicata,  V R fubduplicata,  V 3 R 
Tubtriplicata , V 3 R * duplicatz  fubtriplicaia.  Nec  fecua  a- 
libi. 

Totius  autem  hujus  negotii  praxis  Arithmetica,  ( puta  da- 
tx  rationis  rationem  duplicatam, triplicatam  , fubduplicatam, 
fubduplicai*  triplicatam,  &c.  invenire,  vrl  numeris  aut  etiam 
fymbolis  delignare,  ) ex  fraRionum  multiplicatione,  quadra- 
tione, cubicatione,  & radicum  cujufvis  poicftatis  analyli, de- 
pendet : qux  deinceps  fuii locis  tradentur. 


GAP.  XXXI. 

FrtpejftoGemelrica. Continua:  ViJjunffa.  IgveJUgathSjpntiur. 
invefligatio  tirmini  ultimi}  vel  cuju/vU  remoti. 

PRogredIonis  Geometric?  originem  & naturam  fuperius  tra- 
didimus Cap.XXV.  Quippe  qux  Rationum  zqualitatem 
» (timilitudinem,  identiucemj  refpicit,ut  progrefGo  Arithme- 
tica zqualitaicm  Differentiarum, excdfuu  puta  live  defeftuum. 

Euclidi  dicitur  'AraAo?/* : Interpretibus , Profortio , Proferth- 
nalitaf,  Progxeffio.  C\ctu»A*dLKty<u  inurpretatur  Cw»ip4r^»oB«m 

8£Pro{>or««BfWi&quidcmprimus,ipfotefte,  (in  Piat.  Tin^i 
interpretatione,)  $^U4e  Gr4tieMr<th%yA  Latine^  audindum  tp  eninty 
quoniam  btc  frimum  a nohu  mvtnm ) Comparatio  Pr#l’orf/ot>e  dici 

fotefi.  . - 

Euclidi  definitur  <?fJ‘  A*>»r 

tnilitt^do.  4d5.  vcl ( fecundum  alios)  8ds*  Aiiftoteli.Eihic. 
tavvif  n Rationum  squalitas.  Proclui  in  Plat.de  Rep. 
dvA\oyUT(WTi-nif,  rauenis  Theo.  Smyrnzui 

•iwAoTirt  Sil  aAMorar  A#3»F  »iT«ui7mf,  rationum  /tmilitudo 

\eu  idtnutas.  fabiui  Quintilianus  Similtiudinia  vocem  compro- 
bat,!. 5. c II.  'ArAfi$yiiu'  quidem  a S/mili  feperavtnmt , nos  eam 
jub](Ciam ouk  generi  putamus  Nam^  Mt  Vnum  ad  Dfctm,  fic  Derew  ad 
Centum^  Simikcateeji.  Eaclidei  ipfe,  ut«,  in  D. finitione, 

li!udti.ia 


GAP. 5*»  fnptfpone  Ctsmetricai  2S)t 

UtuJinis  vocem  adhibeat»  alibi  tamen  padiiii,  Identitaiem  poti- 
in  innuit;  nec  tam  Rationem  rationi  ir^udiem  dicit  ,aut/(mi7rm, 
qu»m  eandem.  Ut  per  totum  lib.  5.pa(1im  efl  videre.  Perinde 
autem  eft  (ive  Gmilicudinem,  (ive  /£qua]itatem,five|etiam  Iden- 
titatem  dicamur;  dummodo  enim  de  fenfu  convenit, non  eft  uc 
de  verl>iaa^odum  litigemus. 

. Diftribuitiii  autem^  ut  fupra  di^um  eft)  in  Continuam,  8e 
Disjuniftani  ( five  difcrctam,  difeontinuam;  Budaeo , hiulcam  8e 
interrupram.)  Illam  appellat  Ariftotelei  ffwjtx»:  hanc 


Illa  eft,  ubi  termini  ita  continue  procedunt , ut  intermedius  Continuat 
quilibet  Iit  tum  antecedentis  confcquens.tum  confequentis  an- 
tecedens, in  eadem  ratione.  Ut  a.  4. 8. 1 6 ^ 

H%c,ubi  eadem  quidem  recurrit  ratio,  non  autem  continue,  Oijjunda» 
fcd  disjunRim.  4 : 3.  d. 

Proportio  itaq*,.ftve  Progrefiio,  tribus  ad  minimum  terminis 
conftituitur.  Quod  & notat  Euclides  p <15.  *Ap«Ae7.(<t  a',  ir 
Teif/r  ?c?/<  iAct;^/scif  82rr,  Analogia  ( proportio , proportionall- 
tas,)  in  iribm  terminii  paucijjimis  con/ifiit.Ucmpe,  proportio  con- 
tinua, ut  a.  4*8  fr  ubi  eadem  intercedit  ratio  inter  primum 
& recundura,  atq;  inter  fecundum  8c  tertium.  Proportio  autem 
difeontinua  live  interrupta , nonnili  quatuor  faltem  terminis 
conftituitur;  puta  2.4  ::  3.  6.  Cum  enim  ra'tio  quzlibet du- 
os terminos  poftulet, quippe  qui  invicem  comparantur;eademq( 
ratio  faltem  bis  occuirat  ut  conftituatur  analogia , quz  ratio- 
nes comparat : fi  terminus  medius  fit  utriq;  rationi  communis 
( puta  prioris  conlequens,  & pofterioris  antecedens ) in  tribus 
terminis  eadem  bis  reperiri  poteftxatio;  fin  minus,  non  nifi  in 
quatuor,  cum  utriufq;  rationis  duo  termini , a duobus  reliquis 
terminis  alii  lint.  Poteft  autem  tum  analogia  continua  pluribus 
adhuc  quam  tribus;  & difjunfta , pluribus  quam  quatuor  ab- 
- folvi.  Puu  2.  4.8.16.32  fr  (unt  continue  proportionales} 
difeontinuevero  a.  4;:  3. 6 : ; p.  18  ::  5. 10.  Vel  etiam  f nam 


, * »\  »\»  \ \\ 

& ffc  proportionales  notare  licebit ) a.  3.  5 : 14.  6, 10.  puta, 
uc  funt  ad  invicem  2,3,5;  4,  6,  la 

De  Progreftione  Geometrica  continua,  duo  przfertim  tradi 
folenc  operationum  compendia;daobus  Problematis  propoftta. 

L 1 * Primum 

• ^ 


Jttvefligatio 

Smmje, 

' 


luvtfUgdtio 
itxmim  ulti- 
mi* 


st6i  De  FfOgrejJi$ne  Geometrica.  CAP.  jj* 

Primtimfft}  Totiu5progrc(IjQni8fiimma,fine  continua  inter- 
mcdioruai  omnium  terminorum  additione,  invenire.  Alterum 
eftj  Term-num  ultimum,  aliumve  a primo  fatij  remotum  neg- 
IcAisintermediii,  invenire.  * ® 

Primum  quod  attinet.  Continuae 
Progreilionis  furama  lic  reperitur.  Si 
terminus  ultimus  per  communem  ra- 
tionem multiplicetur  , C Hve , quod 
tantundero  eft,  progrefTio  per  unum 
adhuc  gradum  continuetur^)  atq;  inde 
anferatur  terminus  primus , & quod 
reftat  per  numerum  unitate  minorem 
quam  eft  communis  ratio  dividatur; 
prodibit  progreOionis  fumma.  Hoc 
eft,  ft  terminus  primus  ieu  minimus 
dicatur  A,  maximus  V,  communis  ra- 
tio R,  & progrciConis  fumma  S.  erit 
V R « A 

fC^'i  “S.  Cuius  Regulz  de- 
monftratlonem  deinceps  exponemur» 

Sic  in  progrcftione  adjunRa , de- 
cem terminorum.  Terminus  ultimus 
99366  in  commiincm  rationem  3 du- 
dus,  facit  118098;  unde  demptis  a 
{ termino  primo)reftant  1 18096.  Qj^i 
numerus  per  a ( numerum  unitate 
minorem  quam  eft  3, ratio  communis) 
diviios,  quotientem  exhibet  99048,  totius  progredionis  fum« 
mam.  qux  quidem  eadem  eft  b qux  ex  terminis  omnibus  con- 
tinue additis  emergit. 

Cum  autem  res  txdio  plena  videri  polfic , in  prolixioribus 
(altem  progreffionibus,  (inguloi  terminos  continua  multiplica- 
tione (igillatim  inveftigare  ; Huius  itaq;  operationis  compen- 
dium quxric  problema  Ulud  alterum;  Nempe 

ProgrelTionis  cujufvis  inchoatz,  terminum  Qltlmura,  alium- 
ve quemvis  adlgnatum,  a primo  facis  remotum,  invenire.  Quod' 
hoc  paRo  faciendum  docent.  Progre/Tio  expoftta  per  aliquot 
(altem  gradus  inchoetur.  Et  finguli  termini  notari  inteJJigan- 
tur  coiideni  numeris  naturali  ferie  progccdienabut  a ctphra  in- 

choatlij^ 


1® 

r * 

i 

. 54  1 

3 

162 

4 

486 

5 

1458 

6 

4374 

7 

13122 

? 

V 39366 

9^ 

59048 

S9i66 

■18098 

— 9 

Z)  118096 

5904!^ 

CAP.  31.  Ve  Trcgrt0owGemitTic4l  24g 

choaii*»  puta  o, i, 2,3.4,  ( vel  etiam  quibufvii  aliii,  conti> 

nua  progreflione  procedentibus , ab  o inchoatis:)  qui  Inditet 
vocari  foleni,Gve  Exptnentesi  diftanciam  cuiufq;  termini  a pri* 
mo  indicantes.  Hac  praeparatione  fafta } fi  terminorum  |am 
inventorum  quilibet  multiplicetur  vel  in  fe  vel  eorum  alium 
quemlibet;  &produ£^um  per  terminum  primum  dividatur; 
prodibit  terminus  ille  cui  refpondet  Index  ex  invicem  multi- 
plicatorum Indicibus  additiscooflatui.  Atq;  hoc, quoties  9m 
pus  fuerit,  iterandum  erit. 

Exfempli  gratia.  In  expofita  progreflione;  Inventis  terminis 
primoribus  quatuor,2,6,i8, 54,quibus  rcfpondent  indices  o,r, 
2,3.  Duftis  ^41^54  r termino  qua  to  in  felpfum  , cujus  in- 
dex 3*3»)  54’‘54  = *9i6  5 quem  numerum  fi  per  9 

terminum  primhm  dividamus,  proveniet  2)2916  ('1458 
terminus  feptimus  cujus  index  6 =±13  4 3.  Deinde;  fi  1458 
terminus  feptimus  jam  inventus,  cujus  index  6,  J ducatur  io 
54  terminum  quartum,  r cujusindexs)  prodibunt  78732, 
quzper2  (terminum  primum)  divifa,  exhibebunt  2)78732 
(39366  terminum  decimum , cujus  Index  pc=643« 
deinceps,  quoufq;  opus  fuerit , progreflio  per  (altus  cOQtinua« 
bitur. 


2 

6 

x8 


54 


3 


1456 


6 


39366 


9 


54  5 

114  4} 

2)2916  ^ 

1458  6 ' ’ 

X54  43  t 

2)78732 

39366  9 


Ex femplumliujufmodi*  aliud  notilTimura  libet  adjungere. 
Sint  in  equi  cujufdam  calceis  lingulis  fex  clavi, adeoq;  in  omni> 
bus  2 4 Et  venum  expolitus  equus  ea  lege  ut  emptor  pro  primo 
clavo  denarium  folvar,  pro  fecundo  duos , pro  tertio  4 , & fic 
deinceps,  fingulorum  clavorum  pretium  continue  duplando, 
Qizritur,  quanti  emendus  cA  Equus^ 

Vcl  ciiam}  Si  quii  fervum  conduxerit  ip*  annuo)  integnit^ 

Lia  ‘ ' ca 


«70  Ve  Prtgreljtoni  Gedmttrici»  CAP,3i 

ca  lege  at  prima  fepeimana  recipiat  denarium , fecunda  duos, 
tert!a4,&  dc  deinceps, (ingulii  reptimanis  mercedem  duplando. 
Quzcicur,  auancam  habiturus  eft  mercedem  fervus  anno  in- 
tegro, live  leptimanis  52? 

Confticuantur  primo,  continua  multiplicatione,  numeri  a- 
liquot  primores,  pat»fex,  1,2,4,8,16,32.  quorum  Indicea 
^}3)  4)5*  Duftis itaque  infera  ( termino lexto  cui  in- 
dex 5)  hunt  T024.  Quzeum  per  terminum  primum'diyiden* 
da  lint,  licq^  ille  i , numerus  dividendus  inde  non  mutatur } 8e 
propterea  1024  terminus  ille  eft  cui  convenit  Index  10=5 
^5,  nempe  undecimas,  live  poft  primum  decimus.  Ille  autem 
infedu6his  producit  f eadem  ratione,)  terminum  poli  primum 
vicelimum,  quia  1 0 4-  to  ^ ao.Hic  autem  (eadem  ratione^  du« 
fius  in  1 6,  terminum  poli  primum  quartum  ( cui  index  4)  pro- 
ducit terminum  cui  index  24  =>  a 04  4*  Qui  qpidem  terminus 
cum  fit  ordine  vicelimus  quintus;  adeoq;  clavi  ultimi  ,nempe 
vicelimi  quarti,  pretium  exhibeat  uno  adhuc  gradu  au£iumi 
iivequod  tantundemeft,  terminum  ultimum  in  communem 
sationem  du&um^  Hinc  A 
noferatur  terminos  primus 
I , numerus  refiduus 
16777215  (quis  «ini  per 
communem  multiplicato- 
rem nnicate  minutum  k 
nempe  a r = i , divi* 
dendus  ht;  hac  divilionc; 
non  immutetur, ) eft  ipfe. 
numerus  denariorum  qui- 
bus emendus  eft  equus : qui 
millena  millia  luperat. 

Sin  adhuc  continuanda 
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< • ■ 4 

8 

'32 
1024 
1048576 
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24 

48« 


Iit  progrelDo  ad  locum  nf*  4 5 o 3 5 9 9-6  2 7 3 7 o 4 9 5 
que  quinquagefimum  (e> 

eundum;  id  eodem  modo  Bet.  Nempe  dufto  in  feipfuro  termi- 
no modo  invento,  (cujus  index  24,)  habcbicurille  culus  index 
48  = 24  'I'  2 4.  Acqs  hic  item  in  illum  cu)as  index  4,  habebitur 
ille  cujus  index  52.  (nempe  ultimus  ia  communem  rationem 
qui,  unitate  minutus,  lummam  todui  progrelUonis  ex- 
hibec;  Wrcedcdi  quidem  fatis  amplam». 


GAP.  31*  Pregreffiene Gemttrkt,  »71 

Acq;  hinc  abunde  liquet  |n  quam  immcniam  & plane  incre- 
dibilem ftimmam  ab  exiguii  principiis  in  continua  progrefGone 
Geometrica  perveniatur. 

Priofquam  autem  hoc  negotium  dimittam ; libet  8t  Exfem. 
pium  aliud  annefiere,  ex  Authore  Arabico  dedufhim)  ( quod 
D.  Fofock/s  noftro.fiimmx  in  linguis  Orientalibu»  Emditionli 
viro, debeo:)  unde,  non  modo  hujufmodi  computi  exfempluo), 
( forufle,  omniunr  antiquiHimum,  ad  cn)us  imitationem  alia 
fuerint  excogitata;)  led  & aliarum  aliquot  inventionum  ori- 
ginem videre  licet.  Nempe  in  Commentariis  quos  fcripHe 
Seliho'ddin  Mohammed  ^ijefhadi,  in  Nobilillimi  Poetae  Tegrail 
Poema,  L4miMtoHA]m  di^m,  ad  hunc  verfum 

T Rnn  a 7 ola  hadathatfii 

••  •• 
hxc  habentur 

W"* 

'jcyar^l^  «i 

C v Mnol  y ^.yl' 

&— 

LXfr>  j*i»c 
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ij£aJ\  Ot)J^  LiJ|^ 

^4a/o  ^\^«Jt 

JjUk^8uJ\ 

^\5j  |J  V_^jyi^  1^'aJ^  CM«C,^byj  »<-. 

lu^sJ  aL>  oVfwU  Ot«A  k^o 

ci«£^  U»;C  ^3  Vt>Xc  (^\£s\o\ 

U/*o;c(J^j3|  c.jXiJI 

lJ>r^»V  — cVw» } („^vA4>^  >i> 

(^Vs>2U«43  t>7i  oAc>^3  ^ 

0>—Aci  ^ L-«a»i^ 

LV> J!>xp>3  u/\  v^6 

c3-^^A  o— !43J  jL>o^*i»3  i|5^6o«^| 

1— lUfiAd  rJ 

v^U'  ^Jc  J^/i  Us>  lu-VxajU>  ^>^3  v^<> 

*>cke  jfc*Xc  (^3  k33^ 

tX>Ul/«8kAXe 1^6  ^^iiaXAuUUa:^ 
Uf  .^^u»  1«^^  ^^^6  (ft  o^  ** 


C A P.  3 1.  Ve  Tieffefjitne  Gemetrkil 

I^JlS  &AO»^  |3  yt\»  ^6 

111^6  ^5=3U  &;>«  bjji£ 

•;•  ^!5(!  Ra^‘«»  1^ 

4^1^  (^Ualte  o^  0>^\  l>^.t>J1  LMKW  ^^U)l  (JIS 

C5^<^  »c>A  e)->*  <j-*v*3 

4^1  olcxVl  OuUo  jAj  JIj^,  ^ ^Am^jf- 

J«F*' 

®t>4*Jl^  ^ W*/««  t>^  2^t>»  jXf 

4^1  ^j£ie  ^>Ua31  cteUo  ^ (JiJ\  Ijjfc  t«Afl 
oV.A^I  \ye  (Ji^l  ^ (yf^^!»»a}\ 

C^  4^  cJ>* 

^«-A— jsi^  tJkJV  o^aaai^  c-i^^ 

L»^t>**l^ 

<j^>  4^;m3\  (J>sU&  »sif 

3 (3A^  VAJI  itl^sjB^I 

S™  'i}.f^  ci3J  R— 

<^J 


j y ^ Vt  Trogrijfi$nt  CemtlrUi%  C A P«  j r' 

(>e5»US^ 

(Ji*»  (JiJi  C*3^  S^^cAa*^  tflxaxil  u 

H— «>y* 

"caI^UJ\  {t>j*^j  \3^y  <?V[^ 

i?  u <j::^i  n**5^  u^ 

iA^f£t{  vt^t^.vpv.^jgamia 

. {*  a t«  P » 

r^A  cMW  i^iy^  tsJijjS» 

iLJtjju^  mis  j#Jv*  iwi^y 

ft — ^6  U(a.V^ 
t~A>j\^  S^.U  Jt^ 

^oJ\  li^  C^}^)  ^,A;c>3|^  V-4^o 

Ot)jiJ\  W»  V-^  V.-^^  c^  O^j 
<Juu^£i  a«>4>C(^<>3^  c^aH  fe>'  M>^ 

^-Awf  t^UUJ)  U UiD^  16U  Wlj  >1  <jt^3 1^<3 
^ V-^  LjL->?^  30lj  o^Uie^i  L/t  (,^_ia*i 

^ ,,^UaJ)  ^ Vw«  J;.  , , ft.  o» 

^oVI 


GAP.ji/  "Di  fngrijjliont  Gfimittctl  ' 17^ 

^loJ)  cV»a^  »U*^  1a,U 

14>VI  cJLJLi» a)1  Vw*. 

x-^  loVi 

cp^&sJ'  Vw#  iULi» 

ol^lj^l^  XXi*  ^jaO  ^Jui  vUjLo)  (j^^J 
JL_4«r^-  (J^Va»aioS 

...,-i  isXijAo  <jto-4f^ Q/^ ^~a>^.ti.A  8«J^ 

^ i^Aa5^  IL*^(3^  }jJLj^X.4rg  C*\Jtfr^  omVjJ) 

.;.ol«cr^i  <Jyk.I 

Qu2  Latine  fic  fonanr^  Certum  eft,  vocabulum  boc 
** r (hctrungc,  Scacchorm ludus\“\  Perficumefle,  cujuj  Thema 
«‘ Perfice  eft  fbtjb  ranc  ^ quod  Hgnificat  /rx/penV/,  uu2  fuot 
*•  Alfbiht  Alpharzan,  A^hU,  AlfbaraSy  Alro<h,  & BaJai^  L 
“ Rex,  Regina,  Elepbai,  Equu>,  Rcrcb,  Pedes.^  Hominum  aa- 
tem  non  pauci  falluntur,  quod  ad  Alfiilii qai  eft  AbaBeer  Etn 
Mohammtd  Ebn  Tabya  Ebn  AbdtOab  Ebno  'l  AbbB$  Ebn  Skl  Takjn 
feriba,  autumantes  illum,  Scacchorum  ludum  invenifle , eo 
quod  Proverbio  originem  dedit.  Certum  autem «ft  ludibu* 
*‘)us  authorero  fuine  Stjfa  EbnVabir  Indum.  Cum  cnina 
“ ArdfiAr  Ebn  Babec^  primus  Regum  Perfi*  Pofteriorum,  Calcu- 
lorum  ludum  [^TtbUs"]  inveniflet} undeSc  ATorti/brr  appella^ 
**  tuS  eft  ludus  ille"]  quem  ad  exemplar  mundi  compuluU.* 
**  Abacum  in  duodecim  domos  diftinguens,  ad  numerum  men- 
**iium  A nniiCalculoi  triginta,  numero  dierum  menfis,  Talos, 
^‘ad  indar  fpbzrarum  circumrotantium}  eorumq;  )aRum,ad 
inftar  motus  8(  circulationis  earundeni;  in  eifq}  pun£fa  nu* 
mero  Planctarum,  quorum  litus  quilibet  numerum  exbibec 
(eptenariumj  ( dum  feoioni  opponitur  mpna8,quinurnioni 
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Qgz  Latine  fic  fonanr.'  **  Certum  eil,  vocabulum  hoc 
**  rfhetrunge,  5ctfccfcor«m /»(/«/;  3 Perficumefle,  cujus  Thrma 
•‘ Perfice  eft  fbtfb  ranc  y quod  Hgnihcat  fcxfpecies,  uuac  funt 
*•  Al/bih,  Alfharzan,  A^hU,  AlfbaraSi  Altochy  & Bodakc  [ Hoc  eft, 
**  Rex,  Regina,  Elephas,  Equus,  Rcrcb,  Pedes.]]  Hominum  au- 
tem  non  pauci  falluntur,  quod  ad  Alfitlif^a]  eft  AbaBeer  Ef» 
Mohammed  Ebn  Tahja  Ebn  AbdtQah  Ebno  */  AbbBt  Ebn  Skl  Tai^n 
*'  feriba,  autumantes  illum,  Scacchorum  ludum  invenifle , eo 
*‘  quod  Proverbio  originem  dedit.  Certum  auiem«ft  ludi  hu- 
<‘)us  authorem  fuilfe  Sejfa  Ebn  Dabit  Indum.  Cum  enim 
“ Ardfl/ir  Ebn  Babec,  primus  Regum  Perfi*  Pofteriorum,  Calcu- 
lorum  ludum  [7«^ier3  invenilTeC}  undeSt  NdrJ/hrr  appclla- 
**  tus  eft  [ /wi/«i  i//e  3 quem  ad  exemplar  mundi  compofuit: 
* Abacum  in  duodecim  domos  diftinguen°,  ad  nuineruni  men- 
**  lium  Anni^Calculos  triginta, numero  dierum  menfisi  Talos, 
'‘adiDfiarfphararum  circumrotantium;  eonirnq;  jaRum,ad 
inftar  motus  8<  circulationis  earundem;  in  eifq;  pun£^a  nu' 
mero  Planetarum,  quorum  litus  quilibet  numerum  exbibcc 
*'  (eptenarium,  ( dum  fenioni  opponitur  Dpnas,quintcrniani 
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f*dyai,quiteroioni  ceraiaoppomcur^)  notas  quai  jaftn  forti» 
*‘cur  ludens,  indar  prxdeterminacionis  8e  decreti  divini,  quz 
*^ipli  aUquando  favcnc,  aliquande  adverfantur^  ip(e  autem 
**  calculos  pro  ratione  notarum  movet,  ita  intcrim  y t,  i per» 
‘^(picaci  fit  ingcnio,dlgnofcere  queat  rei  ea  arte  difponere.uc 
viftoriam  confcquatur,atqj  adverfarium  fuum  fuperet,  dante 
<*quod  deterroinaverinc  talij.  via  Aflliariorura. — 

Narravit  mihi  quidam  fide  dignus,  SheichTtkJiddfn  jfhmeJ 
Ebn  Tammah  dixifie,iadum  Calculorum  przdantiorem  efie 
“ ludo  Scacchorum,  quod  illis  ludens  agnofeat  Decretam  &. 
Pracdeccrminationcm  : ac  Scacchiis  l^ens,  eadem  neget} 

” quod  propius  accedit  ac  Matazalomm  fententiam. 

*‘Cumergo  hocinvcnificncPerfie,  eoqj  glorientur; 

‘*^Rcgi  Indias,  invenit  Sefa  przdidus  Schaccorum  ludum, 
**  quem  idius  temporis  fapiences  idi  praeferendum  cenfuerunt. 

“ Quem  ergo  cum  Regi  exhibuiflTet,  ejufq}  rationem  ipC  dccla- 
"raficci  ab  ipfo  juilui ) quicqutd  liberet , petere } petfic  ille 
“grana  tritici  juxta  [areolarum]  numerum  [continue J 
duplicanda#  Quod,ut  parum  quid,  exiiiimans  Rex , prae  eo 
“ quod  animo  conceperat;  male  ab  illo  tulit, quod  eum  rei  tam 
“ modicx  ac  tenuis  petitione  exceperit  eo  in  foco.  Rcfpondic 
ille;  fe  nolle  aliud. Hoc  igitur  illi  dari  iudit.  Ac  ubi, qui  Ra> 
“tiociniis  pt serant,  illud  conipiitaficnt ; Regi  dixeiunc ; Non  • 
“ efle  penes  ipfos,  quod  ad  illius  Exiguum  idud,  prope  accede» 
ret.  Cui  cum  Rex  haud  adbiberet  fidem  ; rem  ipli  demunr 
ftrarunc.  Adeo  ut,  Secundum  hoc,  majorem  ipfi  admiratio» 
*'  nem  incuteret,  quam  illud  Prius. 

**  Refert  AI  KSJiSbemjo  'ddtn  Abmrd  Eba  Chtltcan : Hxrcbac 
“mihi animo  flcrupulus]  de  hzc  furoma, donec  computV» 
da  quidem  Alexandrinus,  qai  me  convenerat , viam  mihi  o» 
“ fienderat  qua  manifefium  mihi  faRum  eft  quod  dixerant;  , 
chartam  mihi  exhibens,  qua  veritas  ipfius  coiuiaret.  Nempe 
**  numeros  duplicans  ufq;  ad  areolam  decimam  (extam,  illic 
ftacuit  granorum  triginta  duo  millia, feptingenta  fexaginu 
^%o£lo;fummamhanc,  inquit,  ftatuamas  menfuram  Jiaidi}, 
•“Qu^od  cum  examioaveram  , iu  fe  habuit  uti  dixit.  ■» 
Deinde  duplicando  decimam  feptimam  8tfic  deinceps  ad  v»> 
*‘ce!lmami  inca.fuit  menfura  J^ai^ab.Dein  u&nfnt 

Jriifbb^i  quas  duplicare  non  defiic  [hoc  cfi,  continae 

duplicavia 
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«duplicavit]  doqec  in  areola  quadragtfima  pertingeret  ad 
centena  & feptuagioca  quatuor  millia,  & reptingenas&  fexa« 

« ginta  duas  Ardubbai,cum  duobus  trientibus,  Aiq;  hate  fum, 

« ma  edo  granarium.  Deinde  Granaria  duplicans  ad  areolam  % 

* « ufq-,  quinquagefimam,  prodiit  fumraa, mille  St  viginci  quatu- 
« or  granariorum.Atq;  hxc  menfura.pro  urbe  habeatur.  Dein, 
illud  duplicans,ad  areolam  ufqi  (rmagellmam  quartam , quas 
« ed  omnium  ultima,  prodiit  fumma  urbium , fexdecim  mille 
**&  tercentum  oftoginta  quatuor.  Scias  autem  noneflTeinuo 
**  niverfo  nnindo  urbes  hiice  piures  numero.  Atq;  hadenus  ille, 

« Dico  egO}  ultimam  quod  producitur  duplicando  abacum 
Sebaceorum,  eft  oftodeciei  millc  mille,  (exiesi  quadringen- 
ta  quadraginta  fex  mille,  quinquiets  feptingenta  quadraginta 
quatuor  mille, qqater^rcptuaginta  tria  millia,  ters  feptingen» 

" ta  novem  mille, bisiquiogenu  quinquaginta  unum  millcjatq) 

• • • • • • • 

« fcxcenta 8t quindecim.  I 844^7  44«>7370^  55  i 6 15, 

^54321 

« Atqs  n collegia  fuerint  illa  in  unam  pyramidero  quadratam;  * ' 

longitudo  erit  * fexaginu  mllliarium}  latitudo,  panaltitudo  ^puiusStxi 
«etiam,  par*  fecundum  milliare  quod  conftatquatuor  mille 
cubitis  vulgo  udiatis : quorum  quifq;  ed  trium  fpithamarum 
« mediocrium.  Curo  etiam  Ardubbx  /Egyptiaex  menfura  ik 
« cubitus  cubicusj  pondus  ipdus  erit,  Rotalarom  ducentarum 
«Stqualuortquarumunaquzq^Rotalefl  centum  quadraginta 
«quatuor  drachmarum;  Drachma  auceroeft  granorum  cri- 
**  tki  (exaginta  quatuor. 

**  Porro  d numerum,  in  qualibet  areola , quadraveriunif; 

« quadrando  proddeitur  qui  datuendus  A in  areola  cujus  nu* 

« merus  duplus  ed  numeri  iftiusareolx,  uno  minus,  Exfempli 
grada;  ubi  quadraverimus  que^  eft  in  tertia , prodic  quod  » 
^‘qainueed:  Cumq;  quadraverimus  quod  prodiit  in  quinta, 
producitur  quod  nonz  ed:  Et  cum  hoc  quadraverimus,  pro* 
**dit,qa<^eddecimzfeptimx:  Hoc  item  quadrato,  prodibit 
**quod  ed  tricefirox  teniz;  atque  hoc  quadrato  , prodic  quod 
*‘ed  [loci]  fexageiimi  quinti : Unde d unitatem fubtraxeri- 
roui ; reliquum,  ed  fumma  idius  quod  ed  in  areolis  omnibut 
**  ufq;  ad  fexagelimam  quartam.  Quod  fi , ante  fubduRaro  u* 
nicatcfn,  dimidiaverimns ; erit  femi(Cs,id  quod  prodic  in  a> 
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reolarexagefiint  quarta,  Atqj  hacpraxiproditduplicatioa- 
baci  Scacchorum, quinque  operaiionibui.  — ^ ^ 

“ Dicicur^cx  quibus  excellant  Indi,  quibuiq}  reliquis  nomini* 

• “ bus  prxiverunt , tria  effc.  tii.  Librum  GoUilah  iVadcmnaii  i 
“ ludum  Scacchorum}  atqj  no?era  Figuras  immerarias. 

Cum  autem  in  fuperioribus,  laudatas  fit  Ebnpalecatu  gra- 
vis apud  fuos  author,  & magni  nominisj  leaorl  torfan  non  in- 
gratum erit  qu3C  apud  ipfum.in  vita  > habentur/  rcckare ; 

Qux,  latine  reddita,  ficfonant.  r c r 

• «Vidi multos  qui  alTemrent,  Scacchorom  Cfive  Le- 

•irmuloruml  iudum  invenilTe.  Quod  error eft.  E}us  enim  Au- 
*ibor  fuit  SefaEbnD^her  IsduS}  Rcgifque, cujas  gratia  illum 
‘invenit, nomen Siquidem /ifdpir  £in  Bab  c,  primua 
«Regum  Perfix  pofteriprum , ludum  Calculorum  mvencrar, 

« ( NiTdfbn  inde  diaum,  ab  Authore  fc,  denominatum:  ) quo 

* mundi,  ejuiq}  incolarum,  fpccimen  exhibuit}  dura  Alveum  in 
« duodecim  domos  diftinxit.menfium  anni  numero»  calculos 
‘triginta,  numero  dierum  cujuflibetmenfis,ftatuen8;  talos  au- 
*tem, decreti  Ditini,  & mutationum  quibus  mundi  incolas 

* agitat,  loco  pofuit.  In  fumma»  longus  effet  his  de  rebus  fer- 
*mo,  8ca  propofito  noftro  alienus.  Gldriantibusergo  Perfis, 

‘ ludi  calculorum  inventione;  in  Regis  Indorum  grati am,5fjfa 
‘ Scacchorum  ludum  compofuitr  Quem  calculorum  [WbJ 
‘longe  antecellere  cenCuerunt  iftius  temporis  lapientes job 

* multa  qux  enarrare  longum  efiet.  Ferunt  autem , quod,  ubi 

* Seffa  ludum  ifium,  a fe  inventum,  Regi  Shehrme  prxmao  ex- 
‘ pofuifier,  ille  de  hoc  miratus , valideq»  Ixtatus , juflit  ot  in 

* Ratiocinatorum  confefljbu8iifurpetur>  oroniumq;  qux  nollet 

* prxflantifsiinum  jiMicavit ; utpote  qui  bello  inftrumentum 
‘ elTet,  religioni  vitxq;  communi  fiabilimentum,  omnifq:  com- 

* menti  fundamentum;  atq»  Te  gratum  oftendit  & Ixtitia  affe- 
‘ ftum,  ob  infigne  quod  fibi  in  regno  fuo  hac  ratione  contlgif- 
‘ fet  beneficium.  Jufsicq;  Sefanti  ut,  quicquid  fibi  libueret,pete-. 
‘ ret.  Qui  ergo,  Opto, inquit,  ut  tritici  granum  prima  domo 
*[]arcoIa3  politum,  continue  duplicetur,  donec  ad  ultiniam 
‘perventum  fuerit;  illudq-,  quicquid  fuerit,  mihi  concedas. 

* Rex  aucem  illud,  ut  parum  quid,  contemptu  accepit;  & male 

* tulit,  quod  ille  exiguum  quid  & tenue  propofiiilTct , cum  iple 

* magnum  aliquod  animo  concepifl^t.  Cui  ille,  Nolo , ir.quii. 


C AP.  31»  Pregrejptm  Geomttrica,  2J9 

* aliud  quatn  hoc;  atq;  in  ca  petitione  perCeveratiijdonec  ipfiu» 

* voto  annuent  [ Rex]  id  ipli  dari  jufiit.  Quod  ubi  computi- 
« ftit  fuit  diaum  eflei;  illi,  ia^o  compneo,  retulerunt,  non  effc 
‘ penes  ipfos  frumentum, quod  fummam  iftam  xquaret  * vel  ad 
‘ eam  pfopc  accederet.  Quod  cura  Regi  nunciatum  efiet , ip- 

* feq;  diftif  affenfum  haud  praeberet,  computiftas  accerfi  judit, 
«Qui,  ab  illo  interrogati , reijponderunc}  (i  componaretor  to- 

* tum  quod  in  mundo  eflet  rrumentum  , id  fu/hmam  iftam 
'haodquaquaro  zquaturu.  Iplbq;  fibi  rem  demonllrari  petencej 

* cum  conhdentet  computum  feciflent , ^apparuit  id  fuiffe  ve* 
«rura.  Rex  ergodixit.  Magis  ego  te  mir<^,ob  eam  quam  fecilU 
« optionem,  quim  ob  Scacchorum  quem  invenifti  ludum. 

«Ratio  autem  duplicationis  illius eil,  ut  in  domo  prima, 

* ponatur  granum  unam}  in  fecunda , duo;  in  tertia , quatuor; 
« in  quarta,  odo;  atq;  ita  deinceps  ufq;  ad  ultimam  j 8c  quoti- 
«efeunque  ad  aliam  domum  tranreatur,  duplum  ejus  quod  in 

* priori  pofitum  fuerat  ftatuatur. 

‘Eram  autem  animo folickus  de  hacfumnia,  donec  com- 

* putillam  quendaro  Alcxandriz  convenilfem;  qui  duos  mihi 
« modos  oftendit  quibus  didi  veritas  pateret : chartamq;  mihi 
‘ exhibuit,qua  illud  delineatum  fuit.  Hac  fcil.  ratione,  ut,  cum 

* numeros  duplicaflet  ufq;  ad  domum  decimam  fextanr,  Hatue- 

*ret  ibi  grana  52768;  quam,  inquit,  fummam,  menfuram 
‘ Kadth  flatuai;  quod  mihi  perpendenti  ita  fe  habere  viAim  eft, 
«~  ■ DeiPy^i  K/tdah  domo  decima  feptima  duplicans, 

‘eo  modo  perrexit  donec  areola  vicefima  Waihah  haberet. 
•Dein  Wa\hM  duplicare  pergens , ad  pervenit ; Quas 

‘duplicare  non defiit,  donec  domo  quadragehma  jlrdcbtshn» 
‘bcret  174762  cum  duabus  tertiis.  Tum  dixit,  Hanefum- 
‘ mam  ftatuamus  Granariumi  neo;  enim  plus  e£  continebit  Gra* 
‘narium.  Dein  Granaria  ifta.afque  ad  domum  quinquagen» 

‘ mam  duplicata,  erant  1024.  Atq;  hzc inqnlt,  Vrbm  con&’ 

* cianr.  Neq;  enim  urbs  plura  Granaria  continebit ; 8t  quz 

‘ tandem  Urbs  tot  in  fe  continebit  granaria  ? Dein  du- 

‘plicatz  ufque  ad  domum  fexapliimam  quartam , qu;r  in 

* Scacchorum  Abaco  ultima  efl , ad  numerum  16584  periigc- 
‘runt.  Sciafque,  inquit,  non  cfTe  in  totomuudo  pluresquam 
‘ hz  urbes;  Siquidem  Sphzrz  terrz  circuitus,  prout  ex  Geome- 

* tria  confta^  eft  Parafangarum  8000;  adeo  ut  G quocanq;;ter> 
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* nB'loco  poneretarfunis  extremitas , quo  totam  terrz  (phac- 

* ratn  cingeremusj  donec  alteram  funis  extremitatem  ad  cun« 

‘ dem  locum  perduceremus,  ita  ut  occurrerent  utraq;  extremi* 

* tas,  funis  iftiui  menCuraeffet  longitudinis  railliarium  24000, 
‘quz  Parafangat  8000  , atquanc.  Atque  hoc  demonftrative 

* rerum  eftlipe  dubio.————  Notum  autem  cft  , partem 
*terrx  habitabilem  circiter  quartam  e)us  fphxrz  partem  efle, 
Aitq^h^fut  qd<r  de  hoc  oegocio  babec'£l)a  Ciie/fcon,loco  citato. 

Hzc autem  fuiiui  recitare  operx  pretium  duxi , Quoniam, 
prxter  elegans  przfejitis  negotii  exfemplum , idque  admo* 
dumvetuftuni,  & forte  omnium  primum t Habemus  etiam  o- 
riginem  tum  ludi  Calculorum  ( Alvei  aleatorii , ) tum  La- 
trunculorum (Schacchii,^tum  etiam  Figurarum  Numeralium. 
Noxiina  vero,  quibus  Latrunculorum  ludus  vulgo  appellatur, 
Cbejfe,  E(ches,  &c.  ab  ipfo  authoris  nomina  Sefa , videntur  de- 
du^a.  S(hauhii  vero  nomen,  a quod  Kegcm  lignificat. 
Unde  & Chetk^  feu  Shach;  quo, inter  ludendum , Regi  cevenJutn 
indicamus : 81  iSfescb  mat,  (hoc  eftiShdh  , rex  moritur,^ 
quo,  adverfo  Rege  plane  vi£l:o,  vifloriam  pro6cemur. 

^od  autem  ad  Calculum,in  citatis  Authoribus  recenfhaiH, 
attinet:  eft  quidem  ille  per  fe  fatis  clarus,  ut  multa  explicatione 
non  indigeat.  Id  inteiim  obfervetur,  quod  ex  calculo  pacet, 
poni  nempe, quoad  menfuram  capacitatis  , 

. 32768  Grana  tritici  = Kadah.  . . 

16  Kadah  sWaibah^  . 

- . 6 W^bah  =sc  Ardob.  ■ 

174762  f Ardob  sssGranario, 

1024  Granaria  » Urbi. 

32767  Urbes  «=  Summx. 

Item,  quoad  pondus , _ ..  ... . 

Ardob  =>=204  Rotal, 

Rotal  =144  Drachmis 
Drachma  = 64  Granis. 

Denique,  quoad  meniuram  longitudinis, 

V . Parafanga  s=>  3 Milliaribas. 

- -Milliare — 4000  Cubitis. 

Gubitus  — . 3 Spithamis. 

“ ’ Ardob  = Cubito  cubico. 

Uc  autem  meaTarxiftz  cum  noftrii  AugUeanis  melius  comJ 
• parentur 
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parentur  •'  libet  ftacutum  dt  menruris  AngUeanis  recen(ere, 

,Anno  3r°  Ewardi  primi  faucicuin  ^ hoc  eft,  Ahno  Do^ni 
130# . 

Confenju  totius  Regni  Angiiti , mnfura  regia  fie  ttmftltkto  efl  :ut 
* Venariut  Anglicuty  qtii  vocatur  Sterlinguf,  rotunduofint  «f>foftomy* 
ftndeat  triginta  duo  Grana  trilici  bene  exftccata,  & ex  medio  [ficd;  coi’  gentojere  net 
• leQai&viginti  Denarii , confihuant  Vnciam  : & duodecim  Vncixy^denaThtmt. 
cisnjliiuant  Libram  : & oQo  Libra  conJUtuant  * Congium  vini : & Anglica- 
oQo  Congii  vini  yCOH^ituant  0 Modiwn  Londincnftm:  qui  efl  » a 
fors  pterii.  . eABuOicI.’ 

Juxta  hanc  itaque  conftitutioAem  , 32  Grana  tritici  pen« 
dent  Denarium : ^40  Grana, pendent  Unciam : 7680  grana,  • 
pendent  Libram,  (adeoqueconfHtuuncmcnfiiramPintz, 

Congii-*)  61440  grana,  confticuunt  vini  Congium  : 8c  4p  1 5 zp 
grana,  conftituunc  Modinm. 

Videtur  itaque  Modiuf  nofier,cm  affignantur  grana  491520,  - 
prster propter arqnalis efle  illorum  Waibi,  cui  nempe  im- 
plendae fatii  fijpcrqae  fufficiant  grana  loci  vicefimi , hoc  eft, 
grana  524288.  Item  eorum  Kadah  (ifempe  .iWaibae^  cui  ' 
impicndx  fatis  fuperque  fufhciant  grana  loci  decimi  fexti,  hoc 
eft,  grana  317  6S;  perinde  fere  videturatqi  Semicongius  nofter, . 
cui  nempe  conveniunt  grana  30720,  quippe  toti  congio  con-  ' 

veniunt  grana  61440.  Similiter  eorum  Ardob=^6  Waibir, 
continebit  propterea  6 modios  Angiicanos circiter. . 

Similiter;  cum  eorum  Ardob  pendere  dicitor  204  Rotalas; 
adeoq; Waibah,RotaIai  34, hoc  eft,  Drachmas  4896,  ftve  J 

Grana  ponderis  313344.  Patet  vel  eorum  Grana  ponderis,  j 

graviora  fuilTe  tritici  granis  ; velfaltem  grana  (ritici  qaz  ha- 
bentur loco  viceftmo,  nempe  524288, mmep plora  efte  quam 
contineat  Waibah,  quz  autem  loco  decimo  pono  babemnr,  ^ 
pauciora,  nempe  262144. 

Si  autem  ponantur  illorum  grana  ponderis,  noftris  zqualia, 
illorum  Rotala,  ( hoc  eft  grana  9216  ) fuperabit  libram  rto-- 
flram  (eam  nempe  quam  "trotanam  vocant,  granorum  7680}. 
duabus  unciirSt  femifte  fere,  adeoque  prope  accedit  ad  libram 
quam  vocamus  AvctdufKtiSy  qux  zquatur  unciis  Trojanis  14  f ', 

( nempe  librz  Tro)anz,  & duabus  unciis  cum/eroifTe  , & infu-  , 

per  duobus  denariis;  fke  unciis  14  8t  denariis  12.)  Si  vero 
eorum  graoa  majora  tint  j ut  nempe  coruw  Waibah  vel  zquee-  * 

modium 


I 
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Modium  noftrum-,  tum  illorum  fere  duis  Ubras,quas  vocamur» 
Trojanas  zquabici  falcem  34  Rotalz  ('pondus  Waibx ^ zqua*« 
bic  60  libras  Trojanas,  nempe  modijnoftri  pondus.  Accura- 
tam vero  menfurarum  vel  ponderum  illorum  cum  noftris 
comparatioiftm  hinc  inftituere  minime  valemus  ^ propterea 
quod  ( ubi  omnium  fundamentum  |acitur ) grana  loci  decimi 
lexti  non  ftacuuntar  menfuram  Kadah  prxcife  implere,  fed  • 
faltem  implere , & potius  fuperare  quam  deficere. 

Si  autem  libeat ecia  totam  quz  emergiegranoturo  molem,ad 
ntenfuram  milliaris  Anglicani  redigere illud  baud  magno 
labore  (iec.  Cum  enim  conftac,  ex  fuperius  ditiis, grana  loci  vi- 
cefimi,  524^88  , falcem  zquare  vel  potius  fuperare  modium 
Anglicanum:  erit  modiorum  in  tota  mole  numerus  (ut  divi- 
fione patebit)  35184372088831  ((altem uno  grano  minus^ 
nempe  quantus  eft  numerus  granosum  in  loco  46> 

Cqncinet  autem  quilibet  modius  Congios  ofio,  quilibet 
autem  congius  pollices  cubicos  231, ‘(de  Vini  Congio  intel* 
ligo,  nam  Congius  cervifiz  continet  pollices  cubicos  273! 
nempe  tot  cubicos  pollicesi  quot  funt,  in  .quadrata  Pertica, 
Tedes  quadratis  nam  16  fx  16  J = 272  i)  quod  accurate  (e 
obfervafre  cedatur  D.  Oughilredtu  in  libro  quem  VtCmuUi  Prs« 
fouionumin(cnpGt)Cep.9,  Et  propterea  in  Modio  Anglicano 
Continentnr  pollices  cubici  1 848;  atque  in  (ex  Modiis  ApglJca- 
nispollices  1 1088;  cui  cum  praKerproptcrzqualis  fuhic  col- 
ligitur Ardoba /Egyptia»  quz  illorum  cubito  cubico  zqualts 
ponitor,  er  it  illorum  cubitus  cubicus  pollicibus  Anglicanis 
1 1088  zqualis;  adcoqs  cubiti  longitudo,  erit  pollicum  AngU- 
canorum  22  circiter* 

Milliare  autem  Anglicanum  continet  8 ftadia , quornm 
quodlibet  conttnec  40  perticas,harumque  quzlibet  pedes  16 1: 
adcoqs  ftadii  longitudo,  eft  pedam  660  ; milliaris  autem  , pe- 
dum 5280.  Et  propterea,  milliare  cubicum  continebit  pedes 
cubicos  I47S97952000S  hoc  eft  , pollices  cubicos 
254358061056000  j f quippe  pes  continet  1 2 pollices,  adcoqs 
pes  cubicus  pollices  cubicos  1728  = 12x12  x f*i.) 

Cum  itaque,  uc  di&um  ed,  modius  contineat  pollices  cubi- 
tos 1848,  divj(b  per  hunc  numerum  numero  pollicum  cubi- 
corum, unius  milliaris  cubici,  prodibit  1 37639643428 f nu- 
fueriis  modtoruin  In^milliari  Cibico*  Per  quem  icaqs  numerum 

fi 
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fi  dividamus  35184372088832  mi merum  m odiorum  In  tota 
mole,  prodibit  a$s  numerus  milliarium  cubicorum. 

Cum  autem  Pyramis  iic  t Parallelepipedi,  (fuper  eadem  l^fc, 
aeque  alti*0  fi  triplicetur  nuraerm  milliarium  in  expofica  pyra* 
midc,  ha^bitur  Parallclcpipcdum  fuper  eadem  bafe  zque  al- 
tum,’ nempe  766  y88oL9 , cuius  numeri  latus  cubicum  eft 
p\^30.  Adeoq;  fiiromx  tripl^im , fuperac  corpus  cubicum 
cu  lUi  latus  7 milliaria.  Ec  propterea  ipfa  fumma  C nempe  cubi 
triens)  fuperabit  Pyramidem  cujus  tum  longitudo , tum  lati' 
cudo,  tum  altitudo,  eft  milUarium  Anglicanurum  9. 

Dum  vero  in  commtncario  dicitur  aequare  Pyra- 

midem longam  latam  8<  altam  milliaria  60;  manifrftum  men- 
dum videtur : vel  enim  meus  mc  fallit  calculus  , vel  reponen- 
dum eft  6.  Cum  enim  ftatuitur  eorum  Ardoba  cubito  cubico 
aequalis:  Tot  erunt  Hi  tota  mole  cubici  cubici , quot  Ai  dobz; 
nempe  586406201 4805 1 , (nimirum  i numeri  modiorum, 
five  Waibarumj  ponitur  enim  Ardoba  zqualis  fex  Waibli.) 
Cum  itaq;  ftatuitur  eorum  milliare  aequale  cubitis  41)00; 
adeoque  milliare  cubicum , cubitis  cubicis  64O00000000;  Si 
per  hunc  numerum  dividatur  numerus  cubitorum  cubicorum, 
li ve  A rdobarum,  in  tota  mole  pyramidali,  prodibit  numerus 
milliarium  cubicorum  in  pyramide  91(6^; 96898  ^ ; ejufque  tri- 
plum 27^  006944  numerus  milliarium  in  Cubo  fuper  ea- 

dem bafi;  CUJUS  latus  cubicum  eft  6 (Jos  proxime*  Adecque 
Pyramis  ( ouippe  Cubi  triens)  cujus  tum  longitudo,  tum  lati- 
tudo, tum  altitudo,  fit  iftorum  milHarfom  6 i proxime  zqua- 
bjt  totam  granorum  fummasD  Iliorum  itaque  milliaria  6 i,' 
videntur  zquare  circiter  9 cx  nofiris.  Unumque  ex  eorum  miN 
liaribus,  zquabit  fere  unum  cum  feroifte  ex  noftris. 

Atque  hzc  funt  quae  de  Menfuris  comparandis,  hicloci,  di* 
cenda  videbantur.' 

Quo  quis  autem , de  incredibili  hoc  I 

augmento,  minus  dubitet;  placuit  totius  2 

operationis  procc/Turo , ad  locum  ufq;  • ' . 

fexagefimum  quartum  continue  duplan-  ' A 

do  apponere ; termini  autem  ultimi  du-  ^ 

pium,  unitate  minatura  , eft  omnium  ag-  ' ^ ° 

gregatum  i quod,  fiquii  dubket,  cootinue  9 ^ 

/id^cndo  conftare  poterit.  64 

N a 
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1 

3 

4 

5 

6 

7 
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138  8 
256  9 
512  10 
1024  II 
2048  12 
4096  19 
8192  14 

16384  15 
‘32768  16 

65536  17 

I 3 I 07  2 18 
262144  19 
524288  20 
• 1048576  21 

2097152  22 
4194304  23 
8 3 8 8 6 o 8 24 
I 6 7 7 7 2 I 6 25 

33554432  26 

, 67108864  27 

134217728  28 
' 268435456  29 

536870912  30 
1073741 8 24  31 
2 I 47  48  3 64  8 32 
4294967296  33 

8589934592  34 

17179869184  3$ 
343597383^8  36 
68719476736  37 
13*743895  3472  38 

274877906944  39- 

5497558  13888  40 
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1099511627776  4? 
219902^255551  42' 
4398046511104  43 
By  9609  ^02  %>2oi  44 
* 17592186044416  45 

35*84372088832  46 
70368744177664  47 
140737488355328  48 
281474976710656  49 

5 6f  94995  3421  312  50 
1125899  906842  624  51 
325 I 7 99  8 1 3 6 85 2 48  52 
4503  5 99  627  370496  53 
9007199*54740992  54 
18014398509481984  55 
3 6 02 879 70 1 8 9 6 3 9 68  56 
720575940379*7936  57 
144115188075855872  58 
288230376151711744  59 

576460752303423488  60 

1152921504606846976  61 
2305843009*  13693  9-5  i*  i 62 
4611686018427387904163 
9 223372036854775808I64 


18446744073709551615  Summa. 


Nota  autem.  Indicet  in  poftremohoc  exemplo  appoHtot 
Xf  niro  locorum  ordinem  dtfignare,  nempe  ab  i inchoatosi  non 
amem,diftanttam  a primo,  quod  faciunt  Indicet  ExCemplorum 
aliquot  prKccdentium,  inchoati  ab  o:  quod  quidem  illic  fa- 
dum  eft  ob  eam  quam  tradidimus  Regulam,  de  Termino  ulti- 
mo, vel  alio  qui  aliquanto  a Primo  diftet,  oroidls  incenncdlis, 
inveniendo. 

Atq^  hadenus  de  Progrcflione  Geometrica  hic  didam  e^A. 
Fulior  autem  hujufce  ici  tradatio  habetur  deinceps  capite 
XXXIII.  Unde  & jam  didmram  demonftraciones  fune  peten- 
da. 
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GAP. 
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GAP.  XXXII. 

• • 

Dt  ttgmUbfmwfi  (higim  & V[u* 

St  auwraea.qqainfupcriori  Qapite  tradidi  tnug,  Rrgala, 
ffinOfigt,  C remotioribui  intermediis,  quali  per  fal- 
. tum,  inveniendis, ) maximi  quidem  momenti  (legula  ; non 
tam  ab  eum,  quem  iam  oftendimtis , illius  ufum;  quam  ob  in- 
figniora  qux  inde  defluxerunt  commoda.  Ex  hoc  enim  funda- 
mento, dependet , Miriicum  illud  LogirUbmorum  inventum: 
Quod  inchoavit  quidem  Nobilillimui  Jobannes  Nipperut , Mcr- 
cbijiinii  apud  Scoto!  Baro : perfecit  autem  8t  confummavit. 
Egregius  illeGeom:tra  Henricut  Briggitis , Prxceflbr  olim  meui 
meritiilimus,  Profeflbrum  Oeomcttiz  SaviliMnirum  primusj  nec 
hujus  tantum  fubfellii,  £ed  8t  totius  Academae  decus  8c  orna- 
mentum. 

Totum,  inquam,  illud  Logarithmorum  negotium  hoc  fun* 

* damento  nititur.  Sunt  enim  Ligariibmi,  numeri  Arithmetice 
• proportionales,  totidem  Geometrice  proportionalium , Indi- 
ces. Horum  autem  Indicum,  live  Logarithmorum,  ope, per 
Additionem  8c  SubdufHonem  magna  facilitate  id  perticitur, 
q jod  in  veris  Numeris  non  nili  per  Multiplicationem -&  Divili- 
onem  faciendum  erat.  Item,  per  Bipartitionem , Tripani  io- 
nem, Quadripartitionem,  &c.  id  perficitur , quod  naturali  me- 
thodo per  Extraftionem  Radicis  Quadraticje,  Cubicx,  Biqua- 
dratlcz,  &c.  perficiendum  cft. 

Starocrunt  quippe  illi,  Logarith- 
mororn  Magiftri, (communicatis  con- 
iilils,)  numerorum  Geometrice  pro» 
portionaiium  »,  lo,  loo  , jooo,  8tc. 

Judices,  fivcLogarithmos,  Arithme- 
tice proponionales,  o,  ij  a,  5,8tc.  Ad 
numeros  autem  iftts  intermedios  , hl» 

Item  intermedros  Logarithmos , debi- 
ta ratione  interjeRos,  aptarunt.  Indi* 
nempe , live  - Logarithmis^  inte- 


• ' ■ I 

o 

♦ 70 

Ii 

loo 

t 

rooo 

3 

lOOOO 

4 

700000 
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d* 
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gris,  partium  decimaliuni  adjeAione  iea  audit , ut  fingulo- 
' rutu  incerjedorum  numerorum  fcdei  poftolarune , 6ngum  in- 
teriedis  numeris  Tuos  Logarichmos,  Uboriofo  calo^o,  8c  iuda*  • 

feflis  vigiliii,  invcfligarunc  ad  hanc  fere  formam.  t 


Numeri 

Logaritbmi 

Numeri 

LogarithmC 

1 

0 . ooooo 

500 

2. 69897 

0. 39794 

750 

a . 87506 

5 

0. 69897 

1000 

3 . ooooo 

0.87506 

2500 

3-39794 

10 

I .00000 

5000 

3 • 69897 

35 

1.39794  » 

7500 

3 . 87506 

50 

1 .69897 

TOOOO 

4.  ooooo 

.75 

( . 89506 

asooo 

4*39794 

xoo 

a .00000 

30000 

4.69897 

250 

2.39794 

75000 

looooo 

4 .87506 
5 . ooooo 

Atque  eadem  methodo  omnibui  etiam  hiice  intermediis  nu¥.  - 

meris,  nempe  ab  i.ad  looooo,  aptatos  habemus  Logaritbmot 
jamjam  inveftigacos  Jn  D.  Bri^gii  AriihmeticM  Logaritbmica  con- 
fpiciendos;  nempe  ad  ufq-,  centena  millia:  qui  etiam,  non  mag* 
no  labore,  (Cumptis  nempe  proportionalibus  intermediis) 
ad  ufq>  centies  mlilcna  miiiia,iine  notabili  errore,  accommo- 
dari poterunt.  Sed  8t  ibidem  Canones  Sinuum,  Tangentium, 

8e  Secantium,  Logarithmicc  computatos  habemus.  Qno- 
rom  omnium  Aihorem  traditionem  qui  poftulac  ,*turo  ibidem 
quaerat,  tum  in  ejurdem  Trigonometrid  Britarmiu  5 ab  Himm 
Gtlkkr^ndi  ( AAronomix  in  Collegio  CrtHumtoii  apud  Lqo- 
dinenfes  tum  Profeffore)  edita  8c  a^«. 

Logarithmorum  autem  ufum  quod  attinet.  Vuwum  Logarithm(f 

vif,  ‘(  aut  etiam  plurium,)  Numerorum  l.ogariihmi,/inul  additi tconfti-  rum  ufusjin- 
luunt  LogaTitbmuu,qui  numero  ex  affifnptoramnnmernm  continuamul-  Multiplicatio 


liplicatione  faUo  unvtniU  Adeoque  in- 
vencofadi Logaritbmo,  habdtnr ipfe  Logar.  Num:* 

numerus  fadu8,eX  Canone.  Put^  fi  ii397P4  2$ 

nunKria5,Logarithino  J,}P7«4,ad*  4-2  00000  xoo 
jiciaturnumeri  100,  Logarithmiis  2;  3>3P7P4  2500  • 

Ijlpirum  aggregatum  a + 1 ,3974^  = 

N n . ^ • » . 3fc  • 


Dc  Logmithmii.  CAP.J* 

3,59794,  eft  Logaridimus  numeri 
«5  X loo  « 2500.  Pariter,  fi  numeri  Logan  Num: 

25,  logarithmo  i,  39794, adjiciatur  1.39794  **> 

numeri  75  , logarichraus  i,  87506-5  x 1.87506 
horum  aggregatum  ^,^7^00  eft  Io-  5,87300  1^75 

gaxuhmuB  coi  in  canone  convenit  nn* 
merui  1875.  Eodem  modo;  in  continue  proportionalibus,  !, 
2,  4,  8tc.  cum  ad  inveniendum  locnm  fexagcfinmm  quartum, 
numerus  I,  continue  multiplicanda»  eft  in  a (exares  81  ter  , fi 

numeri  1 logarithmo  o,  oocoo,  adjiciatur  numeri  2,  logaiith- 
mu»  0,50103,  fexagies&tcr,  (hoc  eft,  63  * o,  30103  j pro- 
dibit 18, 96489;  cui  juxta  CanonemLogarhhmicfi  conveniet 
numerus  922  330000000000000,  circiter^ vel faltem 
92234OOOO000000000;  vel  potius  inter  utrumq; ; neq;  enim 
in  tam  vaftis  numeris  cxfpe£iandum  eft  ut  canon  Logarithmi- 
cus  majori  aw^tict  rem  prodat. 

Similiter;  Si  txniuHtri  Vividtndi  Logarithmo,  auferatur  Lcgaritb’ 
In  Vivifio^  Diviforisa  proJiliit  Lo^arithmut  potientis»  Si  autem  piaret 
” .continue  faciendae  fint  diviliones ; ex 

propofiti  numeri  dividendi  Logarith-  Logar.  Nuro^ 

mo,  auferendi  funt  Logarithmi  otn-  ' 2,00000  loo  fi 

nium  continue  dividentium.  Puta,  fi  ,^,69897 50 

0,30103 


ne. 


In  Totefia- 
tamCeueji. 


cx  numeri  100,  logarithmo  2,00000, 
auferatur  numeri  30  Logartthmus 
1, 69897;  manebit  0,30103  Logarith- 
mus  Quotientis  8.  Siex  numeii  50 
Logarithmd  i,  69897  auferatur  o, 

69867  logarithmus  numeri  5 , mane- 
bit I.  Logarithmus  numeri  10.  Item  fi  ex  numeri  61875 
logarithmo  4,79151  aufe- 
ramur tum  I,  39794  loga-  Logar. 
rithmus  numeri  25  t tum  1,  4,79151 

87506  logarithmus  numeri  _ i,  39794 

^5;  ('ex  canone  de  promendi)  r*  i>^75Q6 

manebit  i,  51851  logarith-  1,51851 
mus  numeri  33,  duabus  divi- 

fionibuiper  25  & 75  continue  faAis provenientis.  Et  fimilite» 
alibi* 

Atque  hinc^umiUctir  fequitur;  Si  numeri  a^ufmij.Legariihame 

difkiur 


1,69897  5oC*o 
^0,69897^  5 

1, 00000 


Num. 


1 


^9 

Nani. 

.5 

115 
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dtiJ>!eiur,tTi}‘ltmr,quadrf/pleniT,&Ci  pr#- 
vgnict  Lofjifithmm  Quadrati  , Cubi,  Logar. 

^nadrati,&(-  expojit*  raditis.  Puta  nti-  o,  698^7 
mei  i 5 logarithmos  o,  69897  , tri-  f o,  69897 
piatus»  nempe  2,09691  ==  3 x 4-Q»  60897 
0,69897=0,  698974-  o,  69897 -f  2,  09t>i 
o,  69897  ) eft  logarichnius  numeri 
125=5  X 5 * 5. 

Et,  vice  verQ  ; Si  nmeri  njufvis  logaritbmus  futril  ^bifariatth  Ridicum 

trifariam,  quairifaTiam,&c.  divifus  j frodibit  Icgariihtr.us  raditis  qua-  oetraOione, 
dratic£,  tubitre,  biquadratic£,&c.  Puta  3)2,09691  (o,  69897, 
erit  logarithmus  numeri  5 r=  V’  >25. 

Qioiie*  autem  occurrit  numerus  minor  per  majorem  difiden-  Fra3ior.um 
dus  unde  oritur  nunertn  fraftus,qui  Logarhhmi, 

unitate  minor  cftjprodibiiLogarith-  Logar.  Num. 

mus  Negativus  five  ablathius,  qoip.  0,30103  2^^ 

pe  minor  quam  o,  00000  logarith-  .-0  ^771 2 3 

mus  unitatis.  Puta  3)  2 T f numt*  o,  17609 
rus,  logarithmuni  pofhilabit  o, 

17669-  qui  nempe  provenit  fubdufto  logarithmo  numerf  3,  ex 
logarithmo  numeri  2. 

Qiii  plura^ictit  de  Logariihmici  Canonis  (ivc  Conilruftione 
flve  uru, aiithorcs  adeat  fupra  laudatos,  Nepperum,  Briggiunv, 
Gcllibrandtim,  aliofq;  qiii  de  hoc  negotio  ex  profeifo  fcripfc-« 
runt.  Sudiciat  nobis,  operationum  Logariihroicarum  originenr 
& fontem  indicade. 


CAP.  XXX  ^IL 
Trogreffli  Ge§metricafu/iiu  traditur. 


■*7! 


Sicut  fuperius  CAP.XXVll  & XXVIII,  Progreffionls  A- 
rithraeticac  do^^rinam  fufius  profecuti  fumus , libet  eadem 
Methodo  81  Progreflionem  Geometricam  aggredi , fequentibus 
propondonibus  explicandam.  Quod  qo6  rcftlus  fiat,  hzc  fun* 
co  quibus  fura  ufurus  Symbola- 
Terminul  minimus,  quem  primam  appelloific  A ; maximoa» 

Vi 


V*  PfgrtfpvuGtonttutM»  CAP. 

Vi  exireraomm  reftartgulum  W = V>tAi  maximi  admi- 
nknuoi  ratio  ^ ; Rcaangulorum  ( ip(i  Vi  xqualium^  v^erm^- 
oii  reciproce  lumptij  comprchen(brutn  aggregatum,  Zj  nu- 
merus terminorum,  T ; communii  ratio»  R ; diftantia  termini 
(ujuRii  a dato,  D}  famma  progrd[fionis,$. Termini  ipli,  a mi- 
nimo inchoando, dicantur.  r,  d,  e,8cc ; a maximo  trero  in- 
choando, dicantur  *,  y,  /,s,  8(c.  Numeros  qui  cujufq;  ter- 
mini a primo  diliantiam  indicant,  /«/ice/ appello}  puu  o,  1 , 
j,  8(C.  Hjs  prxml/lia,  fequuotur  propoikianes. 


• 

R')V 

t 

A 

d 

0 

t 

R»;V 

R»)V 

6 

AR 

b 

1 

i» 

18 

AR* 

c 
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» 

R‘)V 
R*  )V 

54 

AR' 

d 

3 

c 

162 

AR* 

t 

4 

• 

R*)V 
R*  )V 

486 

AR  ‘ 

f 

5 

1458 

AR* 

g 

6 

y 

R*;v 

4374 

AR’ 

h 

i 

|3 

r;  V 

13122 

AR* 

i 

V 

39366 

AR^ 

K 

9 

I*  Si  fit  a •=  A/  erit  i A R,  e = A R • , d ==  A R * , 8tc. 
QuU  bec  enim  terminus  in  communem  rationemfdu^s,  pro- 
ducit terminum  proxime  fcquentem.  per  dcf.  Frogrefiionis  Ge- 
ometriae. 

1.  Quilibet  ergo  terminus  producitur  ex  multiplicatione 
termini  primi  in  Rationis  communis  poteftatem  Jndici  cogno- 
minem^  vel  ( quod  idem  eft  ) cognominem  diftantiz  ipims  a 
termino  primo, ipfum  primum  non  compuundo.  Nempe  AR^. 
Sequitur  ex  przced. 

3.  Datis  igitur  Termino  primo  feu  minimo , Ratione  com- 
muni, & termini  quzhti.  diftantia  a primo } A,  R,D>  liabetuc 
terminus  quzfitus,  nempe  ARd.  per  prxced.  Puta  termincM 
ihttus  f,  cujus  index  fiva  diftantia  a primo  5,  fit  ex  duRu  pri- 
mi in  rationis  communis  potcftatcm  diftantiz  D »=  5 cog- 
nominem. /s3=  AR  * . 

4.  Si  terminus  maximus  five  ultimus  fit  V , eric  pcnultbnui 

V V 

• Rf  vel  R ) Vi  aatepenulcimmR*  vel  R * ^ V j hinc  proxi- 
me 


GAP.  33«  'De  G4hrr.i\tui,  ' 5^, 

minor  R»  J V»  & fic  deincepi;  Vc==**  a* 

= jVa=/.  8fc.  Quilibet  enim  terminoi  ptr 
rationem  ccmnnincm  divifui,dat  terminum  proxime  rainoum 
perdef  progr.Geom. 

5.  Quilibet  igitur  terminus  arqnalis  <ft  , termino  maximo 

per  rationif  communii  potcftaiem  diftami»  ab  ultimo  cceno^ 
minem  divifo.  Nempe  R«*)V.  perprxced.  ° 

6.  Dato  ergo  termino  Maximo,  cum  Ratione  communi,  Se 
Diftamia  termini  quatfiti  a maximo;  V,R,  D;  habetor  tenJii. 
nuiqoajfitu?  Putafextuia  fine,  fire  ante  ultimum  quimus, 
C “ « J V . per  przced. 

7.  Dato  termino  quovis,  ( ut  / j cum  ratione  communi . U 
cujufvii  affignati  majoris  diftamia  a dato  j f,  R,  D;  inveni- 
tur termmus  alfignatusfppta  i. ) nempe,  multiplicando  termi- 
num datum  in  Rationis  communis  poteftatem  diftantlz  coa- 
nominem.  Hoceft  i =/Rd  =/R  »,  Nam  perdef.  vel pro| 
1.  pro  lingulis  diftami*  gradibus,  poteftas  rationis  communis 
unitate  angetur;  ergo,  pr®  omnibus  gradibus,  tot  unitatibus 
quot  funt  ipfi  diftantiz  gradus. 

Ratione  communi  cuiuf- 
v«  afllgnati  minoris  diftantia  a dato;  ( puta  /,  R.  D; ) Invenitur 
alfignacus.  f utf.)  Nempe  dividendo  datum  per  Rationis  po- 
teftatem diftantj*  cognominem.  Pota  Rd)  /=c,  hocVft 
f*  Vel  Rd)^g_|  R4  j Sequitur  ex  dcf.  vel 

prop.  4. 

P*H*g**or  duorum  quorumvis  terminorum  ab  invicem 
oittantia, ci^  Ratione  communii  D,R;  datureorundem  ad 
invicem  ratio,  ('puta  i ad  f » vel  ( ad  /Jnempe  per  7 & 8;majo- 
ris  ad  mmorem  ratio  eft  R d , & hujus  reciproca , e ft  rtfthotis 

adma;or*m.  Puta  ^=Rd=»/Rj  &finiiUcer  f = Rd 

«Rajvel-f  =»Rd«Ra, 

zo.  Datavero  terminorum  quorumvis  ad  Invicem  Rationf, 
cu  eorundem  ab  invicem  diftantia;  (puta  i ad  /,  D j datur  com- 
munis Ratio.  R. Eft  enim  ('per  przccd.)  datorum  teiminorum 
ratlaad invicem,  Rd  , rationis  communis  poteftas  diftaniiz 
cognominis:  cxtraRa  igitur  analoga  radice,  habetur  cemmu- 
lus ratio.  Nempe R=  VdRd. 


O o 


f I.' 


‘DtfrdptfptntGemtUU  CAp.jj 

Tii  IwmD4tateroimoratnqaorucnvii  adfn^cea  rttionc; 
<Rd  perprop,9.)xafn  mioiic  cotnmntu  datur  eorom 
«b  invicem  diftancia.  D.  Querendo  nempe  quota  poteftai  Rd 
iitipIiasR. 

I a.  Porro;  Termini  duo  qutl1bet>  cum  duobut  alKi  eiurdem 
progrefOontiqtitbaflibee^in  eodem  ab  invicem  diftantia  pdGti; 
iunc  8c  in  eadem  ad  invicem  ratione  conftituti.  Cnm  enim  (per 
prop.p.J  termini  majorh ad  minorem  rado  (it  Rdjfi  utro» 
bique  zqualit  Gc  cum  R,  tum  Dj  erit  Statrobiq;  «qualis  Rd.' 
puta  ^ propter  «qualem  utrobiq;  diftaniiarai)  ^ C * * • 

ij.  Eccoacra;  Si.eadem  Gt  ucrobiq;  eorundem  majbrit ad 
minorem  ratio,  eadem  eft  8c  utrobique  diftontta,  NamG  Gc 
uerobiq;  «qualii  tum  R,  cum  Rd*  e/it  8t  utrobique  zqualit  D,  ■ 
Puta  G i .f : eric  8c utrobique zqualis  diGancia. 

14.  Ergo  etiam:  Si  exterroiuli  quotvis  continue  propor* 
Uonalibui,  feligantur  qqotlibec  io  eadem  continue  ab  invicem  ^ 
dlftanda ^ Puta, da.  L 

a,b  ,e  .i,*,f',g.b»i.k. 
d.  f.  b.  1^.  s- 


K>  rf* 
»•  tr 


c.d . e.f .g.  b . /.  1^.  ?f*s 
erunt  itera  tum  a . c • r . 
g*  i . vr,  tum  b •d.f. 

aJd.g.  a.  d. 

•ff',  tum  a. e, i • ft'  a.  « 

■^ominue  proporriona- 
lei;  Nam  «qualibus  contione  rationibus  progrediuntur  per 
prop.  12. 

15.  Et  contra : fi  ex  terminis  ha  continue  propofrionalibut 
fcleftiquoilibctfmt  item  continue  proportionales ; «qualibus 
abtgvicem  diiianuis  fumpcifiint*  per  prop*  13. 

j6.  Data  radonacommuni, cura  numero terminoram;  R,T5 
• invenitur  extrcoiorum  ad  invicem  ratio,  x*  £Gcnim  T 
. =D , f extremorum  difiantia,  unitate  minor' ‘quam  eG  nu-  - 
meruS  terminorum.)  Ideoq-,  ^ = Rd  = Rt  ^ : 

17  Ec,  Data  extremorum  ratione,  cum  terminomm  nome* 
ro;7|T  ^ habrtur  communis  ratio.  R.  EGenim  T ^ 1 ^«bD; 
8<^=Rd.*  Ergo  ( cxcraRa  radice  analoga  ) ^ 

V^Rd^R. 

-x8  EcjData  extreniomm  ratione,  cum  ratione  communi^ 
‘X»Ri^*beturnun;ifru3  terminorum  T.  Cum  enim  ^=ELd: 
quxrcndo  quota  potcGaj  eG^  a ^clRd ^ ipfiot  R,  habetur  ex- 
. * ’ tremorum 


<CAP.  VeTiegteffittuGtcmttrlfM^ 

' cremorum  diftamtia  Dj  «dcoque  Sc  TasD4*z,. 

I p Dato  termino  primo,  cum  ratione  communi,  tf  numero 
terminorum^  A,K,T;  habetur  ultimu#  • V.  Cum  eaim.  ber 
:prop:i6.  ^s=Kd.Erit ARdsss  A « 5=-V, 

Nota  interim,  ob  commodiorem  notatzoneni , tum  hic  tum. 
poftea , pro  T •-  i , poni  D,  vel  d. 

ao  Dato  termino  ultimo,  cum  ratione  communi  ,&  numero 
'terminorum;  V,R,T;  habetur prioHil A.  Nam  C propMr  Rd' 
c=X;ericRd)V».]^)y«A. 

ai  Continue  propoitiopalium>  H duorum  quorumvis  re* 
fiangulum  pec  terminum  primum  dividatur,  prodibic  terminus 
cujus  index  ( iive  dlRantia  a primo)  xquatur  illorum  indicibui 
. 6mul  fumptis.  Sit  enim, 
verbi  gratia , termino-  * % ARRR  AR  *■ 

rem  invicem  nailtiplica-  ' x ARR  awi  AR  * 

torum  unius  index  m,  AARRRiv.k.  = a*r  f 
alterius  »t  erunt  ergo  A 

termini  illi  AR"*  & 

AR“j  perprop.a.  horum  e»o  reRanguIum  AR."«  xARn 
A • R ffl  ♦ n,quod,  per  A divHoni,  exhibet  AR  ™ ^ boc 

C per  prop:a.  j terminum  illum  cujus  index  eft  m a p iodicuoi 
illorum  aggregato  xqualii. 

2a  Eodem  modo;  Si  termini  tres',  quatuor,  quinque , auc 
plures,  continue  multiplicentur , produRum  tot  viemus  uni 
minus  divifum  per  cerminum  primum  ( five  ea  primi  poteftate 
divifumquz  uno  gradu  minor  efiuuam  numeros  terminorum 
iic  continue  multiplicatorum,  ) auiibet  cennlnum  cujos  iq^ex 
illorum  indicum  aggregato  xquatur.  Puta,  fi  continue  mblti- 
plicatorum  indices  i^t  /,  w,  n,  termini  erunt  AR» , AR*^,  AR»*^ 
qui  invicem  doRi  facient  AA  Ar  » 'f  m + n . quodfi  dividantur 
per  A A,  vel  A *,  prodlUt  Ar  ^ + " + “,  tcrmioui  nempe  cujus 
index  1 4- M -t- u*  per  pcopts . 

a 3 Si  itaque  continue  proportionalium  primos  terminai  6c 
j;  ( quod  in  tabulis  Logarithmicis  ponitur;  J duobus , pluri- 
bufve,  continue  multiplicatis,  provciuec  terminos  cujus  index 
Illorum  indicum  aggregato  xquatur.  .Sequitur  e»  prop.  a i,  & 
as.  Opia  nen^  qux  illic  imperator  divifio  per  terroinuni 
(xijQQmCfiv<MUielQTeixpiusfacien  hpc  cafaC^um  pri>i 

O O a mai 
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niu8  tcrminu*  pOnUiic  1 > ) nihil  immucabiCi  Nam  i x 1 » i x R 

e^sixixRcrixR, 

34  IccRi;nu!nerora(n  ab  i continue  propordonaliam  i erit 
quilibet  terminui,  ipfa  poceftat  rationis  corn-nunis,  quz  termi* 
ni  illius  indici  eft  cognominis,  per  prop.a . Nam  fi  A = t , erh 

= I R.d  ^ Rd  , 

Aiq»  hinc  pendet  Regula  de  Multiplicatione  Logarhhmica; 
Nempe,  Vatomm  numtroTU  Log^iihmi  fmul  additi,  aquantur  L«g<- 
rllhmo  numeri  ex  dataram  invicem  multiflicaiorUmproduaL  perpr. 
a 3.  Sunt  enim  I^ogarichmi, numerorum  ab  1 continue  propor- 
tionalium lodices.  , 

*5  Continue  proportionalium}  u duorum  alter  per  aiterahn 
dividatar,  & quotiens  jn  terminum  primum  ducaturj  prodibit 
terminus  cujus  index  zquatur  differentis  indicum  terminorum 
expolitorum.  Sit  majoris  index  n»  minoris  m,  a deoque  eo- 
rum differentia  n j eruntperpr.  2.  ipfi  termini  AR  ® t n , 85 
Ar®}  fafta  itaque  divifionc  , Ar®  JAR®t»(R«>,fi  quoti- 
ens ducatur  in  A,  habetur  A R *>  9 terminus  cujus  index  n per 
pr.  2 , 

a 6 Si  itaque  continue  proportionalium  primus  terminus  (Ic 
1 } quotiens  cujufvis  termini  per  quemsis  alKim  divifi  , cft  ipfe 
terminas  cujus  index  zquacur  illorum  indicim  differentis.'' 
( Intelligo,  excefiui  indicis  divifi  fupra  indicem  dividentis } Se 
pfopterea  fi  hic  major  fuerit,  quotientis  index  erit  negativus.jT 
? equitur  ex  przced.  quia  fi  A = ! erit  r"  = Ar“.  _ 

27  Item}  numerorum  ab  i continue  proportionalium;  fi  al- 
ter per  alterum  dividatur,  erit  quotiens,  Ipfa  poteftas  rationis 
communis,  differentis  indicum  datorum  numerorum  cogno- 
minif»  nempe  K"*  per  przced. 

Atque  hinc  pendet  Regula  DivifionisLogarithmiez.  Nempe 
Si  ex  Logirithme  Dividendi  auferatur  LagarithmuiDiviforit,  quadre^ 
Uqaum  eflj  efi  Logarhhmui  ^otientis.Qmppc  Logaritnnii  funt  nu- 
Snerorum  ab  i continue  proportionalium  indices* 

Aliz  propofitiones  de  operationibus  Logarithroicis ; putr, 
de  extraftiont  Radicis  Quadraticz , per  bipartitionem  I^ga- 
ritbmi}&  Cubicz, per  ejufdem  tripartitionem, 8tc.  alizqaecon- 
fimiles',  ex  propofitinnibus  jam  tradiut  dependent*  Nec  opuS 
crktUisfiilnis  explicandis  jam  immorari , ne  imnkdigrcfli 
deamur,  SufUclt  digito  fontem  hidicade.  <57 

'sa 
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a8  In  quantitatum  continue  proportionalium  quotcunque 
progrellionci  Quod  fit  ex  dufto  termini  primi  in  ultimum  , *. 
quatur  fafto  ex  mutuo  dudu  duorum  quorumvis  terminomm 
ab  extremis  xqualiter  utrinq;  remotorum.  Vel.Reftangulum 
fub extremis,  aequatur redlangulo  fub  duobus  quibuflibet in- 
termediis abextrenys  utrinq;  aequaliter  diftaniibus.r  Intellige; 
quorum  unus  tot  prxcife  gradibus  ab  uno  extremo , quot  reii’ 
quus  a reliquo,  diftat.^  Cum  enim  fit  terminorum  alter  ARd, 
perpr-a.  alter  Rd  ^ V,  perpr.5.  fitque  difiantia  D utrobique 
jcaderaj  erit  rcftangulum  Rd)  Vx  ARd  VA  = VA 

=,(y  = d<nitc.  Atque bzc  funtilla  rcRanguIa  quorum 
omnium  aggregatum  Symbolo  Z defignatum  volumus;  Ee 
quxiimpliciter  Rcffsngultrm  eggregaiaw  deinceps  appellabi- 
inos.  ' ^ ■ 

2p  Sin  terminus  omnium  medius  ab  ntroq;  rxtremd  xqua- 
liter  diftft,  f quod  tum  continget  quum  terminorum  numeint 
cft  impar;)  Quadratum  medii  xqiiatur  extremorum  reftan- 
gulo.  Naro  propter  Rd  J V =rM=ARd,  ( &diftantiam  D 
utrobiqr  xqualem,)  erit  Rd  ) V x ARd=  M x M „ Mq. 

50  Similiter,  In  quaiuor  terminis  utut  difeontinui  propor- 

tionalibut/ReRangulum  extremorum  xquatur  reRangulo  me» 
diorum.  Puta  A . M : • N . V.  Cum  enim  f propter  xqualcn> 
utrubique  rationem)  fit  AR  c=  M , & NR  =»  V,  adeoque  R ) 
V = N ; erit  NxM  =R^VxAr— . VA.  Atque  hinc  Tequitur 
Regula  qux  dicitur  jlure^i,  five  ReguU Trium,  Nempe 

31  Quatuor  ergo  proportioruli*  * . ~ 

om, datis  tribus  quibuflibec , dator 8t  Datir,  Datur».  ' 
reliquus.  Cum  enim  fit , per  prxced.  A)  M x N ( V • f 
A » V=a  M X N,  erit  (xqualiter  utrin-  M x N;(A 

MN  ^ MN  M)AxV(N 
que  dividendo)  V = “-y”*  N)  a » VT  (M 

aV  AV_  • . - 

M=  N ' ^ M Regula  Infiniti  pene ufdi  per 

totam  Mathefin,  ideoque  merito  jinre4gti&». 

32  Extribusautem  continue  proportionalibus, .'ReRango.- 
Ium  extremorura  xquaiur  quadrato  medii.  Puta  A . M.  V . rf. 
Nam, propter xqualera utrobim<c rationem, eft  AR  sLm  , Se 

O d a MJ. 
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<»  Mq. 

53  Triuna  ergA  continue  propor- 
tkxialiuin  ^ duobus  quiburvti , 
detur  8c  reliquus.  Cum  enim,  per  ^ 
praced.  A V s M q.  Erit  A J Mq-<  V, 
8jy)MqCA,  Stv^AV  £S  v^Mq 


Datis  Datur. 
A)  Mq  CV 
^VJ  Mq  (A 
VAV*=IV5 


;sW.  ■ 

^4.  Atque  idem  rabtile  tribus  quttuctvecerrnmls  progrefr 
fionis  continua^  utuc  non  immediate  proximis,  modo  aequali- 
bos  intervallis  diftantibus.  Puta  fi  a . . c . d . e . f . g.  ^ erio 
O.C  sc*i  nam&a.c.e-r.  per  14.  Item  af  =cdj  Stdetstg; 
8c.ficdlibi.  Nam  vela . d : . f . & 4.d;;e.g, 

veli.e:.-d.g.  8tc.  per  12. 

55  Sed  & praecedentium  a!i<mot  converfie  pariter  demon- 
ftrantur.  Putaconverfa  prop.  a8.  In  continue  proportionali* 
bui,  fexcepu  tantum  aequalium  progreffione,  ac  1. 1.  1. 1.' 
&c.  ^,qux  & deinceps  aliquoties  excepta  intelligaturO  fi 
duorum  terminorum  intermediorum  reflangulum  redangulo 
extremorum  xqueturjfiinc  illi  ab  extremis  zqualicer  utrinque 
remoti.  ( hoc  eft,  quot  gradibus  eorum  alteruter  ab  alterutro 
extremorum  diftat , tot  8c  reliquus  a reliquo.  ^ Puta « fi  finc 
a . 6 . c . d . e ./•  g.  ficquee  e SS  ag;  totidem  gradibus  diftant 

atque  e,g^  hem  iit  e,  atq^  t^g.  Cnm  enim  duorum  c,  e , altet 
fit  a Rd,  alter 'R'1^  g;  adeoque  Rd  ) t**  ir. 
(ce  S Jigi  squalis  erit  utrobique  Rd  (ut  divifio  & mulcipli.it 
catio  fc  mucno  dcftniant  J adeoqua  8r  diftantia  D utrobique 
squalis,  perpr.13.  . 

36.  Et  converfii  Piop.  *p.  Si  contioae  proporaonalmm. 
intermedu  alicujus  quadraturo  zquetur  rcftangulo  extremo- 
rum; zqoalhcfHle  abatroqoc  extremo  diftat.  Frehacoc 
ut  przcedens. 

37.  Item  converfa  Prop.  3%*  Si  unius  termini  quadratam 
atqueeur  duorum  reRa^ulo.erit  ille  medius  inter  hos  Geome- 
tricu8.Si enim  AV-.Mi|==MM, Erit  raEquallier  nuinquedi- 

EtgpA.M.VB. 


3^8.  Simillcer  ScconVerfa  Prpp.  30.  Slexterminisquattior* 
dqBrum  rc^ngulum  re£ungulo  reliquoroa  xqoe- 

1 " - tOT} 
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tUf5  ^anc  illiqaatuor  proportioiulcL  Pata,  SlAV^i^lN, , 
erit  (zqaalicer  utrinque  diTid«)4oJ  A ^=s51_^ ? & A N 

eftA.  Mr:  N.  V.  8cA;N:;W.  V* 


Item, quia,  ntpriiu,  AV  a»  MN  , «rk  J)|?J!^==  V, 

A 

WL,V,  «letkmN^Y...  hocdl  MI  A::  V.N.  ScM.  A<i 
A N .A  M. 

V,M.  Nam  fingalis hi» modii  proportio  coDcIaditur. 

39.  Hinc  (equitur ; Si  quacuor  termini  iiot  proportio^ 
lufes  , (une  & inveiik  ('«ri<o(tvf)  propprtionajici.  Put^  fi 
A.  M J :N.  V.  Erit  (p«rpr.3o.J  A V =-  fAX^  i ideoque,  (^ut 
oftcDruro  eft,  Prop.  praced. ^ M . A t -iV . N • 

40.  Item;  Hquatuor  termini  (int  proporcionales , funt 

2(^Uerne  ^peroiutacim,  vicifCm.  ifr<tw«6>}  proportionales. 
Piita  fi  A . M : : N . V.  adeoq*,  AV=  M N,erit  A . N « : M.  V » 
eftoftenfumpr.  38.1tem, N.A:.*  M.  V.  utibid.  ErPo  39.  ’ 

41.  Porro.fiquatuor  proportionalium  vel  primus  &ter* 
tius^vellecundusKquarcaijZqualicer  vel  OMiltipIictiiuir  vel 
dividantur , manent  adhqc  prpportionalet.  Puta  fi 
A , M sr  N.  V,  hoc  eft  A.  A .R.  j:  N.  NBj 
(ubi  communis  ratjo  eftRjJ  ‘eritic  A*.  MB  : : N.  VBj> 
hoc  eft  A . A R B •'  .*  N.  N R B.  (ubi  communis  ratio  eft  R BJ 
‘Item  • A. B^Ms  : N . V-hoc cfi  A . B JR'>A:  :N , B^  N, 
obi  communis  ratio  -eft  b)  R.  Similiter  ,fi  a . 

N.V.  hoceftR;M.M::R)  V.V.eritBJAj 

V.  hoc  tft  ^R)M  > M » :'BR,  V . V 8w.  . Vel  fic;Si' 

A « N ^ 3..8J3)  ^ 

M V M V : W . V ^ 

Sive  Cquod  tantandcmcaj 


Vil  etiam  Cj  Ab=CJN  .b 
M * \T 
AB,CM;.*NB.CV.  &c.  , 

- * V 


fi»e  , . fin 

^ . QM  cy 


.Ii*  ' • ('. 


■4t 


1 


#1* 


1 
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43.  Iteoi)  fi  proportionales  foerioc  eum  A . M : : N . V . 
cum  A.fx:ir>v.  cum  a . m :•*«.« . fcum,  fi  placet,  quaterni 
plures  quoclibec ; J erunt  item  cum  fafti,  tum  dividendo  ortT» 
('terminis  refpeftive  fiimpcis ) termini  proportionales.  Efto 

enim  in  primis  ratio  R ^ in  (ecundii  f , in  tertiis  r . Adeoque 
A.  M •=»  AR::  N . V e=NR)Item«  . ft  = «f  :rr . w — rj. 
Et  4.m  = gr  :»  k,u  =b  r-  Ergo  ( pet  Prop,  41.)  Ana. 
Mfim  = AR(ef«r::Nrn.  Vu«  =N  Rr  f nr.hocefi  A «a. 
AnaRfr  ::Nvn.NvaR.fir.ubi  communit  ratio  efi  R ; r« 

Pariter  & An.M/^^AnRf  ^ ^ Nr.  yRf. 

a m «r  * * » « “ nr 

■4  ) A « . ar  ) A « R f ; : «J  N r . » r)N  rR  f .ubi  communii tJcrof 
bjque  ratio  eft  ? f vel  r ) R f . Vel  fic 

r 


A, 

« 

4. 

M.AR:; 

= * f :? 

iH=  4 r J J 

N. 

r. 

n. 

Vc=NFL 
v = r f. 
» = n r. 

A««. 

fhum  = 

* • • 

Nrn. 

Vv«  = 

An  «R  ; r 

Nf»Rfr. 

— • A «t  • 

AcRf 

N_r  .Vi/ 

NrRr: 

< 

tn  »r  •• 

s « 

. .nr  ,•  ■,*  f 

43.  Sed  8e  idem  obdnec  in  continue  proportionalibuiJ 
Quod  fimilicer  probandam  erit.  Puta, 

St  A.B.C.D.E^  vel  A.  AR.AR*;  Ar*.  AR* 

Et  velct.rtf-«tf*.  ^ 

ErantA*.Bi8.C9/.D/«E*  vel  An.A*Rf.A<tR*{*.A«R*f*.  AnR^j*  i? 

Et  AB.C.^.E..  a ,AR  . AR*  .AR‘  . ar*.. 

4 .y  «P  * *^^*  * 4f  *f* 

1 44.  Etquidemjlicet  altera  progr^o  crefcens  (iiertc  altera 
decrefcen».  Utfitum  A . A R . A R * . A R . A R *♦  ^tum 
* )«.c * )a.  jr^ritetiam  A*.  f)nAR*. 


CAP.33*  freijrlfflm  Cthiuniei'.  ^ 

f*J#AR*.  «A  R *.f  *J  «A  R •.  ffi  ai  v>3tcCi^<]u!ppe  com* 

manis  ratio  cftf  ^R. 

Atque  hu jufmodi  comnlares  proportionalium  immutatio- 
nes & comparationes  facile  eflet  tum  comminifci  tum  demon* 
ftrare.  Venim  illud  haud  eft  necefle,  fed  ai/uflibet  potius  arbi- 
Wio  permittendam  ,ut  id , prout  opus  fueik,  pro  re  nata  curer 
fui^ue  ufibui  accommodet.  Qux  autem  huc  fpeftant  non 

J>auca  deinceps, obi  Euclidis  Elementum  quintum  cxplicacomt 
um>  tradentur. 

45.  Iii  continue  proportionalibus  extremorum  Redangu- 
Jum  ductum  in  nun^erum  terminorum;  aequatur  aggregato  Re- 
omniu  acqualiuffenlu  quopr.28>:6  enim  per  pr. 
a8  1it\A==  M — c > ■—  d J'  = e • fcc.fintq;  h*c  totidem 
quot  termini  •,  (nam  firguli  termini  ordine  direao  fumpd  in 
refpeaivos  terminos  ordinis  retrogradi  duci  fupponumur,ader 
oque  tot  erunt  reaangula  quot  termini  O erit  T VA  = # 
i/s+cy+dz+Matc.  * 

Notandum^  autem  cft  redangulum  rfi  nempofc 

^f^natur  terminus  uliimus ) & in  reliquis  Cmiliter,  revera  idem 
elft  rcaangulum  Tnam  a 8t  item  * & it.)  funtidem  terminut^J 
fed  cum  id  non  ftatim  appareat,  atque  aliis  item  de  caufif, 
commodius  putavimus  tanquam  fi  eflent  diftinaa  bis  numera- 
reiadeoquetos  reputare  reaangula  qootfunt  termini;)  cum 
tamen  8t^x  (StHmiliter  de  reliquis)  pro  eodem  habea" 
tnus  reaangulo, erit  numerus  redangolorum  diverforum  i T* 
ubi  termini  fuQt  numero  pares  j at  » T 4 i )Ul>i  numero  impa- 
res; nam  hoc  calli , ne  noftro  quidem  computo  qnadratum  me* 
dii  bis  ponitur,  (^od  mqnuine  fufHciat.  Nos  itaque*  priorem 
loquendi  formulam  potias  felegiroDi:  quo  fenfu  8t  deincept 
loqui  intelligarour» 

46.  Idem  valet  in  quaniordircontinoe  proportionalHiut. 
Puta  A.M  : ; N.V.Nam  A V 4 M N ^ NIVJ»-VA=4U  Per  P.30. 

47.  Dato  itaque  in  continue  proportionalibus  quotlibetj 
extremorum  reaangnlojSt  numero  terminorum  VA,T;  damr 
Reaangulorum  aggregatum.  Z.  Nempe  Z = T H.  per 
Prop.45. 

48.  Item  dato  extremorum  reaaagulo,  8t  re^ngoloruin 

erit  VA)Z=T.  ^ 

P p i9. 
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49.  Et  D4to  numero  terrninoruni,  cUm  reftangulorani  ag- 
gregato  sTjZs  datur  reaangulum  extremorum.  W,  Cum 
cnira  dc  Z=  T W.  erit  T)Z  =VA. 

50.  Dacis  numero  tecminorum^  reftaogulorum  aggre* 

gato,  8c  teraiino  minimo^  T,  Z,  A|  datur  maximui*  V*. 
Nam  per  prxced.  T = \A.  Ergo  A T)  Z ==  V. 

51.  Datisiirdem  j datur  extremorum  ad  invicem  ratio» 
Nam  per  praeced,  A T ) Z = V.  Ergo  A * T)Z  = 

53.  Datis  numero  terminorum,  redangulorum  aggregato ' 
& termino  maximo ; T,  Z V j datur  minimus.  A.  Nam  pe^ 
Prop.  49.  T ) Z =VA.  Ergo  VT  ) Z — A. 

5 5 . Datis  iifdcm  j datiir  extremorum  ratio.  Nam,  per 

pntced.  V T ) Z =A.  Ergo  ^ ~ ^ Vcl  e- 

tiam  Z;V*T(^.velV*T.Z:;V.A. 


* 54.  Datis  extremorum  tumratione,  tum  reftangulo  Vi.  * 

alatur  cermious  minimus  A.  Nam3^)VA  ( A *.  Gujui  ra*" 
dix,  A’, 

55.  Datis  lirdem;  datur  ternfinui  maximas.  V.  Nam 
U*^  = V>.Ergo^;UxX~v. 

%6.  Datis  excremh  (vel  eorundem  ratione,8ereftanguIo> 

cum  communi  ratione  ;^,VA.  A. ) habetur  re£Ungulorum 
^ggi^cgftCum.Z.Namper  Prop.  18.  habetur  T.  ergo  et  (pex 
Prop.  47O  Z*=  T H . 


57.  Datis  extremis  f vel eorunderti  ratione  & reftangulo,) 
cum  reftangulorum  aggregato  j ^ j VA,  Z ; habetur  ^ co^imunif 
ratio.  K,  Nam  per  prop.  48.  habetur  Tj  ergo  & K,  per 
Prop.  17* 

58.  Dacis  termino  mhiiaK),numero  cenuinoruin,  8t  ratione 
communi)  A,T,Il.)  ,damr  rcdangulorum  aggregatum.  Z» 
NampcrPf.19.  V = A R d.  Ergo  per  Pr.  47»  TVa  = Z 

=T  A • R d,  (per  d intclligc  T — i.o) 

59.  Datis  termino  minimo,  numero  terminoruro,  & re- 
2t«ogulorum  aggregato  ) A,  T,  Zj  dator  ratio  coaunahi». 

' R. 


m 


CAP>  33»  Gtdmttlt*, 

H.  N«m  per  Prop.  5 1 . habetor  X P«r  Pr.  17 

6 6 Datis  termino  maximo,  numero  terminorum»  8e  ‘cotn« 
muni  ratione;  V,T,R;  datur reflangulorum  aggregatuow 
Z.  Nam  perProp,  ao.  A = R<iJV.  Ergo  per  Propt  47* 
TVA  = Z=Rd)TV- 

61.  Datis  termino  maximo,  numero  terminorum,  Stre- 
ftangulorum  aggregato;  V,T,Z;  datur  communis  rat^o.  R. 
Nam,  perProp.53.¥=cZ}  V*T.  Ergo  per  Prop.  1 7.  R=> 

6 3 Datis  numero  terminorum,  ratione  communi, & ReRan- 
j^lonim  aggregato;  T,  R,  Z ; datur  terminus  minimus*  A. 
Nam  per  pr.  16.  ^»Rd.  Ee^pr.  49.  T ) Z W.  Erg^ 

• Tf 

perpr.  54.  TRd)Z  52^)\A.  sA*.  Ideoqoe  A CsV  tK3* 

63  Datis  iifdcm;  datur  terminat  maximus.  V.  Nam  peri5 
<C49  habentur  X&VA,  ut  prius.  Ergo  pcr5  5.  V. 

ZR4 

•«=v'"TT^ 

64  Dacis  termino  minimo,  ratione  communi,  ScreRanguldn 
riim  aggregato;  A,R,Z,  Inrenitur  terminorum  numerus  T, 
Nam  per  pr.  4^.  Z dT  VA.  adeoque  A)  Z d TV.  Item  per 
pr.  19.  V d ARd.  adeoqj(cum  fit  Df  i dT)  erit.RV  as 
ARRa^AR^  EtRVT  dTAR*  ssA)ZK.  (quia nempe 


five  exponentem  potefiatis, 

A • ) ZR.  quippe  poteftatis  iftuis  index  five  exponens  eft  JT, 
numerus  terminorum.  - , ^ 

) 65  lifdem  datis;  reperirar  terminus  maximuSvV.  nam  pa 
prxced.  habetur  T.  adeoque  V per  pr.^p- 

66  Dacis  termino  maximo,  ratione  communi,  8t  reAadjga» 
lorum  aggregato;  V,R,Z;  invenitur  numerus  terminorum,  T. 
•^^“-‘—per  pT.  4< . Z d T \A.  adeoque  V)Z  dTA,  Icens 
. A C Rd  J V.  adeoque  R)  a d R»)  V.  Et  R)  aT  d 

P p a ^ 


Eft  CDim 

per  prao 
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K»)VT  t3RV)Z.  EtK‘>T  sRV/JZ.  Quaerendum  igicus 
quota  poccftas  datx  rationis  communis  K.,ruam  denominatio- 
nem dividens,  exhibebit  quantitatem  datam  JlV*)Z.  quippe  , 
poteftatis  iftiui  exponens  Qve  index  eft  T,ou  merus  terminorum 
quzhtus.  Vel  etiam  (nam  eodem  recidit)  mutatis  (edtbus, 
T)  s Z>  RV  . Ut  quzrendum  Gt , quota  poteflas  datas 
rationis  communis,  per  fuum  indicem  Gve  exponentem  divifa, 
exhibebit  quantitatem  cognitam  Z)  RV  *,  quippe  poteAaiii 
iftius  exponens  eft  T,  quziitus  numerus  terminorum. 

6y  Datis  iirdem,  feperitur  terminus  minimus,  a.  nam  pe» 
praeced*  habetur  T.  adeoqj  a,  per  pr.  lo. 

Atque  hz  quidem  propolitiones  omnes  hadenus  traditz,  re- 
{pondent  totidem  propoGiionibus  Cap.XXVlI,  de  Progreifio** 
ne  Arithmeticat  GnguliGngulis  eodem  ordine. 

Sequitur  Theorema,  quo, in  Geometricz  progrelTionis  fum^. 
nu  invcAiganda,  utuntur  fere  opines  Arithmetici.  Nempe  n 

68  Si  terminus  maximus  in  communem  rationem  dicatur, 
8t  ex  produfto  auferatur  terminus  minimus,  rcGduumque  pec 
rationem  communem  unitate  minutam  dividatur  $ quotiens 

„ ^ VR  >^A 

exhibet  progrefllonis  totius  fumma.  Hoc  elt,  ^ j es  S. 

Quis  hanc  primus  invenerit  regulam, aut  quibt»  mediis,  ego 
plane  ignoroi  & quidem,  utut  ea  pleriqj  utantur,  non  memini 
tamen  mc  illam  ulpiam  demonftratam  vidiffe  \ cum  tamen  vel 
maxime  demoTiAratione  indigeat.  Nobis  itaque  hanc  libuit 
demonffrati  comminifcL 

Cum  fitjpcrpr.ip.  V c:AR<l,adeoqaeCprop?erT=D+i) 

VR.-A  ARt_^ 

VR  = AR* , 8t  propterea  i **=  R i * 

viGone  quantitatis  AR'  A , per  quantitatem  R .-r,  (eo 
modo  quo  fupra  oftcndimui  dum  diviGonem  Symbolicam  do- 
cuimus,) qaoiientis  lopo  prodibit  feries  expoGta  A+AR-i-AR  ♦ 
8tc.  hoc  eft,  quantitas  S,  five  terminorum  omnium  fumma. 

Exfempli  gratia.  Poqimus  numerum  terminorum  T = 4» 
adeoqac  AR'  = AR * . Et  dbidenda  proponatur  AR  * »-  A, 
per  R « I.  Cum-igitur  fit  R)  AR-^CAR  > ; Erit  quoticniis 
{fiembrum  primam  AR  * , quod  in  diviforem  duftum  dat  AR  * 
' m*'AR  * r hoc  ex  dividendo  (ubduftam  relinquit  A R 

V Debde 
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Deinde»  cum  fit  Rj  AR  * (AR  ‘ .*  eqt  qaotiemit  membrum 
fecundu  +AR* 


quod  duRum 
in-dlviforg  dat 

AR»  -AR'. 
boc  ex  dividen* 
do  fabdudiim 
relinquit  A R ' 
— A.  [Eodem 
modo^quotien* 
tii  membrum 
tertium  erit 
:):Ar.  adeoque 


R^i;AR^’»-ACAR»4:AR«  + AR^.A 
AR*-Ar* 


AA^  -a 

aR>  - AR* 
-AR*  -A  ~ 
AR*  - AR 

^R  ■-  A“ 
AR-A 

OO  o 


faRa  tum  multiplicatione  tum  fubduRione»  manebit  Ar  —a  ‘ 
Denique  qubtiencis  membrum  quartum , eodem  modo  reper- 
tum, eft  + A . Et  perafta  tura  multiplicatione  tam  fubduf^iu 
ut  prius,  nihil  reftabit.  Totaque  operatione  (ic  peraRa  »hab^ 
AR  * — A 

Tnrr  =>AR»4.AR*  + AR  + a 


tur  quotiens 


cS.  Ec 


fimiliter  continget  quanturconque  ponatur  numerur  termi- 
norummempe  quotiens  iingulos  exhibebit.  Adeoq;  univerfalitec 
VR  ^ A AKt  ^ A 

R— k — ^ * 8lC.  ■=  S,  quod 

crat*demonftrandum. 

^ Id  ipfum  pariter  oftendetur^  fi  juxta  prop.  ao.  expottauuiji 
VR^^  VR-Rd)V  VRtJV 
^^=Rd)V.aaeoqi  R „ i ' ="  R*- 1 ~ ~ 'lit^  Ad 

» V 

R*-R»)VR* 

VR«„VR* 

VR»  i-.V 


V4.-R 


* V 

+ [^&Cs=S* 

Ut  ex  adjunRa 
divilionis  o- 
f>eratione  ma- 
nifefium  eft. 

Libet  autem 
aliam  raetho- 
ftUm,fumm*i3 


VR*  - VR*  . 

^RTzrv 

• VR*  - VR 


■ypnur 

VR 

00  o 


Pp  3 


pro- 
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progccfllonu  Geometricaacolligendi,  ex  D.  Oughtrtdo  adjun* 
gere,  poftquam  hoc  lemma  oftcndero.  Nempe 

69  Si  linc  quotlibcc  termioi  proportionales}  erit  uc  nnui 
antecedentium  ad  faucn  confequentem,  (ic  antecedentium  om« 
nium  aggregatum, ad a^rega tum  omnium  confequentiam. 
( quae  eft  i*  e 5. ) Puta  h A . * ; ; B . ^ ; C . y ; : D . / . 8tc- 
hoc  cft  A*. R A B . R B: ! C . RC 5 .*  D.  RD.  8rc.  Erit 
A.«:.A  + B + C + D&c.  <*4.j8+  y + hoceftA.RA;; 
A + B -I-  C + D 8rc.  RA  ? RB  + RC  + RD  8tc.  propter  cpm-; 
munem  utrobiq;  rationem  communem  R. 

70  ideoque}  In  continue  proportionalibus,  ut  termiaui 
primus,  ad  fecundum,  f hoc  eft,  ut  i ad  rationem  communem 
R;5  fic  fumma  terminorum  omnium  praeter  ultimum , ad^fum* 
mam  omnium  praeter  primam.  Puta  liA»B.C.D.V  tr  hoc 
eft  A.B:;B.  C;:G.Ds*D.  V.  Erunt  A + Bq. G +D^ 
S V,  omnes  antecedentes;  & B + C^^Dq^V»  S A,  o» 
mnes  confequentes.  Ergo  per  prxced*  A.B(jji.R):;S  m 

S A 

"71.  Et  conrequenter;  Si  ex  reftangnlo  fecundi  & ultim^. 
auferatur  quadratum  primi;  refiduumque  dividatur  per  termi- 
nuni  fecundum  dempto  primo ; prodibit  fumma  terminorum 
(bidnium.  Oum  enim  per  pTxced.  iit  A . B : S V . S A* 
adeoque  per  pr.  30.  S B ' ,11 V B = S A - Aq,  8e  tranfeonen^ 
do,  - S A = VB  Aq.  Erit  (««“que  dividendo j 

e VBj-Aq,  / 

b-.  A 

Sed  8{  ex  eodem  lemniate  demonftraiur  Pr op.  68.  cura 
tiriinfin>crProp.7o.  S V.S-^  A ('A  .B:.*  A . A R ‘ •) 
I .'R . adeoque  per  prop.  30.  S R—  V R’=  S ^ A.  Et  t*^*'‘* 
ponendo.  SR-.S=:VR^A;  erit  ("ucrinque  dividendo) 

S » • 

V.Ific.p«r  pr*fcntc<S=l|^  = = 


. ' 


••  -4, 
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7».  • Datiiigltar  extremis  Straiione  corainanl  s A,  V,  R, 
habetarterminonimoniniamruainia  S.  Nempe  S— V R~«  A 

per  Prop.68.  vel7i, 

73.  Idem  babetar,(r,  pro  extremis  A,  V,  darentur  A,Vl. 
Nempe Nam  A ^H  = V, 

R»-<  I 

74;  Vel  A , X : Nempe  S=  S A Nam  X A = V, 

75.  VclV,VV.  Nempe Nam  V ) 

76.  Vel V,g. Nempe Nam  ¥ J V 
=»A. 

77.  Vel  denique  H,^.Nerope  S^RV 

Nam^VA  =V^.  Et  JjVA=A*.  ‘ 

78 . Et  j datis  extremis, cum  terminorum  omnium  lumma; 
A,V,  S;  habetur  communis  ratio.  R.  Nam  per  Prop.6S,veI 
72.S=VR^^.hoceft,SR- S = VR«Ai  adeoque 

^ ^ ^ S A,  & B R.  Vel  brevius  $ per  Prop  70* 

SpmABr  _ ^ 

5z:vs=A-rs=“-  . * ^ " 

79.  Idem  habetui^^,  pro  Ay  V, [darentur  Nempn 

R B i- 

S^A)Vi» 

So.  Vela  Aj  Nempe  K S >^  A ?*< 

81.  Vel  V,H.Ne«peR;^S^V)VA.  . , 

' 82.  Vel,  V,X. Nempe ^ 

S .1^  V 

83.  Vel  denique,  \A,  Nempe  R ^ 


3o6  VeTrcgreffmeGeomeirkd^  .CAP.fj 

84.  Icem,datif  termino  minimo,  radont  coromuoi>  8c 
terminorum  omnium  fumma ; A,R,Si  datur  maximus.  V. 
Nam  (ut  in  Prop.  78.^  5’R»-SS3VR..^  A.  Ergo  S i- 

'wis  VR. 

R ' * 

85.  Ecjdatli  termino maximo.ratione  commnni , 8c  termi* 
nonim  omniu  fitmmai  V,R,  $;  datur  minimus.  A.  Cum  enini 
(ut  in  priced.)  SR  — S + Ac;  VRj  erit  (tranfponendo) 
VR«SR  + S=:A. 

8^.  Itero^datii  termino  minimo,  ratione  communi, 8e 
.«erminorun  numero ; A,  R,  T ; datur  terminorum  omnium 
rumma<S.Nam,perPr.  19.  V = A Rd,  & VR  = ARc  j Ergo 
per  Prop.  68 . S — A — ARt^  A 

R M i R •-*  I . 

87.  Et,  datis  termino  minimo , ratione  communi,  8r  pro 
greffionii  fumma;  A,  R , S;  datur  numerus  terminorum.  T.  Eft 
• enim  (ut  in  Prop.8 ^»)SK^  S + A= VR  =A  Rr(per  P.  19,) 

Adeoque  S R S 4 A — Rt.  Quzrendum  igitur  quota  po 

A 

ce0ai  rationis  communis  R,  zquatur  quantitati  cognitse 
SR^S4A. 

A 

88  Et,  Datis  termino  minimo, progreffionis  fumma,8e  nume« 
ro  terminorum ; A,  S,  T ; datur  communis  ratio.  R.  Nam 
(ut  in  praeced.  ) SR-nS  + AcsARt.  adeoque  SR 

ARct=S>^A.  Et  S ^4  A SR^Rr.  Cujus  zquationis  ra« 

A A ' 
dht  eft  R,  communis  ratio  quxGta. 

8 p Et  dads  Ratione  communi,  numero  termin6ram,8{  fum^ 
ma  progrcflionis;  R,  T, S|  datur  teminus  minimus.  A.  Cum. 
enim  ( ut  in  przced.)  SR  »-§4- A = A Rr-adeoq^SR  mS 

SR  M-S  R 

c=s  ARt  •“  A.  Erit  A = Rt  ^ 1 ^ Rtn-  i~ 

90  Pari  modo;Dato  termino  maximo, cum  ratione  comuni, 
8t  numero  tenninorum;  V,R,Ttdatur  iumma  progredionit* 
« _ _ VR.-A 

o.  Nam  per  pr.aOi  A 1=  Rd)V.  Ergo  per  pr.  68,  S ^ "RT^ 

VR  VR^«V  ^ 

^ R »,•  t Rt  Hi*  Rd,  ^ gi 


'C’AP.33*  fugrrlJiozt 'C(\muUit  fV^ 

pi  Et;  Dato  ttrniino  maximo  ,cum  rttlcne  rnrmnni)  & 
crogrcflionit  fumma;  V^'R,S:  datur  numerus  mnunorum^X. 
Nam  perpr,  85. 'a=±VR+S  adeoque  per  i6. 

V ’ „ _ 

V R 4-  S M-S  R “ A = Quafre  ndum  Itaque  quota  pote*, 

fias  datx  rationis  R,  xquatur  datx  quantitati,  quippe  ifiius  po 
tcftatis  index  unitate  auftus,cfi  quzfitus  numerus  tciroinorufii 
T*D+i. 

ps  Et;  Datis  termino  maximo,  progreflionis  fumma,  8anu« 
mero  terminorum}  V,  $,  T-,  datur  communis  ratio.  R-Eft  enim, 
Vrc^V 

perpr.po.  S “ Rt~Rcf  ,adeoq;  SRt-SRd  =VRt^V, 

* V S 

& V = SRa  ^ SRt  + VRt,  8t  strV  = V R**  - Rf.Ca* 

jus  JT.tmationis  radix  R,  efi  communis  ratio  quxfita. 

. 9 3 Et, Datis  ratione  communi,  numero  terminorum  ,8r  pro* 

greflibnis  fumma;  R,T,S;  datur  tei minus  maximus.  V.Eft  e* 
aiim,  ( ut  in  pixced.  ) SRt  _SRd  — VRt  — V.  Ergo 
SRt  H^SRd 

Kt  I V, 

94  Porro-,  ( ut  compendio  utarO  DatisA,V,S;  datnrT. 

S >—  A 

Nam,  per  pr.  78.  s ^ Et, per  pr.iS  X =R‘*.QsaE- 

m 

Tendam  itaqae,quota  poteftas  R cognitx,xquatnr  cognitx  2t<, 
mhabeatur  D»T  »1,  adeoq;p4i  ==  T. 

95  Idem  habetur,  (i  pro  A,V,darenturA,\A.  Nam  habetor 
R,  per  pr.7si.  Et  T ut  prius.  • 

p6  Vel  A,¥.  Nan  habetur  R,  per  pr.  80.  8tT,utprhii. 

97  f^el  V,V\.  Nam  habetur  R,pr.  81.  80r,  ut  prius. 

98  Pel  V,^ . nempe  jR,  per  pr.82.  & T,  ut  prius. 

99  Fel  denique  \A,  Nempe  R , per  pr.  83.  Et  T,  ot 
jprius. 

1 00  Datis  A, V,T,datur  S.Nam  per  pr^  J7.habetor  R bcv  ^ 

^ VVd?  - A * 

Ergo  per  pr.  68.  «*S. 

loi  Idem  habetor  , fi^proA^Vidarentor  AVA  Nempe 

ft.9  . AI 


: A * ^ A 

*Vd:  a»3  VA;“i^i 


GA  P.  33: 
S.  -Nsini  a)\A(,V.  Et 


102  Fc1a>  X»  Nempe  i =S.  NamX^y< 


103 


VV<’  :VA')V*:  >->V;VA 

relV.Vl.  Nempe '^di  VAjV*:  -i  •"^•* 

104  relT,X.  Ne®pe 

105  rei  denique  U,^.  Nempe  - ^ 

Nam  V;  X x ) ^*  = 

106  Ditis  itf,T,5i  datur  r.  Nam  habetur  R,  perpr.88*i 

adeoQue  rjperpr.  19. 

^ 107  Datis  r,T,Sjdatur  A»  NamhabeturR,pcrpr.92, e6. 

if,pcrpr.:o.  ,,  « . # ' 

108  Datis  A,V,Xi  datur  S.  Nam  per  pr.^8.  habetue 
T=VA^Z.  Et  deinde  S per  p r.  100. 

109  Idem  habetur,  fi  pro  A,  V, dentur  A,  VA.  per  prop.  48,.- 

Hoi. 

110  ve!  A,^.  per  pr.  48,  io2i 

111  velV,K.perpr.  48,  103. 

1 12  vel  V,  ^ . per  pr.48»  104' 

113  velVA,^.  per pr.48, 105.  « • 1 

114  Datis  A,  V,  Si  datur  Z.  Nam  per  prop^8.  habetur 
S *-*  A * 

adeoqjZperpr.^6. 

1 1 5 Idem  habetur^fi»  pro  A,  V , dentur.  A,  ^A,  per  pr.  79^ 

56*  s, 

ii^  velA,¥.perpr.8o,$6v  • 

117  vel  V,VA,  per  pr.  81,5  dk  . . , 

• 118 -vel  V,^;  per  pr.^  3,56.  . - : ’ 

ni9  veldeniqueVA  ,^..pcrpr.83, 50« 

120  Dam  A,a,Zj  datur  S*  Qgippe  babe^  T, J>er  pi;,^4. 
'8{  deinde  S,perpr,8d. 


CAP*33*  Ve  Tioptjliitu  Gemetrk£  . ^6jf  \ 

121  Datis  AjRySj  datur  Z.  Nampcrprop.84<hfb«cac 

Y.  adcoq;Zpcrpr.s6, 

1 2 j Datii  A^TjZs  datur  S Nara  per  pr.  59..  habetur  R.  fi, 

dcoq-.  S perpr.86. 

123  Datis  A, T,S|  datur  Z.  Nempe  R per  pr.  88- adeoque 
Zperpr.sS. 

124  Datis  V,  R,Zi  datur  S.  NempcT  perpr.  66.  adcoquc 
S per  pr.po. 

125  Dacis  VjRjSjdaturZ.  NctnpeA  per  pr. 85.  ScZpec 
pr.  s8. 

126  Datis V, T, Zi datur  S,  Nempe  R perpr.  61.  SeSpee 

'pr.po.  • ^ 

127  Datis  V,TjS;  datur  Z.  Nempe  R perpr.  92.  & Zpee 
pr.  do. 

128  Datis  R,  T,  W;  datur  A.  Nempe  ^ per  pr.  i5*  & A pec 
pr.  54. 

129  Datisiifdemi datur V.  Nerope^per  pr.16.  8cVpet 
pr.  55. 

130  Datis  iifdera;  datur  S.  Nempe  A per  pr.  128.  8e  Spec. 
pr.  86. 

131  Datis  VA,  R,Zj  datur  A.  Nempe  T perpr.  48, 8t  A 
perpr.  128, 

131  Datis  iiidem}  datur  V.  Nempe  T ut  piius.  &Vpec 
pr  129. 

133  Datislirdemjdatur  S.  ^NempeT,  ub  prius.  & S p«c 

■pr,  130.  • --  .•'-"•s- 

134  Datis  VA,  R,  S»  datur  A-  Eft  enim  per  pr-68.  R .r*  ) 

VR  .:.A(S.  ideoque  SR  ^S«VR.-A.  EtSRA^-sA 

esVAR— A*,  adeoque  a*  + SRA  "^SAasB^AR. 

5us  aequationis  radix  eft  A =» 

* V;S«R*  ^2S‘^K^S*^r^ViK:  >,SR4-S^: 

e=  a ! , ' 

135  Datisiifdemidatur  V«Nam  ('utinpraBced.^5’  R 5 
ssV K ►-A,  adeoqueSRV  n-SV  — V*R  »— \A.EtVAa=3 

RV*  »-SrV |.SV.  EtR;,AA-  V>'  .-SV+RjSV,  Cuja». 

aequationis  radix  cR  V as 

,-2S»R4S*t4V^R:4-SR  .-S. 

iR  ~ 


J7e  Pftffejpont  Cedmeltkii  GAP, 3}: 

^ 136  Datis  iifdem}  datur  T.  Nempe  p«  pr.  1 34,  habetur  Aj 

adeoqiTperpr.87.  j L u . -r 

137  Datis  iiTdcm,  datur  Z.  Nempe  per  prafced.  habetur  Tj 

fiidcoQi  Z»  per  pr*  » * « • 

1 38  Datis  ^ , R,Z}  datur  A.  Nam  per  pr.  1 8.  habetur  Tj 

ideoque  A perpr,  6i.  . • » t*- 

' 139  Datis  iifdem,  datur  V,  Nempe  T ut  mprxced.  8c  T 

perpr,  65*  . - j 

140  Datis  iifdem,  datur  S.  nempe  A&  V per  duaspncce- 

dente.e.aitoq#  Sperpr.7  a*  o 1.  u >¥* 

141  Datis  3^,R,SjdaturA.  Nam  per  pr.  18.  habetur.T. 

stdeoQue  A per  pj"  Sp»- 

14»  Datis  iifdemi  datur  V.  Nempe  T ut  in  pr*ced.  8c  v ' 

perpr.  93.  _ . « . 

143  Datis  iifdem;  datur  Z.  NempeTntpriU8,8»A,V,per 

duas  procedentes;  & tandem  Z per  pr. 47. 

144  Datis  X,  T,  Z;  datur  A.  Nam  habetur  R per  pr.  17.  8e* 

VAperpr.49.adeoq;Apcrpr.  54.  ^ 

1 45  Datis  iifdem;  datur  V.  nempe  VA  ut  m pracced.  adeoqJ- 

V per  pr.  55 . 

146  Datis  iifdem;  datur  S.  ■Nempeinventi8R  perpr.t7.&  : 
A,V,  per  duas  praecedentes;  habetur  S perpr  .7», 

147  Datis  ](,T,S:  datur  A.  Nempe  habetur  R per  pr.  17^ 
adeoq;  Aperpr.89. 

148  Datis  iifdem;  datur  y.  Nempe  Rut  prius  j -48«  V pec  ■ 

^ 1 4^9  Datis  iifdem;  datur 2.  Nempe  indentis  A,  V , per  duatv 

procidentes, habeturZ  perpr.  47.  . 

uo  Datis  R,T,Z;  datur  5.  Nempe  A per  pr.  62,  «deoq|  . 

5perpr,86.  . - « «... 

151  Datis  R,T,S;  datur  Z.  Nempe  A 8c  V per  pr.  8 p 8c  $3, 

adeoq;Z perpr. 47.  . r r i-  . 

Atque  haRenus  Progrelfioncm  Geometricam  fuliui-  explica- 

e P o_  ri  Tr^Aanfia  ^vn^rlivi« 


% 


GAPir 


CAP.  'DelthgrejfimGeomtricM*  * jji 


GAP.  XXXKV.  . i 


TugTtffionis  Gemetriu  htnior 


QUz  in  przcedente  Capite  fufius  tradimus,  de  Pro^eflione 
Geometrica, Problemata»  libet  his  in  breviorem  rormaro, 
fed  & alio  ordine,  redigerer  Retentis  tanlen  Urdem  quibus  ibi- 
dem ufi  fumus  Symbolis. 


a 


Theoremata. 


7 

8 


Io 

** 

12 


D =T  «I. 

V = AR«J. 

V 

A=a<i*  i 

TV» 

Z=T\A=TA*  Rd=  aT" 

VR-A  ARt 
S—  R 1 — a - 1 
Rc.,.1  VR-.Rd^V 
“RUI  A.=  a -I 
VRt-V  Rt^i  „ 
“ Rt'^Rd  “ RT;::Rd^- 
R .-.1 

A — a»H-i  s. 

SR-S  = VR..Ai 
S ^A 
S H-V- 

A_Vr+s  ^SR. 

Vr=  AR*  = A + 5 X 

’ A + SR^-S. 

V=  - R — 


13 

SRtj^SRd^VRt  -V. 

»4 

V»  SRd  *^SRt  + VR' 

V S 

*5 

S«^V  “ s .«V  Rd •R^ 
« 

• ^ 

Problemata. 

Data.  Quzfita. 

I 

A,V:VA=^VA. 

a 

S=A)V, 

3 

A,\A:  V«AM. 

S P«r  »• 

4 

a,X!V«xa-- 

H per  I. 

5 

V,  W:A„VJtt; 

Xpera. 

6 

V,S;A_X)V. 

H per  I. 

7 

w.S!A»=X)W. 

8 

V'=XH. 

.1,  ' 


Vt  FrtfftjfiMtGtmtiikA,  CAP.55 


3*» 


9 

10 

11 

13 


Data  Quxlita. 

T^R:x  ? 

T,¥:a.>  Nam 

IL  R .T 

A»  ^ • » • 


H,T/Z 
H,Z:T 


A 

TH. 

H)Z. 


*7 


ij  t,z:h=t;z. 

«.A 

A,V,R:S“'R~i 
W.pen. 
J.per  i. 
T.  p«r  II. 
Z.  peri  a. 

i6  A,V,T;\A.  peri 
¥.  per  2 

R.  per  10 
Z.  per  la 

S.  per  15 

A,V,Z  : \A.  per  I 
^ . per  a 

T.  per  13 
R . per  IO 
S . per  15 

*8  A,V,S  : U,  per  r 

*•  rj 

■ ‘ “ R“§::v 

'.r  H T.* per  II 
’ Z.  per  12 

A.WyR.:  V,  pec  3 


19 

•v< 


per  2 
.1  . T.pefii 
Z.  p«  la 
•t,  -.^%S  . per  15 


.21 


22 


Dita.  Qujtfita. 
A,W,T  : V,  per  3 
X • P«  a 
^ K . per  10 

r ^ fy  - 

Z.  per  11 
. S . per  15 

A,VA»Z  : V,  per  3 
S - P" 

T .  per  13 

R.  per  lo 
S . peri5 

A,VA,S  ; V,  per  3 

X.P**'  » 
R.  per  18 

T . per  1 1 
Z . per  12 

.j.A.X.R- 

® I \A . per  I 

T.  perii 
Z.  ^r  12 
S . per  15 

A.X.T;  V.  per  4 

VA . per  1 
R . per  IO 
Z.  per  12 

S.  peris 

A,S.Z=X,  p«r  4 
VA.  per  I 

, T.  peris 

R . peno 

S . -per  15 

A,S.S‘  V.-pir  4 
Vi.  per  I 
. R.  ^ril 

^ Ti  perii 

Z.  per  xa 


»4 


26 


C A P.  33, 
J - 


Ve  Frcgreffitne  ^eunttrka* 


5H 


«7 


. D<ua 
V.U.R 


aS 


2<? 


30 


31 


'r-a 

A ]» 


33 


Quaciiu. 

: A, per  5 

X . P«r  2 

T . per  11 
^ Z.  peri  a 

S.  peri5- 
V, W , T:  A,  per  5 

I . per  2 
K . per  10 
Z . per  12 
5 . per  15 

V ,\A , Z : A , per  3 
¥ • per  2 

T . per  13 
R : per  I o 
S . per  1 5 

V , \A  , S : A j per  < 

A-  P"  2 
K.  peri  8 
T • per  II 
Z.  pena 

A>  A»  6 
VA.  per  I 
, T.  peni 
Z . per  12 
^ S.  peri$ 

T:  A,  per  6 

t I 

R . per  IO 
_ z.  per  12 

S.  per  15 

- A,  per*6 
' . \A,  per  I 

- T . per  1^ 

■r  ^ R.perio 

S . p€H5, 


34 


35 


3^ 


37 


38 


39 


40 


v®v"-o  , 

^ jX  > 8 • A , per*.  A 

. VA.per  i‘ 

R-penS; 

T.pcr^ii 

Z . per  I a 

V^»'S»R: A,  per  7' 
V . ^er  8 
T.  perii 
Z . per  I a 
^ S.  per  15 

^ i,X>T:  A , per  7 
^ V^perS 

R . per  IO 
Z . per  I» 

S . per I5 

^3X  A,  per  7 

V.  ,^r  8 

T . per  13 

R , per  10 

S . per  15 

VAjX»S  : a,  per  7 
V.  per  8 
.R.periS 
' -/-T.  per  Ii 

% 12 

A,R,T:  ARd 

\A,per  I 

- ' J • P®^  ’* 

Z . per  12 
S . per  15 
A,R,  Z.  T. 
NamA*)ZR==TRV. 

V.  per  3p 
VA..  per  I 

• ► V * 

A . p«  ^ 

i s.  1^15 

41 


3^4 


De  Tiogxeffione  Geomttrkii 


41 


Daca  Qozfita. 

A+SF 

A,R,$;V=-Tr 


3L 

f; 


per  II 


■ 'r  r 


A,T,Z:V=  AT;Z- 
VA . per  I 

X • P®*"  ® 

R,  per  IO 

S . per  15 

A,T,S:  R. 

RS-S4A. 

Nam  Rt= 


44 


45 


46 


P«r  a 


per  12 
V,R,T:A=Rd^V. 

\A.per  I 
per  2 
Z.per  12 
S..peri5 
V,R,i;T. 

' NamRii 

A.  per 44 
# W.  per  1 
J.pera 
, S.  peris 
V,R,S-Asi:VR+§.SR. 

,\A.  per  1 

I ' / T.  peni 


■ 

47 

48 

J 

• 

49 

50 

‘i 

51 

5*' 

M 

i 

f 

1 

: 

[ 

/ • • ^ 

I 

» * /* 

\ CAR’ 3j 


Daca.  Quzfica. 
V,T,Z  ; \A,per  14 
A,  per  5 
|.per  2 
.R,  per  IO 
■’*  S . per  15 

V,T,S  .*  R.  Nam 
V S 

S « v==§:rvR‘*-Rf. 

A . per  44 
\A.  pCr  1 
X -per  2 
Z'.  per  12 
*^|T,Z:  per  9 

per  14 
A.  per  7 
V . per  8 
S . per  15 

X , per  9 
A=-R7r-iS. 

v-p«  4 

vA . per  1 
Z . per  la 

T:  per  9 

. A . per  7 
' V.  per  8 
Z,  per  12 

S.  per  15 
Z ; T,  per  13 
X.P*r  9 

A . per  7 
V.  per  8 
S.  per  15 


\ 

1 

( . 

I 


De  Tregujpinu  Cemttrital 


C A 


53 


54 


55 


Data.  Quxfiia. 

W, R, S : A.  Nam 
A*  + SRA-SA=UR.. 

V,  per  3 

i-  P**"  * 

T.  p«r  9 
Z.per  12 

Z:  T.  per  1 1 
V\.per  14 
A.  per  7 
V.per  8 
S . per i3 

X, R,S  : T,  per  ii 

A.  per  50 
V.  per  4 
H.  per  1 
Z.  per  12 


5« 


57 


8*5 

Data  QuxGta. 

X,T»Z  : A,  peno 
W.  per  14 
A.  per  7 
V.  per  8 
S . per  15 

^,T,S  : R,  per  IO 
A,  per 50 
V.  per  4 
\A.  per  1 
Z . per  I 2 


Reliqui  fere  caiiu, 
parum  auc  nihil  pan* 
dum,  ultra  quod  da* 
tum  eft. 


CAP.  XXXV. 

'Euclidis  Elemntttm  quintum  jdriibmelice  demenJlrMtur, 

T^Riorqum  Rationum  doRrinam  dimittam,  libet  8c  Euclidii 
jL  Elementum  quintum, quod  de  Rationibus  8c  proportioni- 
bus ay>it  breviter  explicare.  Cujus  quidem  utiKtas  in  tota  paf* 
fm  Matheli , nemini  vel  leviter  exercitato  non  innotefcit. 

Eft  autem  illud  Elementum  quintum.  ut8e  tota  rationum 
Do^lrtna,  Arithmetica  potius  quam  Geometrica,  ('faltcm  pro- 
ut Arithmetices  fines  nunc  Dierum  ampliari  folent,uc  non  fo- 
los  numeros  integros.fed  8c  fraRos,&  furdos  recipiant , totam- 
que  Algebrz,  8t  Arithmeticz,  ut  loquuntur,  Spcciofz  vel  Sym- 
bolicz  praxin. ) Quid  quod  8t  ipfa  Arithmetica  tota , ii  in* 
riroius  ipeRetur,vix  aliud  videatur  quam  Rationum  doRrina. 
Ipiiquc  Numeri  rationum  totidem  indicia  quarum  communii . 
confluens  eft  1 , Unitas,  Ubi  enim  i,  ftve  Unicas,  habetur  pro 
^pmiiMi  (xfojitu  i Ycllqui  omnet  numeri  C five  interi , nve 
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fraf^U  iiTC  etiam  furdi ) funt  rationum  totidem  tliaram  ad  ex< 
politam  quantitatem  indices  (i  ve  exponentes. 

Cur  autem  Lineis  pothis  quam  numeris  rationum  dodri* 
nam  tradere  mfluerint  veteres } cauCa  fuit  non  una.  Partim- 
^cilicee,  quod  illi,  vix  alios  numeros  quam  Integros  admile* 
riot)  ^ nec  enim  materiam  Arithmeticam  iicuc Geometricam, 
in  inBnicum  diviGbilem  admiierunc,  fed  in  unitate  lifiendam 
voluere;)  adeoque  non  pariter  numeris  atque  Lineis  rationes 
omnes  denotan  pofle  perfpexerint ; Et  propterea  do^rinz 
alioqui  univerfalis,  (pecimen  faltem  in  lineis  tradere 
znaluerunt,eamque  prout  opus  fueritjinde  in  aliam  qaamvie- 
materiam  rationum  capacem  pro  renata  transferre.  Maxime 
autem  uti  mihi  faltem  videtur,  quia  non  modo  methodos 
Symbolica  nondum  obtinnerar,fed  ne  quidem  figurz  nnmera* 
riz,  quae  )am  paflim  uGtatz  funt,  ab  Indis  inventz,  fuerunt  in- 
trodu£tz;  ut  non  nili  difficulter  admodum  numerorum  prax}n« 
exercere  valuerint.  Licet  revera,  ipfa  live  linearum,  five  plana- 
rum, vel  etiam  folidarum^alianimve  quantitatum,  literis  al» 
pha^ticisdelignatio,  (^puta  A,6,  8cc.  quibus  dehgnantur  iO' 
textu  anguli  linczve  8tc.  in  fcheraate  confpe^^a,)  fymbolica^ 
deGgnatio  non  minus  dici  poterit  quam  ubilimjlibus  fym* 
bolis  qnantitates  (non  tam  in.  clurta  confpeftz,  quam) 
mente  conceptae  indicantur. 

Utut  fuerit ; nihil  impedit  qufn  nos,  ut  reliquam  Rationum> 
doftrinam,  ita  fpeciatim  totum  illud  quod  Elemento  quinto 
de  rationibus  traditur,  Arithmetice  (adeoque  fimpliciter  8cc 
Univerfaliter) tradamus,  quodutopus  fuerit  ( fient  & Arith- 
metica oniverfa ) cuivis  (ubjedo  poterit  applicari. 

Definitiones  autem  quas  illic  praemilfai  habemus,  hic  libet; 
InraAas  tranfire;  quoniam  illae,  partim  fuperiui;  Cap^XXV, 
XXIX,  XXX,  explicamur,  partim  «iam  cum  ipfa  propofitio- 
num  traditione,  ubi  opus  fuerit,  obiter  exponentur. 

Id  faltem  monendum  erit  de  definitione  5*,  five  juxta  Cla«* 
vium  6*,qu*  eR  magnitudinum,  five  quantitatum,  in  eadem  ratiu- 
ijc  conftttatarum:  quam  Euclides  his  verbis  effert,  ■grW 

xljtTVi  «fjr ^ Telivr  Tg^t  rlTUf:^ 

VrnlfTw  Imtxif  iiraitrvf 

«iue7frv,W(4»lnbl«^,  «««?>« Mfy*pm- 

jMinU- 
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Ih  eudcm  nitione  magniiudiues  tffe  difutuur , prinis  gd  ft~ 
(undgm&ttrtit  gdqugriamiqugndofrimd  & leri/ddqut  aiuliipliciSf 
fecundd  & qagru  dquemultipUces,  juxta  quamvis  muliiplicaihium,  um 
tra^  utramq^  vcl  uvi  (uperant,  vel  uni  aquales  funt » vtl  uni  deficiunt,  - . 
inter  fe  comparata,  NochancdcHnkionem,  quamvii  veram  qui- 
dem 8e  Euclidis  iliicepco  fatis  tccommodam,  in  noftris  de-' 
monftrationibus  omictendani  duximus t neq*,  ad  hoc  jcexTneivr 
proportionalia  examinamus.  Quippe  quod  perplexius  vide- 
tur, nec  adeo  forlan)  tjronibus  przlertim , perfpicuum.  Nec 
quidem  tam  proportionalium  naturam  immediate  rerpicit, 
quam  eorundem  affefiionem  aliquam  fatis  remotam.  Nobis 
^«utem,  qui  Kationes  fuperius  docuimus  ^ol«  sftimandas,  ad 
rationum  6ve  squalitatem  five  ideiiticatem  probandam  fuffice- 
re  videtor,  E fuerit  «qualitas  five  identitas  quotorum.Puta  fi  fic 
<s  ^ 

^ 0 ^ ctktca,  a: : i,  f.  Et  contra.  Quod  nobis  erit,  de- 

finitionis loce,  ejufdem  xqualifre  rationis.  Ubi  autem  quo* 
tus  major  eft,  ibi  & major  ratioj  ubi  minor,  minor.  Puta,  fi 
^ A ab 

f iHa  ratio  najor)  R major  e- 

lit,  illa  minor.  Siqtns  tamen  mallet  affedionis  alicuius  opem 
in  auxilium  advocare,  quo  demonlirationes  commodius  pro* 
«cedant;  ego  nullam  potiorem  novi  quam  quz  a nobis  prop. 
Cap.  XXXlI/tlemonftrataeft}  Et  quidem  ( fpeciatim  de  llneisi 
ab  ipfo Euclide  c 6.  Nempe  Si  quatuar  quantitates  fuerint fra^ 
fartitnaleSffaQum  ak  txtremie  aquatur  faOo  amecUiti  & contra.  Puta 
C A .«::B./S}cricA/l=.«B,&contra,QQodficofienditur^ 

• AB 

CumGcA.«:;Bil.hoceft  ^ erit ( «qualiter utrin<;Q 


malciplicando)  A 


“J*  8e  A/8sBa«B.  Contra  vero»  fi 


Ait  s=a B,  erit  ( aequaliter utrinq)  dividendo.)  ^ " 7 


^ s 


B 


« i hoc  eft,  A : B . Atque  ex  hoc  Lmrntntj  faci- 
lius quam  cx  illa  l^cUdii  definitione  ineoKwataydcnionftrarl' 

R.  r 2 pofi^ 
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poflTent  omnes  illae  propofitiones  ubi  illam  adhibet  Euclides:, 
quod  itaque  non  incommode  pro  illa  Euclidis  definitione  fub- 
ftitui  poterit. 

His  praemonitis,  Propoduonei  aggredior:  poftquam  monue* 
ro,  quod,  pro  Magniiudinibus  ( de  quibus  folis  agit  Euclides)i 
nus  limpliciter  ^amiwes  ubiq;  fubftituimus.  Quippe  de  quan* 
tiutibus  aliis  non  minus  procedunt  tam  propofitiones  tum  do» 
SDonlirationes  quam  de  magnitudinibus. 

I Si  fuerint  guoicuHikqutntiuieSfquotcUmfj  qneMhatum  figillatim 
gueiUfU  cQ  mrn  unius,  totufU  erunt  & omejomniunu 
Puta  fi  A = Ma  . B=M0, 

C « M , &c.  Erunt  A+B  + G 

&c.  = ( + M /3  + M > 8tc.  ) M 

= M in  * 4-/S  + > &c,  ut  multi»  + + 

plicando  patebit.  Idem  igitur 

efi  communis  multiplicator  M,  quod  erat  probandum.  Hic 
idem  dcmonftratur  univerfaliter  pr.  la.  de  ratione  qualibet, 
non  minus  quam  multiplici. 

2 . S/  prima  fecundr  rque  multipla  fuerit, & tertia  quart£,C As=M  * 
B = M 0,)/itgg  quinta  fecunda  aquemultipla  aefexta  quarUeifC 

D ==  N /3.)  eiunt  item  pima  & quinta  ftmul,  fecunda-,  atque  tertia  & 
^xta  fimul,  quaru,  aque  multiplices.  Nempe  A + C =.  M « + N«t 

e=M4-N;in«.  &B  + D=  M^+N^*=  M+N;  io 4 Com- 
munis itaque  utrobique  multiplicator,  M4-N.  Idem  ofiendiJ 
tur  in  quacunque  ratione,  utut  non  multiplici,  prop.24. 

3.  Si  fuerit  pima  fecundu  aquemultipla  atque  tertia  quartr,. 
('A=Mo,B  = M/Sj  & fumantur  aque  multiplices  pivM^  t«r* 

tu  fN  A,  N B } hoc  cft  N M « , N M /8,)  erunt  & reque  multipli» 
cti,  illa  fecunda, atque  hac  quarta.  Qpippe  inrobique  eft  NM  com- 
munis multiplicator.  Efique  hzc  una-  fpecies  argumentationlr 
ex  aqnii,iiue  ex  aquali,  Jt  ua. 

4.  Si  pima  ad  fecundam,  eandem  habeat  ratianem , atque  tertia  ai 
quartam,  f A . • : f B . /8. ) Eandemiiem  tationm  habebunt  aqite  maf* 
tiplicei  prima  & tertia  ad  a quemuliiplices  fecunda' & quarta,  ]uxt4 
quamlibet  multipUeatianem , refpeOive  (umpta.  Puu  A M . «m 

« AB 

B IVI  fA,  A , «I  ; ; B ♦ ^ . hoc  tft  V — ^ ^ «qualiter  o- 


trinqj 


T>t  Trbpijlltne  Gtomtttki', 

A AM_^B 
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AM 


/T^M  fel} 
AM^ 

A (A 
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trinqucmaltiplicando  ( * xM>v«l) 

8f,*qaaliterutrinqu€  dividendo  “7“ 
fi  IVI  fi  ivi 

fi)  -j-  ^ * adeoqac  A M . « fi : ^ BM  . /9  /x.  Quod  erat 

aemonflrandufn.  Vel  breviui, per  Lemma  noftram  , Si  A.ce.*: 
B.^,  erit  (A/J  = «B,adeoqueA^M;x  =*BMf*vel  AM<^ 
B M,&  propterea)  A M . «t/x ; : B M . /8/4. 

Eaclidef  Corollarium,  hoc  (ac  io  demonftrationis  fux  cur- 
^culo  demonftratum)  adjunpitj  Si  quauur  quantitMiei  ^efortio- 
nalet  fintifunt&  inverfe  ( tlrd^rof^)  fro^tianalcs.  Hoceft,  fi 
A.«::B.A*  erit«.  a ( Przterquam  cmod  ex  fe vi- 

detur manifeftum , puta  fi  utrobique  eadem  fit  Relatorum  ad 
correlata,  eadem  erit  8*  correlatorum  ad  illa,  refpeaive  fump- 
ca  relatio:  vel.verbi  gratia,  fi  quoties  A continet*,  toties  8e 
fi  contineat  B ; vice  verla , quoties  * continetur  in  A,  toties  & 
e in  B ^ Sequitur  direfte  ex  lemmate  noftro.  Sive  enim  A fi 
£ntextremle,  8t*B  medix;  five  hxextremx,  & illx  medixi 
«rit  utroque  modo,  fi  utrovii,  A /3 = * B , adeoque  utrobiqut 

■proporiionalita».  » 

Hxc  argumentatio  ab  Euclide  definuur  13^50  Cla- 
viurajJ  Inverfa  ratio  ejl  fumfth  ,««  anieadejuls,  ad  a»- 

tuedentem velat adconjequentcpi.  , , . , ,, 

< . Si  QuantitaJ  quantitatis  ^que  nmltifla  fit,  at^  ablata  abM^i  trjb 
Wreliqua  reliqiu  ^t4»  Mius.  Puta  fi  A B = 

in.tS!  fitque 

A=aM*erit8tB«*Mi?.Nani,  “ + 

propttr  *qu»lia  iqoilibai  ab-  *”*'  — 

lata, erunt  & reliqua  xqualB. 

Idem  dniverfalitec  ofienditur  , 

pr.  1 9 . de  quacunq;  ratione,  utut  non  multiplici. 

6.  Sidua  quantitates  (*A  + B,  & C + D,)  fim  duarimquanlitatm 

^•,81 V,)  ^equemultifU,  (puta  per  M +m,  ) pntque  ablata  qua^' 

Jam  (A,CO  eorundem  (a,yj  aque  multi fU,  fputaperM.  Je- 

Miu&TeliquaCB^O,)  vflejuidem  aquales  (fi  nempe ^ par  iji  va/ 
^ - R r 3 ifftrtm 


3^0  Elementi  quinti  Euclidis  dcclaruth»  C A 

ipfarum^quemuJtipUi  (aempepcr^t^  Propter  aequalU  zqyal|« 
bus  ablaca;ut  pacet. 


A -fB  “ M 
A — M c( 

B 


/** 


C4-D  = M>|-fiy 
_j-C  = My 
t>=fty 


7 Mqudcf *dtundmieunitmUhttttTahntmi&  tudemadte^u» 


Ict.  Puufi  A*aB,ecii  (' «qualiter  dividendo)  — 


tdeoqueA  B.  Item  yf  = gr  , adeoquc«.  A::«.Bj 

Velfic  (H  opus}  per  lemma  noftrums  Quia  fi  A ^Beric  8| 
A«=*B. 

8.  lMqualimma]or  ad  edndem»mM]oremhdhet  rationem  qum  m/<* 
Et  eadem  ad  minorem  a ma]ortmbabet  rationem  quam  admajerenn 

A^-E^  a E-  a ^ ^ « 

Nam  — C=  r*  Iwra  a+E  A*  QB^PP* 

crefcente  Dividendo  crefcic  quotui,  fed  crcrcencc  Divifore, 

nuitur.  , . ^ • 

g,  ad  tandem  eandem  habent  refienew » jwtf  *nier /e  dqualen 

& ad  quae  eadem  eandem  habet  rationem^ipfe  item  squalet  /«at.Nani,Q 
A ® 

— sss  — j erunt  ( multiplicando  per  *)  B*:A,  Icenia 

A B 

A “ B*  Bdeoque  (" per  corolL  pr«4*)  "i  ” 7 ^ 8t  A =6, 

nc  prius.  Vel,  perlemma  noftrum»  fi  A . «J»  B • « . A • v 

«.B.  exit  A«  ssaB,  adeoqiA—B.  • l ■* 

IO.  §jfantitatutn  rationem  ad  eandem  hab^inm,  qua  majorem  ba^ 

bet  rationem  eS  ijwjer;  ad  quam  vero  eadem  majorem  habet  rationem,  tlla 

A * « * '*'  * • 

min^efl.  Nam  fi  ■5-  major  quam  'g'  , puta  «qualis  ''  B 9 

cric,  «qualiter multiplicando»  A (3=»^+«)  > **  ^ 

A minor  fit  quam  , puta  «qualia  * + » (perpr.SJeri*^?** 

fA  it+*  , - 

cor.  pr.  4.  'B^»-^,adeoqacA>a.  ^ ^ ^ 
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11  Sjt^^dmfddmlmttuUneSfinur  [$  [unt  Nam  0 
A B_£  ^ -£ 

7“*/3  —y  « y 

19.  5i  /?nf  qu$uutiqMe  qmniiiatej  fr»p$rli(makji  ut  tfl  utiu  «?r«e- 
dtntium  sd  luam  (tnfequetitemj  ita  & $mr,n  ttiuadentcj  ed  twncs  tnf 
A _!B  •'G 

^equentes.  Efto  * ^ &c.  = R.Erit  igitur' A «=  R<* 

B = R/8,  C = R>&c.  ad«oq;A +B  + C&C.  =R<i4-R/3  4- 
R y &c.  sr=Rioit4'l3|<)^ 8cc.  Idcoque  fzqualiter dividendo^ 
AtB  + C&c.  . A 

i"+  /3^.^  &c^  =Re=s  ^ • Veific  A.RA;:  A + B + C&c. 

^RinA+B4*C8(o  Ra t RB RC 8rc.  ut  patet.  Aut 
per  letnina  noftruro.qaia  A in  R A 4 R B 4.  RC  8tc  c ( ARA  ? 
ARB  + ARC  8tc=)RA  in  A + B + C &c»Eft  autem  hafc  nniver- 
faliipropofitio  ad  prop.i.Quod  enim  illic  offenditur  fpeciatim' 
de  Ratione  multipla  > hic  offenditur  univcrfaliter  de  qualibet 
ratione. 

13.  Si  prima  A,  ad  fecundam  a,  eandem  habeat  rationem  quam  tertis^ 
Bf  ad  quartam  (S  i tertia  autem  ad  quartam  majorem  habeat  rationem 
quam  quir.ta  Cadfextam  y : habebit  & prima  ad  fecundam  rnojorna 

A ^ B G* 

rationem  quam  quinta  adfixtam.  Nam  J C.  = 7 

C4E 
y 

14.  Si  prima  ad  fecundam  tandem  habeat  rationem, quam  tertia 
muartam,  fitqg  prima  major  quam  tortUi  & fecunda  quam  quarta  major 

A B 

fBfit'  paqnalijfnquaUi}  fi  miaart  minor.  Efto  « 

Ab  b ■ 

tein  A > B,erit  & ^ , ergo  & ^ C““ 

mdeoque  a > /3  per  pr,  10.  Vel  fic,  quia  A . b ?.•  «t.  C.  ut  ddn» 
.ceps  offenditur  prop.  1 6. 

15.  Partes  C inter  fecompmatat  eandem  habent  rationem 

A , 

quam  habent  earum  aque  multiplicei  inter  fe.  Hoc  cft  ^ « 

A + 


A y 


“ y Siao- 

M.  ^ m. 


^11 

A 8fc 
« <t  4*  8tc 
A.«J;M A M^.nuia  A 
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M A , . 

• per  pr.  12.  Vel,  per  lemma  noftrum, 


16.  5i  quMtuor  gnantiiates  proportionales  /Ini,  Jmt  & alierne'(  per- 
inutatinij viciffim, j proportionales»  Hoc  eft,  HA.«:) 

eric  8e  A • B : : «-C . Per  lemma  noftrum.  nam  iicroque 
modo,  fi  utrovii,  erit  = * b. 

Eftq;  hzc  ea  argumentatio  quam  definit  Eaclidei  1*^5. 
terna  rati»  eft  [umptio  anseceJentis  ad  antecedemanf  & conjequentis  ad 
toalequtrJetn. 

N^otandum  autem  efi,  hanc  propoficionem  folummodo  illicy 
obtinere,  ubi  quacuor  quantitates  func  invicem  homogenez} 
non  autem  ubi  bina  binis  heterogenea  Puta,  fi  fit , ut  pondus 

A,  ad  pondus*}  fic  linea  B ad  lineam  fi.  non  tamen  dicendum 
' erit,  ut  pondus  A,  ad  lineam  B}  fic  pondus*,  ad  lineam /S.Qiua 

ponderis  ad  lineam  , quippe  quantitatem  illi  heterogeneam, 
nulla  eft  Hatio*,  ut  qu*  inter  homogeneas  folas  confiftit.  A tqj 
eadem  de  cauCa,  prop.  1 4.  de  folis  homogeneii  procedit ; ut  8e 
prop.  1.5. 6.7*8. 9 IO.  I a.  15  1 9.25  .»7.33.  proprie  loquendo. 

Verhm  fiquando  alternatione  opus  fuerit, ubi  de  quantitati- 
bus invicem  heterogeneis agitur.*  poterit  utraque  ratio  aliii 
exponiterminis  invicem  homogeneis}  io  quibus  alternatione 
inftituta,aliirqueot  opus  fuerit  operationibus pera&s , nova 
alternatione  reftituendi  funt  in  prifiinum  ordinem  termini  mu* 
tuati,  8e  deinde  deponendi,  refiimptii  a principio  pofitis,  Uta4 
prop.  1 9 . mox  ofiendetu  r.^ 

17.  Si  quantatatescompo/iu  (avyxofpiera)  pri^ionales /int  ^ S« 
runt  & divifa  ( proportionales.  Puta  fi  fit  A ^ « . * : : 
B4/3./3.erit  8cA«**  : B . |l . Manifeftum  enim  eft  tum  quan* 
titatem  A 4 * una  >dce  pluries  continere  quantitatem  * , quam 
eandem  continet  A : 8t  fimiliter  b + fi,  una  vice  pluries  quam 

B,  continere  fi : Et  propterea  ab  zqualibus  quotientibui  detra- 
Aautrobique  unitate,  manet  adhuc  xqualitas.  Vel  fic.  Quili 


A+* 


A Bj.fi 

* fi 


B A4«  A . 

jf+i.  Sifit  * 4-  y 


B4/I  B 

fi  fi»e  ^ J I j erit  ( detraoa 


atiinque  unitate  ') 

A 


GAP.  S5*  Elcmemi  quinti  EncUdit  decUratU. 

Ab  T t 

“ J ^ hoc  eft  A. « : : B . j8.  Vel  ^ ^ i «dc 


(I  - » = r 


T «A 


T 


Vel  eti- 


am per  lemma  noftrum,  Si  A'^it.  «:  A.  eric(A^'^ 

« /I  a ce  B •}•«  /8,  adeoque  AiS=:(«B|  & } A.ce::B,  /3 
Definhur  autem  hxc  argumetuatio^  >5  5'  J^ivifio  tMUtnk 
( At>»)  eft  fumptie  ts^effuty  que  antecedintlupernt  canfrquen^ 
leitiyad  ipfm  cenfequenteta. 

Adjungit  hic  Claviua  duaa  alias  Vivifanis  jRat/cnx;  format; 
Primam  vocat  Viviftonem  rationit  («nverfam-f  quando  conftqucm  ai 
txttjfum  quo  anfequentem  [uferat  antecedem  reffrUflr.  Si  A . « : : B . . 

Erit  ce. A ^ct::j8.B»-^.  Quz  non  alia  cft,quam  prop.  1 5 . 

Euclidis  inverCo.  Nam  per  illam  erh  A ^ce.a::B 
adeoque inverfe ( pegeor.  prop.  4.  ) « . A . ce : : jS  > B ^C» 
Velfic)  li  A. c; : B.  C.  EritC  ACsceB«  8cirB_ct/3s  A/3« 
M«Cjhoc  eft,  ceinB  t«C:s  A N.«:  inC.  & propterea)  ’ 
« . A .i-  « : : C.  A *-  C. 


Ateram  vocat  Diviftonem  Rntienis  eenirdrim ; quando  confert  r • 
antecedens  cum  exctftit  que  confequens  antecedentem  fuferat,  Si  A . a: : 
B , C.  Erit  h,  A ^ A:.‘B.C  ►-B,  Qux continet  Euclidis, di- 
vifionem  rationit,  duafque  inverftancs.  Nam  primo  inverten- 
do erit  « . A : : ^ tum  dividendo,  five  per  divifionem  ra- 
tionir,  • ^ A . A • : C ^ B . B.  Et  tandem  iterqg)  invertendo* 
A,ct»-A:.*B.C>.B.  Vel  Hc,  per  lemma  noftium.  Si  A.  «•. : 
B • C»  erit  ^ A C 3=  * B,  8t  A ^ AB  = ceB  AB , hoc  eft , 

A in  Ci-B:es«iMA:inB«  adeoque  y A.  ci,.A::B. 
€ 

18.  Si  quantitates  iivifa  liffUfiif*)  frdpartienalesfint  ferum 
^compoftu  ( owmMv-m  ')  frefortieniles.  Si  A.a:*B.^,  erit 

A B 

atena  A .at :Bt C«  C.  Nani  cum  6t  , erit‘item 


C«ddendo  utrobiqae  1)  4- 1 = J | i.  hoceft 

s r • 


A4a.^ 

a 

B+ 

«a 


'1*4  EUmnii  quinti  Eucliiit  dedtr^lii  f C A P,  3^ 

g + l5  T ^ 

— ^ j ideoqr  A -fc.  * .• ; B+ 1 . /I.  tel ficj  Si  , erif 

✓T  T , • «X  ‘T' 4-  A t4-*  - 

^ + 1 e=  ~ 4. 1, hoc eft)  A ^ * . Imo  v«ro,  8r 

T T T + 2A  t4-»«  _ 

^ + a=»;r4»>five  A “ « * Ecquideqi  unl- 

T T 

verfim.  Si  fit  a = *'.«"* *'***^  a *.M=  “ A M.  five 


TiMA  T-t-M*  _ . . 

— — ssa  — Qtiomodo  tum  hzc,tam  prarcedem 

|unftim  & univerfaliter  demonftrantur»  Sed  8t  per  Lemma  no^ 
ffrum  ,hzc  junftim  cum  prxcedeiitc , fic  demonfiratur;  Si 
A .«::Bi’/3.i3}erit  (A/3  ,±«/3  = «tBi*^,8c 

ea«B,  ideoque ^ A . et ; : B «/3. 

Definitur  hic  argumentandi  modus,  frxfente  propofitione 
demonftratus , ab  Euclide  I4<i5.  Comftfitio  ratmis  ( ni- 
fitnthiytt)  eft  fumf lio  antecedentis  CKmmfcquente  tanquMi  uniuSfOd 
ipfam  ccnfequentem.  -v  * 

Atqj  hic  etiam  Clavius  dhai  aliai  Rationis  compofitioncs  ad-^ 
•jungit.  Primum  appellat  Cempo/ttionis  rationem ctmerfami  quan- 
do fmitur  iiaecedeas  &coHfequensveIuii  una,  qmecwn  antecedente  con- 
feratur. Puta  fi  A . et : : B . iS . eric  A 4"«.  A : • B + ^ Qua 
duas  involvit  Euclidis  operationes.  Nam  invertendo , erit 
« . A : /3 . B.  8t  componendo  « + A . A + B . B.  vel  A+  <«. 

' «::B-fil./9^  Velfic}  fi  A.et ::  B. /3.  erit  (A^sseiBjSt, 
A jl  4 ei|  = * B 4.  * i3,  hoc  eft,  A 4.  e»  in  /3  .=  et  iaB  4.  adeoq,^ 

A 4 n.  * • B 44  «A*  ■ * -j  e 

Alteram  vocat'  Cornfofttioiierrtmoms  contrartam  i quando  refera- 
tur eadem  antecedens  ad  antecedentem  & confequeHiem  ceu  ad  unam.  Pa* 
tafi  A.a::B.4.  erit  A.  A 4 : B .B  4-4.Eflque  hxcpr*- 

cedentis  inverfio}  8t  tres  Eftelidis  operationes  conjungit.  Nam 
* invertendo  erit  *.A:;/3»B-  8t  componendo  A + *.A.’:B 
fi  ,B,itcramqi4nverteDdo  A«A-F*  • e 4^B44;Vel  etiam  per  Lem- 
ma noftrum}  Si  A:  . * ; ^ B . 4.  erit  (A  4 = *B.  adeoque  AB  -f 
‘ A4=*ABt*B,  hoceft  AioBt/laa A4*ioBi  ideoquei 
A.A+n.rB.B  + ^r 
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19  Si /it  MI  ieia  ad  tolamy/ic  abUia^ad  ablatam  ierit&  reliqua  ad 

A 4-  B A 

aliquam  ut  Ma  ad  tatam.  Eftoenlrt^^  = R,  Erit  ita- 

quetam  A4-B  R ina +C-=R*4.Rff,  tum  Al=R«.  a- 
deoqae  & reliduum  B = R Ec» 

( ucriaque  zqualicer  dividendo)  A4>B»R«tRc 

® n AJ:®  ' . .-A  = R« 

C =R=  Eftque  haec  W=Ji~e 

propofitiq  univerfaIisadprop.$. 

Euclides  illam  Hc  demonftrac.Qyoniam  at  A '1'  B . « ‘f  C:  •*  A .«■ 
erit  alterne  ( fcu  permutando)  A t B . A-: ; * + c . <t.  Et  divi- 
dendo ( five per dlvihoncm rationi^ ) B.Af:C,a.  iterumq; 
permutando,  B ; c : : A . a A 4- B • «4- C. 

Atque  colligit  hoc  rtieir^ui,  (eu  corollarium,. ^icomfo^r^  mag» 
nitudines  /int  froforthnales } & fer  cenver/ionem  ratmis  fnportitnaUa 
erunt.  Cum  enim  oftenderit  A 4*  B . «4.  C : ; B . c.  Et  permutan» 
do  A4*B.B::«t’i’^.C.  quae  fune  Quantitates  compofitz  pro. 
portionales;  fed  & oftenfum  eft  A t b . c 4-  C : .*  A . «•  adeoqj 
permutando  A4-B.  As  ia.+C%  a,  quz  e$  converho  ratio- 
nis. Quippe  I d <1 5s  definitur Cem/er/itf  rationis  hiy%  ) 

fumptio  antecedentis  ad  excejfumy  quo  antecederu  iffatn  cbn/gquejtim  jk* 
ferat.  • 

Clavius hanc  demonftratlonem  improbat, propter  adhiU« 
taip  alternationem,  quz  in  folis  homogeneis  obtinet,  cum  ta- 
men converfio  rationis  etiam  ubi  bina  binis  funt  bcterogenca 
locum  habet}  adeoque  hanc  fubiUcult.Si  A ^ b . B C.erie 

Cdividendo)  A . B / : «.  C,  te  (invertendo^)  B\  A • .*  c . 8t  tin- 
dem  (componendo  ) A t b . A : •*«  4-  C. «.  quz  eft  converfio  ra- 
tionis. Nempe  fi  ut  tota  prima  ad  (ui  partem  ablatam,  (ic  tota 
fecunda  ad  fui  ablatam;  erit  ut  tota  prima  ad  fui  reliqaam , fic 
tota  fecunda  ad  fui  reliquam.  Vel  brevius,  fi  ut  tota  ad  abla- 
tam, fic  tota  ad  ablatam)  erit  8e  tota  ad  reliquam , ut  tou  ad  * 
reliquam. 

. A+Br.  A*  ' 

MorenoftroEcdemonftrabitari  Si  +*)=>» 


J B 

✓A  « B 

tf  C V B «deoque  ^ 

• S f * 


« * 


Si 

S 


EUaemi  quinti  EucHdif  dcclirati»» 

C B > A c4.ie 


CAP.35 


I + I = 4- 1 , hoc  eft) 


Vel,  fiiibet 


T ^ '*■ 

fic}  Si  ^ ^ » *nt' 


T ,-*  • A 

* adeoque  - 

« • • A4-T  »^A 

“^i  + »»hocea  t.ZTa" 


T 

• 4-t  ^<e 

^ T »1.« 


8e 


Tini-i  - 

T T 

vel  ^ -j*  EtfitniUter  infttcui  poterunt  de- 

monftrationei  non  modo  prop.  1 7,  & 1 8,  ut  fupra.fed  8c  earum 
qua»  illis  fub  jungit  Clavioi.  quod  obiter  diftum  efto. 

Vel  etiam  per  Jemma  noftrumjSi  A‘i‘B . B : ;«4-/3  • erie 
fAiS+B^-^Bci+B^,  adeoque  AjSsB«,  8cA«q-B«=s 
A « A/8j  ideoquej  A 4 b . A ; : « 4-  4 
Sed  & reBitai  poterit  eadem  hujufce  propo(itioni8  demon-* 
Aratio  qnam  modo  repudiavit  Clavius , eo  adhibito  remedio 
quod  aa  prop.  1 6^  innuimus:  Pota,  fi  (k, verbi  gratia,  ut  A q-  b 
nunftrus  pedum  in  linea  tota,  ad  b numerum  pedum  in  ablatas 
numeras  unciarun^  in  toto  pondere,  ad /3  numerum 
onciarura*in  ablato;  f ut  Symbola  jam  non  lineas  & pondera, 
quantitates  heterogeneas,  immediate  fignihcenr,  fed  utrobique 
numeros , adeoque  homogeneas: ) erik  permutando  A + b, 
ct  -I-  /3 ; ; B . 4.  ut  numerus  totus  ad  totum  fic  ablatus  ad  abla- 
tum i iJeoq;  8t , per  pr.  1 9,  fic  reliquus  ad  reliquum  , nempe 
A + B <»  q.  e r: ; B 4)  : A . «.  iterumq;  wrmutando  A+B  • A : :* 
< + 4 , ut  pedum  numerus  totus  ad  reliquum  , fic  unciarum 
numerus  totus  ad  reliqutimj  8r  propterea  etiam,  ut  linea  tota  ad 
reliquam,  fic  pondus  totum  ad  reliqoum.  Quod  erat  proban- 
dum. Vel  fici  fi  fit  linea  tota  ad  ablatam,  ut  numerus  T ad  A, 
& pondus  totum  ad  ablatum,  ut  n Jmerus  t ad  * ; fitq}  eadem 
utrobiq;  4atio ; boc  eft  T.  A : ; t . « ; adeoque  permutando 
(jnippe  jam  detiumerU  agitur)  T . A ideoq;  per  pr. 
19,  T . T : : T A .'T  — iterumq;  permutando  T-  T — A : • 
T^.  T «.  Ergo  & ^quia  ponuntur  numeri  illic4incis,hic poo* 
deribui  proportionales ) ut  linea  tota  ad  refiduam  , fic  8c  pon- 
dus totum  ad  refiduum.  Quod  erat  DH^handum.  Atqjhocpa- 

. . a« 
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doliccbii  alcernadoneip  adhibere  etiam  in  proportionalibus 
non  homogeneii.  Ubi  nempe  fecundi  permutatione  reftitoicur 
quod  pi  ima  deturbatum  erat : aut  etiam,  (i  plores,  modo  itein 

Suarta  reflitoatur  quod  tertii  deturbatur)  8c  lic  toties  quoties, 
loc  enim  fi  caveatur,  nihil  abfurdi  fequittir  in  quanthatibui, 
utut  heterogeneii,  alternandis. 

■ 20.  Si  fint  tres  guantitates,  JjB,C  i eliitfi  iffis  fmmero  nquleii ' 
binaiim  fmfu  jam  in  eadem  ratmey  (puta  /V.b:: 
« . C . & B . C : C . y . ) ex  dquali  ( aniem  frima  majer  fit 
quam  tenta  i & quarta  quam  fixta  major  frit : Et  fi  tqualit , agualki 
fin  wiaor,  minor.  Nam  A . C : ; * . y ut  ofiendemus  ad  prop. 

. ai.  Si  fint  tres  guantitatety  AyByCi  alia^ifltt  numero  aguaUsy 
*»  yi  9*^  binatia  fuTtifU  fint  in  eadem  raiionttfii  autem  fenurbaia 
earum  proportio  ( puta  A . B : : f . >.  & B . C ; «i , C.)  fi\^  tx  <c- 
quali  prima  major  quam  tertiat  erit  & quarta  quam  /extamajtr:  &»fi^ 
^quality  aqualiii  fin  minoTy  minor.  Nam  It  hiC  A , C: : a.  ^y»  ui 
oftendemusprop.  23,  • . . , . 

Sunt  enim  hx  dux  pro{>6lit!on4,  temrAata*adduii  fequtn^ 
fesv  quas  cum  nos  fine  harum  ope . deroonfiraiuri  fimus^ , erunt 
eadem  opera  8t  lue  a fortiori  dcmonftratx.  Quid  autem  figni- 
* ficent  illae  voces  ex  aquali,  Uve  ex  aquo , Sc  proportio  perlutbata a~ 
ftenditur  17,18,19,  def.  5. 

ExaqualitateratiOy  ( five  exxquali,  vel  exzqoo,  J efi, 
lAi  plnresfunt  quantitates, jnmpUo  extremarum  feffubtraQionemmedia- 
five,  omUfis  mediis.  17*1.5.  * 

Ordinata  proportio  (Tt^rayiJLini  ttra^.ofi*)  e/f,  quando  eft ut  antete^ 

* dens  ad  confequentem,fic  antecedens  ad  eonfeqttentem;  ut  auiem.confe- 
quens  ad  aliam  quampiam,  fic  confoquens  ad  aliam  quampiam%  1 8 d 5. 
Cujusexferaplum  habemus  per  30, 8ti»v  . , 

Perturbata  Uxopro^tio  dreixoyUy  t(i,  quando,cum 

tres' fint  quantitatis  aliag.  ilUs  numero  aquales,  ejl , ut  in  primit  quarf 
titatibus  antecedens  adeonfequentemj  ita  infecundis  quantitatibus  ante~ 
cefienf  ad  confequentem-,  m autem  in  primis  quaruitatibUs  confequens  ad 
fUam  quampiam,  ha  in  fecundis  alia  quapiam  ad  antecedentem.  19  d ^ 
Cujus  cxfcmplism  habetur  prop  31,  & a 5.  Vel  /ici-fiutin  pri- 
nioribus  prima  ad  fecundam,  lic  in  alteris  fecunda  ad  tertiamt 
m autem  in  primoribus  lecuadaad  tertiam,  fioin  alcctis pri- 
ma ad  fecundam. 


528  Elrmenti  quinii  EttcUdli  declitith^  * C A P.  55 

» a Si  fin\  quottunj^  quantildtet  A,B,Cj&c.  dli44f  ipfii  rmtUtrt 
qutlesy€f$ty^itc.  qu£bitutimfump£  fini  in  eadem  rationt,Q^u 
A . B ; : « . jg,  A B . C : • iS . V.  &c.)  & *»  ^ 

A B _£ 

WMif}  Nempe  A,C;  :*.y.  Naroqai*  b — | * C — y 

h B AB  A\  «.  fi  r •A 
“i'  B»C'C“Bg'=TJJ=?’';'-“i>r'=^irO  »■ 
deoque.  A.C>:«.y.  Ec  fimiliter  qoocainme  fuerint  utrobi» 
que  quamicaret.  Habetur  auceoi  hic  exfempluin  rationis  com» 
po(itz;  ut  8t  prop.  fcqucnte. 

> 3 5i  fini  tres  quantitaies  A,  B,  C,8cc.  i^fi$  niMiers  «rqaa- 
Itt  iiiMtf  M fampte  ftnt  in  enim  reti one,  fit  amem  perinrba» 

ta  enrnm  praptniti  ( nempe  A.B::#.}^.  8c  B.C::«.^.  ^ • 
etc  aquali  in  eadem  ratione  flrant.Nempe  A . C : : « . y.  Naro  quia 
A i8ji,B  « A B_^  AB  A'\  ^ * 

*B=y ‘“g  C '^”B^— C'**y  ^ 


adeoqi  A.G»:a.y. 

34  Si  prima  ad  {eamdam,  eandem  habuerit  ratianemfqum  terti*  Sd 
qnartami  A . • ? B . /! : ^ ainie  item  ad  ^eundam  eandem  babmit  re- . 
tiertem  quam  fexia  ad  qnartam:  C . * fi  habebit  etiam  cienpofi’ 

ta  ex  ^ima  & quinta  ad  fecundam  y eandem  rauanem  qn^ 

A B 


(exta  ad  quartam.  A4C.*;;b4-D.0.  N*®  fi  «i  ’fi  » ^ 

^ =^:eritr**  C ==  * 


B + D 

rdeOqu"e  A ^ C Ta  : : R+  D . /8-  Velficifi opus,per  lemma n^ 

mmeil*=«D,  ergoAC  + C^=aB  + *D.id«oq«;  A^ 
G.*:.B  + D.  C.  Eftqne  hsec  propofitip , univerfalii  ad 

^ 2K  Si quatun mainixudinet  prtpertianala  fuerint 
A . * . r fitqt  A t B omnifi  maxima  ^deoqv  & * . I 

ma  & minima  reUquis  duabus  ma]oTet  erunt.  CA*B+J> 

^.)  Nam  per  prop.  IP.  A + B . C f • A . .)  : : B . f adeo. 
que,e*  Igrpothefi,  B>  fi.  Ideoque  A + «-^B>A4*  ^ 


3AP.  35*  • Elrtwnfi EucW/i  3ip 

Aeque  haftcnui  propo(itionei  Euclidis  tradidimol.  SequuQ. 

folcnri  eadem  fa- 
cilitate aemonftrand*  : quz  &£aclid6)i  virtualiccr*cooccntz 
videantur. 

26  5/ prima  \ mJ fecundam B,  majarem  habuerit rathnem,'quam 
trrti?  A ad  quartam  0 j habebit,  invertenda,  fecunda  ad ma«  minorem 
rationem  quam  quarta  ad  tertiam.  Nam  quo  major  eft  ratio  quzvii» 

- * 

eo  minor  ipiiusconverfa.  Veliic.  Quoniam.^  > efto 

* A , C B 4*  E 

per  prop.  8.  ^ = B + £ i weoque  invertendo  * = *~A" 


r • vel  f • Velfic,  Si  C 


A 

r 


i 


B * X ^ 

inverfe  /fTjrE  v a " ^ * ' perCor.  pr. 


17  Si  frima  ad  fecundam,  ma]orem  habeat  rauanem,  quam  tertia  ai 
partem-,  habebit  vicifj^m  frima  ai  tertiam,  mafaumrathnem  qkamfem' 

A ^ * * A . * . . 

eunda  ad  quartam.  Nam  n g ^ f*  1 efto  6 ,ideo- 

A »+E^b  A + E.^rA‘ 

^uc, vicidim,  ^ ^ C*  • Veffic;  S ' B ' — ) 

at  . A + E ^A  VB 

i erit  alterne  * ^ V « — J C • P«^F- 

a 8 Si  prima  ad  fecundam,  majorem  habeat  raiiomm , quam  tertia  o4 
quartam ; habebit  quoq,  comfo/ita  pri«ia  cum  fecunda  ai  fecundam,  mate- 
rem  TUtionem,  quam  temfofita  tertia  cum  quarta  ai  quartam.  Nam  £ 

A * * 

-3*  ► ^,eritquo<j^  C*  * »•.  *"  J 

A4-E^  rK 


B 


ponendo 


C . Vel  fic  i Si 

■ >C 


a=)r 


jcritcom. 


A +'E  +B  ^ A + B 


X « 4*  g _ 

V g • pwp^*  *"• 


B y B, 

sp  Sirempe/itafrimacunhftcunda,  gdfetundqm,  maiorem  babeetb 
^ fafienem,  quam  comfe/ita  teriia  cum  ^aarta,  ad^quartom } habebit  qutg^ 
'*  ''  'Jende  prima  ad  fccuadar-  **  ' 'tam  tertia  ad  quartam. 

• Nar» 
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A + B c A • (* 

Nam  fi  > ~f~  , (Tjoc  cft  g*  + i,>  ^ 4-1,)  «rit  quo-' 

A ‘ SiA>E3.B  ^ AiB  N 

que  ,B  ^ 7 • Veificj  5 ^ \ B 


«+f  , - A+K  n* 

^ I erit  dividendo  B“  ^ v 'B"  “ ✓ ^ • P«f  pr*i7* 

30  Si  cemfo/itifrima  cum  fecundi,  td  fecundam  tmt)orem  rationem 
habeat,  quam  comfofita  tertia  cum  quarta,  ad  quartam-,  habebit , per  con- 
verfttnem  rationi/,  prima  cum  fecunda  ad  primam,  minorem  rationem 

A + B A4-fi 

quam  tertia  cum  quarta,  ad  tertiam.  Nam  fi  b ^ ./g  $ ade- 

A *. 

6quc  dividendo  (utprop.praEced.^  ~B  ^ ~c  * 

B 

( perpr.  %6.)  ^ componendo  C “t  Pfop*  **»  ) 

A+B  + e ' • 

"X  • • 

31  Siflnttret  quantUaiet  A,B,G;  alUq,  ipfis  numero  aequales 
u,P,yi  fnq,ni^or  ratio  prim£  priorum  ad  fecundam,  quam  prim^por 
fteriorum  ad  [ecundam-,  item  fecundn  priorum  ad  tertiamfdvc  aequali^ 

five^  major  quam  fecunda  pofteriorum  ad  tertiomi  erit  quo^.ex  aqua~ 
Utate  major  ratio  ^rima  priorum  ad  tertiam,  quam  prhna  pofter  iorum  ad 

A ^ f . A ^ 

tertiam.  Nam  fi  c ® C'  bG 

§>  j.  vdficiS  Cr-  ) c“?5 

A + E ^ Va 

eritcxcqualU  “X"  > C ^.‘Perpr-a** 


A4-E 


iw;- 


CAP>3^«  l^Umenti  tptimi  "EuUdh 

gs  Si  /inures  quantitates  A,B}  C } ali^rq^  iffis  nmtro  *quak* 
k,  0,y.  Siiq^maltr  ratitfrintd  frmum  adjecundanis  quem  fecuncLe 
fofieritrum  ad  tertiana  iitm  fecundae  friorum  ad  Urtiam  ( Hvc  zquaHt, 
6ve)  ma)9T  qu6mfrini£  pojierieium  edfecundam:  erit  quique  ex  aqua~^ 
litate  ma]iT  rati»  priwd  priorum  ad  tertiem,  quam  primx  fefteriorm  ad 

A A B ^ Ab 

tertiam.  Nam, fi  ^ ^ f b ^‘c  V=*=bD 

A^►  '* 

= ‘ VelficjSi 

A^E  . C ^ 1 . I, 

> XX— «mex  zqaali, 

A+Ej.  'N* 

V C y > P"  Pr-  *3  ' 

33  Si  fit  mater  ratio  totius  ad  totam , quam  ablaU  ad  ablatam } erit 
& reliqua  ad  reliqum  major  rati»  quam  totius  ad  totam.  Nam  fi 
A+B^B  .A  + B«+C 


^ ^ I cm  pcnnoundo  (ptrpr.  27.J  b 

A 4-B  + ff 

ScperconTcrfionemrationit,  (pr.  30O 


!te- 


. AjM8  A A,  AiB 
rlimqae  permutando^  * 4.  ^ * ,vel  f 

^ A+B  B ^ 

Quoniam  * + c ^ *c  xd«oque  B ^ C 

, ® & 
adcoqoc  X erit  quoque  C 

^ AJX+b  /•  A + B + E N /A  + B -V 

VelficjSi  * + c = J 


Vel  fici 
^ C, 

A4-B  A+B  A 


B 


/ A A 4-E  ✓ 

• perprop;i^.  J Erit  V 


« « 


A-vb 
* +^ 


* + (T 


B 


J.  i/ A 4-B  E 

41+4  ■*'*+C  pwprop.  _ . 

^ Suprreft  adhuc  apud  Clavium, alia  propofido,quz  quorfum 
hic  loci  inferatur,  ego  plane  non  videoj  Cum  tamen  ilUc  re- 
pcrUm,ctiam  & hic  apponam.  ' ' 

T I 


34 


Ehtntnti  qitinii  Euclidi t declirtti»,  CAP.  55^ 
34  Si  fint  qk$uuntjj  quaniiwtSt  A,  B,  C,  &c.  ali^4s  latmt- 
rOdquales,  fitqjfnajeruth^imdfriorum  ad  primam  f»~ 

fteritrunif  quam  jircufidd  ad  facundam  ,&  hdc  major  quam  tertid  ad  ler- 
A B C 

liam,&ftcdeitKepi:  ^ ^ ^ V Habebunt  amnes  frieret 

fimul,  ad  omne  jpofier  Ures  fimul  .majorem  rationem  quam  omnes  priores 
reliCia  prima,  ad  omnesfojierioresreliQa  prima;  Minorem  autem  quam 
prima  priorum  ad  primam  pofleriorum;  Majorem  denijf.  etiam  , quam 
ultima  priorum  ad  ultimam  pofteriorum^ 

Sunto  primum  utrinque  duz,  A^B,  & ^ . Qupnum  igitur 

^ 9 adeoque  permutcndo  |j  ♦ 8t  componend#- 

A4-B  «4-^ 

— ^ > -j-  ; Erit , permutando,  8t  per  prop.  33« 

J-)  r * Q“*  probanda.  Et  fimiliter 

" B + G 
probandam  erit 

G+D 


( 


y 


+D  ^ D \ G B . A 

T^C.^  J J < y Etficubiris;. 


B 

Secundojponantnr utrinque  tre«,  “JT  ^ J ^ y*  Qnoniam 


per 


A/.  B'4.^ 

membrum  primum  ^ $^-y  » 


/545,  3 eritperma* 


•A^  AtB  + G^  a,\Cfy 

tando  rFc^  cTy » **  componendo  .-jT+g  _ > 7+^^ 

icerumque  permutando, 8t  j^er  membrum  primum, 8r  ppr  pr.33« 

qnz  erane  de« 


Erit 


A l-B4C,r.^  B4-C  ^ ^ A 


* + iS  4 y 


+ > ^ + 


inoattranda.  Ec  firailiter^robabitur; 

D ^ B .A 

VJ-sjr;; 


B4G4t>rK.  C4l>’ 
Eodem 
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C 

Eodem  modO)pofitiiatrobiq;qaataor,  a.  ^ 0 ^ y ^ 

D _ A B^C4^D 

jT  • Erit  per  membrum  prxccdenf,  7 V ^ ^ 

ideoqs  (permutando,  8t  componendo  ,iterumq*  permutando, 
A+B+C  + D/<.  B + C + D,^  C + D^ 
kc.  utpriuf,;  + y + >+./' 

D X A • B 4-  D -f  E 

y 4 * Qi)*  eram  prcbanda.  Et  fimilitti  ^ + » 


C + D 4-E  rtE  ^ E ^ ^ 
y +>  + « ^ * % J 


Et  pari  roodo.po^itii  urrobiq-,,  quinq;  (<s,fcpccm,8tc.dcmon- 
§ratio  gradatim  procedet  Ccpftatiuq;  propobium. 

Afque  haAenusEuclidit  Ercmcatum  quintum,  cum  propo- 
fitionrbus  adiunfiit , otpoiiiimua : fuccinftc quidem,  (ed  nec 
propterea  minui  diiucide. 

St  quem  interim  male  habeat , quod  in  dcmooftrationibut 
'non  raro,  ea  quz  ad  Fi asionum  Divifroocm , Multiplicatio- 
nem &c.  attinent,  adhibuerim  ; quarum  do&rinam  nondum 
cx  profeffo  tradiderim  : Poterit  ille  totum  hoc  caput,  cum  fe- 
quente,  Fraftionum  irafiationi  poftponcrc,  vel  fahem  quafi  ef- 
ient  poftpofita  reputare.  Qumquam  revera  vix  quicquam  eo- 
rum hic  alTumitiir,  quod  non  & in  fuperioribus  exponitur}  pr» 
fertim  ubi  de  Frafiionum  notatione  diBum  cft , 8i  de  Multipli- 
catione Divihoncq j Algebrica  fix*  Speciofa. 


CAP.  ‘XXXVJ. 


Q 


Elemnui  ^nti  S)suffis, 

Uod  przcedente  Capite  flufiua  traditum  cfi , tu  brexem 
SynopGn  redigemui. 


Ubi  0 ibi  De6ihio« 

Tt* 


Efgo 
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fA  : 5 :;  *('=A).B.' 


CAP.3I! 


A . B ::  A , /!f=aB). 

Ergo^  A . B9  > 

i 1 • • • • 


prop.7.^ 


«-A 


B 


C . D . propixi. 


RA  . RB  '•  prop.  17. 

‘ A + E ^ A p _A  ^ A ^ . 

Item — g“  ^ B W B+~E  B •*  prop.  o.io.’ 

Suntquehx  propoficionesIntellcRuiratii  obviae, Seqoantm; 
•liae. 


S!  A 

CA 
B 


Erit  < 


A 

RA 

A 

R A 


B 

f 

A 

» 

B 

fB 

fB 

B 


• • iv  » 

==  B X 

fi  • 

B . 

R«i  • 

1 

tt  ft 

R «t  » 
rAt*  . 


tu 

13 


Lemma:. 
Cor.  pr.  4; 
pr.  14.  j6u 


A tB 


■O" 


cRAi^f*i 

tu  /3-  .m 


fi  7 

f0  .fprop.3.4; 

,3 

l 

^ prop,  f . 5. 


efi 

BX0 


RBtffi -af ' iVip. 

0 


: 


. AtB 


^4  3 


«^2:4  . 


MAtRB. 


f B 3 


M*tRB  . 


f * 


, pr.  17.  iS. 
cor.  pr,if  • 


. MAtRB  5^*  ^ . M«  t RB 
Cf0y 


tj  j 


A » 


^jiaiqj  8c  hae  propQficionei,  eatramque  convecte  ^ Tfl  per le 

- ^ ‘ iatia 


CAP.  36.  • Eltmnti  quinti  Sjntfftu 

fatliobvlse,  vel  per  Lemma  noftram  facile  demonftrantnrja* 
dcoque  ii  de  harum  analogiarum  una  quavia  coniUcerk,  md* 
ftabieSt  deomnibas.  Sequuntur  aliz. 


Si{c^*  B ::  {‘}  . $. 

EritA  tC  • B ::  - ty  fi 


prop.s.a4. 


» f '“=i 

>.  B :a 

{‘""I 

• • fi  %/ 

3 

s 

> r prop.  fi. 

Eric  G 

. B r: 

> 

\ 

« 

• 

Si  A . 

B /9  1 : 

A 

B .> 

Erit  A a • 

B ^ /3  ( ;: 

A , B J ; : « . 

A .rp^‘5*>p. 

SiA«B*^*  a • 0 » ^ m 

t : ———.i.# 


r ' ■— -» 

?clAjB.C:  tt  » fi  , y t 


' l 


Erle  A r 


/r 


• • y /pr.30.2 1.22.1 


Si  maxima  A , B ;;  « ^ fi  . minim. 
Eric  A-l-iS  > B , « . prop*25. 


Harum  icem  propoUtlonum  dcmonftracionef,vclex  Tupr- 

T e 3 floi^ 


Elemtnii  quinti  Euclidh  dedar C A P.  ^6 
Horc  Lemnute,  vcl  aliunde, ftint  fari»  obvi* , vel  faf tem  ex  fii- 
• pra  traditis  ilUrum  cxpoiirionibus  peti  poiTunt.  Adeoque  Eu- 
clidis Eiemcocum  quintum,  compendio  traditura  eft;  loci»  in- 
terim  aliquammulti»  locupletatun}, 

Qux  fequantur,  apud  interpretes,  propoiitiones  de  non-pro- 
poruonalibus;  ad  alia»  ab  Euclide  tradita»  facile  redutuntur, 
in  quibus  quali  virtualiter  continentur.  Puta  prop.  »6,97,28, 
29, 50,31, 32,33.  lnCor.pr.4  Pr.  16,17,1 8, i9,2»,33.Cor.pt. 
19.  ut  cap^przced.oftenfum  eft. 

T>e  Marci  Aieib^mii  Dialogo^  Monitio. 

DeMeihmii  Ubi  haftenu»  perveneram , incidi  in  Marci  Mtibomiit  Ve  Fra- 
Vialogt,  fortiorubut  Vialogumi  anno  ftipcriori  editum.  Quo , novam  de 
Proportionibus  do6^rinam  fpundet.*  Atque  tum  Pythagortmi 
Eudtxumt  Euclidem  3 & quatquot  unquam  T)\hag»riti  flaruere  % cum 
Archimedem,  AfoOtnium^  Paffumi  l^hionim  item , atque  Ekt»cium\ 

, Cemmandinum  deniqt  A CUvium , amnimi}  iuniorum  Maibematitu- 

rumfUioi-y  flve,fummatim  >tum  tatam  antiquitatem,  tum  reeemiaret 
amneii  live,  totam  Mathematicarum  caharttm  ad  noffra  ufque  tempora} 
haPueinatii  ejfe,  contendit  - Nec  tantum  igntraffe  authores  illot , quii 
fit  rathnum  empa/itio}  fed  &,  quid  fit  ratio : Quodque  ipje  primut, 
amnem  eruditam  vetuftatem,  ingenti  molimine,  (uprToverit } Pbtraej^  tra- 
diderit, quam  ab  ulla  Geometra  exfpeOari  poffe,pmtandumtTat.  C^ippe 
ia  pracipuus,  inquit,  narrationis  feoput  efl,  ut  totam  antiquitatem  igm~ 
rata  in  quibufdam  Elementis  Gemeina  convincat ; ifinde  autem  j«»ia- 
, rum  pravas  explicationes,  & monfirojas  hallucinationes  demmfireu 
Curo  enim,  tum  veteres,  Pithagorat,  Euduxui,  &c.  airei  veritatem 
mnomninapenetrarinu  tum  , qua  veteres  rede  decuerant,  fimfirarecen^ 
tiarum  inierpreiatione  ftnt  depravata : Itaque,  inquit,  &retentiires  om- 
nes reprehendam ; qui  antiquis  tun  intellexerunt  • & antiquos  corrigam} 
qui  male  quadam  prodiderunt  e utrefq.  in  fuper  nendoQurus, 

E)u(dm  Tociui autem  novx  dodrinarfuz,  hoc eft,  erratorurh  fuo- 
ptmma.  mm,  originem,  qui  examinat,  hanc  e0c  deprehendet  ? quod  in- 
ter xtfer  & xofor  J^/TAfwlorajfive,^ Ut  loquuntur  inten« 

pretcs)intcrr«(i«nem  duplam,  8e  duplicatam’,  vel  nefeiat,  vel  nolit^ 
diftinguere.  Qux  cum  ille  pro  eodem  habere  velit;  tum  fepa_ 
randa  perperam  commifeet;  tum,quacabauthoribu»deutrif- 

aue  vere  tradita  fiint,  quaG  inter  fe  pugnantia  committit.  A* 
coque  Theooera,  aliofqae . «ranter  culpat  rquod  pouterina 
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tripUduflumefeftxluflKm:  Dum  ille,  tripli  dupMm,  nomvpUim  efe, 
contendit}  quia  nempe,  rationis  triplz,  ratio  duplicata , cfi, 
noncupla. 

Deindc}Ctimrauo^,rationu.i  , fit  ratio  duplicttai  ouam  ille 
pro  eodem  habet  atque  rMtionem  duplam } nec  interim  aubitave» 
rit;quin  dupla  fjc  major,  quam  limpla  .•  ftatuit,  rat/omm  i ad 
4,  majirem  efe  qum  1 ad  a. 

Adeoque  rationem  illam  majorem  effe  vult,  non  quam  definit 
Euclides,  8 d 5.  fed,quz  abzqualitate  magis  recedit ; five,  ut 
loquitur  iHc,cu)uj  termini  longius  inter  [e  diftam.  ( Quafi  quidem, 
idem  cfTet  Katjo,  atq;  Indqualitm.')  Ipfamque  yE^ua/itai«  ratio- 
nem, Kationm  nihili  appellati  utpote  ubi  nulla  eft  Inzquali- 
tas. 

Etpropterea  Trop.  8..8t  ro.  e 5.  (Sequx  inde  dependent 
omnesj  falfas effe  contendit;  quod  pereas , dicenda  effet  ra- 
tio i,  major  quam  ratio  Adeoque  & 8 def  5.  ('cui  inni- 
tuntur) falfam  efle. 

Rationes  autem  f . & item  t & J ( atque  de  aliis  pari- 

ter,) zquales  invicem  dicendas  vult : 'Tum;  quod  idem  fit  in- 
tervallum inter  I 81  s,  atqueinter 2 8c  1; adeoque, fecundum 
illum,  eadem  ratio-  Tum  quod  utraque,  ab  zqualitatis  ratio- 
ne zque  recedat.  Sicuti  enim  +1  & — 1 ('  fi  ipfi  credamusj 
funt  inter  fe  zquales;  quia  uterque  ab  o , (eu  nihilo , ( numeri 
omnis  initio, ^zqualiterdiftat:  ita  & ratio  t & i zquales  e- 
runtdiccndz;  cum  utraqueabzqnalitatisf  five  nihilij  ratione 
f , zque  recedat. 

Eftque  hzc  totius  novz  fuz  do&rinz  fumma  j breviter  qui- 
dem, (cd  fideliter  recenfita;  & magis  forfan  perfpicu^  quam  ip(e 
vellet.  Cujus  quidem  ego  refutationem,  putaffem , primo,  hic- 
loci-inferuiffej  tum  quod  hanc  novam  (uam  do&rinaro  non  an- 
tea viderim,  qnam  przcedcntia  deferipta  fuerant,  8c  prope  omn 
niajam  impreffa;  tnm,  quod  locus  hic  fit  fatis  opportunus. 
Cum  vero  refutationem,  quam,  currente  prelo,  paravi,  prolixi- 
orem videam,  quam  ut  uno  capiti  inferatur;  totumq*,  hoc  de 
proportionibus  negotium  jam  fupra  fatis  dilucide  tradatur,  ut, 
qui  a nobis  tradita  incei ligat,  non  admodum  folicitus  fit  futu- 
rus de  nova  ipfius  traditione:  Ledorem hic  nimia  digreffione 
detinendum  non  cenfui.  Adeoque  Refutationem  illam  feorfim 
pptiu8,vel,fi  opus  fit, huic  tra^atui lubjungcndam  teiiqui-  Ut 

Ccni‘ 


Refutatio 

brevif. 


I 
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ficui  videatur  Illi  it  nova  dadtrina  qaicquam  Ia  Ce  habere  pon* 
deris ; videre  podic , St  quid  nobis  illi  reponendum  e0e  duxi- 
mus, 

Incerim  vero  dicimus  i<>.  ^vA^0'/0r  > aliud  plane  efie 

qu>in  Ai)tf  /iwAetflofa , uc  fupra  oftenfum  efi;  Se,  quid  inter 
fe  diftent.  a°.  Aiyr  rationem  duplam,  Hmpla  ma- 

jorem effe,  agnofeimus  : fcd  non  ita  femper 
(quippequotict  expolita  ratio,  feu  radix,  fupponitur  minor 
quam  i vcl  t ; ratio  duplicata,triplicata,8icihec  eft,quadratum, 
Cubus,  8ec.  perpetho  decrefeunt.  J 3»  Adeoque  non  inde 
fequi  dicimus,  rationem  i majorem  efle  quam  t , utut  illa  fie 
hujuf  duplicata,  adeoquetum  8 d 5,  tum  8 Se  10  e 5, f cum  quae 
hinc  dependent,)  fatis  conftare.  4«.  Squalitatis  racionem 
i , non  rationem  nihili  dicendam  efle,  fcd  flmplam.  quippe, uc, 
ubi  terminus  antecedens  confequentem  bis  continet,  duplus  di* 
citur;  ubi  ter , triplus,  Sec;  ita , ubi  femel,  fimplus  dicendus  eft: 
adeoque  t ratio nmpla.  50.  Negamus  item,  tum  1 Se  i, 
efle  aequales  numeros;  tum  zquales  efle  rationes . quippe 
t I,  binario  major  eft  quam  »-*  i,  C nam  41=  ...ita)  St 
ratio  f eft  rationis  i ( non  inquam,  quadruplicata,  (ed  ) qua- 
drupla : nempe  | = 4 x t.  6^*  Negamus  item,fttft/0Rem  tantun- 
dem  effe  acq;/Rif9Ktfiiurew,  ('quippe  Se  zqualium  ad  invicem 
eft  ratio,  non  minus  quam  inzqualiura  :J  dut  etiam  idem  atq; 
Intervallum.  Uti  enim,  in  ratione,  uc  loquuntur.  Arithme- 
tica; eadem  eft  Differentia  (qu*  fubduftionera  fpeftet) 
inter  5 St  3,  atque  inter  3 St  5 ; non  autem  eadem  ratio 
Arithmetica,  5 ad  3, St  3 aci 5;  quippe  illic,  exceflus  binarl^ 
hic,  binarii  Defe&us : Ita,  in  ratione  Geometrica;  idem  eft  in- 
tervallum C divifione  zftimandum  ) inter  a 81 1 , atque  in- 
ter i St  1 : non  autem  eadem  ratio;  fcd  illic,  dupla ; hic,  fub- 
dupla : live, illic  innuitur  duplo  majus;  bic,  duplo  minus  . Et 
quidem,  uc  illic,  licet  eadem  Differentia,  non  tamen  idem  Re- 
fiduum;  fed^  -.3  = t2,  3 ^ 2 : ita  St  hic, licet 

ideni  Intervallum, non  tamen  idem  Quotiens;  fcd  1)3(9, 
3)1(1  Neque  magis  fcquitur.  Quoniam  inter  2 8t  1,  atque 
I 8c  2,  eft  idem  intervallum,  ergo  St  eadem  Ratio,  live  Relatio: 
quam, Quoniam  inter  Patrem  St  Filium, atq,  Filium  Se  Patrem, 
eadem  eft  diftantia,  Ergo  St  eadem  Relatio.  Et  quidem,  ur, 
Generatio,  commune  Fundamentum  eft  cum  Pacerniutis,tuua 
...  . Fillaiionif 
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.Filiaiionif)  relationum  Obi  mutuo  oppotitatum  : Ita  8r  Intec* 
vallum  idem, cft  crmirunc Fundamentum  E atlonls  fquz  ip» 
fa  cft  Relatio)tum  Duplz  tum  Subdupla;  quz  interim  ipfz  funi 
Rationes  oppofitz,  iive  Invcifz.  Sed  de  his  haAcnus. 

' • 
*■  ■ ' ■ — ? 

CAP.  XXXVII. 


J)e  Aurea  R fguU.  E]uldtmfTsxii&I>(nnT,fiTatit.  Txfemfla  variat 
Althudinum  fer  umbras  tmnfuratie’  hora  diei , jub  divtrfis  mai- 
dianis  tCtmf aratio.  Terminorum  ffcperiitualiiim  frafufaitria  Re~ 
duUio.  Cautela,  demn-^oj$rti»nahbus  Graviim  defeinjus  actek- 
V - rahie.  tjfutntk  aqua  vis  langdtfcens  iirmtneium  ^cforthralium 
ordinatio.  Terminorum  praf  aratio  i fer  Vivifmem  : fer  multi’ 
flicationem^  Dubii , de  quantitatibus  Heterogemia , Jolutio.  Oferar 
tionit  probatio, 

.f  JSl  D Proportionum  dofirinam,  ( quam  |n  ruperioribus  ■R**' 
,/jLfunus  tradidimus  fpefiat , quz*  dicitur  , Aurea  Rrgu-  V*^** 
Jov^Mt  Regula  Trium  (Quz  ob  infignem  Tuam , quam . in  tou 
Mathefi,  ufum  habet)  dici  ifolct.  J Quancmpc,7ertni« 
norum  quatuorfrtfortionalium,  datis  Tribus , fartus  ir.uOigetm. 

Si  enhn,  Tertius  fer  feeur.dm  muliiflititui  ( »tl  hic  per  illum, ) Praxts.  ; 
4^  froduGurto  dividatur  fer  frin.um)  Quotiens  exhibebit  Quartum 
quafitum. 

Sunto  enim  quatuorternini  proportknalct  A.B.*:«.  | Deminjhs» 

■Datis  A)  B,  «,  prodibit  C Cum  enim  fit,  exhypo!^^^^ 

A • 

.thefi , A . B: c.  adeoquc(invrrtendo)  B.A::f.«.hoq 

cB.  ^ szri-  Utrinque  jnnltiplicaAdo  in  a > prodibit 

A • , 


velA;E*(r. 

A 

Vcl  item  (ab  origine)  fic,  Quoniam  ell,  ex  hypciht/i, 
A B ! ; n . c . hoc  cft  A n ultiplicando  utrinque  in  £ /6  , 

ent  A 5_  Bn.,  Aditque,  dividendo  uuJcque  pcrA,<rit 
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Vel,  uttyronibai  (ic  magis  adhuc  pei^fplcoam,  cum  fir 
A . B:  :*  ,0,  hoc eft  ( per  def.  proporcioaalium , h\re , eju& 
A « : 

dem  rationis)  g ^ J • Si  sequalia  xqualicer  mulciplicen» 

Car,  prodibunt  aequalia.  Adeoqt  U tum  g* , cum  ^ , ducantur 

InBi  fiettillic  ^xB=Ajhic,^*isss  .•  adeoque 

A:»  Icerumqie,du!^i8arrirqaein/S jfiet,illic Ax/}^ 

B«e 

A/3;h1c, xjB=3i  6A.‘adeoque  A^^bBcc,  (Hqc  eft}  Er 

quatudr  proportionalibus,  fadium  ab  extremis  zquatur  faAo 
a mediis.'  quod‘8t  Tupcrius  aliquoties  demonftraTimus.J  De- 
nique, fi  zqualia  zquaiicer  dividantur,  orta  erunt. zqualia. 
Adeoque,£rctim  A/6  , tumBce , diridatuit  iUic 

^ B dt  * B*A'  ^ 

A)  A jS  ( /T}  hic,  A ) 8«  V “a  * «deoque i8  =■  * qapd  >; 

i;|t  demonftrandum. 

Per  hanc  Regulam  folvi  folent  hujurmodi  Problemata. 

Si  ^ pondo  mercium  conJlMnt  ^ folidtSf  quot  iolidor  conflabunt  eunm* 
dem  mercium  pondo  15.  Quoniam  io  queftione  fupponitur , mcr» 
ceseficzque  charas;  erit,  «d  mercem  , fic  precium  ad 

precium;  Adeoque  ut  3,  numerus  mercium  emptarum;  ad  151 
numerum  emendarum  : Ita  5^ numerus  pretii  dati ; ad  nutne* 
nim  pretii  quzfici.  pondo#  pondo*  fol. , foK 

Nempe  3 . 15  ••  5 * Q^« 

' Velj quia  pim de  numeris ubit^ue  agitor,  erit,  mternando, 
ut  merx,  ad  pretium;  fic  merx,  ad  pretium.  Nempe 
pondo.  fol.  pondo  fol. 

3 • s 15  . Q^* 

Solvitur*  autenf,  juxta  prztentem  regulam , dpeendo  te|[m]* 
Dum  fecundum  in  tmium,  • (five^  q^d  perinde  eft,  ttfrtium 
fecundum,)  undefit  5 x 15  _ 75 
8e  dividendo  per  primum  , '^ ) ' * 
nve 


75  fa  5 =t  q..  five  = *5 
=:ft.  Adeoq  pretium  quzfitumcft, 
25  Tolidoruoi.  ^ 


3.)  75  (45c*Q. 

ItdQi 


CAP.  37.  Ve  'Rtiidit  Aurti,  34, 

Itenij  Si  ^diirw^ifendim  ,fit  2 [olidii  dierum  ii  ffipendiumt 
quantumerit.  Hoceft  a*:<  iad.  q»,  ,MulUplicciuur*inv^ 
cem  2in  12,  fict^  X is  s=  24.  tum  di*  ' 

Videndo  per  3,  prodibit  j")  24  f 8 = Qi  * * ' 

Dierum  itaque  12,  ftipendiuineft  8 ^ 
lidorum.  3J*4C8=0? 

Pariter^  uiKudu£  valfunt 

( in  moneta  AnglicanaJ  decem  foUdoei  qu£ritur^  quanti  valebunt  mt- 
cia  duodecimi  ftveuna  libra  Argenti  > Solvitur,  ut  prius } invento 
termino  quarto  60.  Adeoq}. 
tiDa  libra  aranti  valere  deprehen.  2 « 10 : : 13  . ^ 
ditur  60  folidoa  Anglicanoi',  five 
trei  libras  monetae.  • ) 120  ( 

Pariter , Sicui  libeat  altitudinem  • Altitudinum 

Tirrir,  inflans  fre£7^,  fer  umbram  £ji$mare  i Id  ita  £ac.  Erigatur  frr 
in  eodem  plano  f vel  faltem  parallelo)  paluifeu  baculum,  no*  mcnjaralia* 
tae  longitudinis  A ( puta  pedum  6j  J umbram  fplendente  So- 
le projiciens,  cujus  me^ra  lic  b,  ( puta  pedum  2.)  Eodem 
CemTOre.  me nfiiretar umora  Turris,  quae  lit^>  (puta  pedum 
30.  ) &qu3Bricur.^aotg lia  Turria  altitudo?  itaq; 

in  (imil i litu  • umbrae  £nt  Altitudinibus  proportionales;  erit 
, Ai  :$  hoc eft  2 . 6-’  j 20 . Et,  fa£la  operatione,  ia« 

: ped.  Altitudo  Turria. 


venitur* 


B ; A 


fi 

A 


• l 


1 

*)ia 

6 


B)AliC 


A$ 


*^iao(do  — ^ 


Similiter,  Siqwreuir*  S^u  fit  hara  Atheruty  quando  efii  Oeeer  ^ . , 

niu»ottava.'ftx(c\endum  autem  hic  eft,  ex  Geographia , Atfae-  • 

naa  magis  ad  Orientem  pofitaa , quam  eft  Oxoniat,  gradibusJ*®*'^^^ 

( plus  minus J triginta.  Ideoque citius  ad  Athenarum  Meridia* 
num  perventurus  eft  Sol,  quam  ad  noftruro  Oxoniar.  ^^ritur 
autem,  quanto  citius  ?.  Hoc  autem  ut  expcdiatur.fciendum  eft 
ioftjper,  Solem  horis  (circiter)  24,  integrum  diurnum  circu- 
lum transigere,  8t  ad  eundem  unde  abierat,Mcridianum  redire.  ' 
Ponuntur  autem, in  circulo  integro,  gradus  360.  His  politis, 
fic  intuitur  Analogi ftnui.  Si  Sol  ^ in  fcirara4,  feragat  padm 

U U 2 Jdo, 


54  * Rfgirfi  Ami^  • C A P.  375. 

I»wpfr4gij  gr«A</ }o  ? Adeoque^m  ddenn  xqut- 
bili  criericate  motam , tranfigat  fpacia  temporibus  proportio- 
nalia} erit } ut  gradus  36o.acrgradu8  30.'  • tempus  borarun 
24-  ad  tempus  quxfitumj  nempe  Isorarum  2,  ut  ex  adjunda-  ^ 
operatione  conftabit. 


^60  , 


2.^. 


gr.  K.  h.  gr.  It.  gr.  H; 

30  24  . a.  360  • 24  ::  50.  ^ 

30  30 

36o)7ao(«^C‘  36o')7aoC  a=» 

Horis  itaque  duabus  ^ circiter)  ad  meridianum  Athenienfeni' 
Sol  citius  pervenit,  quam  ad  Oxonienfem  i adeoque  illorum' 

- ■ » ■ meridies  eft,  noftro,diiabui’hor)i  prior.  Nempe  illic,  meridiea- 

eft,  five  hora  duodecima;  duro  hic , eft  decima.  Adeoque  illic 
hora  decima,  dum  hic  odava  eft. 

Temimm  Si  vero  contingat,  Homologos  terminos,  in  quxftlone  pro- 

fer  ReduQi-  pofitos,  non  ejufdem  (ut  loquuntBrJ||«nominatiOni8  eflejre- 
»nem  Pr-cP4.  dncendi  prius  erunt  termini  addcnomirtationem  prius  proce-»’ 
fnio,  dat  peculiaris  hujufce  regul*  praxi».  Pataj  Si  proponatur  hu* 
jufmodi  quzftio;  Fefito,  quod  tres  smeU  argenti  valeant  qumdeein 
foUdos  Anglicanot,  quanti  valebunt  argenti  fando  quatuor  J Gum  hic 
quatiior  Uipponantur  termini  proporclonalei,  quorum  duo,* 
pondus  refpiciunt ; reliqui  duo,  valorem  1 gni  autem  pondm 
rerplciunt,  .non  eandeiit  foctiantur  denominationem  ; ‘fed  de 
unciis,  ille ; hic,  de  libris  feu  pondo,  pronuntiat  j Reducendi 
funt  hi  duo  termini  ad  eandem  dcnomiiiationem  j priufquam ' 
ihfticuatur  praxh  bac  regula  usnpcrata.  Adeo^C;  vel,  pro  3- 
unciis,  Tubftituendum  4 librae » ( quippe,  cum  libra  contine^ 
duodecim  uncias;  erunt,  trel  linciz,  libne  qaadrnihs;)'  ixi  qiw- 
' ftioficunfticuatufi  Vt  i libra,kd^  libras  faliii  ^advala^ 

rem  quafttum.  Vel pro  4 libris,  fubftituendum  , 48  uncias; 

^ ( quippe,  cum  libra  contineat  1 » uncias,  4 librz  continebunt 

* 4X  i2  » 48.  uncias,)  nt  quzftio  fic inflkuatnri  Vt  3 aacix,  tfd» 
4S  uncias  \fte  15  {otidi , ad  volarem  qsuefiassm..  litrovis  modo,  pro-  ; 
diblt  valor  qdzhtut,  240  folidorum;  hoc  ieft,  ia-  librarum  •Dio«  < 
nccxAnglicgra.  uc  ex  operatione  pateti.  r'  i ' 

. 'j  ‘ - 

. / ^ I ,r‘  •'  <».•'  ’’  .4'^  i' 4* 


CAP.  37^ 

3«48s*->5-^. 

_1 

* ) 6 O f 240  e=  ^ 3)72o(*a40« 

Quomodo  autem  hujufraodi  Inflhucndz  fintrcduf^ioncsv  . 
fti^iui  oftenfum  eft  , ubi  de  Multiplicatione  & Divifione 
verba  fecimus  •’  nec  opus  eft  hic  repetere. 

Verum  bic  cavendum  eft  ^ ntquando  fraudi  ftt,  indeque  Cafrtr/e  dt' 
«rror  fuboriatur  *,  quod  eatanquam  proportionalia  habean- prtporfl* 
tur ) qu*  proportionalia  non  funt.  pntUbttu • 

Exiempli  gratia  Si,  fftio , quod  ponduj  gravitate  /«<»«•}««,. 


f 

a 


* f' 

IO  * • 2'o  • loo* 
lO 

aj  ‘ 3 0 0 '100  = 


duabus  temporu  mamenif*  20  pedes 
dejter.Jai  i quaraiur , quot  fedes  de- 
ftenfmum  fitmmttiUsio.  Si  fiat 
hic  multiplicatio  numeri  tertii 
|}cr  fecunaura  , atque  produfti 
divifio  per  primum , prodibit 
qjuartus  100.  At,  Ule  numerus  quxfito  non  fatitfacit  Quam- 

tWa  enim  verum  fit,  pondus  illud  eadem  velocitate  motum  9^ 
loopedes,'  10  momentis,  peradiurum,  q<ia,  20  pedes, a< 
momentis  peragebat  quia  tribus  datis  a . 10' : 20 . quartut 
proportionalis  eftioo;  attamen  haud  refte  fic  refponfuni' 
iri  dicimus  j quia  grave  defeendens , non  aequabili  procedit 
motu,  fed  motu  accelerato } atque  eo  quidem  celerius  quo 
diutius  fuerit  in  motu.  Dico,  qUo  diutius  juerit  inmetu,  non> 
autem,  (quod  vulgo  aiunt  Pbyfici,  ) centra  fra^us» 

Non  enim  propinquatio  ad  centrum , fed  ab  initio  motus  elon- 
gatio , feu  potius  continuatio  metus , eft  caufil  auQai  cclcri-* 
catis.  Namfigravedemifiuma  pundoC, ca- 
dat ad  punftura  D j atque  idem  grave  a pundo 
A demiflum  cadat  item  ad  pundum  D , (per 
lioeara  A B C D O utroque  cafu  tranfibit  (pa- 
cium  C D , fed  non  eadem  celeritate ; fegni- 
tu  enim  per  illud  fpacium  movebitur,  fi  mo- 
veri, incipiat  • a punfto  C,  quam  fi  motui," 
per  fpaciuxn  A C faichoatus,  J>cr  reliquum 
CD  continuetur.  Atr  vero  fpacium  illud 
CD  , eadem  diftantia  .abeft  a centro. 


Gravium  de* 
jctnjus  aestm 
Ujatus^ 


B 


6vc  ab  A , riv.e  a C,  motui^  inchociur, 


D' 


1 


tffutmk 

Mqu^evk 

UnguefccHi, 
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Porro,  n ponantarxqualia  fpacia  , AB,  BG , C;D  *•  Pondui 
perfpacium  AB  jam  delapfuro,  continuabit  motum  p‘^rfpa- 
cium  B C , majori  velocitate , quam  per  (pacium  C D move- 
retur , fi  motum  a punCto  C inchoaverit.  Propius  tamen  a cen- 
tro abeft  fpacium  C D , quam  B C : verum  illud  C B C ) ab 
initio  motui  f a punfto  A inChoati , ) magia  diftat , quam  ab 
initio  motus  C inchoati  aC)  diftat  Ipacium  C D.  Quz  om« 
nia  cum  experienti  erunt  comprobata , tum  ab  iis  trildita  qui 
de  motuum  acceleratione  acutilTimeTcHprerunt.  Omnes  itaqi 
rationes  illz,quz  apud  Phyficoi  paffim  occarrunt,de  motus  na- 
turalia celeritate  aufta , a propinquitate  ad  centrum  duftx  ^ 
penicua  evanelcunt.  Quippe  non  tam  terminus  ad  quem , quam 
terminua  a quo , in  motuum  acceleratione  rpe^andua  erit.  > 

Idem  peccabitur,  fi  hujufmodi  proponatur  problema 
quafi  hac  regula  folvendum  ; Si  vas  1 1 csngiorm  co^ax , aqsi§ 
impleaiur;  atque  , aperte  in  funde  foramine^  exeam  in  dssebus  here 
minutis  tres  cengii  iqueratur  autem  ^ quante  tempere  tota  exibit  aqua? 
Propofita  quippe  quzftiooe,  fi  3 congii  effinant  in  % mioutiifa' 

congii  in  quot  minutis  exibunt  i 
Rerpondendum  edet , juxta  hu  jufce 
regulz  tenorem , totam  exitarura 
aquam  minutis  o6to ; quia  3 . 2 ^ : 

I > . 8 . Atque  hoc  quidem  verum 
eflfec  t modo  aqua  eadem  pergat  velocitate  exire  qua  coe- 
perat. At  fecus  omnino  fe  rea  habet.  Siquidem  continue  de^ 
crefeit  exeuntia  aquz  celeritas, & quo  minus  fupereft  exhau- 
riendum aaux,  eo  regnioi  exit.  Majore  nempe  8t  vio- 
lentia & velocitate  effluet  aqua  vafc  pleno  , quam  femi- 
pleno  i quoniam  aqua  Inferius  exitura  majore  mole  fuperio-  ' 
ris  aqux  premitur.  (Non  obftante,  quod  vulgo  admitti  fo- 
let , principio  , De  gravi  in  leco  fue , hoc  eft,  in  rem  vel  zque 
vel  magis  gravem,  mimme gravitente.  JCui  fidem  facient  ipfi 
oculijfi  attendatur  quanto  majore  vi  & velocitate, ex  dolio  cen- 
vifiz  pleno,  per  eundem  caiulem,exeat  cetvifia,quara  cum  pro- 
pemodum  evacuatur. 

Qiiibut  autem  gradibns  vel  crefclt  velochai  cadmii  pon- : 
dens,  vel  decrefeit  velocitas  per  canalem  exeuntis  aqn*  non^ 
hujus  locieft  inquirere.  Sufficit  imprscfendarum  monuifir, 
haQc,qcnmprx  laanibai  habemus,  tc^pilam,  oon  nhi  de 

quanti* 


3.a::ia.Q^ 
35T4  (8— 
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qu5tiwt\biH  Tere  proportionaJibus  procedere,  nocet  en?iD,r)4U 
quanliirti  aUtm  in  dtN  rttiineftncre.  Nempe  qu*ritur  quamitat 

quarta,  qu*,td  tertiam  datam,  eandem  habeat  rationem, 
quam  habet  fecunda  ad  primam  ) Vel , ad  quam  tertia  data  « 
eandem  habeat  rationem , quam  habet  prima  ad  fecun> 
dam. 

Cavendo  porro,  «datarum  trium  quantitatum  , qualibet  De  PrapwiV 
Jiio  loco  ponatur.  Non  enim  promifeue  qualibet  in  quolibeieac  nminif 

ioco  ponenda  eft,  fed  m fuo  fingola.  Neq;  etia  illi  femper  pri- riteerd/nan- 
mus  debetur, quz  in  quaflione  propofita,primo  occurrit,  Sxpc  diu 
enim  quaftio  propofita  variis  amisagibusSc  involucris  involvi- 
turiquz  priustollenda  funt^qua  proportio  rite  condit uta  appa~ 

Teat:Ut  in  ea  quamodo  txpofuimus  de  differentia  meridianorii 
Athcnienfis&OxDnienfii.Szpe  etiam  quzHio  minus  direae  pro- 
ponitur.  Uti  6 expofita  de  Argenti  valorequaftio,ita  propone- 
retur , Si  loftlidi  ^nglUani  l0tnmidtm  v«Uan\  ttqut  2 aw/4  trgtnli ; 

9«4«fi  valebunt  uncU  12?  Non  enim  bic  io,fed  a.ed  proportionir 
terminus  primus  i utut  ille  in  qaaftione  primum  audiatur. 

Ut  igitur  fuo  ponantur  loco  finguli  termini ; curandum 
eft  ,ut  quatuor  quantitates  ( nempe  tres  data  & quarta  quafita; 

ita  difponantur  ut  prima  fupponatur  eam  habere  rationem  ad 

reliquarum  alteram,  quam  habet  reliqua  ad  quartam.  Secus 
enim  non  erunt  quatuor  proportionales.  Adeoque,  inquafti- 
onc  proxime  expofita , primus  terminus  nec  erit  10  , nec  la  • 
feds.  Secundus  autem , pro  libitu  , erit  vel  10,  vel  la.  Nem- 
ne,Ucauncia,ad  lofolidos  fic  izunicz, ad  (olidos  quot? 

Nam  ut  numems ponderis  jone  . iof«l  ; : laune.  nfoi 
prioris,  ad  numerum  va-  ^ • 

loris  fili  dati  j ficfupponi*  •• 

tur  numerus  ponderis  poflerioris , ad  valorem  fufi  quafitum^ 

Vel  etia, ut  s unda,ad  13  unciastSic  10  folidi.ad  (olidos  quot» 

Naro  quz  ratio  eft  ponderis  ad  pondus , ea  fupponitur  & va*^ 
loris  ad  valorem.  Atque  hzc  de  terminis  ordinandis  (uffici" 
ant. 

Terminis  ita  rlceordinatis ; perinde  omnino  eft  f quod  8r_  ^ 
jam  diximus ^five  terminum  tertium  infecundum  , fivt 
io  illum  ducamus.  Non  modo,  qiiia  (quod  medo  difium  eft)^^**- 
Dcrindecft  utrum  duorum  fecundo  icuiove  loco  ponamus. 


44^  ’ “Di  Re^uU  Aurfil  C_A 

Sed  maxime » quic  duorum  invicem  ducendorum » perinde  cft 
utrum  duorum  mulciplicacorum  ede  faciamus , auc  mulipli- 
candum : quod  de  mulciplicatione  Tuperius  univerdm  diftuoa 
eft,  ' 

Sed  8e  perinde  eft,(ive  Mutiplicationem,(ive  Divilionem^priui 
infticuamui.  Sive  enim  terminorum  fecundi  terciique  inviccia 
duftorum  produ^dum  per  primum  dividamus ; five  mediorum 
' C fecundi  & tertii ) utrovii  per  primum  divifo , quocicntem 
in  reliquum  ducamus;  perinde  omnino  cft.*  Idem  enim  ut- 
cunque prodibit  terminus  quartas,  (quod  8c  fuperius  detnul- 
tiplication»  8t  DiviHone  tradidimus  univcrnm  : Nempe, 

quoties  plures  continue  faciendz  funt  nmUipHcadones  8c  Di- 
viiiones, perinde  eft  quo  ordine  inftituancur.  3 Nam  (i  A.  B :: 

* ,.C  • erit  omnino  __«B_  JL*=JLb  = c.  Vel . 

' A A A A * 

Ipeciatlm  in  numeris  (i  (it  verbi  gratia,  3.9  ::6.  18  . erii 

C=3'0={k»(-».?) 

3 t 

s=i8.  Adeoque^  cnjusvis  arbitrio  permittitur,  uc,  pro -re 
nata,  eo  ordine  inftkuat  operationes,  quo  magis  pro  hicSc 
nunc  fut  loquuntur  ) videbitur  accommodum. 

Interim  vero,  in  tradenda  regula,  nos  f cum  aliis  ^ muL 
tiplicationem  potiu8przpofnimu8,quii  fradionum  incommo* 
dum  melius  caveatur.  Sietiim  verbi  gratia,  inftituatur  pro- 
portio 2.5  : ’8 . Q.  velim  autem  fecundum  per  primum  di- 
videre, prodibit  fai  , adeoque  terminus  tertius  8 per 
3 i t (numerum  fraftionis  adje&ione  impeditum  ) multipli, 
candus : Si  vero  mediorum  produ^m  5 x 8 ^o , dividam 
jper  primum , a ) 4o(  20  , prodibit  utrobiquc  numerus  intef 
ger ; eodem  autem  fuccclfu  » C utut  minori  labore,)  nam 
tum  8 X 2 — = 20,  tum  = 20=02^  Item  fi  inftituatur 
proportio  2 . 5 : 7 . Q_.  Et  velim  fecundum  per  primum  di- 
videre ,2)5(2*»  adeoque  multiplicare  7 x 2 t ; vel  etiam 
tertium  per  primum  dividere  j a J 7 ( 5 J . adeoque  mUtipli- 
care  5x5^.  operatio  utrovis  modo  impeditior  erit,  quam' 
ii  prius  multiplicatis  mediis , 5 x 7=  3 5 , fiat  tandem  divifio 
per  primum  2)  35(17  i.  Quamvis  enim  & bic  tandem  prodeat 
fraftio,  umen  qu*  uitedorem  difficultatem  non  procreabij  j 

quippa 
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quippe  illic  fiflendum  cft , nec  alUfccutara  operatio  qua  per 
fra£iion1iad)cAioncni  reddatur  perplexior.  Si  quando  autem,  * 
jam  ante pere£iai  operatienet , profpiciat  quia  n-cdioium  al- 
terum pciTc  per  primum  ita  dividi  urnulla  ruperfit  fra£ih>; 
commodum  erit  divilioncm  illam  pramiitcrc;  ita  enim  epe» 
rationes  minoribus  numeris  exercebuntur.  Puta  in  analo**  * ^ 

gia  jam  di&a  commodum  c0e  poterit,  ( nen 

quidem  fecundum  , fed  ) tertium,  per  prim.um  dividere, 
aJ8(4}  8t  quotientem  in  reliquum  ducere,  4x5  = 20 

Nonnunqaamitcm  commodum  trit , przccdanea  termino*  ^ 
nim  expofitorum  dimmutione,  operationem  .expeditiorem  / 

reddere.  Fit  autem  UJud  vel  terminum  piimum  8t  fccun*  * * 
dum,velprimum'8i  tertium,ubi  id  6cri  poUe  perfpiciiur  .pcr"*’"* 
communem  diviforem  dividendo*  vel  etiam  eorum  utrumque 
nonnunquam  faciendo.  Put«[  in  proportione  6 . 9 r : 8 . Si 
primum  & fecundum,  per  3 

* 5 . 

^ r:  8.a-=>  n* 


9 

0 


9 'ti  J8.(^si9. 


l 


3 


<^=  I9c 


dividamus-,  (eorumque  lo- 
co quotientet  fubflitua- 
mut  0 habebitur  proportio 
3 .3  :: 8 . Q,  Sin  primum  3 
& tertium  dividamus  per  0 
3 ; prodibit  3 . 9 * 4 . Q*  Si 
denique  utrumque  fiat  j pu-  i 
ca  tum  primo  primum  8t  Z 
lecundum  dividamus  per  3,  6 

tum  primum  f jam  abbrevi* 

atum  ) & tertium  per  3 \ prodibit  i . 3 ::  4, Eodem  ubique 
fuccclTu  .*  Erit  enim  ubique  terminus  quartus  quzhtua 
(D  — 12. 

Similiter  in  fpeciebus,  -five  fyn  bolis ; Siexpcnaiur  ^ 
Analogifmus  A E C.  A DE:  :BEF.  Qj_ 

fubftltuatur  BC.  DE::BEFVq, 

vcl  etiam  AC.ADEs*'EF.q^ 

vcl  denique  C.  DE';J.EF*.q, 

Idem  etiam  nteunque  prcdibictci minus  quartus,  vcl  qui 

X X tan- 


Ter  MuUU 
flUtutnm, 


‘Dubium^  dt 

bui  Hewo’ 
geiKtJ* 


94«  Vi  Reffik  Akrea,  G'A  P.}% 

tantundetn valeat}  puta  A_DExBEF  ^ P E x B E F^aa 

ABC  bG 

ADExEF^DE*  EF^DEgF  „ q.  Ec  fimUiw  alibi^ 
AC  C 


. Aliqeiahdo  icem , muUiplicarione , fiec  accommoda  ter- 
minorum pr*paratio.  Si  nempe  vel  primas  8c  (ecundus  , vel 
primus  & tertius  • eodem  communi  mulciplicicore  multipli- 
centur} (vel  etiam. utrumque  fiat:  j quo  pafto  fra£lioauni' 
moleftia  facile  evitator.  Puta  (i  exponatur  analogifmus, 
^ . 4 : ; t . Q.  commode  fubfticQamas  vel  primi  & fecundi , 
vel  primi 8t  tertii  duplum ; puta  5. 8 : : 3 . cLvel  5.4':  d.Qh 
Item  pro  5 J i • J •'  .*  t • ^ fubftiiuamus  vel  J . 2 : ; i q,  vd 
/.  f ; I . Q*  vel  etiam  5 . a : : i . q.  Similiter  in  (ymbolis  pro* 


AnalogUmo 


primo  81  2®  in  B 
vel  potiUf  ( utro* 
que  fafto  J 


B C 

DE 
^ B F 

GH 
* * GF 

4 

? A q 

DE 

..GH  . 

% 

S 3 

*TF 

F” 

DE 

' iT 

GH 
''  cT 

LA  q 

. 

' F ' 

•*  F 

► A qF  . 

DE 

..  GH 
• • • 

t 

Commune  harum  przparatioriam  fundamentum  eft^, 
^lod  Maltlplorum  ad  aequimultipla , eadem  eft  ratio  atque 
fitnplorum  ad  (impia.  Pota  3x2.*.  4 . x 2 : : 3 . 4.  Item  t . 
t;;3.4.  Item^  A.  4 A.:  3. 4.  Ec  B A,  Caj  : B.  C.' 
^ ^ : B . C.  Ec  fimilker alibi.. 

A A 


Unus  adhuc  fupcreft , qui  nonnullum  morari  podic,  ferupu- 
Ius.  Nempe  cum  certum  (it  analogus  non  raro  inftitui  inter 
quantitates  heterogeneas , (puta  ut  Jinea  A,  ad  lineam  B 5 
fic  pondus  A)  ad  pondus  C } J qui  poffit  una  in  alteram  multi* 
plicari,  aut  per  .eam  dividi  ? item,, quid -fit,  verbi  gratia, 
. * ppndtt* 
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{pondus  in  Uncam  B muhiplicare , aoc  per  Unum  Adivi* 
derc  ? j^iale  enim  fa£ium  illud  erit  cujus  longitudo  eft 
Linet}  latitudo  pondus  ?aut  qualis  quotiens , ubi quxritur 
quoties  pondus  « contineat  lineam  A 1 

Dicimus  itaque,  non  hic  tam  comparari  lineam  ad  pondus;  v'  r 

3 uz  quidem  plane  betercgenca  (unc , nec  invicem  comparam  / 

a : fed  rationem  duarum  inter  fc  linearum , ad  rationem  dur 
orum  invicem  ponderum  : §ax  quidem  rationes  invicem 
homogenez  fune , puta  dupla , tripla,  fequi  altera;  fumpta 
nempe  denominatione  a quotiente  antecedentis  per  conCe- 
quentem  dhfiix.  Eft  autem  quotiens  ille,  ut  fuperius  traditum 
cft , vel  numerus , vel  laltem  in  genere  numarolo  aliquid , ip* 
fifque  numeris  homogencum;  puta  numerus  fradus,  au| 

•furdus,  aut  tale  quid.  Adeoque  quum  dicitur  A , B : t «.  jS, 

Boc  tantum  Jnnuitur , rationem  A ad  B 6ve  ^ , zqualeni 

D 

«fle  rationi « ad  C , five  . 'Vel  qood  untundem  valet , quo* 

P 

tientem  quantitatis  A per  homogeneam  B divifz , zqualem 
cfle  quotienti  quantitads  « per  libi  bcroogeneam  f utut  priori* 
tnis  heterogeneam  ^ divifz.  Puta,li  A litlinea  bipedalis 
pedalis ; erit  illa  hujus  dupla , live  ut  3 ad  1.  Item , 0 « Iit  - 
quadripondium } bipondium,  erit  illud  hujus  duplum  • 
fireut  ladi.  C^ippecriCs  tumB)  A(3,cum  $')  «(3. 

A 

Adeoque  g"  «"“2  “=i=J8tc.  Cum  itaque  nihil  hiet- 

• 

liudr]peAetur,quaro  ratio,  fi  ve  etiam  quotiens : licebit,  procx* 
poficisquamitatibut,  alias  cujurcunque  generis  fubftituere» 
quz  in  eadem  line  ratione  confiitutz , five  eundem  quotien» 
tem  exhibeant ; utut  expolitis  lint  hetcrogenrz.  ArithmetI* 
cus  itaque  , quo  operationes  fuz  rcAius  conflent , prb  expo- 
fitii quantitatibus cujufcunqne  generis,  quarum  tantum  ra- 
do conlideratur , numeros  foblHtuic  (live  quod  numeri  indar 
efl  ^ in  eadem  ratione  conftitutot.  Puta,  pro  lineis  A,  B, 
bii^ali  8(  pedali,  binos  quofvis  in  eadem  ratione  numeror, 
puu  2,  la  vel 4,  3}  vel  d,  31  tcc.  quia  utcunque  f=  f 
■ A 

s $ = B • Ec,proczpofiti;,zqualiarubftitucndo^  quantK 
fUM  Qoii  unmauturjied  utrobiqoe  tantundem  tft.Proindeitaq; 

X X 2 j 


^•o  DtKegaU  Airtd, 

cft  five  dicat , ut  linet  bipedalis  A ^ ad  pedaletn  b ) iivci  u» 
numerus  2 ad  I ) fiveot  4td  2 } &»»  propter  Qnotientem, 
adeoque  ScRatiomm  , ( quae  hic  (olum  l^fiatur,  J ucrobU 
que  xqualem.  Et  quamvis,  pro  nomerit  his , nonnunquam  8l 
fymbolaicerufn  fubftituat  vel  etiam  quae  linearum  erant  re-, 
tineat  ; ea  tamen quaii  pro  numeris  habet » eaque  numero* 
rum  inftar  traftat  verfatque.  Nec  tam  lineas  8i  pondera,  quam 
numerosjin  iifdem,  cum  lineis  8e  ponderibus,  rationibus,' 
cbnftiiutos,  fe  verrare  cogitat.  Itaque  in  exfemplo  expofito, 

A 

6 A,B,  fupponantur  fignHicare  4, 2 s ( qui»  nempe  b = 1 .) 
snanentibusinterim  (i  placet  *,  fi,  ut  ponderum  fymbolis^ 
tantundem  erit  dicere  A.B;:«.^'^  atque  4.2::*.^ 
Adeoque fecundi  8e tertis reftangulum  Bx«,  eft  ax«,  Gve 

B X<  2 X» 

ponderis«duplum:  9 4 

qusdranr.  Ac  vero,  pandas  duplare, 
iariam  partiri , nihil  afurdi  fdnat. 

Vel  etiam  Gmplicius  rem  ita  explicemus.  Quoniam  ponun- 
tur tum  A^  B,  tum« , j3 , quantitates  utrobique  homogenez  , 
( ututhzadUlxheterogenez}  ) divifa  quantitate  B per  A, 
quotiens  erit  numerus  (*  Gve  quod  numeri  inftar  eft  ) rationem 


, five  iftius  dupl 
herumque  quadri- 


B 


B X, 


denominans}  puta N=zj^  Adeoque  ^ hoc  eft 


B 


Xtt^. 


tantundem  .eft ‘atque  Nxis.  Etpropterea  ^ X(t  = 0 vel  hoc 


N Ggniiicac  quantitatem  «.(cujulcunque  fuerit  ge- 

neris J dudum  in  N numerum  qux  denominat  rationem  B ad 
A,  (quantitatem  autem  quamlibet , per  numerum  multipli- 
cari, nihiUftabfucdi  ,)  xquabitur  quantitati  fi  : vel  quod 
tantundem  eft  , quantitatis*  totuplum  , quotuplum  6 eft  t3 
A ) (vel  etiam  cancuplum  quaatuplum  &c.-)  zquacur  quanti- 
' uti/8i 

Solent  hic  nonnulli  Arithmetices  praRicz  Magiftri,  opera- 
^nis-^  hujus  examen  adjicere}  ut  nempe  melius  conftet,  G quod 
oriatur  dubium,  num  probe  perada  fic  operatio.-  Poteft  autem 
id  variis  modis  fieri. 

Nonnulli  Gc»infiicuuau . Du^is  tuor  termiiio  ’ primo  ia 
• -1  - quartum 
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qdartam  , tum  (tomdo  in  tertioro , ii  utrobrque  idtin  pro" 
du&tini  emergat , indicio  eft  rem  probe  peraQam  cfiRr.  ( Pat* 
fi  propo6tis5  5 ;;  p.  Q*prodcai  quartas Q,  ==  *5.  Faftoe»» 
amine,  reperietur  5 »15  ( =*=  4«}  )=sr  5 * f . adeoque  3.5^* 
f.15.  Proportionale»  eflif,  atque  operationem  rtiie  inftito* 
taro.)  Nam  ii,quatuor  terminorum, faftum  ex  mcdiii  zquetur 
fa£to  ab  mremit , funt  illiquatuor  termini  proportionalest 
Cujus  Demonftratio  fuperiuB  aliquoties  addufia  e^>  ' ' 

Vel  fic.  Si  terminus  quartui,modo  in  ventui,  )am  Bat  priroui^  ^ 
«tq\  operatio  invcrfeinfiituaiur.*  Nempe  ut  qui  quartus  erat  ad 
tertiUjita  qui  fecundus  erat,  ad  quzlitu}  fadaq;  operatione  pro^ 
deat  qui  fuerar  primu»,rc&e  proceiTit  operatio  i Bn  minus  «ali* 
cubi  erratum  eft.  Puta,  ii,  uc  prius, expoiitis  3-«  S t : 9*  Q>o  ^ 
prodeat  quartus  <^=  45.  adeoque  5 . 5 : ; p . 45.-  Examen 
infthuo  invenendo  proportionem  45  . 9:-*5  .QL  (Nam fi 
quantitates  fint  proportionale» , erunt  & inverfe  proportiona- 
lis;ui  fupra  oftenfum  eft.)Et  quoniam,fic  fafta  operatione, pro-» 
dit  quzfitU»  Q.=  3 > C qui  prius  • fuerat  termina»  primus,* 
jam  autem  quartus,  ) patet  operationem  refte  peraAamefie. 

Sed  aliis  hujufroodi  multis  roodis  inftitui  poteft  hoc  examen  s 
Ncc  tamen  tanti  eft  ut.  plures  recenfeam. 

Atque  hafteout  de  Jurea  Renia  quz  dicitur  Dire£f4 , di£tuav 
efto.  De  Regula  inverja  dicetur  Capite  fequenu.  ' 


CAP.  XXXVHI.' 

Tk  Jurea  Regula  reetfXKa»  EjufJem  a Virtffa,  diftrivfeti:  Traxh , tP  ^ 
Demnffralio.  ^ajUnes  frr  hanc  regulam  (ahenia.  Vt  tper atienum 
. empeniik  &\pebatmihus,  JiettuQit  bijus  ad  regulam  Dhe* 

Oam, 

■ r ^ ‘Z^re 4 quz  dicitnr  Kegafa  inv/r/a , fiv<  Ritiffeea  9 eft  ubl.rea  JmMrjtfft 
X\txftftU3  nibUs  quantilatibkt  qiluritur  'quaria  reciprtee  fteptrtif 
nalis.  Sfmoda  a ‘ 

antem  a Regula  VireQ a,  quam  przadepte  capite  typdireda  dif*. ' 

• - X x 3 pofuimui/err«* 


1 


»4 


. * T>e  Regtd*  Ams  T.teiptci»  C A P.  jS] 

poruimus,  quod  uc  illic  fpcAtcur  sequaliuf- Rationum . vel 
Quotorum  \ ica  hic , xqualicas  Redangulorun  five  r afto* 
rum.  Nempe  illic , ut  terminus  primus  ad  fecundum , fic  ter* 
tkit  ad  quartum  quzHtum  : adeoque  idem  emergit  C^otxenc 
tum  ubi  primus  per  fecundum , tum  tertius  per  quartum  di« 
viditur,  fquod  eft  aequalium  five  earundem  rationum  genui* 
aura  & fimpliciiCmum  criterion*  ) Hic  autem , redangulua 
five  faf^um  a primo  io  fecundum  dufto , zquacur  R eftangulo 
five  Fado  a tertio  in  quartum  quzfitum  dufto. 

Exfempli  gratia  Si  nn  hnpts  ptrucei  40,  /siM  4»  wttintMtjn» 
gtrum terr^f  (Aeram, vulgo  dici- 

muiO  qutrimiqumUtUi  ftitftt- 

UU  qni  nonnifi  ao  perf/ce/  longus  tft, 

Mt  eadm  quontitas  habeoxsai  . 

Manifefium  hic  eft,  cum  utrobi- 
auezqualis  terrae  quantius  fpe- 
&tur,  quz  ex  latirudiae  % lon- 
gitudine comparatis  erocrgiti 
' qu6  in  altero  longitudo  major 
fits  eo  minor  fit  latitudo  nccefle 
eft, 8c contra;  ut  alterius  defe- 
fium  alterius  excefllii  compleat. 

Adeoque,  ut  prioris  longitudo 
ad  latitudinem  fuam,fic  pofte- 
rioris  longitudo  (nondireae, 

Qam  fic  prodiret  ^ura  fimiliij 
non  z*qualis , fed  ) reciproce  ad 
fuam  latitudinem.  Sive,  ut 
longitudo  fecundi  ad  longitudi* 
nem  primi,  fic  primi  latitudo 
ad  ladtudinem  fecundi.  Nam 
hoc  eft,  rec/prsce  prtfp«rt/oaakj  fjfr, 
pera  dfjT.  5,  Adeoque  fi  prioris 
longitudo  ponatur  A , latitu- 
do B j fecundi  longitudo  latitudo  $ ; erit  A R 

5iiw prex/i. • A-»*  «tfii  AxB  = «x^. 

Hujufce  Regulz  praxis  hzc  eft.  Si,  trism  teminttumf  queifit 
. duUo,  dividtxur  per  tertium , prodibit  quartus  reti^ 

proce  preportiomliss  Adeoque»  cum  io  expofito  c^fcmplo,  prioria 

*g< 


1^0 


A 

40 


9H 


A 
. «B 

49 

^ 4 

20)160(8 


CAP.'3«. 

. agri  longitudo  A,  duftainfaam  iad- 
tudinem  B,  faciat  redangulum  AB) 
fada  diviiioac  p«r  » fecundi  longitudi- 
nem, prodibit  hujut  latitudo  qusdiu 
AB 

/=s  « * Vel,  in  numerii.  cum  prio- 
ris longitudo  4O)  du£^ainktitudinent 
fuam  4,  Iici6o=40«  4.  fa&a  divi- 
vilione  per  datam  fecundi  longitudi- 
nem 20,  prodibit  hujus  latitudo  8 ==  ^ . In  hoc  itaque  di<^ 
fert  praxis  hate , a praxi  procedentis  regulo,  direfto  j quod  U- 

Ik,  terminas  prhnui  cfl  divifor;  hic,  terttui. 

Demonftratio  praxeos  hoc  erit.  Quoirtam,  ex  bypothefir^  . , 
ponitur  reaangulum primi  in  fecundaro,  *quale  reaaiurulo^””®”^ 
ttrtii in  quartum;  hoceft  AxB^=*x^  five  A 8-=*?, 

* A 6 

Jit  utrinque  di  videndo  per  c. 

Quolliones  per  hanc  regulam  folve  ndo,,  ab  iii  quo  fol  vendo  ^ 

Tunt  per  procedememj  fic  diftinguant  Tyrones.  Si , ex  natura 
quoftionif,  quo  major  fit  terminus  tertius,  eo  major  requiratur  P" 
quartus;  regulo dire^o opus eft : Sin, quo  major  tenius  eo^"**’" 
minor  requiritur  quartus,  fivequo  minor  tertius , eo  maior 
quartuf-,  inverfo  regulo  opus  erit. 

Verbi  gratia;  Siquis  it  btrit  tonfitUimitUgrisZO',  idm  btrk 
6,  guet  conficiet.  Quoniam , hic 
manifeftum  eft , longiori  teni-  ax ; ao : : 6 . Q*  ip. 

]^re  plura  conficienda  millia-  6 

ria;  quo  major  eft  terminus  lajTI^Cio-a. 

tertius  ( numerus  horarum  ) eo  • ^ 

major  erit  8e  quartus,  numerus  milllarium  qtrofitus.  Et  propM 

terea,  ^r  auream  regalara  direaain,  invenitur  terminos  quMw 

tus  quofitus,  10.  , 

Contra  vero  j Opus  tvhis  12, diebus  20 perficiendum  j fi  mredi-i- 
aniurviTt  quet  illi  diebus  hoc  " 

^rr^cienij?  Quoniam  liquet , ex  la-*.  20  : 5 . Q-e40 
quoftionis  natura,  pauciores  vi.  12 

ros  nonnifi  pluribus  diebus  i-  "^6)240/40*0 
^roopmconfcaiirpsj  adcoqyo  ^ *r 

qBO>  - 


^^4  T>e  Keffili  Ami  * € A P.  5^ 

quo  minor  eft  cerminai  teitkis,  ( Tiroram  numerati ) comtjoi 
futurus  (ic  terminus  quartus,  Cnumerus  dierum  rcquilitus} ) 
per  regulam  i(aqiieinver(iim,.quzrendut  eft  terminus  quartos, 


40. 

Eodem  modo : Si  Mprti  lefs  ftini  9 , U%9  aoj  ibducendus  farnus 
vilior,  qui  IMtm  ttgat,  latut  fedei  3 ; qusritur  fedes  Itngm  tfft  de, 
beat , ut  negotio  [ufficiat  f qjuoniaro 

hic  manifeftum  nt , quo  minorem  P . ao  : 3 . Qj=  60. 
habeat  latitudinem  pannus  hic,  co  9* 

majorem  requiri  longitudinem,  ) i8o  f 60  a Q 
qua  latitudinis  defedos  fiipplea- 

tur:  per  regulam  inrerfam,  reperktor  loo^tudo  qaxftta , p«,* 
re  «peretie*  do.  Atque  in  aliis parhcr. 

imm  eompen’  autem  operationum  compendia,  de  Regula  direda , it 
diis  I &fTt'  pczccdente  oftendimus,  (five  quoad  ordinem  operatiu* 

batiwibm.  i*un\pedi<^irndarum,  Qve  etiam  terminorum  pnecedaneam  re- 
duRioiKm,^  etiam  hic,  mutatis  mutandis,  locum  habent.  Nec 
opus  cft-ut  ea  (igillatim  hic  repetam;  fcd  pqtius  ut  IcAoiis  Gi- 
gacicati  permittatur,  quz  illic  dtRa  lunt  his  aptare,  ^od  l( 
de  Probationibus  illic  traditis,  intelleRum  velim;  quas, qui  tat* 
t1  efle  putet,  etiam  huc,  mutatis  mutandis,  non  dimculter  tranC, 
-ferat. 

TieduQi»  hu.  Notandum  denique,  freferthnem  Reciprocam , ia  Vireilam  esa- 
j»;  Regula  verfum  iri,  fi  qui  in  reciproca  eft  terminm  irrHw,  ftatuotur  in  direBa  frt* 
ad  direQam.Vim,  Nempe  fi  fit 


Jn  proportione  reciproca  p . 20  : 3 . do. 


i 


Erit  Ip  proportione  direda  | . 20 ; : 9 . ^=x  60. 


Reciprocet 

9 - 30  : 3 . ^3=  do. 
9 

3)  i^iofdo^^ 


Direde. 

3.  2oJ  J 9 - ^ 

_? 

5)1 .«  ofdoc»  ^ 


Atque  haRcnos de  Aorea  Regula  fimplici;  five  Regula  TA 
um;  tam  dircfta, quam  Reciproca.  Sequitur  ut  de  Multipli- 
ci verba  f aciam;  ubi  nempe  pluresquam  tres  occurrunt  termi- 
ni, ipfaque  Proportionis  Regula  fiepius  repetenda.  Eftque  .ca, 

vel, 


.'CAP.39. 


TeSt^tU  Jmn  Ctnf^/itt,  3^^ 

▼cl,  quz  vocatur  Jwea  Regula ctwpe/tta ; vcl  quz  ReguU  Satieu- 
th  dickur.  De  quibat  in  fcqucmibui  Capitibus  dicetur. 


CAP.  XXXIX. 


De  Aurei  Regula  cmfofita.  Ttmuhimnei  AnalegU  empennh 
tefjunt  dijeCU : tum  uti  altera,  vel  etiam  pluree , funt  reci- 
pT0(U. 


R Egula  qu* dicitur  Aurea Cmplfiia,  «t duabntvel pluribui 

Analogiis  conftat.  Adcoquc  Regulz  finiplicit  operatio^  Regula  Au- 
.nero  aliquoties  iterandam  efle  ( fahea  virtualiter  J poftulat. Csiwfs* 
lifdem  autem  nititur  principiis  Regulz  compofitz , atq;  fim- 
plicis  procefltis  : ut  non  (it  opus  longa  przparatione , ex*  ^ 

fem  plii  aliquot  operandi  methodum  exhibere. 

Elio  hoc  Exfempluro.  Si  4 Aeademi- 
iri,  in  3 Menfibuf,  expendant  20  librat  i quet  4 . 3o : : . 

hbrat  expendent  Academici  6,  in  menfibus  . 3.  la. 

tiyfiveanno  hitejro^ 

/vianifcftumeiT,  in  hac  quzftione, duplicem  Analogiam  re*  ' 
periri.  Comparantur  enim  tumperfonz  perlbnis  , tum  tempus 
tempori,  ut  ex  utrifque  collatis  reperiatur  ratio  expeofarum. 

Refoluta  kaque  hac  Analogia  compofiti  induas  fimplicc^ 

Dicimus  Primo,  Si  4 Academici, 


4.20;:  d.q. 
6 


4)i2o(30e=qi 


expendant  ao  libras  1 quet  librat  ex- 
pendent 6 Academici  eodem  tewperci 
( Adeoque  feponimut  paulifpcr 
diverforum  in  quzftione  tempo- 
rum confiderationem.)  Et,  operatione  perada,  patebit , 30  li- 
bras, a 6 Academicis,  expendendas  eodem  tempore  quo  Aca- 
demici 4 expendunt  librat  ao**  hoceA,  exhypothcfi,  in  3 
srenfibut. 

Deinde,  ( refumpta  iam  tenaporli  confideratione  J Si /ex  it* 
li  Academici  expendant  ( uti 'jam 
inventura  eftj  ifi  3 menflu , 30 
libros  i quot  librat  expendent  in 
tunftbm  12 f ('ubi  terminus 

Y, 


i 


3o::il  .Q^ 

3)3  60('i2O*=^Qj_ 
, qdartui 


-•  !* 


A 

. (. 


l- 

4 •. 


. 


3^6  Jye  KtgkU  Aurti  Ctmfcfiti.  C A P.  5^ 

?ia^rtu«,  priori  analogia  iavcncu5i  fit,  io  fecunda  analogia,' 
ccundus:  ut  eandem  habeatur  cermmui  oUkno  quzrendus.) 
Fafta  itaque  operatione,  prodibit  Q=  r2o,  numerui  quzlif» 
tu!  principalis. 

Expofiia  itaque  anaIo>. 
gia  compoiita  refolvitur  4.2a:<‘6. 

in  has  binas  fimpliceS'  3 12.Q. 

Idem  autem  omnino 

tandem  prodiret , (i  priut  4 . ao  •* : 5 . q . 

temporis , deinde  autem  3 • q : : 1 1 • 

pei (unarum  collatio  indi- 

tuatur.  Puta  Primo,  Si  (quatuor  expoGti  Academici)  r*;, 
fendsni,mtnjibiu  ^ librat  20  i iiitmmenfibut  12  expeHdtnt  qH$t  li- 
irar/  Refpondendum,  80.  Deinde,/»  (in tribus menfibm ex. 
politis)  4 Academici  expendant  (ut  jam  ex  priori  quziito  liquet  j 
80  librat,  quot  librat  ^ eodem  tempore)  expendent  6}  Rcipon* 
dend&m  ( ut  ex  operatione  pera£U  liquet^  librai  120. 


3 . 20  U 12  . q asi 
12 

3)1^0  ( 80  = q 


80;  4.q  = 8or  : 6.  ^«s  139; 

6 

4)4»oC  1*0 


Refoluta  nempe  analogia  compofiU}  [$13  men/ibut,  4 viri 
expendant  libras  20 ; raenfibui  1 2,  viri  6,  aooc  expendent?  ']in 
binas  limplicei ; alteram  de  temporum , alteram  dc  perfona* 
Suro,  collatione . , 

Simplices.  ' 

3.20»  :i2  . q=s8o.  \ 

>4^q  80  < : 6 . iao< 


CompoTita. 
a .^20'. : 12 

4 6.4, 


TtsxisUU 

tnt. 


Totius  proceflus  ritiOf  ex  (e fatis  pacet  j cum  non  aliud  fii- 
quam  operatio  iimplex  Irfs  petada  $ nec  nova  indigebit  deraoii- 
Aratiope , 

' Qpod  autem  binis  Aurde  R«gal«  operationibns  jam  pera* 
ftumeft,  Fofeftidipl*xtimtiperttioHeeonpo/it4peragi : Si  aemfeir* 
triuf4t  analogU  fimpUtit  primi  termini  imticem  duSi , habeantur  pr»  ter^ 
minaprim^  analogis  ceptpojiu : & fiwrilitar  fmplicitm  termini  tertii,. 

nvictm 


r t 


• a 


C AP.  39 Dr  Auru.  Cmf/iti,  * ?57  * 

inviem  dmUiiprtUrthcmfofiu:  teminu  mtnudt^ , qine/it$hm*'‘ 
preftcMd$‘  p ' •<\ 

Verbi  gritU;  in  cxfemplo  priot  expofito : Si  4 viri,  3 metifi- 
htu»  (xpe^nt  liirof  20*,  6 virit  limett/iim,  txpendint  q*ot  Ubraif 
Pro  termino  primo  analogizcompo/itZjfumatar  12  a4«3> 

( nempe  qui  m ex  numero  virorum  primorum  hi  numerum 
primorum  menHumdudo'}.)  prO tertio , yt  ss=  6*t2^  C<)ul 
m ex  numerolircundortim  virorum, innumerum  fuorum  roco- 
fium  dufio;)  pro  fecundo  autem,  20,  numeruincmpe  librarum, 

4ioc  eft,  terminus  quadico  homologus.  Adeoque  totus  proceflin  . 

£c  conftabic 


4*.  xo  :e  i' 

yt  3 X IX  . Q. 

1 a . 20  : : 73  . Qj=  lao  • 

ao 

12)  i44o( 


.C  e ’ 

'h ; i\n 

. r»i  • 

V , 


Similiter  in  Symbolis : Si  f , f«nf  ere  7*,  • nfendsnt'  >//• 

ftrai  JL, per/cw  vr , torpere  rftxftndtnt  qait/puta  a., numerum  ^ 

qoziitum.  Dico,  crit*u(  PT  ( = PxT ) ad  L ; fic 
(' B <T  « r J ad  A , numerum  quahtumi  Nempe  PT) 

Lf^*  Froceflbs  hic  erit* 

• • r- 


P . L t.:  * 

<?*  . A* 

p T « L : : V r • A s 

« L 


PT)wtxL 


♦ V 


t 


* 

» 

* » 

T ^ 
iifV  ^ 


Operationis  hujus  ccirpoCtz  Ratio,  6w  DtmooUrttio^  de.  EjHfdem  it^ 
ycndct  ab  ejufdcm  curo  przccdentc  convenienua.  Cum 
«t  Cupra  oftenfumeft,  Analogia  ccmpohu,rcroivicur  in  bioaa  . 
fimplkei  ^ , 

P.L.*:» 

T T.*  ..  T.Si!T•^l  . - -i-. 


Y 7 » trfl 


( 

i 

• 1 

\ 


t 


JnnIigU  ex 
direffi  & 
invtrf a,cem’ 


t(8  Vt  Keguk  Amt  ■ Ccmfefiig^ 

• t T*i 

Erit  primo  q = . Adeoq«e  a»,  x --  x 


T T L 

•■p^  • quod  erat  deraonftrandam. 


C A P.39 

Txe. 


E jdem  plane  modo  flatuendum  eft , fi  exponatur  Analogi» 
etiam  adhuc  magis  compofica.  Pota  Si  trabif  ligne£f<m]us  longi- 
Unio,  fedum  4 ^ ^ (aiitudo,  fedum  3 B ; gltiindo,  pedum  2 = C) 
fendut  fu  Ubratum  «340  = D : rra^i  aUu  langeffdes  10 
pedti  ^ = 0 i altu,  pedem  1 = y i quanti  erit  penderie  ? C puea, 
librarum  /.  J D(Co,uc  AxBxC>ad  Di  fic  « x/9<xy, ad 

ui0y  IO  X4X  T — 40 

■“  ABC  D.  Hoc  eft  4x3x2  = a+  * ^4®-  4®®.  Qy®d  P** 
tct^rcfoluca  analogia  compofita.  In  trcafimplicei. 


A‘. D:;«.  A.D:t«.q.  4.  240 : ; 10.  doo. 

B . 0.  B . q ; 3 . 600  : J 4 . 800. 

C,  V./.  * . 800 I . 494. 


Nam  primo  q==  a adeoque  fecundo  ^ q 

^ D.Et  tertio/  aIo  demonftraiiT 

dum . , ' 

Notandum  autem^quod  qu8  noi  In  prxcedentiobi  i** " appel- 
lavimus terminum,  fieripoteft  tertius  t adeoque  quem  tertium 
appellavimus,  fecundus : hos  enim  duos  terminos,  in  Propor- 
tione dtreda,  pro  arbitrio  fedei  mutare  pofie , )am  fupra  uni- 
xerfaliter  diximus  1 Adeoque  perinde  omnino  eft  five  dicamus 
P T.  L : ; -#T  . X . fire  P T . *•  r : : L . a Item  perinde  eft  five 
dicamus  A BC . D five  ABC*«^^::D./. 

Quod  monuifie  fufficiat. 

Atque  haec  quidem  dixtifefufticiatde  Proportionum  Regul» 
oompolita,  dummodo  fingulz  Analogiae  eomponences-  fine  dU 
jtBtz . 

Fieri  autem  poteft  mt  Analogiarum  componentium  altera 
dkcRa  fit,  altera  Rteipsoca* 

* . * . 

1 


Exfcmpl| 

\ 


I 


OAP.  3^.  VeKeguU  jluredCtv^liii» 

Exfempl!  gratia.  Si  30  « A,  libu, fanis  , fufftiant  mili\ib»i 
9 3=B,  in  dies  6=C)  Ubr£  i8o_«i  miliubna  pss/9,  in 
qu9t  dies  fuffieient  ? puta  in  dici  y, . 

Eftquiaem  hic  analogiarum  altera  dire^a » nempe  Si  Ubrn 
36  0 A,  fufficianl  indter  6 5=C;  librd  180,  Juffdemin  dier 
qu9t  ? puta  q :=  30 . Ac  altera  cft  Reciproca,  nempe  Si  milht- 
bus  6 sBfa/j^c/aai  ia  dies  30  — q;  militibus  9 fufficiem. 
in  dies  queti  certe  non  nili  in  dies  pauciorer,  propter  plurei  n)!- 
lices,  nempe,  indies  i o* • Adeoque  illic  , regula  direfia  eft 
adhibenda)  hic,  reciproca. 

N€pe  36.6;:  180  ^6.6: ; 180.  q “ ><  180  S30. 

• 3 • 9'^  3*S  * 9^  .^—«>«95=^x30^10. 

Item  A.  C::*  A.C.*:<t  . q. 

h : $..y,  B • q : 4 • > • 

« B‘  B A t., 

Adeoque  q 5=  A C.Ety  S |g  «q  cs  G. 


Si  autem  libeat  pro  duabus  his  operationibus,  unam  compo- 
(itam  fubfticuere  • FaHus  ex  duabus  diviferibm  ( puta  termino 
primo analogiz  direflx, 8t  tertio  reciprocz  ) erit  emfe/hus  di- 
91  fer  •,  ( adeoque  in  analogia  dheifa,terminus  primus  : ) faOufque  ex 
multiplieatoribus  itempe/itusmuhif litator  t \ j1deoque  , in  eadem  ana„ 
log/ia  terminus  tertiuSfin  fecundum  ducendus,)  Hoc  cft, '( in  expolita’ 

« B 

qoxftione,)  A^tCite-B.^  S A0  C.  utpriua,. 


B<r 


Et  quidem,  quotcunquefoerint  analogiartomponentei , Hve 
dire£lz item, live  reciprocz,id  univerfaliter  dicendum;Fx omni • 
-iiu  Diviforibus  (nempe  terminis  primis  analogiarum  direftar6.& 
tertiis  reciprocarum,^  tmtitiueduUifi  fiat  Divi jerj  ex  reliquia  cm- 

lY  y . nibue- 


Regule  genet 
relis. 


5^  t)e  KegaU  Sacittdihl  CAP^4^ 

ihittciMlinueJiiOU,  DividendMj ; 4Je(ique  ^tieju  exhihtbit  irrmi* 
tinum  qu^fiium. 

Atque  hadcnui  de  HcguU  Aurei  Componta^  (equitur  Aa* 


C A P.  XL. 

# • 

De  Kejwfe  Sicietath:  7m ftutTcmfre  itmtmTmfmt.' 

REgulalqtiz  dicitur  Stcietitiii  cum  nihil  aliud  quam  fie  re» 
Ia  Aurea  pluries  rcpcciu  : non  opus  erit  ut  longa  dif^n- 
fitione  illam  exponam  aut  etiam  novas  exquiram  operatio* 
- num  deroonftationea. 

KegutTfod-  Eft  autem  ea  hujufmodi } VhiiaU  in  duohui  lerminit  rmhntf 
erati/.  teriio  toc*  guotlibtt , «r  rei /erat,  pectar,  i otidem  curruntur  quarti  fro’ 
priionaUti  dicihzcfolet  Kega/a/ec/etatir*  Nomen  fuum  inda 
forfan  fortita,  quod  in  Mercatorum  conlortih,  .five  fodetad- 
bus  maximi  ufus  e(fc  fulcat. 

S/aeiempere.  E^fcmplum  efto.  Si  tm  mercatirei  focietatem  ineuntes  frtem  its 
^ * cemponeni  «i primar  A renferai  librat  6o  i feeunJui B,  librat  ^O}  ter» 
> , tiui  C,  libras  40  j C Aaeoque  omnium  aggregatam  , llb.  1 40. 

e=  60  4 50  4 40  ) Lucrum  vero  negotiando  conquijitum  fit  lib.  30« 
feritur,  quantum  inde  euique  debeatur  f 
Quo  autem  huic  quatfito  fatisfiac , «ihil  aliud  requiritur 
quam  ut  Aurez  regulz  praxts  toties. repetatur  quoties  rea  ipfii 
poftulat.  Nempe  fi  totius  fortis  (ummx  1 5o,1ucrum  fit  lib.  30. 
quantum  erit  lucrum  partis  A,  feu  60  ? quantum  partip  B (ea 
5o/?quanttmiCreu4oi*  Et,  fafta  toties  aure*  reguix  oq|- 
ritione,  parti  A convenire  comperientur  lib  1 2:  parti  B lib.  lou 
parti  C lib  S Nam  ut  150,  ad  30  s fic  60,  ai  1 2 ; St  50,  ad  10» 
It  4o,ad  S.Vel,  in  rymboliSfUtconjun^tm  A + B + 0==Zf  ad  L» 
^ LA  LB  LG 

fic,iigiHatim,A,B,C,td  '2  **  Z*  Z*  ’ ' 


' ^ 


^ S»ci(t4iis2 


;5o 


6orj 

50^*=  150 .30:: 

4o3 

« 


60.19.  A 
50 . 10.  B 
40.  8 C 


Af(]uehzceft  quam  vocant  "Rtgultm  SeOtuUs  fint 
Si  autem,  przter  diverfitatem  fortis  congcftz, accedat  etiam 
diverfitas  tempoih,  vocvi  foletfiega/i  f#r;#w/i  cum  Ttm- 

Ce.  Et  fleuti,  prius,  repetenda  erat  ifarea  Hrgaia  //wpif*  - Itt 
c.  Auret  reguli  com^/ita  erit  repetenda. 

Puta6coUau  foriprima6o  « A,  permenfei4=: » •,  fe-  . 
eunda  50=8,  per  menfei  3=^  , tertia,  30 «=C,  pec 
menfet  a=  y:  fiique  totius  nego^ationis  lucrum  30a=L:  qu«- 
ritur  quantum  cuique  debetur? 

Cum  itaque  hic  compoHta  ratio  fit,  nempe  ex  ratione  fortft  ‘ 
^ forte,  81  temporis  ad  tempus*  Multiplicandz  fortes  fingulz 
in  fuum  tempus,  puta  A x»  3=  60x4  „ 340.  Bxg „ 30» 
150.  Gxy»  3o  xa»34o.  Et  numeri  fic  fadi,  con** 
jundim  fumpti,  conftituent  terminum  prinium  , A « 4 B 4 4r 
C y =*==  2^  + 1 50  4 60  ==  450  -a  Z.  lidemque  figillatim,  toti- 
dem terminos  tertios  t Ipfiimque  lucrum,terminum  (ccundum, 
Adeoque  convenient  primo , 16 1 fecundo,  soi  urtio  4.  £1 
in  Ijnibolis  pariter. 


A«.^  ’ 


Acquu 


4 


Ve  Kegtdd  Aurei  TiecifTtct^  CAP.jSJ 

pofuiniu},  quod  uc  illic  rpeft&cur  xqualiui- Rationum . vel 
Qyocoram)  ita  hic,  aequalicai  Redangulorun  (ive  F^afto* 
Nempe  illic,  ut  terminus  primus  ad  fecundum,  ficter« 


rum 


tius  ad  quartam  quziitum  : adeoque  idem  emergit  Quotiena 
tum  ubi  primus  per  fecundam , tum  tertius  per  quartum  dU 
viditur,  ('quodeftzqualiumfive  earundem  rationum  genui- 
num 8c  ftmpliciliimum  criterion.  ) Hic  autem , redanguluoi 
five  fa^um  a primo  in  fecundum  duAo , zquatur  R eftanguln 
five  Fa&o  a tertio  in  quartum  quzhtum  dudo. 

Exfcmpli  gratia  Sitaer  Ittiini  ferticii  40,  Utut  corttineut  ju» 
gfrum  ttrUi  (Aeram,  vulgo  dici- 
muiO  quiritUTj  quem  Utut  /titpw 
uu  qui  nonnifi  »0  fertiett  longut  tft, 
ut  eadem  terrae  quantitat  habeatui 
IVlanifeflum  hic  eft,  cum  utrobi- 
quezqualisterrz  quantius  fpe- 
&tur,  quz  ex  latirudiac  & lon- 
gitudine comparatia  eroergits 
' quo  in  altero  longitudo  major 
Ut,  eo  minor  fit  latitudo  nccefle 
eft,  & contra;  ut  alterius  defe- 
fium  alterius  cxcefiTus  compleat. 

Adeoque,  ut  prioris  longitudo 
ad  latitudinem  fuam,fic  pofte- 
rioris  longitudo  (nondirefte, 
qam.  fic  prodiret  figura  fimilis, 
nonz*quaIis,  ftdj  reciproce  ad 
fuam  latitudinem.  Sive,  ut 
longitudo  fecundi  ad  loAgitudi* 
nem  primi , fic  primi  latitudo 
ad  latitudinem  fecundi.  Nam 
hocefi,  reciprtee  freftrtioaeki  effcy 
pera  df/.  5,  Adeoque  fi  prioris 
longitudo  ponatur  A , latitu- 
do B ; fecundi  longitudo  latitudo  $ : erit  A . « : : g . B.  & 

ISiiut  Vtixit.^*  A.*,  iitfii  AxBs-cx/}. 

Hujufce  Regulz  praxis  hzc  eft>  .?#,  trim  temintrum,  quoifii 
ett  prime  infecundum  liu^lo,  dividatur  per  tertium  ^ prodibit  quattut  reci- 
ffKe  prepittierulh,  Adeoque,  cum  in  expofito  c;tfcmplo3  priorfa 


ido 


A 

40 


A 

. «B 

*)ABr^ 

4»‘ 

X 4 

20  ) l6o(8 


f»AP.'3S«  T>}Kt(fdi  AmaRtxipii4l  .35^ 

«1^ longitudo  A,  duda in faani  lad-  , 

tudinem  B,  faciat  re^angulum  AB}  , ^ ''it 

(afta  dlvifione  per  « fecundi  longitudi- 
nem, prodibit  hujui  latitudo  quxliu 
AB  , . 

/ Vcl,  in  Dumerii,  cum  prio- 

rit  longitudo  4O)  du^^a  in  kuitudinent 
fuam  4»  iiti6o  = 40»  4>  fafta  divi- 
vifionc  per  datam  fecundi  longitudi- 
nem 20 « prodiUc  hujus  latitudo  8=-^.  In  hoc  itaque  di^ 
fert  praxis  hzc , apraxi  prxcedemis  regulz,  direAz  ; quod  il- 
hCf  cerminiM  pirnnua  efi  divifor;  hic,  tertiiM. 

Demonftratio  praxeos  hzc  erit.  Qpoiflamj  ex  bypochelirp  ^ - 
.ponitur  reftangulum  primi  in  fecundum , zqualc  reftangulo 
certii  in  quartum } hocrft  five  ABas*!!} 

‘AB 

;fit  utrinquft  dividendo  per  * , 

t 

Quzftionri  per  hanc  regulam  folvendar^  ab  ili  quz  fol  vehdz^ 

•fbnt  per  przcedentem}  fic  dilHnguant  Tyronei.  Si , ex  natura 
quzftionif,  quo  major  fit  terminus  tertius,  co  major  requiratur  ‘ 
quartus;  regolzdireftzopuseft:  Sin, quo  major  tertius  eo^*  ^ 
nainor  requiritur  quartus,  fivequo  minor  tertius,  eo  major 
quartur,  inverfz  regulz  opus  erit. 

Verbi  gratia;  Si  quis  i s h$rit  nnfifiai  mittiirU  20 ; idm  btrk 
6,  quot  conficiet.  Quoniam , hic 

xnanifcftum  cft , longiori  tem-  la ; 9o : : 6 . Qjk  iq« 

pore  plura  conficienda  millia*  6 

ria;  quo  major  eft  terminus  iaji2o(  10  =»  Q,-  ‘ 

tertius  ( numerus  horarum  ) eo  ' ^ 

major  erit  & quartus,  numerus  milliarium  qozfitus.  Et  propa 
terea,  per  auream  regalamdiredam,  invenitur  terminos  quar- 
tus quzfitus,  10. 

Contra  vero  j Opus  u viris  12, diths  20 perficiendum ; fi  ^^gredi*- 
antttr  viri  & , quet  illi  diebus  boc 
perficient?  ^oniam  liquet,  ex  i»‘.  20: 6 . Qssae40 
quzftionis  natura,  pauciores  vi.  >2 

ros  nonnifi  pluribus  diebus  i-  6)  240'f’  40  w 
aUm  opus  coMcduroi;  gdeoque 

■ '' 


' f>e  HepAt  Aurti  KtciprM*  * C A P, 

?|uo  minor  eft  terminui  tertkis,  ( Tiroramni^emij  ) eamajor^ 
uturui  (it  terminui  quartut,  ( numerus  dierum  rcquiiitui}  y, 
per  regulam  i(aq(ie  inrer(am,.quxrendui  cft  terminui  quartui, 
40 . 

Eodem  modo : Si  ta^ti  /at*  ftdet  9 , ao;  tbdticendtu  panaai 

viliar,  qui  mm  tegat,  lamt  pedes  5 ; qusritur  qm  pedfj  langue  tjfe  du 
beat , ut  negotio  fuKciat  ? Qponiara 

hic  manifeftum  nt , quo  minorem  9 • *°  • 3 • ®®» 

habeat  latitudinem  pannus  hk,  co  .f.t- 

majorem  requiri  longitudinem,  J iSo  (*  te  a.  Q 
qua  latitudinis  defeci  fiipplea* 
tur:  per  regulam  inverlam,reperietarlon^ado 

dum  60.  Atque  in  aliii  pariter. 

qiix  autem  operationum  compendiande  Regala  direfta , in 
Capite  przcedente  oftendimus,  (fire  quoad  ordinem  operati#» 
nuni  perficiendarum,  Gre  etiam  terminorum  prxcedaneam  re- 
d^ionero,)  etiam  hic,  motatis  muundii,  locum  habent.  Nec 
opus  eftjit  ea  figillatim  hic  repetam;  fcd  pQtius  ut  leAoritlh- 
gacicati  permittatur,  quz  illic  dlRa  lunt  his  aptare.  It 

de  Probationibus  illic  traditis,  intellcAum  velimj  quas, qui  taa* 
tl  efle  putet,  etiam  huc,  mutatis  muundis,  non  diflKulter  tranf» 
■ferat. 

T^eduOio  hu.  Notandum  denique,  frtfmienm  Reciprocam , ia  VireHam  ce^ 

]us  Regula  verjumiriy  fi  qui  in  reciproca  e/fterminmterHue,  fiatuaturin  direBafrt, 
ad  direQam.tnue,  Nempe  fi  (it 


ZV  operatio* 
mtmeompen* 
diis  i&  pro- 
hationAm. 


Jn  proportione  reciproca 
Erit  ip  proportione  direfta 


p.  20 

9 


20; 


9 


Reciprocet 


20 
9 

,3)  ibof  60«^ 


60.. 


3 . ^=s6o. 

! 9 . ^=I  60. 

Direfte. 

3.  aos  Jp  .^= 


60 


5)1  « ofdo-  ^ 


Atque  haRenas  de  Aorea  Regula  fimplici; 

nm;  tam  direda, quam  Reciproca.  Sequitur  ut  de  Multipli* 
ci  verba  taciam-,  ubi  nempe  plures  quam  tres  occurrunt  termi* 
|ii,  ipfaqiie  Proportionis  tV.egula  repetenda.  Eftquc  <e^ 


.■CAP.39.  TtBtgiils  Jmti  CtMfi/itM.  3^^ 

Tcl,quz  vocatur  Jurta  Regula cmfc/ha ; vel  quz  Regula  Saeieu* 
Iit  dickur.  De  quibaa  in  fcquentibui  Capitibus  dicetur. 


CAP.  XXKIX.  ' 

^ 'Ve  Aurei  Regula  ttn^fna.  "tum  ubi  rnnet  AnalagU  ccmpamn- 
te f,  funi  diulU : tum  ubi  altera,  vel  etiam  flurei , (untjed^ 
fieea, 

« • 

K Egula  quz  dicitur  Aurea  Comfifhat  tx  duaboiVel  pluribus 

Analogiis  conftat.  Adcoquc  Regulz  firaplicii  operatio-  ®f£*^"** 
:nera  aliquoties  iterandam  effe  ( falteni  virtualiter  J poftulat.  Cemf 
lifdem  autem  nititur  principiis  Regulz  compofitz , atoj  Hm» 

{dicis  proceffus : ut  non  fit  opus  longa  przparatione , ex-  / 

emplis  aliquot  operandi  methodum  exhibere. 

Efto  hoc  Exfempluro.  Si  4 Atademi- 
ei,  in  3 Menftbus,  et^ndant  70  libra/ 1 quot  4 . 3o : > ^ . 
libras  exfendent  Aeademiei  6,  in  menftbus  .3.  13  . ^ ' 

in,ftveanno  intepef  ' 

Manifeftumeft,  in  hac  quzftione, duplicem  Analogiam  re* 
periri.  Comparantur  enim  tum  perfonz  peribnis , tum  tempos 
tempori)  ut  ex  utrifque  colloiis  reperiaiur  ratio  expeofaram. 

Refoluta  kaque  hac  Analogia  compofiti  in  duas  fimplicc^ 

Dicimus  PrimO)  Si  4 Aeademki, 


4.20;:  tf.q. 
6 


4)l2o(3o=qi 


expendant  so  libras  1 quot  libra/  ex- 
pendent  6 Academici  eodem  tarptref 
( Adeoque  feponimus  paulilper 

diverforum  In  quzftione  tempo-  • 

rum  confideracionem.)  Et,  operatione  perafia,  patebit , 30  li- 
bras, a 6 Academicis,  expendendas  eodem  tempore  quo  Aca- 
demici 4 expendunt  libras  ao«*  hocefl,  exhypothcfi,  in  3 
srenfibus. 

Deinde,  ( refiimpta  iam  temporis  confideratione  ^ Si/exif* 
li  Academici  esepeniant  ( uti 'jam 
inventura  eft^  ifi  3 mtnfilus  ,30  3 . 30  13  • Q, 

librati  quot  libra/  expendent  in  30 

mtnftbm  i%?  f ubi  terminus  3^  3 do('i2o*»-Cli. 

Yy  ' qqartui 


M - 


^ * ..•/,*»-  -.r.  . 

35^  Ve  Reguli  Aures  Cempefm.  C A P.  5^ 

S|U4rtu9,  priori  analogia  ia  ventus  j.  /it,  in  fecunda  analogia/ 
ccundus : ut  undem  habeatur  terminus  i^Uiojo  quzrendus.) 
Fafta  itaque  operatione,  prodibit  Q=>  120,  numerus  quzm> 
tu;  principalis. 

ExpoHta  itaque  analo-, 
gia  compoiita  refolvUur 
in  has  binas  (implices- 
Idem  autem  omnino 
tandem  prediret»(i  prius 
temporis,  deinde  autem 
pciionarum  collatio  infU* 
tuaiuc.  Puta  Primo,  Si  (quatuor  expofiti  Academici)  rac> 
fcndsnljmen/ihui  $ librat  20  \ Hiem  menftbut  12  expendent  qn$t  Ii.  ' 
brat ? Reipondendum,  8o«  Defndc,^  (in  tribus menfibus ex» 
pofitis)  4 Academici  expendant  (ut  jam  ex  priori  quzdto  liquetj 
80  libraf  , quot  librat  f eodem  tempore)  expendent  6 > Refpoiw 
dendam  ( uc  ex  operatione  perafU  liquet  J libras  i2o. 


4.20:  ; £ . 

3 12-Oi 

4 . 20  •* ; d . q . 

3 . q ::  12  . Q4 


3 . 10  }.*  11 . q a Soa  4.9  = 8or : 6 . 130/ 

sa  6 

3)24o('8o==q  4)4»oCi*0«^ 

. Refolnta nempe analogUcompofita;  [Si 3 men/ibus, 4 viri 
expendant  libras  ao ; mcniibui  1 a,  viri  6,  aaoc  expendent?  ']hi 
binas  limpliccs ; alteram  de  temporum , alteram  de  perfonar 
auro,  collatione . 

Simplicet» 

3 .aot  :i2  . qssSo.  . K 
4^q=s:  8oi  lao;  . 


Compoii» 
a »^20  •£  IS 

4 6. i, 


Totius  proceffus  ratio I ex  (efatis  pacet  j cum  non  aliud  6i- 
quam  operatio  Hmplex  bis  petaAa  s nec  nova  indigebit  demon* 
Aratione , 

Quod  autem  bfnh  Auree  R<gal>  operadonibas  jam  pera* 
ftumcft,  Fofefi id ipjtm  uu9peralioHeempt/it4  peragi : Si  nempe  te» 
iriuf4t  analogU  ftmplitie  primi  termini  invicem  dnSi , habeantm  pra  ter^ 
mina  prime  anaUgin  cenipojiu : & firmliui  fimpUeiem  termini  tatii,. 

na/icem 

...  ■ ^ A • 


CAP.  39 Vt  Cm^fiti*  * 557 

itiPicm  dmOii  pr$  terth  ctmpo/fu : terminm  a»tcm  dl^ , qu^pf  bw 

ligB/,  pro  [ttund$'  /.  - 9 i* 

Verbi  gratia;  in  txfemplo  prio»  expolito : Si  4 i/iri,  3 wf»/*- 
expendant  librat  ao ; 6 «iri,  12  mtn/ibiUy  txpndeMi  qtiot  librat f 
Pro  termino prifTio’analogiz  compofitXi  fumator  12  =»  4*5* 
( nempe  qui  fit  ex  numero  virorum  primorum  in  numerum 
primorum  menfiumduftoj.)  prO tertio , 7*  ==6x1«,  Cqul 
nt  ex  numero  fecundorum  virorum,  in  numerum  fuorum  roeu* 
fium  dufto})  pro  fecundo  autem,  ao,  numerui nempe  librarum, 
lioc  eft,  termiuut  qujrfito  homologui.  Adeoquc  totui  ptocenut 
£c  conftabit 


4:»©  :<  « 

» ^ X It . Q. 

la,  20  ::  7*.  Qj=120. 

20 

12  ) 1440(1203=0^ 


* • 


t "!  ,vi:i 


Similiter  in  Syrobolii ; Si  ptrftnx  f ♦ 'nptjidani  »//• 

§rai  Lpptrlcna  -»  ,i»»r.pcre  t , expendeat  qwt?puta  a, numerum 
quzfitum.  Dico , etit*u^  PT  ( = PxT)  ad  L ; fic  »7 
<T*Tjadx,  nuirerum  qusfitom.  Nempe  PT)  -rrn 
L ( A.  Proceflbs  hic  erit. 


P. L *-  » 

^ T*  XT,  A. 


■ntk 


Tt~* 


P T.  L : :»T . A; 
a L 

rx).T«L 


» 

•4 


Operatiorar  hujus  ccirpoCtx  Ratio,  five  Dtmooliratioj,  de-  t,]»ldm  if 
»e»df  t ab  ejufdein  curo  prxcedenteconvenicnU»*^  Cum  coiro,,nij,j|f4}if. 
It  (upra  otenfum  ed.  Analogia  ccmpofiia,refolvitur  in  binaa  v a.. 
fioipUeca 


P. L; 

T T.A 


p .L  <<!• 

..  T.q::r  «Af . /- 


Yy  » 


Crff 


• # 


15* 


* <r<t  _ txwL 

Erit  prlo|p  q sss  , Adeoqae  a®,  x = T x x P. 

WT  L 

• qao J erat  demonftranda*n. 

E jdem  plaae  modo  (latucndurn  eft , fi  exponatur  Analogi» 
ctiatn  adhuc  magis  compolita.  Puta  Si  trabk  lignea,  cmjus  longi- 
Unio,  fedum  A\  lotitudo,  pedum  3 « B ; ulUiuio,  pedum  2 
ponduefii  librarum  ei  ^o  = D:  trabi  alia  longa  pedes  10  = *j  Uta^ 
pedet  i alta,  pedem  i^yi  quanti  erit  ponderk  ? ( puta^ 

librarum  /.J  Dico.uc  AxB^tC^ad  Di  fic  a x j5*< y, ad 

0.0 y _ _ion4<i  — 40 

" ABC  D.  Hoc  eft  ^ ^ j X a ==  a^.  * ^ 4®o.  Ql‘od  P*“ 

tet,rcfoluta  analogia  compoiitas  in  trcsfimplicea. 


A\  D : : « . 

A . D : . q . 

4.  240 10.  doo. 

B. 

0. 

B.  q 

3 . 600  •*:  4 . 800. 

C. 

Q.^:y,J'» 

2 . 800  ti  1 , 

0 


Nafnprimo  q=a  a acfeoqaciccaado  g”  ^ 

^ D.Et  tertio/  c=^  Abo  QlJO**  «"t  demonfiran; 


f£ 

Ab 

dum  . 


Notandum  autem^quodquSnoi!nprxcedenti!>hi  2*^ appel> 
lavimui  terminum,  (itrtpoteA  tertius  { adeoqae  quem  terpum 
appellavimus,  fecundus : hos  enim  duos  terminos,  in  Propor* 
tione  dire£ta,  pro  arbitrio  fedes  mucare  poffe , jam  fupra  uni* 
▼erfaliter  diximus,  Adeoque  perinde  omnino  cA  five  dicamus 
PT.L:;<#t.x.  fire  PT . »r! : L.  x Item  perinde  cftfive 
dicamus  ABC. D:  •*«/>>'./•  Ave  ABC^tt/S^-:  :D«/. 
Quod  monuifle  fufficiat. 

Atque  haec  quidem  dixifie  fufiiciae  de  Proportionum  Regul» . 
Analogia  ex  compolita,  dummodo  fingulz  Analogiae  eomponenccs-  fine  dU 
dire^fa  & ^e6tz . 

ini;;rpi,coM*  Fieri  autem  poteA  «t-  Analogiamm  componentium  altera 
poJita>  dircRafit>  altera  Rfcipsocai 

Exfcmpl) 

■ i . . 7.  V ' 


CAP.  39*  ViKtgiiU  ^weiCtntprlfti» 

Exfempli  gratia . Si  35  « A , librae, fanis  , fnfficUnt  mil/tiSv} 

B,  ia  dies  6=0$  libr^  180— «i  militibw  ia 

gsni  dies  fMfj^cirni  ? puta  in  dici  y. 

Eft  quidem  hic  analogiarum  altera  dired^a , nempe  Si  libra 
360  A,  /»//icienl  i»  diff  6 :^C;  libra  180,  fuffdent  in  dits' 
guatl  putaq  SS50.  At  altera  eft  Reciproca,  pempe  Si  milii 
ths  6 sfffuf^iaal  ia  dies  30  = q;  miliUbus  9 S/8,  fuffidem. 
in  dies  qnrt  1 certe  non  nifi  in  diei  pauciore?,  propter  plures  roi- 
litei,  nempe,  in  dies  lo.-  Adeoque  illic,  regula  dircRa  eft 
adhi^nda)  hic,  reciproca. 

N€pc36.d:  :i8o  ^6.6:‘.\So.  q x 180  ^30. 

• 3 • 9 2^  3*q*  9 .4=ixqSrJx3o:=IO. 

ItemA.  C::»  A.C;:*  .q. 

B - i $.,y  m B»q!/3.  y • ^ 

* ?.  B a -4^—'* 

Adeoque  q s:  7^  C.Ety  ^ # q S ^ A ^ • 


Si  autem  libeat  pro  duabus  his  operationibuf,  unam  compo- 
fitam  fubftituere  ^ FaQus  ex  duabus  diviferibm  ( puta  termino 
primoanalogixdirefljfjSt  tertio  reciprocae)  erit  eemfofms  di- 
vifer  i adeoque  in  analtfia  dhelia,  terminus  frimus:  ) faOufque  ex 
mullif  lieaioribus  ,cemfo/it»s  muliif lirator  r \Adeoque  , in  eadem  ana^ 
lo^a  terminus  tertius,  in  fecundum  dutendu^)  Hoc  eft, '( in  expoftia 

qmeftione,)  A ^ » C i : «-B . y S3  Ag  C^uipriui^ 


Ar.  C 


B« : 


y e 


7T?0. 


y*' 


Et  quidem,  quotainqnefnerint  analogiarromponentes  ,fi»e  Aq;*i/e 
direfiz  item,five  rcciprocz,id  univcrfaliter  dicendum;Fx  omni  • 

\bus  Diviforibus  (nempe  terminis  primis  analogiarum  dire£>ai5.8e 
tertiis  reciprocarum,^  rmiinue  duGis,  fiat  Diviferi  ex  reliquis  om- 

^Y  y fi  ^ rubm 


®AP.40« 


De  Ktffik  Secietaiisl 


150 


.30::  ^ 


6o.ifi.  A 
50 . 10.  B 
40  «8  C 


Afqaehzceft  quam  vocant  Krg«/«n  Secietstii  fint  \mftre* 
Si  autem,  przter  divcriitacem  fortis  congeftz.accedat  etiam 
diverlitas  tempoih*  vocvi  folecUcgaii  fKituiii  cum  “ttm' 

Cre.  Et  ficuti,  prius,  repetenda  erat  Aeguia  jimflex'  Ita 

ic.  jtiaearegiuU  comftfua  erit  repetenda. 

Putaficollau  forsprima  60  A,  pcrnenfes4s=  * *,  fe-  > 
eunda  50=  B,  per  menfei  3x=/3  j tertia,  3o>s=C,  pec 
inenfet  >:  fitque  totius  negotiationis  lucrum  30ssL:  quz- 
ritu  r quantum  cuique  debetur?  " 

Cum  itaque  hiccompoiita  ratio  Hc,  nempe  ex  ratione  fortia  * 
ad  forte,  8c  temporis  ad  tempus'  Multiplicandz  fprtes  lingulae 
in  fuum  tempus,  puta  Ax*  »=60x43»  34»'.  Bx/B»  50X 
j.*,  150.  Gx>=«a  30x1*60.  Et  numeri  lic  fa&i,  con^ 
jundim  fumpti,  conftituent  terminum  primum,  A«4B4-)'' 
C > 3=  240  4 150  4 <^o  = 450  « Z.  lidemque  bgillaiim,  toti- 
dem terminos  tertios  * Iplumque  lucrum,terminum  fecundum, 
Adeoque  convenient  primo , 16  j Iccnndo,  10  i urtio  4*  £1 
io  Ijinbolis  pariter. 


6ox4ssS40‘^ 

y €240.16. 

50x3  = 150, 

^“,450.  jo::<i50.  lOb 

3Pxaas£6o  • 

3 C 60.4. 

\ 

Aao 

^ * ' Jn  a L 

r 


Aequa 


'De  Regula Stciet4tf/  CA'P.402 

Atque  ad  eandem  formam  de  aliis  hajufmodi  quzftionibui 
ftatuendum  eric.  Quz  cum  cuivis  racis, obvia  fine,  non  efi  cur 
illis  diutius  itnmoremur. 

aeguUs  quas  vocant  /iffigetienis , & Falfe  pt/iiienhf  intaftai 
przterco:  cum  aliis  de  caurii;  tum  quod  illa  non  adeo  fre- 
quentis ufui  fit ; hzc  autem  fine  magno  difpendio,  poftin- 
iroduttam  Arithmeticam  fpeciofam,careri  poflit  j qu*  enim 
per  eam  folvi  folebant  quasfiioneSjilUe  quide  omnes,  alixq;  plo- 
res tum  facilius.cam  magis  perfpicue,  folvuntur  per  Arithmeti- 
cam fpeciofam.  Eat  autem  iiquiidcire  expetat , ex  vulgaribus 
Arithmeticz  Pra&icae  Magiftrit,  petat  licet. 

Sed  8t  alix  etiam  apud  eofdem  pradicoi  Arithmeticos  padim 
exftant  Regulr  quas  Prgxeet  vocant.  Qux  compendio  inferviunc 
in  Monetis,  Ponderibus,  Menfurh  &c. reducendis;  & Mer- 
catoru  negotiationibus  maxime  inferviunt.Cum  vero  illas  pro 
variis  variarum  gentium  Monetis , Ponderibus,  Menfiirifque, 

‘ corumque  fingilladm  rationibus  , omnino  varias  cflTe  necefle 
fit;  Non  exfpeaandum  cft,  ut  eas  ego,  dum  qux  in  Arith- 
metica funt  communia  trado,  omnino  attingam ; fed  qux  cui- 
qux  genti  fiint  peculiaria  , fuis  cujufque  feriptoribus  tradenda 
permitum.  Nec  quidem  etiam  eft  necefle,  cum  earum  omnium 
Regularum  fundamenta , non  aliunde  quam  ex  iis  qux  jam 
tradidimus  petenda  fint;  & unicuique  interira,  ut,  pro  ingenii 
fui  fagacitate,  8e pro  re  nata,  permittendum  fit,  qux  fui?  n«- 
gotiis  maxime  fint  accommoda,  Regularum  hujufmodi  com« 
pendia  tum  exquirere,  um  etiam  exercere* 

His  itaque  omiftis , adFraRionum  five  Minutiarum  do- 
Rrinam  feftinabo.  Sed  hoc  prius  monito ; Qux  fuperius  de 
Rationibus  five  Proportionibus  diRa  func^  quxque  inde  orts 
Regulx  /am  fuerunt  traditx ; non  minus  in  numeris  fraftis, 
five  eriam  furdis,  (de  quibus  deinceps  dicetur,^  locum  habent, 
quam  in  Nufneris  Integris.  Sicut  enim  numeri  integri,  invicem 
Addi,  Subduci , Multiplicari,  Dividique  folent,  varijfqj  modii 
Rationes  fivcAnalogiasfubire;  ita&Frafti,  Surdique,confi» 
miles  fubeunt  operationes,  Steafdem  leges.  Quopafto' autem  * 
operationes ilU  Arithmecicx,  Puta  Additio, Subduftio,  Mul- 
tipiicario,^  t>ivifio.in  Frattis  & Surdis  fint  adminiftrandx;  ian  ♦ 
deinde  diccftdum  erit. 

" jr 


CAP. 


CAP.  4x.  De  FreShnihut  (tve  MinmiUl  36} 

'*r 

CAP.  XLI. 

DeFxaUhnilut  ftvt  Minutik.  Fre&ionm  ofigt.  "Numtrijrtnif 
an  veji  nmeri.  FralUonum  Explxatie : Notatio.  Venominator. 

Numeralof.  FraSieves  Profrisi  ImprofrU.  FralUonum  explica- 
• tio  altera.  Divifionum  potientes  indicant.  Explicatio  lertiat 
qut  & Irrationalibus  conveniat.  FraQionum  aquipoBentia,  Ea^ 
rumquecum  Rationibsu  comparatio.. 

FRaHionum,  Rye  Minutiarum  do6trin»i  qut  & Numeri  fraOi  dici  F raUhnm 
folcnc  ,poft  abfolatam  Racionam  traditionem , facile  ao-  nia. 
folvitur.  ^ 

FraRionum  Originem^  io  ruperioribut  jam  ante  tradidJmut. 
Nlmirumjcum  lupponat  Arithmetica  Z>nitattm , five  Vnum , nu- 
merorum primum  efle,minin)umque;  ('quod  Uno  Paucius, dici  * 
nonpoflitO  reliquofque  omnes  Unitatum  colleRione compo- 
ni : Siquando  fupponendum  Ht  ( quod  non  raro  fit ) aliquid  

Uno  minui,  fire  Unum  aliquod  in  partes  dirimendum; quoni- 
am illud  vero  aliquo  numero  deignari  non  poteft,  NumeriiC ut  * 

loquuntur)  illud  utcunque  deflgnare  fatagunr.  C Puta, 

li  lupponatur  Unum  aliquod  bilccandum,  totiui  Scmilfei  (ic 
iic  delignant,  | .)  Quod  rpfum  etiam  faciunt, (iquando  duo- 
bus quibufvii  numerii  invicem  proximis  intermedium  aliquod 
delignandum  eft.  Puta,li  numerus  Ternarius  3 , fupponatur 
bifecari;  quoniam  hujus  Semilhs,  Unitate  major  ed,&  Binario 
minor,  nec  tamen  inter  hos  numeros  ( Unitatem  & Bina- 
rium) aliqs  intercedat  intermedius  verus  numerus ; femiflem 
illum  utcunque  ficdehgnant  vel  edam  I i . EchniUitera- 
lias. 

Adeoque  numeri  Fra£ii  diRi,  pro  veris  Numeris  haberi  non  Numeri  Fro" 
fblent,  neque  fub  Numeri  appellatione  apud  Euclidem  aliofque  Si^  non  ver* 
cenfentan  (apud  quos  numerorum  appellatione  non  nifi  Jme-  Numtri* 
gri  inHgniuntur.)  Quippe  revera  qui  verbi  gratia , Hora  Simif-  ' 

fem  hve  i , dicit;  non  tam  ille  boras  dicit , quam  * panium 
hora : adeoque  ex  campo  Arithmetico  , in  Geometricum  tran-  - ^ - 
fit.  Quamvis  enim,  in  Arithmetica,  non  reperiatur  Faucim  Fm; 
reperitur  tamen,  in  Geometria,  Minus  integro : Et  quidem  quem- 
admodum fiipponic  Arithmetica,  Vnitatstn  in  in6nitum  Mul- 
tiplicabilem; ita  Geofitetria,  Integrum  io  infialtuin  diviiibile; 

Z z . five  • 


FfdWtnm 

tfcflicaiio. 


Fra(ti(mum 

noUitiQ, 


VemmiM» 

ter. 

Flmtratorl 


FtutUoMS 

ffoprU, 


'7nrrgre  mi 

MOrc/^ 
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five,  at  Vnum  Arithmeticum  eft  roulciplicabile , fic  VBam 
Geometricum,  dirihbile,  in  inhoitum. 

Hanc  autem  inhnium  Geometris  divi(ibilitatem,cam  qao* 
dammodo  imitari  velit  Arithmetica  ; fuppnnit  Vnitatem  five 
Vnum,  quali  jam  quid  integrum  Jn  quotvis  Partei  djvilibilej 
calque  demum  Partes  numerabiles,  adeoque  fuz  conlidcratio- 
Ri  fubjeflas.  Quamvis  enim  illa  Integriin  partes Divilio,  Geo* 
metricum  quiddam  rite  cenfeatur;  Partium  tamen  illarum,  in 
quas  dividitur,  Numeratio,  eft  plane  Arithmetica. 

Cum  itaque  in  f rasionibus , five  numeris  FraSis  , omnino 
duo  delignanda  veniant ; Puta,  Vnius  five  integri,  in  parces  de> 
remptioi  ( nunc  pluret,nunc  pauciorcs;J  Eammque  partium^ 
unius  pluriumve  alluroptioncm ; Qno  ucrumque  iadigicecur. 
Duobus  propeerea  numeris  FraSio  lignari  folet,  altero  fupenie, 
altero  infertus , policisj  ad  hanc  formam : t>ii  Quorum 
Inferior  indicar,  in  quot  squales  partes  Integrum  aliquod  iivt 
Vnum,  dirimi  fupponimus ) 8c  Denominattr  dici  confuevit;  Su* 
perior,  quot  earum  alTu  mi  volumus  s dicique  folet  Numaattn 
Adeoque  FraSio  unius  alicuius  Integri,  intres  sqtulei 
partes  dirempti,  duas  alfumendas  innuit* 

Denominator  autem  ille  dicitur,  quia  partes  in  quas  dirimitur 
integrum  DJnoroinat,  feu  quales  dicit;  puta  ScmUTeni) 
Trientem,  Quadrantem,  Sextantem,  8cc.  five  jpartem  DimidI* 
am,  Tertiam,  Quartam,  Sextam,  &c.  prout  ^aSionis  deno>^ 
minator  eft  a,^,  4, 6,  8<c. 

Numerator  ver6  dicitur  hic  alter,  quia  partium  ( fic  denomi* 
natarum  ) alTumendaruro  numerum  indicat ; puu,  t , duos 
triencei;  tres  quadrantes;  ^.quinque  fextantes,  live  par- 
tes fexcas;  ^ , tres  quintas,  8cc* 

Eftq;  hsc  fimplicillimi  FraSionum  expofitio,  earumve  nato, 
rs  explicatio  i quz  FraQiambm  propri«r,uci  dici  folent,  five  pro- 
prie diSis,  apprime  quadrat : C^z  nempe  quid  Vnicate  minui 
innuunt. 

in  his  itaque  FraSifinibus  propriis  ,Nnmcrator  femper  De, 
nominatore  minor  erit.  Cum  enim  Denominator  «lUndai 
qnoc  omnino  lint  vel  fupponantur  iftiufmodi  in  Integro, parcet 
squales  i fi  Numerator  Denominator!  squalis  fuerit , indicabit 
ille  tot  e jufmodi  aftumendai  partes,  quot  omnino  in  integro 
cfiotiaeoHin  adeoque  totum  integrum , non  ipfiui  aliquam 

- gortio- 
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portionem,  aflTumptum  iri:  (quippe  partei  fimuloanei;  tan* 
tundeta  {unt  atque  ipfum  integrum:  ) Sin  Denominatore  roa« 
for  effec  numerator , innueret  illud  iam  plurei  iftiut  Integri 
partes  ejufinodi  aflumendas,  quam  inibi  omnino  contineantur; 

<]uod  eiTct  impoHibile : Supercft  itaque  ut  Numerator  » five 
partiuifl  alfumendarura  numerus , minor  fit  quam  Denomina* 
cor,  five  numerus  partium  omnium  in  integro  contentarum. 

Si  quando  itaque  confpiciatur  ( quod  tamen  ufu  non*raro  FuQhnn 
obvenire  foleO  Numerator  vel  Denominatori  squalis,  vel  ip>  imfrofxi** 
Cb major;  Hujufmodi  Fradio /mfropria did  folet;ut  quz  quid 
Unitati  aequale  vel  etiam  ipfa  majus  indicet.  Sum  enim  hu- 
fufmodiFraftiones  8ec.  tantundem atque  ipfii  Vni- 

tai  1 . Nempe  tum  duo  fcmifles,  tum  tres  trientes , tum  quatu- 
or  quadrantes,  &c.  ipfum  przcife  Integrum  abfolvunt.  At 
i etiam  duo  integra  ; quippe  bis  tot  partes  numerat 
tcadiq,  quot  denominator  indkat  integro  contineri.  Item 
l»a  tantundem  valentatque  3, five  tria  integra.  Et 

in  reliquis  pariter.  Similiter  de  Stc.  judicandum.  Cum 
enim  i , duo  femifles  , tantundem  fint  atque  i;  erunt  f ,''trea 
iemifies,  tantundem  atque  i ^ . unicas  cum  femiflTe.  Item  cum 
, fex  trientes , tantundem  valeant  atque  a ; erunt  | , oAo 
trientes,  tantundem  atque  a f , duo  cum  duobus  trientibus.  Ei 
fimilitcr  in  aliis,  ubi  Numerator  Dencminaiore  major,  nec  ta- 
men hic  illius  aliquotapari.  Si  enim  Denominator  fit  Nume- 
ratoris pars  ajjquota  , maAio  hzc  impropria  zquivalct  numc- 
Tointegro:  Sin  minor,  nec  tamen  pars  aliquota;  zquivalct  im- 
prr^ria  fra£Uo  numero,  integro  cum  adjuntla  particula  fea 
cradione  propria. 

* Cum  verb  prior  illa  Fra^onum  expofitio,  per  Unius  Inte» 
gri  in  zquales  aliauot  partes  diremptionem , ut  ut  fra&ionibui  fxpiifgijg 
propriis  explicanais  fatis  accommoda , impropriis  tamen  haud 
ufque  adeo  conveniat,  fquippe  Unius  Integri  plures  afiumi 
partes  non  poffunr , quam  in  ipfo  omnino  continentur;  quod 
exigere  videatur  Impropriz  Fraftionis  numerator  denomina- 
ture major:)  Poterit  fecundo  modo  fradionum  natura,  com- 
modius huic  negotio,  explica.n,  per  diremptionem,  non  uniut 
tantum,  fed  plurium  Gmul  Integrorum  (*  quot  nempe  indicat 
Numerator^  in  partes  aliquot  zquales,  (tot  nempe  quot  De- 
oominatorpoftolac,)  quarum  unam  aliquam  afliimcadam  fra- 
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ftio  indicat.  Perinde  enim  eft  five  dicamu*  fraftionemf,  U- 
niui  integri  Duo*  triente* , five  Daotum  integrorum  Ununi 
trientem:  1'antundrm  enim  utrovis  modo  indicatur.  Exftm- 
pii  gratia  CumSolidu*  Anglicanus  contineat  12  Denarios} 
Unius  folidi  triens  funt  denarii  4 } adeoque  eiufdem  duo  tri- 
entes, bis  Quatuor,  (ive  8 denarii.  Sed  & , cum  folidus  unus 
contineat  denarios  i a ; continebunt  (olidi  Duo,  denario*  bii 
duodecim,  hoc  eft,  34:  at  denariorum  24  pars  tertia,  funt  item 
8 denarii,  ut  priuf.  Perinde  itaque  eft  (ive  dicamus  f (bl.  in» 
dicare  duos  trienves  unius  Solidi,  (ive  duorum  folid*rum  tri- 
entem unum. 

Atque  hxc  quidem  expolitio  perinde  quadrat  propriis  atque 
impropriis  fraAionibu*  .*  Nempe  f.  )f , f , 8cc.  nil  aliud  indi* 
eant,  quam  numerorum  2, 3,  4,  &c.  trientes}  Nec  aliud  funt 
quam  totidem  quotientes  numerorum  2',  3,  4,  8tc.  per  nume- 
rum 3 diviforum  ;quod  8t  fuperius,  dum  DivUionem  tradidi- 
mus, di6tum  eft.  Et  quidem,  (icut  ex  imperfeda  five  etiam  ioH 
poiTibili  Tubdudione,  oriuntur  numeri  negativi,  ( ^ 2 , 

a _ 3 , &c } ) ita  ex  imperfeda  five  etiam  impofTibiii  DiviHone, 
oriuntur  numeri  frafti,  ( t , } ,f , .&c. ) (icut  etiam  ex  imp:t- 
fe^a  impoflibilique  radicum  extraftionc,  oriuntur  numeri  (ut^ 
di,  ( V'  3,  V 4,  V 5,  &c.)  ut  deinceps  dicetur. 

Verum  adhuc  notandum  eft  1 cum  Arithmetica  Fractiones, 
Geometricas  (ut  diCtum  eft  ) Continui  Diviiiones  zmulentur, 
quxnonfemper  funt  in  partes  rationales , fed  fatis  nonnun- 
quam  irrationales } Quo  huic  incommodo  fubveniatur , tertius 
adhuc  FraAiune*  explicandi  modus.,  prioribus  univcrfalior, 
tradi  poteft.  Cum  enim  , verbi  gratia  , (raCtio  f indicet  ( us 
prius  diftum  eft ) Unius  integri  in  tres  partes  xquales  feSi  par- 
tes duas}  manifeftum  elt.bac  rraCtione  indicari  eam  integri  par- 
tem, qux  ad  integrum  illud  eandem  habeat  rationem  quam  2 
ad  3«  Quippe  cum  totum  contineat  parte*  3 , quales  allumpta 
illius  portio  habet  partes  2 ; erit  portionis  ad  integrum  ea  ra« 
tio  quz  eft  partium  duarum,  ad  parces  tres } hoc  eft,  numeri  a> 
ad  numerum  3.  Dicimus  itaque,  FraQhnt  (propria  J eam  indi^: 
cari  uniuf  alicnm  integri  ( vel  expoftez  quantitatis ) partem , 
ad  totum,  il/am  rationem  habeat  t quam  habet  fraBionk  Numerator  ad 
Venominatorem.  Vel  etiam  univerfiditer  FraQione  ( (ive  propria 
0VC  impropria^.  taniMideiR  quantitat»  Homogenea  defig/iari,  quan~ 
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tum  td  f*nm  Inieirmsftvc  cxftfiiam  ^utnthatemf  em  T^thnfn  habeat 
Mtm  habet  fradionit  Numtraior  ad  DeRominaitretn.  Puta.fi  aicamut 
circuli  Radium  eflc  i Diametri;  tantundein  eft  acfi  dicarouf, 
circuli  Radium  cam  elfe  Diametri  pariemjqu*  ad  totam  ha- 
beat rationem  i ad  2 ••  »el,  Radium  tantum  effe,  ut  ad  diame- 
trum habeat  rationem  1 ad  2.  Et  pariter , cum  Latus  quadrati 

eflc  dicimus  Diagonii ; tantundem  eft  acfi  dicamus 

tus  quadrati  cantum  eflfe  ut  ad  illius  Diagonium  rationem  ha- 

4 

bet  I ad  V 2.  Item,  Quadrati  ambitum,  cfle  Diagonii} 

tamundero  eft  atque.  Ambitum  quadrati  tamum  effe  ut  adip* 

iius  diagonium  rationem  habeat  4 ad  V 2,  quo  paRo  fatis 

commode  exponuntu  r frtftionei  ili*  irrationales , licet  neque 

|uxta  methodum  primam  , neque  etiam  fecundam , commode 

dici  poflit.vel  i vel  4 d-gonia,  in  V 2 partci  *quales  dividi,  'f 

quo  carum  una  aflumatur.)  Atuue  eodem  modo,  fumptis  duo- 

bus  vcl  numeris,  vel  lineis,  vel  aliis  quibufvis  quantitatibus  in- 

a _a 

Tjcem  homogencis,  « , by  fraRio  y , vel  5 D , id  innuit 

quod  ad  Unum  Integrum,  vel  adignatam  aliquam  quantita- 
tem D,  eam  rationem  habeat  quam  habet  a ad  b i five  fit  ea 
ratio  rationalis  five  irrationalis. 

“ Atque  hinc  quidem  fequitur,  Tum  Eandem  qaaad  valarem  Pfgffigfjufff) 
FraHionemy  fluribui  quidem  infmtU  modia  , dejignaxi : Tum 

fraQiones  eas  omnesy  quarum  Numeraiirej  ad  [nos  reffeGive  Ventmina- 
tares  eandem  habent  rationem,  ir.victtn  aquales  five  ^^MipcjB^taier  e^e,  * 
Quippe  cura  nihil  aliud  innuat  Fraftio,  quam  Rationem  de»g^ 
nand*  quantitatis  ad  expolitam  Uomogencam,  five  unum  In- 
tegrum ■ dummodo  eadem  ratio , qiiibuicunque  id  fiat  quanti- 
tatibus, defignatur,  eandem  & (quoad  valorem)  FraRionem 
defignari,  intelligcndum  erit.  Adeoque,  verbi  gratia,  fi,*» 
iZ  , ifi » eandem  , quoad  valorem  , FraRionem  delignanc» 

C puta  femiffem,)  quia  eadem  eft  in  fingolii  Numeratoris  ad 
Denominatorem  Ratio  j ( quippe,  ea  qii*  eft  i ad  2;  ) Quod 
quidem  non  de  numeris  tantum,  fed  quibufvis  eriara  quantita- 
tibus invicem  homngeneis , intellcRum  velim.  Puta 
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pui  arithmeticum , partium  fummam  ( addendo^  colligere, 
atquefumtnarum  fummanii  ita  & ad  eandem  Rationum  dot« 
Rrinam  fpe£tat,rive  Numerorum, Linearum, &c.  rationei;  five 
ipfarum  Rationum  rattonei,  contemplemur,  Qiiod  autem  ille 
quantitatum  abfolucarum. rationes,  Rationts  (impliciter  appel> 
lec ; rationum  autem  rationes,  Praf$ttitne$  j 8e  Pttfojtitnum  ra- 
tiones, frcf9rti$Halitate$',  ( aut  etiam,  (i  rationibus  proportio- 
Balitatum,  novum  indidilTet  nomen,  8e  (ic  deinceps  quoufque 
libetO  licitura  omnino eft , 0 ita  videbitur,  ad  pleniorem  ac- 
curatioremque,  ubi  ret  poftulat,  diftinRioncm,  ita  loqui,  & vl- 
tandz  con(u(ionis  ergo : At  interim  non  inde  nova  magis  di- 
cenda eft  in  Arithmeticam  (vel»  (i  libet , Geometriam,}  intro- 
duRa  fpeculatio;  quam  fi  in  Additione,  (ob  continuas  fatpe  re- 
pettndas  operationes,}  libeat  expoficas  aliquot  minutas  quan- 
titates ('diftinfiionis  gratia  } Particula j appellare } particula- 
rum autem  coi  legiones,  Farifi;  & colIeRiones  partium , /nte» 
grat  integrorum  autem  collcRiones,  Summ'asi  8c  fummarum  de-^ 
niqae.  Summam  Malem.  Sicut  enim  cUdem  arte  tum  particula- 
rum in  Partes,  tum  partium  in  Integra,  8t  integrorum  in  Sum- 
mas, 8cc.  collcftio  infiituitiir  •*  8t  collediones  omnes  inter- 
mediz,  quanquam  przcedentium  reCpedu,  fint  Aggregata;  (i> 
quentiism  tamen,  pro  Membris  habeantur ; Eodem  modo  pec 
emnia,iifdem  plane  principiis  eademqi  arte  procedendum  eft, 
tum  in  fimplicium  five  abfolutirum  quantitatum  rationibus 
contemplandis,  tum  in  rationum  rationibus,  (ive  proportioni» 
bus,  harumque  proportionalitatibus , & f|c  deinceps : & qui<^ 
4etn  ficut  intermedias  rationes  five  comparationes,  rerpefiu 

Suantitatum  abfolutarum  primo  cxpofitsriim.  Relationes  live 
Lcrpedivz  quantitates  merito  habeamur;  ilJ*  ipf*  tamen, 
cam  invicem  comparandz  fint,  in  fr quentibus  illis  comparati- 
onibus, pro  terminis  quafi  fimplicibus  (ive  abfolntis  funt  ha- 
bendz;  ipfeque  relationes,  cum  invicem  comparamur , jana» 
fiunt,  ra comparatione,  novz  relationis  termini , ad  inftar  ali- 
orum Entium  plane  ab(olutoi  um.  Neqj  aliud,  credo,  eft,  quod 
in  tota  illa  traRationefatagit  V.  Cl.  Sed  de  hh  haftenus . 

Atq;ba3cnus  de  Frafiionum  tum  Natura,  tum  ^Equipol-- 
lentia,  diaum  eftot  tum  dc  iilaram  cum  Rationibus  affinitate. 
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Ve  Additione  & Subdufiicne  FraOiinm ; tmCignominum , tm 
Hon-Ccgnominum.  Fradionum  ad  communem  Denminatorem  Re< 
duQio-  Minimus  communis  Denominator,  Maximus  tnmmunk 
Divifor. 

EXpofitii,  in  prxcedente  Capite  , qu*  ad  veram  Fraftio- 
nam  naturam  incelligendam  neceUaria  videbantur:  Ado~ 
perationes  Arithmeticas  in  numeris  fradis  exercendas  acce* 
dendum  cft.Quz  qnidem  ezdem  ipfx  funt  quz  in  numeris  ve* 
ris>  hoc  eft,  Integris,  Tuperius  exponuntur.  Puta  Additio,  Sul>> 
dudio.  Multiplicatio,  Divifio.  8tc. 

Ab  Additione  &Subduftione,  ordiemur. 

Si  FraQiones  invicem  Addendz , aut  Subducendz , Ont  Coa- 
nomines,  (hoc  eft,  eundem  habeant  Denominatotem,  ^ nulla 
difhcultate  res  ablblvicor  j Sublfituta  nempe , pro  Numeratoribus  ex- 
pofitis  Numeratorum  illarum  Summa  vel  Diferentia , retento  communi 
cogHominumf  Veaominattre , habetur  Summa  vel  Differentia  fraQionum 

expofitarum. 

Sic 'fi  Addendz  fint  fraaiones  f &t,  prodibit  furoma 
^ippe  numeri  a 8c  3 Cmul  additi  confticuunt  5 ,quxcunque 
res  illz  fint  quz  numerantur : puta , five  integrz , live  parce^' 
Et  qua  ratione  a & 3 homines,  funt  5 homines } aut  2 8t  3 equi, 
5 equi;  vel  » 8t  3 integra,  5 integra  8tc.  Eidem  plane  ratione 
2 & 3 partes,  funt  partes ; 2 & 3 femilTes,  5 femiflei : 2 8c  3 
fextantes  5 fextantea  hoc  eft  t + * =»  i = . 

lta,fi  ex  auferantur  | , manebunt  i - ^lippe  oniver- 
faliter  verum  eft,  5 3 ==  6 j five  res  numeratz  integrz  fint, 

(ive partes.  5icut  enim  5 «-«B  homines, funt  ahomiaes;  8c 
5^3  decades,  a decades;  8c  5 ^ 3 centuriz,  a cehturiz  ; ita 
3 » 3 fextantes , funt  a fextantes ; hoc  eft  ^ j[;  = t ss 

5 

6 • 

Et  fimiliter  faciendum  eft  ubi  plurei  adhuc  Fraftionei  cog* 
nominei,  continue  addendz  funt,  aut  fubducendz.  Puta 
f 4^+t  = f •'  qu'*  a + 3 + 4 = f.  Sici  + i ^1=7. quia 
a 4 3 4 s 1 • nmiliter  alibi. 

^ Atque 


CAP.  '41;  Ve  TreWmm  J^Jhhre  & Sn}iut!iine'l  371 
AtqueeodcmpI ane  modo  infraAionuro  Additione  SiSub- 

duAione  Speciofa,  (ive  Symboliaa. 

A + B + C r A B C AtB^G 
0—  • Et 


G 

TT 
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TT+  D *"  D “ D 
SiferoFraftiones  invicem  Addendz  aac  Subducendz , ntm  FreOhnm 
fint  cognomines  .adhibenda  prius  eft  przparacio,qua  ad  idc  no- 
men  reducantur,  quiim  Additio  illa  vel  SubduAio  inAituatur. 

Et  tum  demum  faAa  hac  ad  idem  Nomen  Ave  Denominatorem 
redu^ioncj  Additio  Subdu£^iovc  InAituenda  eA,ut  prius.  Pu- 
ta A addendz  fint  fraAiones  aut  etiam  hzc  ab  illa  lub- 

ducenda ; pro  i , CubAituatur  ipli  zquipollens  J ^ ( cum  e- 
nim  eadem  At  ratio  1 ad  2,  atque  a ad  4 , oAedfnm  eft  cap» 
przced.  fraAiones  4 & ^ zquipollentea  cATe:  ) adcoque 

x + i. aiX X i.,  X X X^x X,  Sic  ; X X 

4+  X T Fr  X _x 4 X X 

Eodem  modo,  A numero  3 , Ave  t * C quz  zquipollenc ; ^ 

nam  diviAo  peri,  neutiquam  immutat  diviA  quantitatem,) 
addatur  fra^o  t , poteA  quidem  id  Aeri  immutatis  terminis, 
lic  3^i,vcletiam  sf;  fcd etiam  (quod nonnunquam Aeri 
convenit)  in  frafiioncm  impropriam  coalefcent,  puta  3 
= t + + fubAitutc  fcilicetjpro  3 vel  I,  (tri- 

bus incegriS})  , hoc  cA,  quindecim  quintis , quippe  tantun* 
dem  valent;  cum  enim  $ quintz  conAituant  unum  integrum, 

15  quintz,  hoc  cA  ter  5 quintz,  conAi.tucnc  integra  n ia.  > 

Item  A ex  3 auferre  oporteat  f:  pro  3 integris  fubAitua- 
tur  vel  etiam  * ^ ,aut  2 1 j ; & fafta  demum  fubdbftio- 
qc, erit  3 _ f — i = . vcl  etiam  ^ i ^ 

I _ 2 4- 1 : ( nam  } ^\=.\  , quibus  A przpunamus  a , Aec 
i+f  vcl2i.) 

Reducuntur  autem  frafiiones  quziibet  duz  datz , ad  alias  v j h,  • j 
invicem  cognomines,  & datis  zqualeSjfj  priori?  tum  Numera-  ^ ® 

cor  tunxDenominator,  ducatur  in  poAeriorit  Denomloatorcnrt 
8c  contra,  poAeriorii  tum  Numerator  tum  Dt  nominttor , jjj 
Denominatorem  prioris.  Gum  enim  utoobique  fractionis  ti- 
terq;  termidus  per  communem  multiplicatorem  multiplicetur, 
cerminorutn  ad  invicem  ratio  non  immutatur,  f quippe.dup/o-  " 

A a. a nun 
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rum  ad  dupla,  triplorum  ad  tripla,  &c.  eadem  eft  ratio  quae 
fimplorum  ad  fimpU;  ) dum  novus  incerim  emergens  Denomi> 
nator,  Ht  utrique  communis,  Cquippc  qui  Bcex  datarum  De- 
nominatoribus  invicem  duftis.)  Sic  in  modo  exhibitis,  f &J: 
ii  prioris  uterque  terminus  ducatur  in  4 • fiet  item, 

ii  poftcrtoris  terminus uterqne ducatur  in  3,  6et^i  = 4;  a- 
deoque  janftim  ^ li  ==  i ii»  Sic , pro  3 & f , vel  f 8t 
rubAituendum  eft  •'•f —1  = 3 > & »:  adeoque  ^ J = 
3 ■£.  f . Et  fic  ubiqne. 

A « 

Et  pariter  in  Symbolis;  pro  expofitit  'b  > '^sfubftitaantur 

A B«  « 


B » w®  B/J  A f wm 


A /3  B * ^ A $ 

fj  a Eritqaetnm  Yfi 

A ® “ A « 
denique  — g -J  . 

Atque  eadem  plane  methodo  utendum  eft,  (i  plures  quotcun^ 
que  fra£iionei  occurrant  ad  communem  Dcnominatorera  re- 
ducenda. Nempe  lingularum  tum  Numeratorem  tum  Deno» 
minatorem  in  reliquarum  omnium  Denominatores  cqptinui 
multiplicando.  Sic  j J , i , reducuntur  adfi,||,7j*  Nam 
I x)x5  — 15,  & axjxs— .30  , adeoque  t = : hem 

2x2x5=»  ao,8t  3**'‘5“I®j  adeoque  f = ff- : Denique 
»x2x3  = S2,  & 5xa>i3  = 30,  adeoque  ? = » J . Ecprop^ 
terca  junftim  i J t.  * =*  1«  + >$  • Et  pariter  in  Sym- 
a 6 f d ......  a^y  J'  b*yj' 


bolis  pro  ^ ^ y * ^ 


fubfticuantur 


' C tt  0 dA  0 y m 

ya0<r^ expolitis  funt  ligillatim  zqualet, 

tum  invicem  cognominet}  ('nam  denominatores  A0y^,. 
Btty  J^,y  A0  A0yt  funt  invicem  squales , quippe  ex  iif- 
dcm  favoribus  compolit! } alternatio  enim  £i(us  squalitatem 
''  ‘ non  immutat,  cum  in  continuis  multiplicacumibus  perinde 
omnino  eft  quo  ordine  liant , utiuperius  Tuo  loco  traditum 
Cmtnunif  ^ pariter  alibi. 

d nomin«t9 ! interim  verum  eft  ('  neque  id  vel  dilliinulandum  vel  igno- 
diminU"  i'^ndum)minorem  nonnunquam  Denominatorem  communem 
i„  alfumi  pofte  quam  qui  hoc  pafto  cx  datorum  Denominatorum. 

* omnium 
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omnium  continuo  duftu*  emergit.  Nempe  quotici Denomina- 
torei  dati  non  fune  inttr  /e  primi,  hoc  eft , in  eadem  ratione  mi- 
nimi, fed  communem  aliquem  Diviforem  admittant.  Sic  hi 
pridem  expofiti»,  ^ & 4 ; qt>x  reduci  pofliint,  non  modo  ad 
communem  denominatnrem  8 = 8*4  ^eadatii  denomina* 
toribusfaAum.)  puta  f,}}  fed  etiam  ad  iQinortm,  nempe  4, 
X > i s ut  fupra  oftenfum  eft:Coius  rei  caufa  eft, quod  de- 
■ominatorei.dati,  s , 4,  non  Aint  numeri  inter  (e  primi , Hre  in 
eadem  rationeminimi,(ed  uterqueiper  communem  diviforem 
8,  praEcife 'dividi  poterit}  Bft  enim  & 3)4(3.  Sic 

fraftionesduz  li.j-}  reduci poifunt, non  modo  ad 
fed  etiam  ad  quia  tum  i3  , tum  3,  communem  ad- 

mittunt diviforem  3.  nam  3)i3(4«8(  3)3(1.  Et  pari- 
A E 

ter  in  SymbolU  j gl^  ^ redacuntur  non  modo  ad 

AC  EBC  . . A BE 

BC’BC*5  nempe  tuin 

B C,  tum  C , communem  admittant  diviforem  C } nam 
C^BC(B,  & C)C(i. 

Sed  pequehoc  femperfit}  (funt  enim  non  raro  denomina- 
tores  dati,  inter  fe  primi:)  neque  etiam  canti  eft , ut  minimum 
femper  denominatorero  communem  ftudioftus  prima  vice  in- 
veftigemui}  fed  potiur,  ft  opus  (it , fradionum  tandem  (umma 
«el  differentia  ad  minimos  terminos  reducatur.  (Nam  revera 
«ciamd  illud  prius  przftituro  fuerit,  hoc  aicemm  nihilominus 
deinceps  aliquando  prxftanduro  erit.  Puta,  fi  exfraftione 
auferenda  (Ic  f } nec  acquiefeamus  in  xquipollentibus  f ^ { 
fed  ad  minores  adhuc  deprimere  cupiamus : minimi  ad  quos 
reduci  poffunc  termini,  communem  denominatorem  habentes, 
funt  ,5  8c  . Refiduum itaque  ,{  — | = .i  1— «-jti.As 
vero  reliduum  hoc  nondum  eft  in  minimis  terminis,  fed  ad  ml« 
itores  adhuc  reduci  poterit,  nempe  |.  Si  autem,  omifia  de- 
prefTione prima, fiimptis , pro xquipollentibus  m 
, ut  habeatur  refiduum  deprimi  tandem,  (ive  abbrevia- 
ri, ferael  poterit  hoc  rehduuia  ad  terminos  ^ , in  eadem  ratio- 
ne minimos.^  Si  tamen  fe  fponce  ofterae  ejufmodi  communis 
denominator , qui  minor  fit  quam  qui  ex  datorum  continua 
multiplicatione  emergit}  poterit  quidem  ille  non  incommode 

A a a 8 affami 


Minimut 
ctmmunk 
Venomind’ 
tw,  m 
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affumi  i Ea  tamen  lege,  ut  quotuplur^nque  ^t  vel  qaamcunq; 
habrt  rationem,  denominator  ille  communis,  ad  cujuCque 
fraf  lonis  datx  dcnominatorem;  cotiiplus  omnino  (it>  (ive  ean« 
dem  rationem  obtineat  alTumendus  Numerator  ad  numerato* 
rem  datum:  ne  fradionum  (cilicet  vator  immutetur.  Puta  G 
fra^ionei  , ad  eundem  denominacorem  12  , reducenda 
fint;  ficut  pro  3,  |)ofteriorii  fraftionis  denominature,  fubflituir 
tur  12  , ipfius quadruplus; ita  pronumeratote  1 , ponendus  e- 
ric  numerator  4,  dati  quadruplUi ; ut  8c^»  eandem  retine- 
ant terminorum  ad  invicem  ratioq^m. 

Si  vero,  antequam  inftituatur  Additio  vel  Subdudio , libeat 
fraAiones  expolitas  non  modo  ad  communem  aliquem  deno- 
minatorem,  (cd  ad  communem  dcnominatorem  minimum  re- 
ducere : id  ^et  hac  regula.  Exfofnarum  dutrum  FraOionum  Dem* 
minatores,  f>er  maximum  communem  diviforem  dividantur -,  & percirer, 
fioi  quotiontes,  multiplicentur  utriufque  uterque  terminut : & prodibunt 
tfrmini  Fradienum  cognominum^  dati/  aqualium,  Exiemplum  edo  in 

A E 

Symbolis,  idipfum  quod  antea  expofuimus } gQ  > q : Deno- 
minatorum B C,  8c  C, maximus  communis Divifor , ( faltem 
quantum  ex  S7mbolis  liquet,^  eft  C:  per  hoc  fi  dividatur  De- 
nominator  prior,  quotiens  edB;  nam  C C 5 perquera 
fi  multiplicentur  pofteriorii  fra^onls  uterque  terminus , pro- 
B E E 

dibit  5Q  ~ "(5  -'Si  per  eunde G,dlviforem  commone,  divida- 
tur denominator  pofttrior,Ci  quotiens  eft  1 ; nam  C)  C (i ;per 
quem  quotientem  fi  prxcedcntis  fraflionls  uterque  terminui 

multiplicetur,  prodibit  eadem  quz  prius  fra6Ho,gQ  > ( quip» 
pe  I,  multiplicando  nihil  immutat  .*  >1  adeoque  fca^iones  in- 

' • A B'G 

veAti  cognomines  >TC  » fimt  aequales } &qoi^ 

dem  in  minimis  terminis*  Pariter  in  numeris;  .Si  firaftionum  • , 


prodibitji  » i.  5 « per  quotientem  priorem  3 , fi  multiplicen- 
»1  tur 
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Curpoftcriorit  fraftionis  certamus  ucerqae , prodibit  fradto  >4 

adeoque proexpoOti? 4)^  habeatur  xquales  minlnue  < 
cognomines  ,t  j if  • Eodem  modo  ,4jro  tj , \ , habentur  ml^ 
nimz  cognomines,  iliis  xquales  . Et  hmiliter  alibi. 

Duorum  autem  numerorum  maxmm  (ommunit  Divf ftr  jbic  Maximuf 
mothodo  invenietur.  Si  minorem  dividetur  ,'& dtinde  commiai» 

divifoT  hic  fer  divi/tem  fi  tjuod  fn  rtfidum\&  fic-dtinctfs  dcnrc  to  Vivifm 
tMtidm  pervenietur  ut  refiduum  nul/un  fit  j divifor  iffe  uhtmt , tfi  daf' 
rum  numtrerum  tneximut  communit  divifor.  (uti  ab  Euclide  bften* 
furo  e(i,  2 e 7 } Si  autem  non  prius  Hftatur  quam  ad  Unitatem 
deveniatur;  argumento  cliexpQntos  numeros  In  eadem  ratione 
minimos elTe : quippe  r,  utrumque  dividendo  ,non  minuit.  Sic 
numerorum  12  b 3,- maximus  communis  divifor  [intellige, 
qui  dicendos  numeros  ita  dividat, utnullum  fuperfit  re(iduum,J 
invenitur  31  quia  nempe  3)12(4  fine  ullo  refrduo.Sic  nume- 
rorum sa  8c  34 , rnax^mus  cominunfidiTjfor  tft  2 : Namfiia 
in  3^4  bis  continentur,  & Tuperlunt  10  ;De|nde  10  in  12  conti- 
nentur femel,  8t  (uperfiint  ij  Tandem  ^ in  to  continentur 
quinqaes  prxeife:  pcftrcmus  itaque  hic  divifor  i 1 eA  duo, 
rum  expoiitoTum  1 a,  34,  maximus  comoiunit divifor.  Nume- 
rorum autert»  13  & 34,  maximus  communis  divifor  eA  ij 
(■  adeoque  Jpfi  jam  inter  fe  primi,  five  in  eadem  ratione  minimi;} 

'uc  cx  adjun£^is  operationibus  patet, . 


t.i. 


o a IO  ■ - < 

2(1  (p 

^i'sd  "JC0-  . i . 


t 


o *.  I a ? 8^  . « V - ' ^ ^ ' 

Z Z S ^ Zfii>  • •• 

-t  . ’ 

'Atque  hzc  ip(a  methodus  nonnunqqam  etiam  in  SymboUeff 
commode  adhibetur.  Exfempli  gratia;  — e',&4*  —e'; 
fi  quantitas  illa  per  hanc  dividatur,  prodibit  quotiens  a f cu- 
ias  tamen  in  hoc  negotio  nulla  ratio  habetur,)  & reliduura 
<s«  A e * . Si  per  hoc  refiduum  dividatur  ille  DivUbr  a * n-  e % 

Ijtfodibit  C quoHcnt  ^ ) Refiduum  a , Denique  fit 

. Aaa  3 ' 
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per  hoc  Rehduum  $e  ^e*‘,  dividatur  proximat  Divifor 
te*  ^ e * , prodibit  qaotient  e , & nihil  reftabic.  Ut  ex  ad- 
juafta  operatione  patet. 

*-,e*^a*  *-e*('4(7*  (e* 

ae*  't^e*  t*  ^tie  t*  te* 

00.  ae»-e*.  ae* —e* 


Atq*,  hinc  liquet,  poftremum  hanc  diviforem  te  e*  t expo- 
ficarum  quantitatum  a*  ;-e*j  a*N-e*,  communem  efle 
Diviforem.  Qjiod  & experimento  fado  patebit; 


,*)t>  -.e»r7 

t*  ^t*±^ 
t*e^e* 
a*c^ae* 
ae*  ►-«*■ 
ac* 

00 


4a4'Ca 

ac  *-e*)a*  »-»*r  p + i 


00 


Adeoq*,  communit  hujat  diviforis  ope,  redocuntuf  expoCtx 
^uantitatet  fimplicioret  in  eadem 

ratione,  7"4-a^.c,  7 + t»  vel  eUam  Ctolle^^o  fraffio. 

a»^e'_ 

nem  J a*-l-aetc»,  a+c.  Et  propterea  a*-e*  ^ 

— • Atque  hujufmodiexlempla  plurima  facile  an- 

nefti  pofliint.  . 

Verum  hoc  in  Symbolit  neque  ita  prompte , nec  univerlali- 
ter  expediri  poteft  atque  in  numeriii  Exfempli  gratia;  quanti- 
tatum a*  + ac  -**  -6c,  8t  a*  + af  ^b*  ^fcf.  haud  ita 
facile,  continua  hac  divifione,  communit  divifor  innotefeit: 
cum  interim  eommunem  habeant  diviforem  a & i ut  ex  ad- 
janaUoperationibui  patet.  . . , . 

* 
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g*— + 

g*  •^ab 

g6+gc^4*— 4c 

ab  6* 

ac-"--  ••  -bc 
ac  — — — 6c 


a^b)ab  + gf-5*  ^bf(b4.f 
ab' =^b*  _ 

-/ 

at bf 

— ‘-  • 

Adeoque  cotmnunii  illius  Diviforis  ope  redacentar  expofini' 
quandtatei  g*  + gc^i»*’^6c  8t  a b + af  ^b’  ^^bft  ad 
tenninoi  in  eadem  ratione  minores  a 4- b i- c»  & 5^/.  Adeo^ 
g*+«c*-6*»-ic  «4-&4'C 

In  hujufmodi  itaque  caiibus,  atque  Iiifce  nmilibusrnigacica«' 
te  opus  erit»  & conlilium  in  arena  capiendum , ut  expolitas 
quantitates  compolitz,  ad  limplkiliimas in  eadem  ratione  re- 
ducantur. 

Sed  dc  Additione  & SubdufUone  hafienus* 

« 

— " , — " " ■ I ■ I I I I — ■ ■ * ■ 

GAP,  XLIII. 


FuaitnumMtiltiflieatio  &Divi/io‘.  per  «meram  Integrami  per 
numerum  fradm.  MuhipHcamnitt&Diviftonk  inverjdt,agui^ 
pellentia.  ProJuUi,  & in  minimia  terminie  exbibitie. 

Operationum  praccdeniium  (^Addiuonif,  SubduSienU,  Mnliiplica- 

uonky&Divifionk  JbrevitSjntp(is. 


S Equitur  Fraaionum  Multiplicatio  & Divifio.  ^nnmerum 

SlNunterut  ftaaujper  lutegrm multiplicandus  Iit,  nihil  hic 
dimcultacis  inefl  ; Quippe  id  {ola  Numeraierie  multiplicatione  pera-  Multiplicat^ 


jiiw. 


Sic 


tx2== 


Nambitduo  funequatuor,  qu*conq? 

demum 
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demam  ea  (int  quz  numerantur : Hve  integra  Hnc , five  parcei. 
Qua  enim  ratione,  bli  duo  homines,  funt  quatuor  hominesj  bw 
duo  corpora,  quatuor  corpora ; bis  duo  integra , quatuor  inte- 
gra; bis  duo  millia,  quatuor  millia-,  8tc.  ( nempe,  quia  bis  duo 
fimpliciter,  funi  quatuor:)  eklem , 8c  bis  duae  partes, quatuor 
partes;  bii  duo  quadrantes,  quatuor  quadrantes;  bis  duo  quin- 
untes,  quatuor  quintantcs,  ( live  partes  quintz . ) &c.  Sic 

fnAjVel  J A, 'erit  "J"  • Sic  Dx  vel,  B»D,vcl 

ad  „ > , 

,erlt  'b"".  Et  licioialilt. 

Vel  etllm,  quoties  id  commode  fieri  poteft , pro  MuliipUct^ 
tkne  Nameretera,  fubftitui  poterit  Denffffliaatsrir  Divi/i*. Quippe 
iddih  omnino  fit,  quoad  fraftionis  valorem,  five  multiplicemus 
Numeratorem,  live  Dcnominatorem  dividamus : & contra.  Si 
enim  verbi  gratia,  duplandas  fit  numerusfradus  perinde 
eftfive  duplicetur  numerator,  ut  fiat  five  denominator  bn 
(ccetur,ut  fiattsfeadem  enim  utrobiq;  prodibit  fraftionis 
quantitas,  * « « * quoniam  eadem  eft  utrobique  numeratorii 
ad  denominatorem  ratio,  quippe  6.4::  3.  >.  Sic  abb'3 

A A 

&c.  Et  pariter  in  Symbolis.  Efl  bcxB=  bC  — G* 

FrsOienif  Contra  vero : Si  per  namerrrrn  lategrain  dividftidtn/it  rmmerut 
fer  numerum  frafjuf : divifo  numeruiore  per  divi  forem  daiumy  dividitur  fieffie*  Puta 
Jfne^rumDi-  fi  dividenda  Iit  fraftio  * , per  a ; prodibit  quotiens  f . quia 
• nempe  2)4C**  Cum  enim  univerfaliter  femiflis  numeri  4, 
fit  2 ) quxeunque fint  qu*  numerentur:  qua  ratione  fcmiffii 
quatuor  integrorum,  (unt  duo  integra ; & femilTis  quatuor  de- 
cadum, duae  decades;  8tc.  Eadem  Stfemillis  quatuor  partium, 
funt  duae  partes;  femillls quatuor quinuntum, duo  quincan- 
tei.  Ac.  ' 

Vel  etiam,  fi  ejurmodi  divifio  commode  fieri  non  poflit;  f pu- 
ta, cum  divifor  datus,  Ronefi  Numeratoris  aliquota  pars , a- 
deoqtie  non  Illum  praecifc  metiatur  line  reliduo;^  pro  Viviftm 
numeratorii,  fubftituatur , Denominattrif  mulirplicario ; tantundem 
fiquidem  valet , ut  .modo  diftum  eft.  Quo  enim  major  eft  de- 
nominator, co  minores  fupponuncur  integri  partes ; adeoqu e, 

manente 
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• naiunte  eodem  muneratore,  minuitur  fraftio.  Et  perinde  eft 
five  fumatur  partium  numerus,  verbi  gratia,  duplo  minor,hoc 
cftifemiflis;  live  idem  numerus  partium  duplo  minorum,  hoc 
eft, dimidiatarum:  utrobique  enim  afltimitur  defignarz  quantH 
tatis  dimidium.  Sic  (f  = ,0  • Et  a . Et  in 

A B ^ B AB  A 

Sjmbolifl fimiliter  A)”^  V "C^Xc*  C)  g 


CA  - A ^ A I 

B C’.  Ec  A ^ "B"  \ /TB“  'B  • Et  poteft  quidem  po^ 

ftetior  hzc  methodus  ( per  denominatoris  multiplicationem ) 
fat  couHnode  ubivis  adhiberi : prior  autem  illa  f per  numera* 
toris  divilionero)  haud  ita  commode  nifi  curo  divifor  eft  nu*  ' - 

«eratorisaliquotapars. 

*Cum  vero  Fra£iio  proponitur,  five  Multif licendi /tve  Dividen- 
iay  non  per  numerum  integrum,  fed  per  altem  fraQionm  : opera*  ^ t 
tio  paulo  magis  intricata  eft,  nec  nifi  duabus  operationibus  j 

diftinAisabfoivitur.  Nempe,  ftliquam  fer  dati  Multiflicaioruvcl  ^ 

Divifork  iVomeretorem,  tanquam  fer  afcwer«w  integrian  ( ut  modo 
eftenfuroeft)  fuerit  mtdtif  licete  vel  divije } quatiiitat  i^efredhn/^  ^ * 
deinceps  per  dati  multiplicatnit  aut  diviforie  Veneminattrem , contrarii 
operatiene  efficienda  eft.  Quippe  hzc  pofterior  operatio  quali  corf> 
rigit  priorem,quz  numeratorem  fraftionis,unquam  fi  cfiTet  nu* 
snerus  integer, alTumpferat. 

Sic  fi  moltiplicetur  tina,  prodibit  i ;^.at  fi  in,  f- (nempe 


A AC'  > A C ^ AG 

atur  dupli  triens.  5ic']^xCs  b >8cD^B 


AC  AC  • 

«rgo  B **  D -“'Bir*  - 

Eodem  modo,  fi  dividenda  fit  frafiio  f ^r  | : Divifa  priui 
tperdiviforis  Numeratorem  »;  nempe  2)t(f  = ,t*’  quz 
provenit fradio,t  vel  , multiplicanda  erit  in  diviforji  Oe>: 
nominatorem  3 > puta  it)<a  = it3s;l=>^K3:  adeoque 

Bbb  i) 
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' * ) ^ r ^ = ^ ==  I i • ^*«o  p*iel.  Nam  qai  dividit  per 

Mtit  qiufi  quoiieiin  numero  dividgdo  contineatur  numerat 
qood  uWi  ex  quotiente  refciverit,  multiplicando  f^rroperj, 
coRnofcet  quoties  c8cineatur  j .nempe  numeri  yrie^.  quip^ 
numerus  trientum  binarH , triolo  maior  fit  necefli  eft  quam  bi- 
nariorum numerus,  cum  quiUbet  binarius  contineat  fui  tres 

)A  ^ j- 

"B  VBD*  * BU»»  C» 

AG 

BTJ**  wgo  C X B V BD 

Atqac  hinc  ftatira  conftas>  ( quod  apprhne  notandum  e^) 

tmU  &Vi‘  Idem  omaint  (teri  ftve  multiplictmut  ftt  p , five  dtvtdimm  fer  ^ 

qripi)cMd.n.atrobi<f.« prodibit qo.ntita,.  Item  6«^ 

pliarnuiperl.(ivedi.id.inu.pcr  owl  ji  quippe  uttobiqw 
^ quaeritur  txpofitx  quantitaiii  fem^r* 

dpiicemu.,(!yep.r  idlridamui.  Et  lic  ubiquci  fit  Itcw  q'»» 
..  . titai  C fic  lU/idenda  aut  lualtlpUcaiida)  ed  UKegram  quid  ,vel 
« fraaum. 

;■  DadC 


D ^ A r A ^ X -£• 

c G"  ^CD  * D ■"  G 

— 4X*.  vel 


6a»  px*.  = ^ 


, ? X f < 


Breviwr ; Multi plicarionis  & DWifionis  ( in  FraftioiwO  d9-^ 

Itrina,  hujufmodi  ei.  C ot  liqiict;)  , 

' Ntuneracorii 


C A P<43.  De  FnOkmim  FHvtfini»  * $8 1 

c MukipUcauo,  MulUplicac  n 
Numeratoris  < y . . 

C Dtnfio,  dividic  / 

^ fradioneoi. 

rMalciplicatio  , dividic  V 

Penominatoris  ^ < 

cDiwifio»  multiplioac  i 


Quia  verd  nomerui  quilibet  per  quemlibet  raakiplicari  po- 
<cll  commode,  at  non  Ita  per  quemlibet  dividi  ('  ut  nempe  nuU 
Ium  ik  relidmim:^  mraque  igitur  operatio,  tum  Multiplicatio 
.rcilicet,tuniDisiiik)Fradioms,  percam  Maltiplicatiunctn.a 
^lerifquc  inftitui  folet}  illic  quidem  Numeratorb,  hic  Denonu* 
aiacoris.  Atkoque 


r Numcrtcoreni,  nraltiplicanr  p 
Multiplicando  < >Fra^on$* 

X Denominatorem  9 diriduns  3 

! .... 

Si  itaqi  ejufdem  alicujus  fradionia(vel  edam  quantitatis  Ui- 
tegrz ) tum  Muhiplicatip  tum  Divifio  fimul  inflUueiida  dt 
Cquod  quidem:  ubi  expolitus  multiplicator  aut  divifor  eftfra- 
dio,  contingit,)  utrumque  faciendum  eft.'  Nempe  qui  multi- 
plicat per  S ; ille  revera  multiplicat  per  2.  & dividit  per  3 ; qui 
autem  per  * dividic;  ille  dividic  2,  & per  3 tnuItiplicat.^Ec 
proptcKa,  illic  numerator  ( quantitatii«xpi>ntx  ) hic  Deno- 
minator ell  per  a multiplicandus : atque  eiiani  Denominator 
il)ic,hic  Numerator,  multiplicandut per  3 . f Eodem  plane 
s^pdo, atque  in  Additione  & Subduflione  contingit : Puta  qui 
addit  1 M 3 illcreveraaddic 2,8c  3 demit:  & quifabduds  " 
a ^3;  ille  revera  2 tollit,  8c  addit  3.)  Atque  hzcquideot 
ad  fraftionum  tum  Multiplicationem  tum  Divilionem  rite  in- 
tclligendum,  di&u  fudiciant.  ' 

Si  autem  id  experat  aliquis , non  modo  verum  ui  habeat  live 
Produfturp  MuUipi(cationi||f.  livi  Divfflonis  Quoiientcmj  fed  l>* 

in  minhilis  termHiix  Poicil  quidem  rllud  obdneri,  vel  Produ- 
flum  aut  Quotienfeni  jam  inventam  reducendo } ( eo  nempe  ** 

modo  quem  in  przcedcnte  capite  indicav^nut  j puta  tum  nu- 
meratorem,  tum  denominatorem  maxima  communi  menfura 

B b b a dividendo 


m Fram<mmMiitti^Ucat}orie&Vlvi/im>  CAP.45. 
difidendo; ) vel  etiani,  fi  id  potius  expetatur , praeparatione 
fa£la  antecedanta  f nempe  hoc  modo.  Reducantur  primojcx^ 
pofitae  fraRiones  ad  terminos  fiioi  minhnost  Numeratores  fci» 
licet  fingulos,  fuoaq;  refpeRive  Deoominatores  communi  m«  o- 
fura  maxima  dividendo;  Deinde  vero,  in  Multiplicatione,  Nu- 
meratores fin^ulij  cum  Dcnoroinatoribus  alternis  f fic  coropia** 
rentur  8c  reducantur;  at,  in  Divifione,  tum  Numeratores  invi- 
cem) tum  etiam  Dcnominatores  invicem  j fic  comparentur  8c 
reducantur  t Et  praeparatione  fic  fafta ) tum  tandem  fiat  ea  qux 
praecipitur  terminorum  Multiplicatioj  Nempe  fraftionis  Multi> 
plicandae, Numerator  in  Numeratorem, 81  Denominator  in De- 
nominatorem  Multiplicanti  dncatur}  fra&ionis  autem  Dividen- 
dae, Numerator  in  dividentis  Dcnominatorem , 81  Denomina- 
tor in  Numeratorem.  (^Quod  fic  breviter  enunciat  Ooghtre- 
dus,  Multiplkaihctmfarai  beier9leg$s  terminpi,  & multiplicH  homolo^ 
gts  : amperat  bami/sgar , df  multipUcM  beteraiogoi»)  Sic  n 

fraRio  ,f  in  ducenda  fit ; Redufta  prius  ,t  » c®*"* 
paro  adhuc  z numeratorem  peioris,  8c  ja  dcnominatorem  po- 
fteriorh,  proque  iilis  fubftituo  1 8c  1 6 : cum  etiam  pro  9 de- 
nominacore  prioris,  8t  1 5 numeratore  pofterioris  > fubftiiuo 
4 8e  5*  Adeoque  tandem  prodibit  . 


3 

Similiter,  fi  dividenda  fraRio  >1  = 1»  per  # tf  • 
operatio  fic  procedet. 


- 1 


0 16 


16  £ 


I 


I 

X e 


a,f  = 

5 9 

i 


& 


Totam 


CAP>  44*  DeFrtQhnmKtdkQknilvtvmk^  ^83 

Totum  Itaque  tum  Additionis  8c  SubduAionis , tum  Multi-  Ofeteli$nvn 
plkationisStPivifionii negotium,  innumeris  Fractis } duobus  in namer^ 
ms  capUibuf  abfolvioius.  C^od  brevi  hac  Synopb  conlpicicn-  > Sj- 
dam  lubjicirous*  tu/ffit» 


4 ^ * 4 0 

y*-j-  'k0 


Addido  k Subdodio. 


4 « 

b0 


Muldplicatio. 


Divifio. 


C A P,  XLIV. 

Dr  FrMBicnm  FtduBftdhm  vmit.  Tmfrcfru  frkBietik  ii  nih 
mtrm  inttpum  vtl  miflttm  xeiuBii : & tmin . RtduBio  ii  . 
minimQS  termims  • Jd  c$mmuntm  Dtnmimtortm  : Ad  Dens- 
minattrtm  ditum  > Ad  cmmuntm  datumve  Numeratortm..  De 
fraBienm  friBitnibus  redtKendk.  DefriBhnibtti  StXigtnmii 
& Decimaiibus,  tkot  id  invktmj  tum  id  fnOienes  erdimrTif  re^  > ‘ 
ductndii. 


CUmeademquoadvaloremfraftlOjmillemodisdefigna- 
ripo(rit»uti(upcriustradhameft : Expedit  nonnunquans 
cx  una  in  altam  formam  fra^ioses  cranfmucarej  variafque  illa- 
rum RcdufHooesinftitucre : quarum  przcipuas  hoc  fumus  ca» 

|Jite  tradiruri. 

Frafilonem  Impropriam , ad  Numemm  Integrum , vetfat-  TtiBmk 
acm  Miftum  reduci  polTe » ex  fuperieribus  patete  Nempe,  Nu-  imfroprix 
sneratorem  per Dcnominyorem  dividendo.  Sic  ^ 4 , quia  «d  mmerafir 

0»4C4»  Et*t=:3V,  qnu  7)x4(3|.  Itero  "t 

Ai  ' duBiei  ^ 

«)4<(4»  E*  ay  qoi»  24jni(^  Sicc»«r<. 

B b b 3j  AB 


CAP.  44*  KedalMnibmvMrtki  3SK 

+ >c  a + b __ 

#4  b , Item  5 • ^'f  Jk  55  • ( facta  atrobi<^ 

divifioneper.6  ^c.)Etfi[nititerioaIiit.Eftquehzc  fraftioni 
ad  minimos  terminos  redudio, ad  faciIior€  valoris  zflimationi 
apprime milis.  Ecquis  cniin  non  facilius  ifitelligic  & mente 
concipit  fractionem  Hve  rationem  f,  vel  i ad  a > quam 
tcl  783  ad  1564?  Adeooue  cum  fraCtiones  tum  Ratiund 
Commodias  exprimuntur  d^czeeris  paribus)  in  reinoribus.quani 
in  majoribus  terminis  8e  propterea,.C  nid  quid  fpeciatim  alS* 
quando  ahioris  momenti  impediat,)  ad  terminos  minimos  re* 
ducendz. 

Fradionum  duarum  plarlumvead  commanem  denomina* 
corem  reduCtio,  (quz  quam  ad  Additionem  8e  SubduCtionem  ^4 

neceflaria  Ht , jam  (upra  diCtum  cA, ) oftcndiiur  Gap.  (omMNiinn 

Nempe  denominatoribus  omnibus  continue  duCtis  , habetur 
communis  Denominator)  cui  conveniant  Numeratores,  ex  nu* 
ineracc»rum  expoficorum  lingulis,  in^  reliquorum  omnium  dr* 

0 b e 

•ominatorea  continue  du^li^  emergentes.  Puta,  « * * y * 


« ..  C-*0 

fkreduaat, fiunt  ‘ Item  re- 

ducuntur ad  4^ , ^ ^ - Si  autem  non  modo  ad  communem’ 
falcem  aliquem  , fed  ad  minicmim  communem  denominate^* 
rem,  reducendz  line  cxpolitz  quotlibet  frafiiones Habetuf^ 
communis  ille  4enominator,  ii  daiocumdenoatinatoruin  illi 
omnes  qui  communem  aliquam  manfuram  patiumur.pcr  illansf 
dividantur,  8c,  pro  iplis  denominatoribus,  quotientes^x  e«i 
dlvilione  emergentes  adumantur  i ut  tx  horum  quotientum» 
reliquoruroque  liqui  runtdenominatetum,  ipiuifque  commu% 
nis  diviforis  maximi  ( aut  etiam,  maximorum  onmiuii,  ft  pluv, 
res  fiant  comparationes,^  continua  naltiplicatioDe  habeatiM 
communis  denominator  minimus  : C ^d  quem  c^aprendi 
meratores congrui,  modo  mpx  oftendeudo. ) Sic  in  modb  ex* 
pbfiris,  i, i,'} quia  a 8(4  con\maucm  patiuntur  divifcreoi^, 
c ; ut^rque  per  2 dividatur  3)4(2)  h|^ocien*' 

tefl  ea  divifione  emergentes,  1,  2,  pum  tertio  dcnOi^mtorc  5,. 
ipfoque  communi  divifore  2 , continue  multiplicati , exhibens 
■sininium  communeoi  denominatorem-  ixaxesass 30. 

Cui 


^%6  Ve  FraQiomtfi  fiUMBitnthat vitiU»  CAP.  44^ 

Cui  denomlnacores  congrui  C modo  mox  oftendendo3  adump- 
* ti  IO,  15, 8,  exhibent  expolitis  i m > 2qualei  cognominet 
• H sip  • s» ) & quidem  minimum  communem  denominatorem 
habcnccs.  Sic  divida  tum  s & 10  per*  communem 

menibramz,  prodibunt  quotientcs  1»  tum  iterum  5 (quo- 
tientum  jam  inventorum  altero,  qui  proptcrea  etiam  eliminan> 
dui  erit,  r jufque  loco  novua  per  fequcntem  dividonem  fubfti* 
tuendus)  & s r denominatore  tertio  ) per  communem  divifo- 
rem  5,  unde  prodibunt  quotientes  1,  i,  & fex  prioribus  duo- 
bus) refumendua  i , qui  in  dnoa  communes  divifores  a,  5,  con- 
tinue du£ti,  dant  ixi«iix3x5=:  IO  communem  denomi- 
natorem  minimum  j quibus  refpondent  denominatorea  con- 
grui 5 9 3 > S s adeoque  fraftionibua  expodtis  i j li  9 1 } zqoa- 

, a b C 

les funr, cognomines  Sic  9 ^ yjv* 

«v/  • btiJ^  c«4 

reducuntur  ad  cognominet  minimot 

Invento  autem  communi  denominatore  minimo,  Numeratorea 
'Congrui  inveniantur,  hoc  eft,fraftiones  expoOtz  ad  datum  De- 
, , nominatorem  reducuntur,  boc  modo : 

FyOhnir  datum  denominatorem  reducitor  data  fral^ , fi  novat 

aa  Venmi'  afliimator  Numerator,  qui,  ad  datum  Denominatorem , eam 
natdrem  da-  habeat  rationem,  quam  habet  /raftionia  datas  numerator  ad 
famrrdfiffit.  denominatorem  fuum.  (^Ratio  manifefta  eft ; quoniam  dum 
(ervatur  eadem  Numeratoris  ad  Denominatorem  ratio  , eadem 
manet  fraftionis  quantitas.)  Sic  fi  fradionem  ,,  reducere  ve- 
lim ad  xqualemaiiam,quz  denominatorem  habeat  10 ; qux- 
renduseft  Numerator, qui  ficad  10,  uteft  i ad  a.  Sive,  ad 
quem,  eam  habeat  rationem  10,  quam  2 ad  1. Quod  per  au- 
ream regulam  peragitur;  Pota  2.1*.  :io.  qs-^c:5.  A- 
deoque  Pariter  fi  ad  eundem  denominatorem  10, re- 

ducere velim  fra&ionem  f;  (umendus  eft  Numerator  8:  (quia 
5 . 4; : 10 . 8.)  Adeoque  c: f . Et  propterea  ( quod  mo- 
- do  diRom  erat)  fraRiones  t , t > *d  communem  denomi- 

qatorem  10 redudx , erunt  ,e  j to  Eodem  modo , (ra- 
^onei  n ad  communem  denominatorem  20  redu£be, 

«runt  il^S,ii:fNam  t - 1 .••’»o.  io< Item  4.3  : :ao.  15. 

li«n 


V 
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Itetn  5 . * . ; 20 . 4J  Sic  fraAio  , ad  denomipatorem  ir 

. _ ac  abc 

redama, erit  , (Qaia  6.a::ic.  ~J~~  ^ac.  ) 8c  friij 

ac  a . 

TOO  9 ad  denominacorem  b rcdufta,  erit  ‘ ( quia 

'ac  5 

bc.  ac::  b . es  a.)  Et  fic  ubique. 

Atque  hujuiredudionis  magna  eftucilitaSj  Cut  alibi,  lic)  in 
partibus  expoGtit  alicujus  integri,  ad  partes  nobis  notiores,  vel 
ulitatiores,  reducendis.  ExCempii gratia} fi  exponatur 
Anglicani}  & Icire  velim,  quot  ea  fraAio  valeat  nnmmos  De- 
narios  didos,  five  parces  duodecimas.  Reducenda  quippe  erit  * 
expofita  fragio  ad  aequalem  aliam  quae  denominacorem 
habeat  a 2.  Adeoque('  quia  3 . 2 : 12 . 8.  ) invenio  t > bef* 
fem  , (Ive  duos  trientes,  tantundem  valere  atque  , 0^0  duo- 
decimas, hoc  cft,oAo  denarios. 

Verum  hic  intelligcndum  eftmon  pofieMta  femper  ad  datum 
denominacorem  reduci  fragio  data,  qu&d  pro  quzfico  Deno- 
minacore  emerget  nonnunquam  vel  fraRio  vel  numerus  miftui}^ 
adeoque  non  pofTit  fraRione  fimplici,quae  datum  habeat  dcno-| 
minatorem,data  fradio  defignari,fed  traRione  compofitaopua 
erit.  Puta  fi  fradionem  ? , ad  parces  duodecimas  reducere  ve* 
lim , (hoc  eft,  ad  fiadicnem  aqualem , cujus  denominator 
fit  i2.)  quoniam  eft  5.2:;sa.'fs34^,  quzfita  fraRio  cf- 

4 « % 

fet  , 2 ’ 4 duodecimz,  atque  infuper  t unius  duode*  ■ 

ciroz.  Adeoque,  verbi  gratia,  I folidi  Anglicani , valebit  de* 
narios  Anglicanos  4 hoceftquatuor  dcnarios,acq}  infuper  1 

» unius  denarii.  Sic,  fraftio  'J  2 ad  aliam  reducenda  quz 

j . . . . i Utlurno  mJ 

denominacorem  habeat  c , erit  g • daium  AV 

Quz  autem  iam  tradita  luntdcFraRionis  ad  datum  Deno*  rncreisrrn, 
minatorem  reduRione;  vel  etiam  plurium  frafiionum redu^io*  itlNutura- 
n^  ad  Denominacorem  communem:  Eadem  non  difticultcr  de  terem  ((mira 
^cdu^^ionibus  ad  Numeratorem  datum , ad  numerato-  no». 

C c c rtm 


Vefr^StQ- 
num  fraBio 
nihui  redtt- 
ctniit. 


Fra3iettmReiJyBhii!biii'‘v}TiirJ  CAP,4^ 

rem  commuTKBi , «poni  po(Tunt.  Vix  enim  aliud  ad  hoc  fa- 
fiu  opu»efti  quam  ut  pro  Oen^min^tojit  voce  rubfiicuatur  Nutnf- 
raforw, & co'ntra.  S!fc  fraftiones  i,  «quipoHcnthifce 
Item  fraftionibus  «quipollent  itjJjit*  Et  fra- 

0 b c '*  ''  a f'  c a hc 

£iionibvi  /3  ^ y~  ^^xquipollent  ♦ 0ac  *~yTb^ 

Sic  fraftio  » ad  aliam  reducenda  quae  numeratorem  habeat^ 

Et  fic  alibi. 

De  Fractionum  fraftionibui,  fi*e  minutiarum  minutiis , re« 
ducendis  •,  nonnihil  eciam  dicendum  eft.  Qyippe  nonnunquaoa 
fraftionem  aliquara^lterius  frangi  contingit  i cujus , tanquam 
Integri»  partes,  Minuti*  mtauiiarum,  five  fradionum  fradior 
nes  dici  lolent.  Puta  trientis  feoiit, vel  beSis  dodrans,8iC|  quos 
fic  notare  folent,  iJ.&c.  vel  Hc,  lex|.  ^ck|.  8tCk 

Mallem  ego  iic  inj.&c.  C' quippe  nihil  aliud  eft  hu« 

jufmodi  fraftionis  fra&io,  quamfra&io  n duabus  invicem 
multiplicatis  compoGta.)  Uti  enim  ;J.Avel  JkA,  eftlttniins 
mundtatii  A;  8ci.vel  i»i,  fcmiilis  unius*  integri  j t < 
terairtii  duorum ; i < 5 , femitfis  trium,-  ita  Jxj,  eil  femifia 
crientisj  i»  t , dodrans  beffit,  dve  crea  quartae  duarum  tertia^ 
nim;  &c. 

Atque  hinc  ftatim  patet  methodus , ciulmodl  trafliooei 
compoiitas  ad  limplicea  reducendi.  Nemp;  multiplicatione 
fbla  id  peragitur.  Pqta dufth invicem  erit  (per  tradi, 

ta  in  fiiperiorc  capite  ) = Sic  i I ==  i &c. 

Similiter  fi  pluries  adhuc  componatur  $ pota  femis  dodranti# 
duarum  tertiarum,  i '‘i  *■=  «i  = ii  • fic  alibj, 

4 1 

Eodem  plane  modo  reducenda  eft,  hujtilraodi  frafUo 

hoc  eft  fi^e  = ali*qae  fimllei  ubi 

Numerator  ifaftloncm  adjonftaro  habet.  Quod  etiam  fic  tra» 
di  pollit : Duftis  tum  numeratore  4 f , tum  Denomtnatore  1», 
inconrmHKirinJuidpUcaiorefli  5,  prodibit  ('immutata  quan- 
titate ) , veM . • 

Necditiimiliscricceduaiofra£iionithajurmodi  (cujus  De*, 

nemiaatori, 


€ A P.44.  2)«  TrtQinam  KeduWonilmjftrik^ 

fioiniHatori  adjungitur  fra6Ho  ) 


■ .4 

41 


, ( 

/i 

Duftli  nem> 

m 

pe  tum  Numeratore  tum  Dcnatninatore , in  commanem  mul- 
Qplicaroretn  2«  non  immutatur  ^ancitaa* 

«.  4 1 

1 2 i L«i  i duftk  nempe  cum  auuxraeorc  cum  de» 
•ominatore, h)  io=  5 « a. 


EademqiM  plane  nMtbodo  utendum  erit,  in  fraAionibui  C fi 
*a  obtin|[atJ  etiam  adbuc  ulceriui  fradix , fi?e  quoad  Numera- 

5''*  p«nominatorem,  fi?e  etiam  utrumque.  Ut  non  fit 
opui  hifce  diutiui  immorari. 

ut  dcFraftioniboi  SexageqariU,  It  Dedmalibui 
eroa  tacimu^  5 jurumque  tum  ad  invicem , tum  ad  fradionei 
orcbnanai  redu6Hone;  atque  harum  ad  illai.  Ex  omnibui  enim 
traaionum  RedufUonibut , faae  duz  pr*  rciiquii  celebres  font; 
nempe  reduftio  ad  partes  Sexagenarias,  & ad  partes  Dccimalef: 
• Vice  verla.  Illa  veteribus  admodum  familiaris  erat  & fr<» 
qjuent;  nacc  maxime  Receniioribus. 

^ In  fra5Uombui  Sexagenariis,  fupponitur  integrum  quodvia 
in  partes  do  dividi,  quas  vocant  minuta  prima, fcrupulos 
^imosi  Et  eorum  quodlibet  in  60  minoca  fecunda;  & quodvis 
norum  in  totidem  minuta- tertia ; it  fic deinceps,  incoixinua 
jatione  fubfexagecupla.  Sk  , verbi^da : Hna  dividitur  ia 
o minata  prima,  6c  quodiibet  minutum  primum  in  60  fecun» 
da;  st  quodli^t  fecundum  in  totidem  tertia,  &c.  hem  circuli, 

5f***^*^*°^***^*  *dam  Signi  Grados  quilibet  eadem  ratione 
dividitur  in  Minuta  prima,  fecunda,  tertia,  8rc. 

In  Recentiorum  partibus  Decimalibus,lDpponitor  Integrum 
^odvis  dividi  in  10  paKes  decimasj  8c  decima  qualibet,  in  10 
GenteQ«asj,qiuriibctcentefiroain  loMillefimls;  firfic  dein- 
ceps, in  continua  r;itlooe  fubdecupla  infra  Unitatis  locum  de- 
Icendendojficucfupra  Unitatis  locum  continua  ratione  decu- 
pla  afccnditur,  addecades,  centurias,  millia,8tc.  Qua  quidem 
ratio  dividendi  integrumi  multo  «ccommodaiior  eii,  qoam  ve- 
^njTO  Sexagenaria  i quia  fra^kjnes  dechriales  eodem  plane 
motfbtrattantur.Mo  numed  integri^Cut  fuo  loco  didum  cA.J 
miliamqae  calculi difiicwltaecm  involvunt  $ cum  Sexagenana 

' C c c a ill4 
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ilta  prnpireflio  perplexa  nimium  fic,  variafq;  rcdaftienei  pofti^ 
De  utrifque  autem  fcorfim  dicetur. 

Xeduph  Reducitur  fraftio  quzlibec  ordinaria  ad  parcet  deciraalet,  fi 
fuQhnk  numeratorem  ( additis  poft  lineam  (eparatricem  quoc  opug  eft 
fitdiTUTis  dd  ciphris,  quz  gradus  infra  Unitatem  defeendentes  defignent, ) 
partti  deci-  denominatorem  dividamus*  ( Quippe  hoc  pafto  divifio, 
Mdlej.Et  quam  indicat  fiaRionis  notatio,  aRu  peragkur  : Qaomodo 
CMtra.  jsutem  ea  Inftituenda  eft  per  locos  defeendentes  divifio,  jam  fu- 
prafuoloco oftenfum  eft,  ubjde  integromm divifione  verba 
fecimus.^  Sic  i c=  o i?7l « &c.  ac  diviftone  pa-» 

ecbit. 


r 


fg/( 

•)  ij,  $2^  JZ^  0(0,375! 


Si  autem  (quod  non  raro  contingit ) ejufmodi  occurrat  fra- 
Rio,  quz  vel  non  omnino , vel  non  nifi  longiori  operatione, 
accurate poiHc in  partibus  decimalibus  exprimi:  polfuinus  o- 
perationem  quoufque  libet  iaftituere,  donet  quod  fuperiittam 
nc  exiguum  ut  tuto  negllgi  poflit.  Sic  f o &c.  f — 

016(66  &c.  J =QVi££l  8ic.J  = o (83^ 8tc.  if  = o 9090^ 
8tc.  ^ol4<4<45i:  &c-  j = O ^4at57 14»»  Stcfln  quibus  om« 
nibus,  aliifque  (jmiUbusobrervare  licet  eorundem  numerorum 
recurfam,  quoufque  libet  continuandum»)  Item  = o 0937  ». 

_ o L35£ili  • C In  quibus,  aliifque  (imilibus,  exhauritur 
quidem,  fed  fero,  expolita  fradio  partibus  decimalibus.)  ut  di« 
videndo  patebit. 


X i 

0,333  &C. 


X,  fd!if0o(Oii66  8cc. 


.ii 


^,;d00j2loo(’o,4545  8tc.  0.09  375 
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In  hit,  inquam,  aliifqae  cjurmodi  cafibat,abi  partes  decima- 
iei  vel  iniongum  nimii, vel  in  infinitum  excurrunt-, fufFcit  vero 
proximum  pro  vero  accipercj  adcoqi  operatione  qiioufq;  libet 
continuata,  quod  fupereft  negligere. Puta,  pro 


(limatur  o\?jj3*  0(  j «o  y^pogog  • Vel  etiam 

• o(i3*  •O(pof.o^j»4 .Vel forte  0(33  , o \£?.o(iL»' 

0(C9.  prout' major  minorve  accuratio  requiratur* 

Fraftiones  autem  Decimales,  ubi  opus  eft,  eodem  plane  m<K 
do  ad  aliai  reducuntur,  quo  reliqux  frafHonei  ab  una  ad  aliam 
denominationem-  Puta  o [< , hoc  eft  , ad  i , dividendo 
tum  Numeratorem  tum  Denominatorcm,  per  maximum  com- 
munem diviforem  5»  Sic  0^09375 , nempe  • 
dividendo  per  maximam  communem  mcoAiram  3105.  Et  fic 
in  reliquis.  Si  amem  ea  reperiatur  menfura  qnx  non  quidem 
accurate,at  faltem  qua  proxime  utromqjterminu  mendiretipo- 
cerit  illius  ope  aifumi  fi  a fiio  ordinaria, qux,1icet  non  accurati, 
quam  proximi  tamen  xquabitur  expofitz  ^cimali : adeoque 
pro  hac  adumi  podic  i pi  ziectim  fi  lupponatur  fraftio  illa  de- 
cimalis  C quod  non  raro  fic , prz(ertim  in  tabulis  Aftrono- 

* micis,  TrigonometricU,  &c.  J non  przcUe  Geometricam  ve- 
ritatem, fed  vero  proximum,  defignarc.  Sic,  pro  o , hoc 
eft  liiii  afiumi  poterit  tanquam  zqualis  *,  rum  tamen  hzc 
aliquanto  major  (it,  ( quippe  zqualis  huic  iiii.J  fed  tan- 
tillo ut  ea  differentia  tutbnegiigi  poflic,  ubi  geometrici  iilft- 

non  exigitur. 

SiFrafUo  ordinaria  quzvis,  ad  partes  Sexagefimales  n- HtdutUf 
ducenda  fic:  Du£to  Numeratore  in  60,  per  Denominatorcm  fraQitnii 
dat  Diviilo*,  8c  Q^tiens  indicabit  Minuta  > Refiduum  aut*<n  «rdiner/V» 
diviuonis,  fi  quod  fic , in  60  duRum  y 81  per  Denomiitatorem  fgrtts 
( fraftionisdatz)  dtvifum,  exhibebit  in  Quotiente  Minuta  fe-  fexagtfim^ 
eunda : Ec  fic  deinceps  minuta  tertia,  quarta,  &c.  prodibunt,  Us.  Ei  CQtir 
G divifionum  refidua  femperin  60  ducantur,  & produda  per  1^4. 
communem  fraRionis  dacz  Denomtnacorem  dividantur;  Qiiod 
coufq*,  faciendum  erit, donec  vcl  nullum  ftjperfitrefiduum,vcl 
quod  (ob  operationem  jam  fatis  concinnatam  ) negiigi  podic. 

Quod  enim  dc  Dccimalibus  modo  diGum  cG,  idem  b in  Sexa- 
genariis fraRionibuifiepidimc  fic;  nempe  nuac  in  infinitn,  nunc 
fyhem  ia  nimis  longum  procedendum  efie  priufquam  coca  Ga- 

G c c ^ 
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£tio  expofiet  plane  cxhaariator.*  quo  cafa,  pro  accurat«Tero, 
faltein  vero  proximum  aflTumenduro  erk. 

Sic  ^^  = Min;  i2'.3o".  prxcUe.  Ut  calculo  patet.  Ho( 


Bodo. 


5 

4o 

a4;3oo(ia'it. 


yd  etiam. 

5 

60 

<- 


I a 

4 o 

*4)7aoC?o*'- 


I 

4o 


a4^3oo(*ia'|2=  laj.,  a)6o'(jo*.  ‘ 

= Mia:3S*.  io".54'".  33^.  8cc.  miMjA; 
iere.  Nam 


7 

60 

10420(3«'  ,1 

10 

do 

11  )6oo($4'\t' 


a 

do 

d 

do 

Ti;36a(32*"'^f. 


Partea autem Sexagefimatei ad  iraAionei  ordinari»,  redu- 
cuntur : fi  redudii  omnibui  ad  fcrupulorum  ultimam  denomi- 
nationem, eonimque  numero  pro  numeratore  fumpto , con- 
gruus fciibatur  Denominator}  nempe  numerus  ille  qui  oftendit 
quoeiftiui  ordinis  fcrupuli  in  uno  integro  continentur.  Sic 
la'.  30".  seducuntur  m fira£kionem  ordinariam  «j;.  Hoc 
nodo 


la' 

X 

60 

do 

7*o' 

do'  . 

60 

• 750'' 

3600" 

aia 

aa»& 


asi 


ii--  1 

ai» 


6um  enim  fiogula  minuta  piima  concineaot  do  ieemda,  in 

prima 
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prima  cootinebunc  7*0  fccunda^quibut  additit  alit»  facandii 
3o,cric  fecundorum  nunierui  750.  Ac  vero  intmo  Imegra 
comincncar  Minuta  prima  60,  adcoque  minuta  fecunda  36002 
Sunt  ergo  Ula  ad  unam  integram;  ut  7 50  ad  3 600,  hoc  eft  (rc-^ 
du^ioncfrafta  ad  minimos  tcrminoa  ) ut  5 ad  94.  Adcoque 

JI»50  •=  i^oo  = a4> 

Eft  autem  ufus  partium  decimaliotn  incredibili  here  diffe-  DecitfitUitm 
rentia  magis  competidio(qs,quam  partium  fcxagefimalium. 

Quod  vel  unico  hoc  exfemplo  fatis  indicabitur.  Stxagtfmd» 

Polito  quod  Solis  carfus  annuus, per  integrum  Zodiaci  cir* quant$ 
culum,  abfolvatur  diebus  365,  horis  5,  minatis  49',  j6"^46"';  ^x^edifisr. 
queritur  quantus  Gc  illius  motus  diurnus  medius.  Hoc  efl,  jux- 
ta leges  Kegulz  aurear;  Ut  Umpus  annuum, -36$  ‘*>5*’^49'i 
S 6",  46"';  ad  tempus  diurnum,  24>>:nc  motos  annuus  mtdius, 
graduum  60;  ad  motum  diurnum,  graduum  quot? 

Quoniam  autem  hic  terminus  primus , qui  futuniS  eft  divi* 
for,  ex  pluribus  denominatoribus  conftat;  quo  melhil  inliitua..^ 
cur  divido,  reducendus  eftille  primo  ad  unam  denominatio-  . 

nem,  in  quem  Gnem  , numeras  dierum  365,  per  24.  f nuroe*^ 
rum  horarum  in  Gngulis  diebus)  multiplicandus,  att^cadjici^ 
endz  infuper  hor*  5 ('  in  quzftlone  ad  JunAz  ) ut  habeatur  nu- 
merus horarum-in  tempore  expolitot  nempe  8765*,  Hz  hoT«6 
in  minuta  prima  reduftz  (multiplicando  per  60 j.  adjunftia 
infuper  49' cxpofitis ; exhibent  ininuta  prima,  43^949 : Hia- 
autem  minutisprimis,  in feainda.rcdaAis,  (multiplicando  per 

60,)  Scadjunois  infuper  j6*  edpc^i  habentur  mHrata  (ra 
eunda  314^69562  His  denique  ia  tertia  pariter  redaAis,  8r 
adjungis  item  46"',  habentur  minuta  cercia  189^417406: 
quz  expofitom  cefnpuszquanc. 

B.rdufto  atitem  cempore‘annuo  irt  2 4 Horaria  minuta  tertia^ 
in  •eadem  etiam  reducendum  etlf  teuipuk  diurnum;  nempe  prt- 
mum  in  24,  Srdctlrde  in  60  ter,  continue  multiplicando,  adeo- 
qne  dies  unus  reperietur  minutis  tertiis  5i8400ozqualis.  ‘ 

Atque  hac  preparatibne  fa^-,  conftituatur  quziiio  ad  hanc  1 

fersnam.  Si  in  anno  integro,  boecti  in  mlniitis  tertiis  horxrita>  ‘ 

. 1*934*740^»  *bfolvatUr  integer  circulus,  hoc  eff  gradus- 
360:  in  hno  die,  hoc cfi,  minutis  tertus  horariis  4184000». 
abfolvefitur  quot  ^adus  ? Et , operationibus  Aurez  regula  • 
vkc  peraAis,  reperietur,  ne  unum  quideoi  gradum  integram 


uno 
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unodietbfolvij  unicwgradui.  Ut  ex  adjuti- 

do  toUui  proceflus  typo  patet.  , 

5^» 49\  46'”'  • • 3^0*'»  qaoi? 


J114. 

1460 

730 

8745 

X 60 

5 35700 
+49 


%7± 

*6o 

>44«'  • 
x6o 

"1^400- 
X 60 
■^84009'* 


:5>5949' 

X 60 

315569^^0“ 

+id 

31556956'* 
X 60 


1893417360 
+46 


>893417406''*.  5 184000  360  ir.qaot/ 

360 

31104 

J ^ 1555» ( , 1866140000! 

1893417406* 

Denique,  ut  inventui  motui  diurnui  mediui , ordinaria  fra- 
aionedefignatui,  nempe  grad;  o , pariibuifcM- 

gelitnalibos  exhibeatur  i reducenda  eft  f radio  modo  fupwiui 
oftenfo,  multiplicando  Numeratorem  per  60,  8t  produaura 

per  datum  denoralnatorem  dividendos  atque  hoc  continue 
quoufque  opus  erit.  Sive  etiam  f quod  eodem  recidet)  repeti- 
ti» Aure*  regulz  operationibus;  Nempe,  ut  Denominator  fra- 
^onii  datz , ad  fuum  Numeratorem,  fic  60.  Denominator 
fraftioni»  quzfitx,  ad  Numeratorem  quzGtum ; hoc  eft  ad  nu- 
merum partium  fexagefimaliu  loci  proximi  infcriorii*  Adeoqj 
tandem  miUcipIicicalculo  eoufpcrietur,  motum  folU  diurnum 
^ medium 


r 
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»edlurn,efre,  grad:  = grad;  0,5^*.  8^  19'% 

37'"',  proxime. 

1893417406  . 1866240000  60.  ' 

1893417406  . 262773046  60.  . ' 

18934*7406  . 619043512  60. 19'" 

i8934»7406  . 1x67680006^:  4o.  37"”ji^Hi* 

Totum  autem  hoc  negotium, per  partM  decimalea.leviinmo  fta- 
tira  labore  peragitur.Pofito  nepe  quodSoIii  curfai  Annuu?,  per  " 
integram  Zodiaci  circulum  abfolvatur,diebui  365  *4ar<< ; mo- 
tui diurnus  j unica  .diviOonii  operatione  perafta,  rcpcrietnr. 
grad.  ot9ii£4liiS5  proxime,  ^od  calcuTui  indicabit. 

365 yijieij . 360  s:  i.  o 

l_ 

365  yMaS5j  ) 360  pooooo  ( o [^98 $64637 35  , 

Mane  autem  quzftionia  tum  propofitionero  tum  refolutionem 
in  partibus Decimalibus  , tantundem  pfane  valere,  atque  ope- 

rofam  illam  in  partibus  Sexa«fimalibui  i ftatim  apparebit,  ubi  * 

oftendero  methodum  hai  ad  illas,  8t  vice  ver(a, reducendi. 

Reducuntur  autem  partes  Sexagelimales , ( 8t  quidem  tz- ^*^**^‘* 
dem  methodo,  mutatis  mutandis^  aliz  item  quantitates  pluri* 
bus  denominationibus  defignatz,)  ad  partes  Decimalci  hac 

methodo.  Quoniam,  Tcrbi  gratia,  quodvis  Minutum  Tertruro,  ViCima» 

bt^  4s  unUis  (ecundi , 8t  quodvii  lecundum,  unius  pri«  Ui  &iontr*» 
mi  , 8(  quodvis  minutum  primum  unius  horz  ^ 8c 
hora  quzvi»  unius  diei : Erunt,  ( in  expofita  quantitate 
annua,  dierum  365,  her;  5,  Min;  49»,  x6",  46'".)  minuta 
tertia  46'",  zqualia  unius  fecundi^  hoc  eft  ( dividendo 
46  per  60)  fecund?  o 7666  8tc,  adeoq;  i6",46"',  — 16  7666*, 

Cumque  hzc Secunda , fint  totidem  Sexagefimz  unius  Primi».  ‘ 
dividendo  16  \r66^"  p«r  60  j reperietur  16  [^7666"^ 

o;^794'  & propterca  46',  16",  46»'',  =^¥=49',  \6{>j6€6'*^  * 

A9\‘i'9<.  Et  fimiliter,  cum  minuta  prima  fint  totidem  fexa- 
gefimz  unius  horZ}dividendo  iterum  per  60  jerunt  Min.  primi 

Ddd  49 


Ve  TratliorucmKeJui}iombm'vdtik.  CAP.44; 
49  Villi’  gsso  ySaij  horae : adetSqae  5*«^  ^p',  i4" , ^6"\  «3 
5 |8>«l  horae.  Et,  quia  hora  cft  diei 5 dividendo  per  »4 
reperientur  horae  5 1^211  =°  d -.o  \^4t< ; adeoque  3^ 5*^3  5^» 
49',  16",  4^*",  = diebus  3^5  v21ii  proxime.  Operationis 
proceflTum  hic  fabjecimui. 


3<55‘*.5^49^*^^46'"• 

60)  46,ooooo(o,766dd8cc.  16  fecund»  . 

60  J 16, 76666  (0,279  444  8tc.  49  i 3794444  pritn. 

^0-)49>*7944Co»  821324074&C,  ^ \ i7\27An-i  horae. 

24)5,8 21 32 407('o,2425')5i 6975. 8cc.  365  m?555‘^P7S  dies. 

Contra  veroj  Parces  Decimales , ad  Sexagelunales  (aliafve 
hiice  fimilefo;)  methodo  contraria  reducuntur.  Nempe  refi* 
duas  ubique  fraftiones  decimales  multiplicando  per  60,  ( aut 
per  alium,  qutcunque  fiiertt,  quseiitae  fradionis  denominato-^ 
rem.)Sic, verbi  gratia, Motus  Solis  diurnus, grad:  o l985<46a*>35i 
reducitur  ad  parcet  fexage- 
. fimales  59',  8",  19%  s/"*» 
quam  proxime.  Ucex  ad- 
junfta  operatione  pacet. 

Atque  hoc  pafto  partes 
Sexage(imales,alt3eque  plu-' 
ribut  denominationibus 
conflantes,  ad  Decimales  reduci  pofliint;  & rurfus  ( ubi  opus 
fuerit)  hz  ad  illas.  Ec  quidem  de  Fraftionum  R.edu£iioQibus 
ha^enui. 


• o 

59' 

8" 

19"' 

37'" 


985646373$ 
13878  241 
3269446 
6r6676 
00056 


X 60 
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« • 

2)e  FraOinunit  & Rtthnumi  Rathniim» 
Totiui.operif  EfiUgue» 

ATqueha£ienu8  quidem  cum  Fradionura,  (ive  etiam  Ra- 
tionum, (quippe  perinde  eft  utri  fub  notione  conhdercn* 

♦ur 
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tur,)  Additionem, Subdu&ioncm,  Multiplicationem, fi(  Di*  ^ p 
vifionem,  «aiiafqae  etiam  Redo^ioncs , quantum  opu»  vide»  • jl 
tur,  tradidimus  : Ncn  erit  opus,  ut  quae  de  Aurea  Rcgtija  fut 
■ loquuntur^  aliave  de  Rationum  aut  Proportionum  doftrina 
fuperius  tradita  fune  untverfaliter,  )am  iterum  dc  Fra&ioni* 
but  fpeciatim  repetantur.  Quippe  nihil  hic  novi  occurrit  dc 
FraRionum,  iive  etiam  Rationum,  f funt  enim  Scillae  quan* 
ticates)  rationibus  dicendum  i praeter  ea  quae  univerfaliter  de 
Quantitatum  (impliciter  (cujufcunque  fint  generis  ) Ratio- 
nibus  )am  funt  tradita.  Et  quidem  ut  numeri  integri  ( puta  2, 

3,Scc.)  funt  Rationum  Multiplicium  f duplae,  triplae, &c.) 
denominatoress  fic  fradioiMs  i; , | , Sic.  funt  deaominatores 
lationum  fubnmltiplicium  f fubdup]z,fubtriplae,8ic.)  reli-  ‘ < '' 

quxque  fraRiones,  d , } , • , 8tc.  reliquarum  item  rationum 

dcnomioacorei.  F.t  quidem,  licut  dupli  ad  triplum- , puta  2 A 
ad  3A,  eadimeft  raciuquae  denominatorum  Tuorum  a,ad3. 

Sic,  rrfquialieri  ad  Terquiceriium,  i A ad  f A , eadem  eft  ra- 
tio qux  denominatorum  Tuorum  | ad  ^ . Item  fubduplum 
ad  fubtriplum;  TublcTquialterumadTiibTeTquitertium,  &c.  ea- 
dem omnino  ratioatque  Tuorum  reTpcRiTedenominatoruni.  , ^ 

Dupl,  Tripi  : : 2 A . 3 A : : 3 . 3 . 

Subdupl.  Subtripl : ; i-  A . f A ; ; i . ^ 3 . 2. 

ScTquialc.  Scfquitcn : : J A . f As : i . f'  • 9 • 8.  . -V>  * 

Subiefqnialc.TubTcTqniiicr: : A . j|;  A : : f . ^ : 8 . f . 

Icenij  Dupl.  Tripi  Quadrupl.  Scxtupl. 

Hoc  eft;  2.5:.*  4 • ^ ^ 

Et,  Subdupla  Subtripl  SubquadrL  SubTexc. 

Hoceft,  t • i i • i s-'3-a* 

• » 

Atque  hxc  quidem,  cum  apertilTima  Gnt$  mirum  mihi  plane  vl. 
detur  Rceentiorum  aliquos, dodrinaro  de  Rationum  Rationi- 
bu*>  quaB  jam  plane  novam  venditare,  atque  a U jtim  primum 
in  Mathcfip  introdudam;  cum  tamen  Aurex  Regulx  f ut  v. 
cane)  praxli  in  numeris  TraRis,  nil  aliud  plane  fit  quam  illa  d»- 
Rationam  rationibus  dodrina , eaque  omnibus  notiHIma  1 fal-  i 

D d d 2 tem 
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^ tem  fi  rpeclerum  fiv^  Symboloram  ufui  etiam  adhibeatur;  qu« 

Ron  minut  quanticatei  irrationales  quam  rationalet  refpiciunt. 
Quiqut  eafdem  plaiie  leges  de  rationibus  addendis , compo, 
' nendis,  dividendis,  alternandis, &c.  innumeris  fraftis  valere 

docent,  atque  in  numeris  integris ; eadem  opera  docent  etiam 
Rationum  rationes  eafdem  fubire  leget , atque  rationes  Abfo* 
lutarum  quantitatum- 

Tefiw/  tperk  Supereft  adhuc  ad  perfeftam  Arithmetici  negotii  tradltio- 
Efilogus.  nem,  Amlyikei  doftrina.  Quam  quidem  ftacueram  praefenci  u- 
peri  adjunxUTe.  Verum  cum  videam  jam  ultra  quam  fperave- 
^ ' . ram  molem  crevifie;  nec  interim  pofife  cotum  illud  negotium 

ita  in  compendium  redigi , ut  huic  commode  fubjungi  poiTit: 
Placuit  potius  rem  illam  totam  hic  intaftam  przterire;,adeo- 
que  8(  Poteftatum  Analyfin , five  ( ut  loquunthr  ) Kadicuui 
extraf^ionem,  quzque  huic'  conjunda  eft  de  Radicibus  fordis 
doRrinam.  (^x  omnia  aliquando  forlan,  modo  Deus  ita  ve* 
< luerit,  peculiari  feorfim  Tolomine  abfiilvenda  fpero.  Adcoque 

, pedem  hic  figo.  ^ 

- , i . . • * 
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Vicecomiti  Brounckfr  de  Lions , Baroni 


BrouncksT  de  Newcaftle. 

AM  quintus  agitor  MenGi,Ho* 
noratiflime  Immine,  Ex  quo 
quam  offero  tradationcm  ab« 
folverunt  operz.  Quam  ideo 
Tibi  potius  offerendam  duxi» 
quod  probe  ipfe  intelligas,  tum 
quanti  eft  ad  Mathefin  rite  in> 
telligendam  Raiionet  callere, 
tum  quam  nihili  eft  quem  re- 
futandum fufcepiniui,  Diafa- 
guj  Mtibomii. 

Sub  id  temporis,  cura  Clariflimum  quendara  Virum  8t  Ma- 
thematicum Oxoniz  convenire  contigerit,  ex  Dania  oriun- 
dum, (qui  Angliam  tranhens,  Oxoniz  no>  inviferc  & falutare 
dignatus  eft J fado de  hoc  Meibomii  trafiatufermone,  intel- 
lexi, non  (ibi  foli  fcd  & D.  Auzoii$  cuidam,  Gallo  ,hanc  no- 
vam placuifTedbfirinam:  Ec  quidem  eo  ufque  ut  vix  inter  (c 
convenerit,  cujus  illud  inventuro  ccnfe*atur,  aut  quo  vulgante 
primo  refeifeat  Orbii.  Quippe  cum  Aiizotiui  fciiptum  fbum 
edituras  in  Belgium  roiGffct,  idque  Mcibomio  mature  fatis  in- 
BOiucrici  haud  zquo  animo  tulit  hic , ut  iub  Aqzoiii  nomine 

nova 


i 

; 

I 

1 
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■ova  hxc  prodiret  do£binam,  quam  fibi  ipfe  vendicavh,  Gbiq; 
jam  ance  aliquot  annos  originem  debuifle  contendit:  Et  6«ri 
quidem  poceft  ut  non  minori  zelo  erga  prolem  fuam  , quam  Si 
fibi  genuinam  faifle  pr*  fe  tulit,  affe£lui  fuerit  Auzocius: 
quem  partum  fuum  non  minui  depciifle,  putandum  eft, 

Utut  fit,  Meibomii  faltem  Dialogus  prius  prodiit,  8c  credo» 
adhuc  folus. 

Ex  eo  autem  tempore  prodiit  etiam  , faltem  ad  manoi  meoi 
pervenis,  X^frii  Ainfctmbt,  Jefiiitx,  Traftatus,  hoc  ipfo  anno 
editus  .*  qui  Gregarii  a S.  Vincentia  tetragonirmum  ftabilire  fna« 
ftra  fatagens,  c)ufdem  falcem  de  Rationibus  8t  Proporcioniboa 
doflrinam  fatis,  adverfus  Meibamium , defendit  j fcd  8t  Auzoci» 
um  etiam  iui-Ufp  (' cujui  ille  opus  MS  aa£hu  erac^  juo« 
fiim  refellit. 

Nos  autem,  qui  tum  AuzotU  opus  non  vidimus,  cum  Ain- 
feomii  fufeepeum  ignoravimus,  Meibomii  falcem  Dialogum, 
quia  nelcio  quid  8t  Novi  & Magni  prx  fe  ferre  videbatur,  cxa. 
minavimus  & refutavimus. 

Quam  autem  jam  tum  abfolverant  operz , nunc  ferius  ea 
prodic  in  publicum  Refutatio;  partim  quod  cui  (ubjungitur  o* 
pus  nondum  perfeRum  erat  penit^fque  ab  operis  abfolutum; 
partim  etiam  quod  interea  temporis  occurrebat  Bobbius  fecun- 
do caftigandu.o,  ob  convicia  & maledifla  qux  feripeo  Anglica- 
no  in  me  effutivit  ob  £iencbf4m  meum  quo  ipfius  Geometriam 
refutaveram.  Qux  quidem  Hobbii  cafligatio,  tura  me  tum  Ty- 
pographo8(qui,  cum  vel  minime  impediti,  funt  fatis  tardQ 
aliquandiu  occupatos  tenuit;  ne  boc  cum  opere  przcedente  ci- 
tius prodeat, in  ipfo  fere  parrds  momencoimpeditum. 

Atque  haRcnus  quidem  expolita  p zfentis  operis  ratione,  ta- 
cere poffem,  neque  ulterius  Dominationi  Vtftrx  nioleflus  cfle; 
mii  quod  alia  nonnulla  fintj  quz  licet  a prxfcnti  negotio  fatis 
(loc  aliena,  nequaquam  tamen  aliena  D»'  Veftrz , quzque  hic 
loci  minime  reticenda  duxi. 

Dignata  cfl  D V.  pro  ea  qua  polles  humanitate  atque 
in  me  benevolentia,  feripea  mea  non  modo  fupra  quam  ipfa 
mereantur  zflimare,  fe*d  & rimat  i curiofihs,  atque  etiam  ultra 
quam  ipfe  fecerim  inventa  noflra  promovere.  Hinc  fadumeft 
ut  quantitatis  fatis  quidem  irrationalis , quam  ad  Tecragonif 
mum  meum  comnaode  c^cplicandum  defignandam  habui,  prz* 

ur 
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fcreamqatm  ipfe  exhibuetaro  defignationei»  j tM**  adlioc  . 
iprenic  D.  V.  accuratam  equidem  s fobtilKnniam  i ooam  aa 
memem  tuam  , quJm  potui  proxime,  ad  prop.191 
infinit.  expofoi.  Neque  hoc  contentus , ex  principiis  "°**^^* 
mx  ad  Circuli  quadraturam  defignandam  adhibueram  ,eai 
«ciaai  quadraturam  Hjperbolz  deduxifti  j q®*®  aWimiB 

aetkodo  deh gnari  pouc  docuilH : quod  cx  w tandem , tio 
^ro,  aliquando  dUcet  Orbis  literatus*  ,, 

Verhm  aliud  cft  quod  imprzfcntianini  adhne  dicendam 
Wo.  Propofidone  47« 

(cui  affinis  8t  prop. 

4^. ) '-traftatua  mei  dp 
MtQitnibm  C0ntr«r,hanc 
cfo  Propofitionem , In 
fnuboloidiCubicalif  Di- 
metri  funt  invicem  para/- 
caja/ran^  dieme~ 
tri  erdinetinfefpUcetn , 
reit£  iit  if/iut  vertice 
arar/agemi  peraOtU:  a- 
aalytice  examinandi 
propofueraro.  Tentata 
nutem  AnaljfiB  , in 
hanc  definit  Aquatio- 
nem Cubicam, 

'iLq  * =27d*g; qu6 
legitime  ,fme  ullo  pa- 
ralogifmo,vel 
#(4. , perventum  cft. 

Conclndebam  jtaque, 

('  qaod  quidem  inde 
omnino  concluden- 
dum videbatur,)  Iftiiie 
JEqnaticnie  radix  q^/iquo  mede  referiri  ftterh,  menffrahit  qtufita  pim- 
Hn  Vf  D}  adteqne  prtfojiti  veritatem.  Atque  hac  aflertione  hypo- 
^etaca  contentus,  ( ad)on6ia  quT  huic  hypoihefi  conveniac 
dlemonftratione  Synthctici, ) nlterion  difquifitioni  (ncgotiii 
aliquot  tum  tcn  porii  ex  insprovifolupervcnirntibasimpedi- 
tm  quo  minus  huic  vacare  tum  Kcuerit)  (liperlcdebam ; nec 

E c e eourqvr 
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'CourqutmBien  deducebam, uc  inquirerem 
tjitfmtdi  radix  ftnvilark  exhiberi : An  polim  imfjjikilk  plane 
& cafum  impoffibilem  innoati  adcoque  & propofiti  impoflibUi^ 
tacem;  Vel  faltern  f^^aria,  ncc  uirobique  eadem;  ut  nonzqua. 
Ici  Hnc  pD  CurDimjft  pD  deorfani,funiei»laEj  adeoq»  pcor 
pofiti  falkaccm.  . r 

I X eo  tempore,  C oiooente  quidem,  ex  Gallia,  ftd  fine  ulU 
in  contrarium  demondratione,  D.  Roberwallio  ) propwiicf» 
nem  illam  accuraciui  ad  examen  revocant , inveni  ^idcm, 
utut  verum  fit  quod  hypothetice  affirraarera» , propoucJonenl 
tamen  haud  ita  veram  e (Te. 

Et  quidem  quod 
fine  Demonftratione  p 
innuit  D.  Kobtrval- 
liut;  Tu  jufta  de- 
xnonftratione  evici* 
fii.  Retenta  fiquidem 
condru^one  noAra; 
fumptaque  ea  paral- 
lela quae  per  verlii- 
cem  A tranfic,  C ut 
punfta  GA  coinci* 
dant, adeoq; 8c  DO 
fiiperiora ) rem  fic 
abColvii  breviter. 


Efl  AP(=?FP)  =f  Apt 

^ Et  A p =1 1 A D.  (edro^  p . D O ; : 1 . 1;)  * 

I Ergo  A D.  C«(ir(^P«d)0:*  Vci.Vc6  :;  i.V‘c^5 

Std  pT  — r *. 

Ejfet  idea  a as  V c ^uade^  impogihitt. 

Hoc  autem  cum  non  aliunde  evenire  pofiTe  videbatur , quSm 
eb  radicem  sequationis  nodrae  quzrendam  q , impoffibilent, 
ircUaltem  variam  .*  llcrum  horum  edet,  inquirendum,  pura* 
bidn»  Qiumvii  eoim  nulla  omnino  & aquatio  esbien  qua  AI* 


• DEDICATIO.  5 


tcm  aliqvatn  non  habeat  radicem  poflibilnn  / attamen  locefca 
fieri  poHe  putabam,  ut  radicum  illa  quam  noftrum  exigat  ne* 
gotium  impofTibilis  fo. 
rec.  Si  autem  non  im« 
pofTibilio,  fahcia  ut  ra> 
ria  iit,  putandum  fide-  O 

i)aturj&  propterea  pr<x 
poiitionem  expofiram 
haud  effe  veram,  ntpo- 
ae  qux  Tupponic  line- 
am DD  bileftam  in  p, 

( adeoque  8c  inferip- 
tam  OO  bifecari  in 
quod  (i  p D (Ur- 
fum,  Sc  p D deorluni) 
fumendz  ( quarum  in- 
differenter utraque  ra- 
dice q deli{;natur  J 
non  (im  invicem  zqua- 
lea;  neque  erit  vel  D D 
bilciffa  in  p,  nec  OO  in 
adeoque  nec  vera 
erit  propofitio. 

Radicem  itaque  il- 
lam more  meo  inqui* 
rendam  fufcipkbam; 
ac  videam  nam  in-  exeat ; vel  aliud  allquad  quod  non- 

dum obfeiva veram  myfterium  pandat,  f Quippe  non  raro 
contingit,  ut  ipfa  zqua^ionh  rerolotio,inexrpeRacom  quid  ex 
improvilbprodac*^  Quod  ficaggredior* 


iEquauoczpofiu  9 * ' 

five  q*  lL9dq^xiL27d*l» 

Inbftituto  r 4^  ; d = 9 , '* 

adeoq-,  9 * =r  * dr* ay  d*  r »7  rf* 
<ttL9dq*=:  t 9 dr*^54d*r1l8id* 

Erit  q*  i,9dj*=r*  27  d*r  Ii  54  d*  = iayd^g 

five  r'  *-27J*r=:  i*7d*g4^54d\ 
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Et  quidem  ia  culiicuo»  ( ubi  GA  coiocidmC}  idcoqiw 
cei^,)  , 

1 . • ' . 


r*  .-a7d*f 
td^oqae  r * =»  17  d*  r 
8t  r*  -=  27  d*. 

8c  r=V 


. H*7d*t‘  5!54d'=oo 


f 

•*  adeoqae  ^5=r+r3da»3dv'3T9d^ 

Atque  hinc  qaidem  concludendam  ftatim  videatur  radicem 
4 ,nonucrobiqtie  eandem  effet  Ird  quoad  pungam  D inferi- 
ai,  pD=^  = jdv'3  — 3d»  quoad  fuperiut  vero  , pD  = q 
sjdV  3 4 3 J,-adeoque  rcftam  DD  non  effe  biferam  in 
p.  Atque  id  iprum  concludi  etiam  polfe  videatur,  cxzqaauone 

primam  propofica  pdg*  ^7  d*  g\  cum  enim  fit  tum 

$dq*  i7d*g,tum  pdj  • + 3 * s=» *7d • g,no«  poffehoc 

omnino 
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bmnino  fieri  videatur  nlfi,  vel^fit  o»  vet'  noli  etilcDi  •> 
trobique  quantitaii. 

Veram  labricQi  adhac  cft  btc  locoe,  nec  ei  temere  fSdendaoi) 
quique  mihi  jam  femel  impofuic , caut^  profpiciendum  e(l 
■e  nobis  imponat  dcnao.  Et  quidem  ) utut  id  verum  Ht  quod 
concluditur,  non  tamen  inde  tam  facile  concludi  poteft.  (X- 
trobique  enim  conrequcncia  haud  (atii  firma  eif,  nec  nifi  aliun- 
de fumptis  indiciis  ftabiliri  poteft. 

' Non  enim  ex  eo  quod  iit  f*=ar;d*i  Aatim  fcquitur  po- 
nendum c(Te  r 3 d 3 ; cum  non  minus  effe  poHic  r = 
3:  utrovis  enim  pofito,  erit  r*  C Nara 

radhr  quadrati  affirmativi,  poteft  quidem  efle  affirmativa  ; fed 
8t  peteft  efle  negativa,  cum  enim  fit  ea  aequatio  quadratica, 
utut  fimplex  nec  omnino  affeda , geminam  tamen  prop* 
cerea  rancem  habet,  alteram  affirmativam , alteram  ne- 
gativam : utra  autem  (umenda  fit , tanquam  przfrnti  negotio 
accommoda,  an  etiam  indifferenter  utravis  ,non  ftatim  ex  ipf« 
zquatione  refolvenda,  fed  ex  aliis  primarirquzfiti  circumftan* 
tiii  determinandam  eritO  Et  miidem  utraque  hic  loci  radix  eff 
genuina,  (utut  non  plane  indifferenter  8t  promifeue  utravia- 

Sro  libitu  adhibenda  dt,  fed  nunc  hzc  nunc  illa  prout  respo- 
ulat,  ut  deinceps  reftius  patebit  ubi  totum  quod  bic  latet 
inyfterium  expofucro:)  atque  hoc  quidemeb  magis  furpican- 
dum  erat  , quia  ex  zquatione  expodta  duplici  huc  deventunr 
cft.  Cum  hc  itaque  r » :t3dv'3,  quidni  8t 
,5  3 J v'  3 “ 3 d,  vel  r 4^  3 d =»  “ 3 d 3.  + 3 d,  ut  oegi' 
pe  radix  furfum  8t  deorfum  zftimanda , quod  mutata  figna  in- 
dicant, fit  utrobiqtie  vel  eadem  fumroa  vel  eadem  different ia- 
quantitatum  3 d V 3)  8c  3 d.  Quid  enim  hic  ftatuendum  fir, 
non  ni(i  ex  collacis  aliunde  ret  circumftantiis , coque  quo  huc 
deventum  cft  proccfTu.zftimandum  cft. 

Sed  8t  altera  confequentia  non  minus  lubrica  eft.  Non  e* 
nim  ex  eu  quod  hc  tum  +q  * , tum  pdq*  — 9 ' , eidem 

quantitati  zqualis,  concludendum  cft,  quantitatem  q vcl  ni- 
hil efle,  vel  non  utrobique  eademi  cum  ad  hoc  nil  ahud  requi- 
racnr  quam  ut  alibi  affirmetur  alibi  negetur  eadem  quanctear,- 
C quod  ipfum  in  przfenti  quzftione  cxfpedandum  magis  quam- 
(ueadum  videatur;)  Nam,  verbi  gratia,  pofiio  f = 2 d „ 

E e e 3,  erib 
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— q?d  * perinde  erit  five  tddamus  +8d**»C:+ad,fiw 
«iifeianai  — i d*  =-»G?s- ad.  Non  ioterkn  ignoro 
boic  replicationi  folide  reponi  poifit,  fi  rem  preffiut  perpnda- 

Twmpe,  radicet  ucrobiqi  affirmativa!  hivicein  efi^  com- 
gr^ualei  eflfe  debete  ut  condet  pro^ficum ; n<»  ^ 

Sutionit  obIui  affirmativam , negariv*  altemit;)  Nec  tom 
^inai  iqaadonibo.  Bli.  M foWfe  quod  rcra  p«fa^  dfr 

Sld»ccor.ri..«dhueilU.  coKcmpjytodfc.  diti. 

mm. ^ ai«J qtdcqoid  fit  tlictaiur.  Ogod >ii«  d««q»  - 

de  p»{eoti  negotio  teSuM  ftxmtnc , 
mui,  qaai  baftenu!  confanftim  traftavimiu , dnai 

.q«*  'rfpW' 

mendami 8e  9d 9 • - f • = »7 <1  ‘ I . <?* 

fumendam.  ( ut  ex  propofit*  quxftionii  " 

quidem  in  xquatione  illa  relolvenda  ponitut  r - 5 d = 9 , « 

hac  r t a d ===  9.  Utrobique  aatem  ( pofito  g - s d ) prov^ 
r‘-i7dS  adeoqae  r-  fcSdVj.  tt  piopteiea  UliC 
r nT3d-9*  --5d  , hic  vero  rt3d=9=» 

dradv^a+sd.  Hocefi,fidepO  deorfum  Quxratur  , du* 
proveniunt  radicei, altera  affirmativa , 4- 
propterea  revera  deorfum  prout  Cipponitur 
Seg«iva,  3 d V3  - 3 d I q“* 

fitioni  contrariam  tendit  j 

tantundem  eft  atqne,  furforo  3 d V3  3 • ) 
r iuxta  fecundaro  xquaiionem)  quxratur  de  p U iutlum,  dux 
& bnS!2^  J«r.  al5r.n.ma  + , J Vl  + J i q« ^P- 
terea revera furfum  tendit ; altera  negativa  - 3d  V3 ^ 3 « t 

P i„cont;.ri.mp..«m«pon.oda.r»^^^ 

+ a d q/a  — a d.  3 Adeoque  utramv»  aquationem  retol- 
«lt,Vcrind.  omnioo  tfi.  q2Tpp.  «deo.  ««oWque  pro.»i- 
uotradLs,  cum  hoc  " 


cra. 


raoix  en  *rann«v*»->  '--v,-  t.  , 

Utrovii  modo, id  confiat , p D furfum  fumendam , 


- - 

\ 

[ D£DlCATia\ 

^ d » deorfum  ?ero  , ^ 3 d V3  *-«  3 d ^ adeoque  ncc 
DD  biferam  ede  in  p.aec  OO  in  ^ ^ & Dropterea  dit« 
metro  A P paralleiara,  non  et  ipfara  ede  OMmetrum. 

Atque  haftcnus  videamur  zqiiatioidt  nodum  fatis  folvifie. 
Ne  tamen  ea  de  re  nimis  fecuri  fimus  j en  nova  ftatim  hinc 
prodic  difficultas.  Annon  enim  quam  bafienus  confideravi- 
mus  refta  D D,  eadem  plane  eft,  in  ca&  a tc  poiitoj  atque  AD> 
Omnino, inquiet) quippe,  cum  inferipta  OO  per  verticem 
tranfeat»  eodem  ip(b  verticis  punAo  confunduntur , tum  pun- 
Aum  G,  cum  etiam  punAa  D,  O,  fuperios  iumenda.  Bene 
eft.  At,  inquam,  ergo  re£ta  pA,  eadem  eft  atque  pD  furdim 
fumenda.  Quidni,  inquis,  edet  ^ Ergo,  iuquam,  ('utut  de  pD 
deorfum  fumenda  feCuri  ftmut,^  erit  (altem  liirfum  pA=. 
pD  = q = 3-3,dv'3  + id:  odemm, inventa  modo  docet  aqua- 
tionis radix , fads , uti  videbatur , ftatuminata.  Omnino,  in- 
quies; 8t  quidni  ^ Ac,  inquam,  eft  Ap->=3APn3i(,  ( hoc 
cnint  adumit  tuadenaonftratio;  atque  eft  veriffimurar^  fi  itaq; 
fit  eadem  pA  =.  4-  3 dV?  4- 3d)qaod  iam  obtendi  videatur} 
erit  3<i  = 3dV3't'3(i,  hoc  eft  1 , = V 3 4- 1 , quod  eft  im- 
poffibile.  Videntur  itaque  necdum  omnia  fatis  inter  fc  cohe- 
rere,  aut  ex  Totit  noftrit  fuccedere.  Quippe  aliud  adhuc  latet, 
quod  forte  ne  fufpiceris  quidem , nyfterium  deinceps  dete- 
gendum. 

Dum  hoc  ago;  (upervenii  fecunda  tua  dcmonftratio^Qax, 
rem  ulterius profecura,  non  modo  oftendtt,ReAam  quae 
mferiptatn  A O bilecat,  non  ede  diametro  A P parallelam; 
icd,  ipft  aliquando  occui (uram, ipfum que  tandem  conemfut 
pundum  C:  adeoque  fle  veram  diametrum  polliceri  vi» 
deaturj  (altem  fi  ulla  omnino  red^ad  punfkddT  a pertinge nik 
iftuiscurvz  diameter  ede  po^c.|  , . . 

•e  • • " 
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In  TtuUUiitCiAiciiU  A«,  ■ i 

^Mi«m  eA  A P . P F : ; I . j;  < 

Erg$&  PK,  Pft  ;:i  .5.  

Et , fofut  P K . D O ; : i . 

Erit  P«  . DO: : 3 I . f <• 
ver»  P*,DO;:‘/cAP.  VcAD:: VcPR^iDO* 
Erit  P«,DO'J  Vf.i  /c4. 
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P*  . DO;:?.  3V5  ; : i . V }• 

£t  A P ^ A D / 1 PR.  DO 1 . jV?» 


3,j*/jrr#i  A P . A D : ; 1 . 3 3.  • 

Erg9  AP.  Ap  :ii*|\^3. 
ErAP.Pp:»l.i^3M.i, 
j Fi3«m  P*,DO  :.•  I , </3. 

Ergd  P * . pir  : : 1 * 2 v' 3* 

^ *fum  qtda  S*.  f *r  ::5ir.pG. 

b#C(jI  P**-p<r.pir;;  Pp.  fC- 
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/*«*  AP.pC:>i:  friyp 
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4^3-«  . 

=*>rT77* 
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Er  pr«pifrM  aP.  aC  : t i p-  4 v'  3 . </  3 ; : 1 . 4 V 3--f>  , 

Et  fimili  dem$r^  tti«ne  t in  PiraMoiditm  rtliqpb » n» 
ferietMT, 
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■ in  FartMtidt  ChbicMli  (,trtQg)  Am,  0 ^ i 

E/F#  A P.  PR:.-i.A. 

P K . A R- : • & . V * i*  4- & •>  '• 

Et, quia  P R . P «t  • : l . 3 : : & . J 5.  ' 

Erit  A P.  P«;:  1 . 35. 

E»,9«/4  PR  . A R ; : BP(=  PO.BG : : hWth  : i*  ' ^+|* 
Erit  AP.BG;:i»3  V*4*^i* 

Et^quia  PR . P et  : : 1 . 3.  . j 

Erit  P«.  Ret  :.*3  . a« 

EtB«.Ret::6.S::3.t.' 

Erg#, 9*14 Bet.R* : X*.  Sei  = P«  ^ 

Ef  ,P* . f *■ ! •■  I • i Vj.  ( Ii»  indmonftr.  fronti,')  ‘ ^ 

P et,  S * : .*  I . I ^ i v'  5. 

^ Erit  Bet=  2 Pet.Xetss  3Sit::a.3  ‘ 

Et  Bet.BX:;2.^V3 

Ergt  Pet . PX : I . i v^3  — a .•  :3  * ,?5  V 5 ^6*, 

AP.  f X; ; I . J 5 V 3 — 6 B. 

75,9«/«PR.AR::GY  = PX.GT::J.V:M+i, 

! ••  • & V 3 ^ 4 • * V 3 iH V • 4*  I’ 

IdwAP.GT::  i.f  3 _9:iii  V'.  i»4.i,  \ 

Ergfl  AP.  BT ('s=BG+GT).;i.3V^ : 4 

'Adetqi  AP . Go ( s BT  + GT)  • ••  i,  9^3  •-  pJ i«  / ; 4*  t f . 
r»?«ieiPRPA.-:BX('=*p*+PX;.XT;.- 


;.*i.i:;i3i/3»-3A.Jv^3»-3,  t 

: Erit  AP . XT: : I,  f v' 3 ^ 3. 

EfAP.  PDr=aXT)  ::  1.9  V3 

Et  AP.  AD 

£tj«/4AR.PR  :;Go.Do.- : V si*4.i  ; *;t 

Er^o  AP.Do  ^ 

^ F f f 1 * Srf 
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Sed efi  P«.D0  : : V c A P . \/  c A D ; ; c l V < : pVj  5? 

Vc275  * (=5 

Ergi  AP  .D  © •• : I . Vc:  24}  5 — 135  i * . 

jttverOfV  c:  243  & ' V3  M 135  & * : iftinui  ^Mdm  I 

9 i V 3 — 9 = ■/ c ; 4374  i * -/3  •- 7270  A ** 

"'•'Niii» 243^3  ->3S  < 4374 -v' 3 ^7^9^^  i 

b«ey?*43V3  *«  4374^3‘‘*7I55* 

fceceyf243  V3+7155  < 4374^3*  ' ' X 

tocf/J7i55  <4131  V 3' 

biceji  V SH94025  V 51195483. 

Erg*  ^ D G MfinM  ^ m«»  Do..  ^ 

\)iu3um[in9dium  infaipu  B»,me0  ipfm  T ptmBtmif 
fed  aliud  aliquod  inier  B&T., 

Sed  neque  medium  infaipt^  E M,  f/I  in  C , (/t<f  in/er  G ^ 
M>)  cum  enim  Kt  mim  fit  qmhn  LM,  erit  (9*  £G  rkhmqum 
C K 

Non  itd^Ne  ve/  re£he  «C«  vel  quidem  4U4  uU»  reffa  ( quiffe 
MuUa  alia^eQahanfit  pUn3a  diameta  efe  f$te^  «</  veri» 

eew  <t.  • • 

SedueqmCmvidemryregulrnMCUrva  f ftd  qu^  reO^  ee-wtG  ee» 
emat  tum  in  « ^tum  iterum  in  er , d*  paflea  inter  t&CfC  incidit  e- 
nhn  fupra  7*,  verfus  E j at  infra  ^nOum  C , verfus  ) aieoque  rr- 
Qam  ct  C [f  pius  fecet  heeefe  ejl.  ^ycum  admodum  irregnlarie  videa- 
tur,V^e  circi  reSam  kC  lortuofe  incedent,  neri  videtur  opeu  pretium 
in  illiiu  naturam  Jludie/mr  it^uirere. 

Iftitu  autem  curvz  ( qualifcunquc  demum  fuerit^  fitui  eii 
liijUfmodi;  Nempe,  Kedae  mC  occurrent  in  *,  hinc  fubthi 
tendit  ad  ufque  ^'punfhim;  tranfiensaatem  refbm  in  ?r,de-’ 
incepi  fuprrince^itufque  dum  pneteriverit  punftumTi  tum 
demfi  non  procul  ab  il  Io  pun£to  T rcftam  }am  tertio  cranliena, 
demcepi  deorfumiendit;<ieqiie  poftea  v«t  r^a  illam  « C actin> 
git  ufquam,  vel  dtfafn  diametrum  A P.  Quo  enim  argumen* 
to  concludit  tua  dcmonftratio,  ad  pundum  C non  attingere 
curvam  illam,  eodem  concludi  poterit , neque  ad  ullum  aliunr 
dianic^p^aum  perungere,  pedum  adeam  te&z  «G  par-- 
tem^5^iirelFuItra  C,  ^ , - 1 

^ t V , ; ■ 


dedicatio;  15 

Ne  autem  id  gratia  diftum  videatur»  qu6d,ab  «adv  f pua« 
ftS  medium  rcdz  per  verticem  infcriptzjcurva  fubtili  tendaci 
IbKit  demonfiratlo  tua  quarta, quz  hoc  evincItiQuara  eeo  ad 
meam  (quippe  tuam  incifam  non  habeo  , neque  )am  licebit 
cxfpe^are  dum  eam  a calatore  podinij obtinere  ) otainoiie  ap> 
tavi.  Ubi  tamen  imaginatione  (lippiendum  cft  C vel,  u libet, 
calamo,  cmendaDdum  ) refiam  a<t  non  jam  in> 

cedere,  (ed  ad  diametrum  inclinare , eique  tandem  occurrere, 
Dt  in  ligurit  duabus  prscceiicDnbu*,  in  punfto  C.  Pundum  au*? 
tem  D inferius  (quod  tantundero  dcorlum  a p diftare  (up* 
ponitur  quanto  D alterum  furfum)  appello , aiftindionit  er- 
go, Eique  ordinathn  applicata  ^ 0 , occurrere  fiipponituc 
curvz  in  '0,  re&eque  O O in  O , quod  intralairvam  cadere- 
evincit  hzc  demonftratio. 


Lr* 

SamfH 
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Smrifio  A D «»  i A P.  (Aitoqnc  P D= J A P J 
Erit  P«t*DO::\^ cAP.V cAD;**Vci.%^cJ.*,*'i.j4 
Cmy,  /»i  P « . D O : : P F . D G;  .*  I . i ; : 3.  i , 
fit(h  Ap  . PF  rv  1 .3.  “ . 

Erit  AP.DG#.'l.i. 

Et  AP.  FG(  = PF-PD-DG;:.i.C3.;.f«)i 
7um  j«i<  A P . PC ; : I - 1 ^ s • 4-^3*$-ftttf/tp,demS/f.^ 

Erit  FP.PC;.-3  :4/3+S- 
Et  AP.FC('=Fp  + PCJ:;  it4v'3  + 8. 

EtquU  FC  . F G ; : «t G . *y » : P C .P p ; •* 4v'3^-8.  f : t 

ffl ! 4-\/ ?4*^,  ^ TO^ 

;A'  


Qi  rn:  4.y:i+K.  ^1 
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£ri»  AP,Pp:;i.  f-^2  * 
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fr^.  AP.  Dpr=.DP4Pp)3» W i.C;  4--^ 

Et  AP.p/=*iapD:  .T  . 

Et  AP.  Gi'(,=  GDl.D/)::i.(it 

«—  J 

Eljliij  GD.G/:iDO./0:<i. 

B .n  , , S»'3+«4'’ 

Erga  p«./0::3*  i6  i6  * 

JrrM  p * . / © t < ycAP . VcA/  (— = ^/c  t AD  4 D/: J ^ 
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1^840  V ajiS  V3  4S8»4  ^ 

4096  4096 


r Sive  3840^3  + 5 i«o  U 3315V3 '*'5894« 
Htetji  515^/3  ^ 774 

Vel  V826875  ii.  ^59907^ 

Erge  «T  0 lA  O 

jideeque  & 9»»  vO. 


Et  ^ofieree  punOum  biftffienu  i/iftripu  e!f  infrt  punSkm  er. 
erat «flendendum.  Ec  (imiliteroftenditur  de  aliaquaviiiii' 
fcriptaiqm  (upcrior  fic  ea  quz  per  verticem  traniit. 


Camque  hzc  omnia  Ent  legitime  detnonftrati}  Quid  inre-t 
rim,  inquiei,  de  Aquatione  nolira  dicendum  erit,  quz  demon- 
Arationibus  hiice  tuii  tubverii  plane  videatur.  Qn^mvii  enim 
utrobique  conveniat  propoli  tionem  examinandam  fatTamcflc* 
Ac  caoien  de  litu  punfti  D ruperioriv,  pugnare  raotuo  videan- 
tur. QuipMper  iEquacianitnoftrz  radicem  fijpra  inventaia, 
effet  pD  uiperius  =3^^343^;  at  in  demonftratrone  tua 
prima,  habetur  pA  (hoceft  pD  furiam^  =31/.  Item  cum 
fit  pDfuperius 3JV'3  4 3<1,&  pD  inferius  «=  3,d\/ 3 N-3d, 
elTec  utriufque  aggregatum,  hoceft,  re£ia  DD  = 6d^/  3 : at  in 
demonftratione  tua  iccunda,  eft  A D ( hoc  eft,  in  przfenti  ac^ 
fu,  D D)  ad  A P,  ut  x ad  3^3 ; adeoqae  cum  fic  A P -a  d,  erii 
A D :=:  DD  s 3 Jv^3 , non  6J V3. 

Quid  itaque  dicemusi  Nufti  ucraqne  veraefle^  ( tum  AnalT- 
fin  noftram , cum  demonfirationes  tuas  ? J Ac  qui  illud  fieri 
polfit?  liquidcm  <t\itdir  Num'  itaque  vel  has  vel 

illam  falli  acctifabimus  / atque  alicubi  erratpm  elTe  dicemus? 
Sed  neque  videtur  hoc  dicendum.  Eccubi  enim?  Num  igitur 
dicemus  tandem  ( quod  tamen  ^ dicam  non  nili  extrema  ne* 
ccllicate  adigar)  Analyfeot  leges  non  fatis  ratas  habendas  elTe  l 
adeoque  Analy ticen  ipfam  ( quod  faciunt  nonnulli,  iplios  p^- 
rum  gnari,)  accufabimui,  quali  quid  falfum  doceat?  Ac  ab  hoc 
ego  D.  V.  (acHabhorrere  non  dubito;  quippe  qilo  Analyfin  ac- 
curatius nemo,  nemo  fubtiliui , exercet.  Fateor  equidem  fieri 
nonnunquam  polTe  ( quod  tamen  nemo  quem  fcio  Ana ly lia 
haftenus  prodidit,)  ut  in  caTu  impoflibili , non  eam  ftatim  de- 


tst  DEDICATIO; 

tegat  analjfis  impodibilicacem,  (ed  rem  qaali  pollibllli  eifet  (bl> 
vit}  & vice  verfa,  videatur  aliquando  analylia  in  a/umtv»  exi- 
re, quum  inccriiD  resexpofita  non  fic  plane  impoffibilia ; At  nl* 
hil  ego  cale  hoc  in  caGi  dicendum  autumo. 

Ne  autem  ego  temere  illud  faifui  videar , SccuiTuforfan 
haud  ftatim  aHentiendum  ci?e  putaveris  j non  abs  rc  fore  autu, 
mo,  utut  videatur,  eorum  utrumque  exfemplo  indi- 

Si  fupponatur  Triangulum  cujucduo  crura  nnt  BC  S=a, 
6 D S B D s 4,  petatur  autem,  fi  a vertice  G de- 

mittatur ad  baSn  perpendicularia 
C A,  quod  nam  illa  ba6s  pun&um  dc- 
fignei;  five  , quanta  futura  fit  re^ 
B A. Analylis  fic  procedit.  EftCBqM 

BAq-=  CAq  sC  Dq  *.ADq  S 
CDq  -QJ.BD  m-BA  - K CDq- 
BDq  f aBP  » BA  ..  BAq . Adeoque 
CBq  sCDq  ^Boq  + aBoxBA . . Hoc  eft  CBq  — Coqir 

CBq  — Cogi^  Bpq  _ 

BDqsaBD«BA.  Ideoque  "T"  i Bd  SS  B A 

Hoc  eft  ^ C r:  t f cr  BA.  quod  erat  inquiren- 
dum Quin  cafui  autem  ille  fit  impoffibilia,  ecquis  dubitert 
quippe  ponitur  Bafis  utrifque  fimul  cruribus  major.  Tentata 
tamen  Analyfii  non  fecui  procedit  quam  fi  cafui  effet  maximi 

^ Ad'  alteram  concellionis  partem  quod  attinet ; Nempe  quod 
Analyfii  aliquando  ad  quid  impodibile  noa  d^ucere  ^detrar, 
cumincerim  cafui  exporitus  minime  fit  impodibilis:  hoc 

reaius  oftendam.  opus  erit  de  i^quationil^s  Cubicis  refolven. 
dis  pauca  prxmitcere;  qux  tum  huic  negotio,  tum  etiam  inqui* 
fitioni  noftr*  prinaariae  fubfcrviant.  . , , t 

.dSquadoncs  omnes  cubicas  vel  talea  «fle  vel  ad  tala  falcem 
reduci  pofle,  quz  non  nifi  fub  R.adice  C tit  loquuntur  ) fine  at- 
fc&z,  nocum  eft.  (Qi»ipp«  A fub  quadrato  fit  affefta  zquaciq» 
gradum  fupremo  proximum  tolli  pofle  docuit  Cartefiua , atque 
ante  illnm  Vieta, Harriotua,aUiqO  PoCTum  autem  lU*  omn« 
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nl  ad  hanc  formam  Ac.^  BqA  ss  ^ Dc>  nl  ad  hanc  red^d 
Ac4>  6q^  :=  IlDc. 

Hu)u(modi  rcro  ego  ^oationci  Cotdca^^-uleoqt  foluta  dif* 
ficUiorei,  memini  me  olim  conatam  ( exercitii  gratia , poft* 
quam  Analy  ticei  rudimenta  imbiberim)ad  qaadraticai  redncc- 
rc.  Idqac  hac  methodo. 

Pontia,  Z»AiE.  JE=sKE.  7=>Ac-|-Ee. 

Erit,  Z c «B  A c -i*  E c + 3 AAE  4>  ^E£  7 ^ )AZ. 

Adcoqi  Z c »•  3^Z  s 1 . 

liem  pofida  X ..  A — E:  lE  s A c B.  E c. 

EritXc  s Ac  «.Ec  M3AAE+3AEE  ST  *-*3  SX. 

AdcoqiXc  + 3^  esT» 

In  JEquationibai  itaque  cobicia  ad  hanc  formam  conftitnti^ 
Z c iJEZ  — 1 , animadvertebam , JEqturtmit  rtiicm  Z, 
tfcfummm  duarum  quatiutm  AE^  qumum  reOauptlm  M 
tia  fors  catfficimU  imtrmdii  t0rminiiJ&,cai*rm  ofg^amm  Z,  fir- 
minut  ab/olutm. 

Item,  in  iEquationibut  Cobicia  ad  hand  formam  confHtatia, 
X c + 3 jEX  SS’Xi  efi  dquationii  radim  Jf,  duarum  quantitatum  di/- 
frremiay  quarum  rtOaniidum  tfi  JE  ( tertia  far*  cutfidentkO  ^ • 
cuborum  difftrtntia^  ’X*ttrminm  a^lmua» 

Adeoqi  redada  cfl  illarum  /bquationum  dUficultaa , ad  hoc 
problcmat  Datit  duarum  quantiiaium,  tum  JLeBanguk  , tum  Cuborum 
]ummkutldifftrenui  iffarum  quantitatum  vtlfummam  vel  diftrentiam 
autiflas  etiam  quantitatet  inveftigare,  (^od  fic  efficitor, 

JEc 

Eft  ^ sE.  sEc, 

^c 

Ergo  Ac+  sAc+EcSZ« 

Et  Acc+^cSzAc. 

Sive  zAcmAcc  s^c. 

SimUiter  ^ -A.  sAe 

G g g 


Adecqae 


so 


dedicatio. 


/Ec 


Adeoque  + Ec  = «2  = A c ^-TJ. 
Et  2£cmEcc  = £c. 


- . - \ 


Kefolutis  itaque  xquationibui  C quadracicis  quidem  ^ ftd 
(X  radice  folida  orili,  ) 

7 Ae  ^ Acc-»^c  = 2 Ec  ^Ecc. 

_ Ac. 

Erit 

Ec. 

'Adeoque  \/c  . i 7 4-  V .*  i 7 q JE  c. 

A+E«=7- 


mm  • •• 

rit  ^ 7 il.  V : i 7 q ^ c . a»  ^ 
'Adeoque  \/c  . i 7 4-  V .*  i 7 q JE  c.  9 
• 4-Vc.i7*:?V.’i7q*-^C'i 


Ad  quam  regula  exigenda  funt  ^quationei  Cobicx  hu|df 
foitDX  Zc  iEZ  = 4.7 : (vel  eciam  hujui  Zc 

qiiz  ab  illa  hoc  folo  ditfert,  quod  qua  illic  affirmative  expo» 
nendzfinc  quanticatci  '*‘A4-E,=x  Z;  hic  interpretanda  fint 
negative,  A ^ E « Z.  j C^am,  Regutm  frimam  jam  ap- 
pellabinut. 

Eodem  MOdtv  ciKD  ht  A c = A c E c s ; 

; Erit  Acc.-ZEc^^x  Ac. 

fivc  Acc  M*X  ACor  iEc. 

• ' ;ec  ■ 

Iteqi"g7  E c =■  Ac  .-E  c X 

^ 8t  ,£c  .^Ecce='xE c. 

(loc  eft^  E c c 4- £c  iE  c. 

Refolucit  itaque  zquationibtd 

Acc  .-«x Ac  = ^c=  Ecc+^Fc. 


i 

t • 


Erit  V.*t  "Xq-IhiEc:  li i Ti: 
Adeoque  Vc . V : i *X  q + c : + J *X. 


A c. 

Ec. 


le  Vc. -/:i*Xq  + iEc:+ix7  . » 

-V.c.v':iXq4'-4:c:iX.i’~“^  *"*^*=** 

Atque 
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Atqaeadhanc  regulam  exigend^tunt  buju«  form*  Xcj 
^iEX  = + *X  sequationei  oranei.  Vel  etuin  hujui  Xct 
j AX=  _*X  s cum  hoc  folo  difcrimine , quod  cuen  illic 
uamicas  major  A , fit  affirmativa  | minor  t « negativa  ^ & 
^ A - E quaniiia»  affirmativai  hic , major  A erit  neg^ 
ilva^minor  E affirmativa,  adeoqucflc  X -=  « A + E quan- 
‘tiias  negativa.  Atque  hanc  jam  appellamui  Kega/aw  ieran- 

V X V 

Exlcmplum  pofteriori»  Re gul*  hoc  efto  X c 1 12  X » o%* 
Hoc  eft,  inquam,  Xc+J^XssX.  Ergo  4 

A *X  = E.  Et  Ac  - ^ - AC  -Ec  =*X-  6^.Ar 
deoquc  Acc  »-<4  5563  ac.  vel  acc  ►--djAC  S=d4« 

fimiliter  tSAc.  et  — Ec^— £c  sac  s:*x  s=^3» 
adeoq-,  64  - Ecc  =<53  Ec.  vel  64  =Ecc+  63EC.  ) 

Et  propterea  Vc6\  *-Vci  - 4 ^ i = | =X  = A .^E. 
Vel  etiam,  (fi  principio  pofitum  edet  ^63)mutaili  ubique 
6gnU  numeri  63^  proveniret  ^4+t=^3^^  — 

*-a‘*’E.  a 

Velfic  r immediate  ad  regulam  exigendo)  iEquatio  eft 
Xc  + iaX=  :±<53.  Ergo  3)18(4=^.  adeoq*.  64  = Ac. 
Et  H - i X.  adeoque  ^ i X q.  & propterea,  v : i Xq4 

C64-AC. 

Ad.oq( 

C 1 09  e«  C. 

;±  Vc64  ’i?Vci='il4'*'*”'^5~^’ 

Exfcmplum  prioris  hoc  efto,  Zc  Hoc  eft,  in- 

quam, Zc  -3iEZ  = 7*  'Ergo  3)12(49=^.  & n:  = E. 
& Ac+  = (AcvEc^*=  -Z  = ; «5.  El  .A"^' 


•9 


DEDICATIO. 


^ Ac.  Tcl  64  e ^5Ac  ^ Acc.  ( 8c  fimiliccr  i Ec  ts 
ActEc  B7S65.  adcoquc  4 B 65 Ec  ^ Ecc.  J Eq^o 


Et propeere*  Vc  64  + ^«  s=4ti  B5  kZ.  Vel  cti«m,(ri 

principio  poTicoin  eflcc  — ^>)  motatis  abiqiic  GgnU  numeri 
^5)provcniflet  ^4...  & B .^5  bZ. 

Vel  fic  C immediate  ad  regolam  exigendoO  .^quatio  pro- 
pofitaeft  Zc  — 12Z  B ^65.  Ergo  B^.  ad^^ 

<4  s ^c.  Et  ^ Bj  2.  adeoqac  k J 7 q.  Et  prop- 

«rea  i7  iVtiiq— JEc:s^i  iV:  ^ <4 : 


Poflqnam  hai  ego  Ragolaf  inTcneranij  nec  illis  fimileqoid* 
quam  apad  eos  quos  tum  videram  Analyfbs  notaveram  (Car- 
Mnuro  uquide  non  videraoi»^apud  quosde  iEquationibas  Cu- 
bicis refolvendis  altum  erat  nientium : In  CartcHi  Geometri- 
am, ( quz  fub  id  temporis  aut  paalo  fiflus , Gallice  primum 
prodiit,  necdum  enim  tunc  temporis  cxftabat  Latine , fed  poft 
annos  aliquot  J incidebam.  Apud  quem  duas  Itidem  inveni 
regulas, quas  Cerdom  Krgwle; appellat,  ealdem  plane  cumno- 
ftris,  utut  paulo  aliter  dedgnaus,  nulla  tamen  dcmonflrationc 
munitas,  nec  vel  leviUimo  dato  indicio,  quo  de  illarum  funda- 
mento conftare  pofCc.  Cardanuro  tandem  na^i,  (qui  ilju 
Sc/pi«ni  cuidem  Fare«  a ccepui  refert,)  eafdcm  apud  eum  in- 
veni alia  quidem  methodo  demonflraus,  C longa  fatis  h per- 
plexa, quzque  rei  originem  neutiquaro  explicat,)  quas  ego  ex 
‘ AnalyCeos  principiis^  ut  di£him  eft,  coi  lepram.  Qux  quidem 
imeftigatio,  fi  nihil  aliud  nevi  in  fe  concioeac , faltem  eo  no. 

Vefirz  non  ingrata  forfaneft  futura,  quod  earum  o- 
cl^inem  patefaciat. 

Jam  itaque  pofita  atquationa  refolvenda , r ' f 97  r s iy%>' 


Quoniam 


DEDICATIO 


• 23 


QuonUm  r»,8ci7r,  eodem  figno  nottntur,  perdnefclc t« 
«d  regulam  fccuBdaan,  Adeoque  cum  Gc  3 J 27  ^ 9*9*9 

c:7a9,  item  aji72('s86,  8t  86  »86  SS7§9^  J Eri* 


Ergo  ^oadonii  r 4-27  r e I7»,rad.  r -i-  4 ;=  A ^ e.i 
8c  ^uadonii  r * + »7  r cs  ^ 172,  rad.r  S 4 B ^ Al-E* 

Et  eodem  modo  de  vEquationibui  hujulce  formae  omnibot  ft»* 
taendum  •'  Nulla  enim  omnino  eft  iftiiis  formaB  *qoatio,qua» 
non  unam  aliquam  radicem  habet  realem : Sed  8c  unicam^ 
nam  quas  exrpc&es  dux  rcliqux  »fimt  cantam  imaginarix  , 8k 
impoitibilcs» 

Pari  mechodo}  Si  exponatur  xquario  relblvenda  r ' -• 
>7r  Bi54*  qux, propter  duarum p^ceftatum  contraria 
na,  ad  regulam  primam  exigenda  .eft.  Adeoque  cum  iil 
»)M4(77>  8t  77  >‘77  -59*91  K«m  3)  37  (9,81 9x9  »9  « 


7>9 : Erit  77  H V : 59»9  -7*9''  t=  77  ;t  V^aoo  B "gc. 


»*^4-27f  B17». 

»;i7»(w  3;  »7  (9 

»8d * 9 


316  81 

<88  X9 

7396  7*9 


Ac; 


A+E  B7  sr. 


'h 
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**  ..  37  r B 154. 


. 4 

j 


.♦J  .. 


>54  (77 

- - ^77- 

53? 

59^9 
-73^ 


5-)*7(9 

»<9 

81 

7>9  . 


i 


^ sA, 

Vc:77  Zt(\/5ioo  b)io\/i}i  t:  ^ ' 

C i^iV  13  bE. 

Ergo  zquationii  r * - 37  r s-,5  r B 7 B A * E . 

Et  aequationis  r ' - 27  r B 154,  r4</.  r B 7 B -A  ».«E. 


Siczquationis  r*  *-27r  B ll  «96,  Invenietur  radix  i±8; 
luntenimAc,  Ec,  B 148  :£f  V2117S  s)55v'7.  adeoqt 
• ^4,^'^7*  & A.fEs8  Br.  Atque  ad  hanc  for- 

mam zquationei  ali*  ihnuaierz  refolvendz»  radicem  exhibe- 
rant  realem  jiuam^Sc  quidem  unicam.  Naita  ^at  exTpeQei 
d(i£  reliqu*  ermiit  cantum  imaeinariae ; unicum  falcem  fi  exci- 
pias cafum, nempe  quando  quadrarfim  femiltis  cermlni  abfolute 
cognitb  xquatur  cnbo  rrieocis  coefiicientis  termini  medii  j tunc 
enim  tum  J*  A tum  E,  ( qu*  erunt  invicem  aquales  Jtum 
tlA  tlE,  erunt  radices  reales.  Puta  r • — 37f  st  54, 
cu(iis  radicet  fune  1 4,  3,  +3. 

' ^ Verum  fi  exponatur  aequatio  refolvendar'  >—  37rBi44, 
«Vifdem  cum  illis  formae;  eaque  ad  eandem  regulam  primam 
exigatur ; res  ftatim  tranGbit  ad  impolTibile.  Cum  enim, ex 
methodo  iftius  regulae, cubus  trientis  coefiicientit,  auferendus 
fit  ex  quadrato  femiflis  termini  abfoluti , atque  refidui  lactia 
quadratich  tum  adddendus  tum  auferendus  femifil  terminj  ab- 
foluti,  ut  habeantur  Ac,  Ec,hoccft  — V J * 7 q ite, 
Jd  fieri  omnino  nequit;  quia  739  (ite  cubus  trientis  «oeffi- 
cicniisj  ex4S4  rt‘Xq  quadrato  femilfis  termini  abfoluti) 
non  poteft  auferri  ( major  ex  minori)  vcl  faltem  f fi  ut- 
cunque auferatur)  refiduum ; (484  —719  B —245)  erif 
negativa  quancita*',  cujus  Itaque  nulla  poteft  efl*  radix  quadra- 
tica,  (quippe  quadratum  omne,  five  ex  radice  affirmativa,  five 
^^ativa,  femper  eft  affirmj^tivuOD,]  «deoque  cum  V ; 5 7 q — 


dedicatio;  h 

iEc^  E2  V 245.  fic  quid  impoOlbile.  erant  etii^  Cprop<« 
ter  ipfius  radicii  impc^biliucca)  \T,  7Q 

(nempe  22  ^ V •- 24^1)  hoceft.  Ac,  Ec,  unpodlbilia. 


r 27  r S i 44  • 


a;  44  (22 
xa* 

44 

44_ 

+ 484 


3)  V(  9 
*9 
81 

X9 


I. 

• V 


yay 


92  ■►-  245  7V  Impodlbile.' 


f Atq;  idem  continget  quodefcunqae  cubus  trientis  coe/Hc!» 
entis,  major  eftquam  quadratum  termini  abfoluti.  Sicut  in 
aequatione  quadratica  MAq.4BA=3j£y  quoties  contingit  ^ 
majus  edequam  * Bq,  quod  illic fem per  eft  indicium  cafus  im- 
^ poilibilis. ) 

Quid  autem  > Num  itaque  dicemus  aequationem  r ' m 
97/=  it  44,  plane  iropoflibilem  efle?  nullamque  omnino 
habere  radicem/’  Nullo  modo.  Habet  liquide  m omnino  trei 
radices,  nempe,  + V15  t.2, '?4  j hoceft,aB. 

quationis  r ~ 27  r S=  4-  44  > radices  funt , 4 v'15  4 a» 
*-Vi5  4a,  ^4i  8t  xquationis  r * —27r  s .-44»  ra- 
dices fune  — V'  *5  — »,4  v'  15  »-  2,44. 

Eodem  modo,  xquationis  r ' — 27  r s:  ii  10,  radicet  (unt 

+5. 

Item , xquationis  r * - a 7 r S t.  a6  , radiccf  funtj 

t-tv^ios  ti.  +T f v'io5  tj,  +:  I. 

j_^Sic,xquationis  r * 27  r S :t  44,  radices  funt  t.  2 V<S  i, 

4-aV6ii,  4T3.  • 

Item,  xquationis  r^  *-7r  = i d, radices  funt 

+'9 

3» 

Atque  in  aliis  pariter.  *Non  itaque,  ex  eo  quod  AnalyUa  not 
ducat  aliquando  ad  impolllbile,  concludendum  iprotinus  erir,. 


%4  DEMGATIO. 

fltctfoincflthnpolfibilcni : Sbe,  (quod  unmndezh  talct,} 
quod  oftcndic  Antljfii  joxui  unam  aliquam  fuppoliciotan 
impoflibile  effc,  eflie  proptercaimpofflbilc  (unplidtcr. 

Porro  fub  id  ipfam  tctnpui,  quo  Kegulat  iOat  daai  iavcnia- 
bam;  l>e  Angulorum  liedionibui  (exerdcii  canfa  ) nonnoIU 
commeacaaueram.  Atque  illic  , iotcr  alia , ad  Anguli  Trilc- 
fiionem  hai  obfcnrabam  aequarionet;  sRgA  ..  Ac  BRqCes 
jRqE  ^Ec  s M3R.qZ4-Zc;  quarum  Radicet  recepto  ali»^ 
quo  noucionii  modo  explicare  fruftra  conaeua , non  apdorcia 
▼idebam  modum  illud  exprimendi ; ((ed  nec  Caitefiut , quf« 
uc  poftea  reperi , eandem  6bi  rem  traftasdam  propofiierai,) 
quam  quod,  Poyite  R circa/i  radit  i re£Pa  C cirrab  ia/crtpta  feripbe- 

rimwtm  iudm  [tpHtrUM divi^  . 
derrr,  qmm  muw  triratonfa^ 
tenkrtt  A,  glteriMs  £ , ( ejufi 
doa  dqunitnk  dtut  r & 
rtduc  ttrtiM  Z Jubitnderet  ttrini 
ferifhnU  trimm  mnitinem’ 
m A 9tl  E tudum , ( aam  & . 
hinus  arcMT  trifkm  [ubtendit^i) 
Es  tsmn  lsge,faMhi  A,  E, 
ftmisusjtiitsits  sffirmsthfs,  fer- 
^ fi*  fimulsquslityftd 
/itgMtive  ittteifwsndss  lAisu» 
tm  Z sffimstiss , ibi  Ay 
ne|afit»4f.  ( Quippe  illud  u- 
bique  obtinet,  in  asquadonibui  cuju^nqne  gradua;  G omnino 
delic^tcAat  fiipremz  proxima, radicet  omnei  affirmative  (i- 
mul  fumpue,  negativit  omnibus  Gmnl  fumptia,  neglcRis  Ggnfr, 
squalet  erunt, Gve  radices  illz  reales  fine  five  (altg  imaginariz  $ 
ndeoqueiervatis  fignii,  fe  mutuo  defiruunt : unde  fit  quod  po* 
ceias  illa  fupremz  proxima,  cujus  coefficient  femper  cft  radico 
fimul  omnia  mucatis  figni$,a^egatum  ; hoc  cafu, propter  ra- 
dies affirmativas  8t  negativas  fe  mutuo  perimentes,  prorfui  ex« 
cidac.)  puu  iEquationis  hujw  5 R qL  ^-iLc  RqC,vel  Lc 
^RqL  s R q c : exponitur  radix,  L,  de  tritas  radicibua 
pota  -t-A,  4-E,  ITmZsmAmE.  Hujui  autem  'i'  L c 

^RqL  sRqC,  vel  4-3RqL  mLc  ts  i«RqG,  radix  L,  de 

tribui 


DEbTCATia  ^ »7 

tribui  radiclbuf  exponetur  4.Z  s1>A1-E.  Ac* 

que  hanc  Regulam  tertim  jam  appeirabimut* 

Quo  paRo  ad  hanc  regulam  peryencram  , nonopni  eftut  ; 
)am  oftendams  quippe  longltit  illud  eHecquam  ut  hiccommo* 
de  inferatur,  quodque  alibi  forCin  aliquando  fumus  demon- 
firaturi. 

Interim^li  ad  hanc  regulam  exrgacur  bojulinodi  xquatio^ 
r * 27  r *.  i.  44  hoc  eft, inquam, L c 3 R>  ^ L » 't.RqG. 

Erit  triens  coefficientis  p = R q , ergo  3 s R.  Icent 
quia  44  -sRqC,  crlc  R.  Scribatur  itaque circului 

cujus  radius  R 523,  eique  aptetur  reda  C peripheri- 
am  dirimens  in  duo  Tegmenta}  quorum  majoria  trienti  lubten- 
dac  A,  minoris  trienti  E,  atque  his  Qmul  zqualis  fumatur 
Z.  Erunt,  per  expolitam  Regulam,  J^quationiscxpoficz  radicet^ 
flZ,  ^A, 

r*  »^27r  S 1144.  Lc  ^3RqL  B ;£RqC*  . 

3)27f9  = Rq.  v'P  = 5 = C*  . 

p ) 44  f4  f = C,  TubtenTa  arcui  tripli, 

A,  +?■  E,  i Z,  ( fubtenfz  limpli)  radicet* 

4, 1 5 j , t V 15  i a. 

Ec eodem  modo,  Aquationes  r*  #-*7rssa'fc fo,  r*  *•% 
ayf^-Jlad,  r*  f-a7r=‘t*4<i»  r*  ^6  , a» 

lizque  innumerx,  folvi  polTunt  per  trileAlonem  arcdi* 

Verum  fi  ad  eandem  regulam  exigatur  zquatio,r  * ^ 27r  sst, 
'it  15  4*  resftatimadimfX)flibile  dereniet;  Quippe  3)a7f7 
g_Rq,  adeoque  Atque  pj-i54(  17I  s«C. 

At  circulo  cujus  Radius  cft  3,  non  poterit  inicribi  fubteDfil 
in  I , cum  hzc  fit  duobus  radiis,  hoc  cii  diametro,  major, 
'similiter  fi  ad  eandem  regulam  exigati»  xquatio  r ' »• 
i 2pdj  omnino  idem  obtinget.  Quippe  p)2pd(^t^ 
aC,  major  eflet  quam  duplum  Raj.  A^oque  rcRa  ilU 
hidc  circulo  non  iafcr4>cibiiis» 


D;ti;f.iqATlO. 

f*^-a7re=»^t*54‘*  2f6. 

3)a7r>  = Rq.  3)a7C9=:aq. 

V9  = 5=»R»  Vp=3^a.  ' 

9ji54(i7i=C.  9;i9^(32|  = C. 

p»6»cnpf  imfo0iles. 

Quid  auteqn  ? nam  jtau»tionc«  has  f 8c  ejufaiodl  mf/fc  aUJ 
M»)  omnino  iropoffibiles  dicemui?  Nallo  modo.  Habet  cteoitii 
Hia  radicem  r « +1 7}  hxc,  radicem  r 3 iSj  Uc  modoo- 
ienfum  eft,  cafdcm  ad  Regulam  primam  exigendo. 

. Ec  quidem  xquationei  omnes  hu)qfce  formx.quxad  tego- 
Um  primam  examinatz  radicem  realem  habeatt  ( vel  affirma^ 
civam»  «ei  Taicem  negativam  J illz  ad  hanc  regulam  fi  exigan» 
tpr,  adimpoflibile  nm  dcducuqt)  ( hoc  cfi,  ill^  omnes  in  qui* 
Dus  quadratum  (cmifiis  quantitatis  abiblucx,  majqs  cft  cub^ 
trientis  coefiicientis  termfaii  medii: ) contra  vcro,qux  videbas» 
tur  illic  impolGbUes»  ( netnpa  ubi  qoadraj^pm  (em^s  quas» 
cltativ  aMblucx.minuv  eft  cubo  trientis  cocificientb, ) radicet 
hic  habebunt  reales.  Nec  ulla  ioterim  zqqasio  utr^lqne  ex- 
hibebit radices  reales»  mfi  i^  fola:  ubi  quadcacufi  (bmi^  |cr- 
mini  abfolucii^  aequatur  cupo  trientis  coe^eni^.  Qualis  eft 
^i7r  3 item  r»  - lar  St  (quippe  ilUc 

*f  xp  37*9  -*7  4 4^4  5=6438.8.) 

^Usque  ^ipiUcs.  Qujui  qpidem  ra.tlp  eft,  qu»  coef^kna  medii 

termini  in  prima  regola  Tqpponicqc 
3JEC  triplum  reaanguH  duarum 
quantitatum  A»  E;)  in  (ecuoda  «o> 
ro,(nos3  iE,fiKl  jRq  hoc  cftj 
^ q + ^ E q , ( nam , in  circulo^ 
S Tq  3 Aq  4 >E  ,4  E q , quod 
DOS  alibi  demonftravimus,  eftq;  co§> 
situ  non  inutile:)  adeoque  quotim 
costiogic  aequales  invicem  efle  A,  ^ 
( quod  tunc  evenit  quando  di^uui 
^ Qpadratum  ds&o  cubo  zqoacurt  nec 
alias  unquam»)  periode  cric  fivt  di» 
catur  coefficiens  jiE,  five  Aq4 


bVoicxtid:  if 

E <1 ; adcoqae  perinde  erit  ad  otratn  AcfgiUh'  ^ 

quatio  illa-,  Scas^aatcin.iiblnon  aquantctr.  Acqoeh«£q\d- 
dcm  ucat  digna  fine  quz  fufius  explicentur ; non  tansen  id  erit 
faolua  loci;  cum  xideam  mejam utis  (ne dicam  nhnium)  pro-^ 
lixam  efle. 

At  qaorfiiin,  Inqnicf j ventlant bste  omnia/  Nnm  lic  AnalytW 
cen  fallacem  offendam?  ( ut  quz  nec  cafui  impoffibilei  decc<^ 
gac,8c  pofiibilcs  hnerim  canquam  impoifibilcipcrtiibeac.)  Nul- 
lo modo:  Sed , caut^  craftandam } ne  nos  ipfos  decipiamus 
dum  ea  quafi  inde  tradita  reputemus  quz  Aon  font;  8t  pro  de- 
terminatis habeamus  qtiz  ABalyfiS  in  amt^Uo  relinquit,  8c  in^ 
determinata.  1 

i At  quid,  inquies , de  iEquatiorte  nofftt  dkthdtttn  eft?  aut 
quomodo  foNenda  funtifta  i rttrifoearii?  ~ 

Dicam  brevi.  Nempe yexsnda  adhuc  eff  zqnattollla,  qme 
BOS  vexavit  hadenus}  ut  tandem  quid  certi  prodat.  Quippe  fi- 
roile  omnino  non  raro  patitari^quatioAnalytica,  atque  Pro- 
teos Homericus , ( Odjlt  /. j 

yifC0r  £\iQ- nfAMfTi<t 

*AiySnr^i&‘,U 

Tldffin  licAi. 

Utar  enim  m/nfiifg  fit,  verid/ce,  oee  plane  fidekn  fallat}  foas 
tamen  habet. 

■»#/•/•  V - ' vr  >"  ^ _ 

Et  fimiJfbilet  aHutiaf^^  >1 

Sy»ft!7A  *i»io  • 

Bccnifi  fortius  tandem  prelfa  verum  fatebitur*  CompriraeU» 
'dus  itaque  eft  hic  Proteus,  8e  prenfandus  fortius, ne  elabator* 

xlr  «tIu?  <Af 

Kai  -jit'  Xtht  ififaf  iu\iiu  'fS,  jSiB  Tl,  ^ ' 

Au  9i  J*  (ja(mS m i«rt5/*srSr  7»tp  aKv^om, 

Ervariai  licet  formas  induat  verfipellis  ,varlafqoe  fubireten- 
tet  latebras  St  vel  infidias  ftruere;  qu6  fe  fabducac  incautis^' 
▼el  etiam  imponat; 

Tlit-rt  ^ j/roftSF®",  THp»s»3  >•**■*  ^ ' ' V 

^ 'fipTlw  ^ uAip,  t^^ienJbLU  ^p. 

H h h a premendas 


DEDICATIO. 


Ec  2£c»«Ec€  = £c. 

-.RefolutU  itaque  xquationibut  ( quadracicia  quidco)^ 
tx  radice  folida  oriis,  ) 

7 Ae  Acc“^c  = 2 Ec  mEcc. 


Ad  quam  regula  exigendz  funt  Aquationes  Cobicsc  hujoi 
foriDX  Zc  AZ  =:  4*Z:  (vel. etiam  hujus  Zc  AZa 

qtiz  ab  illa  hoc  (blo  ditfert,  quod  (mz  illic  affirmative  ezpo» 
iKudz  fmc  quantitates  + A 4 E.=x  ^ i hic  interpretandz  Gnt 
negative,  m A »-•  E « Z.  j ^am,  Regutm  frimam  jam  ap- 
pellabiraai. 

JE  c 

- Eodem  «od<v  coni  Ik  A e ^ "2^7  = A c E c s=3  *x 


i^cr'  Iteqi  *^Ec=a  Ac  *-Ec«  X 


Erit  A cc  •-  A c’=  *X  A c. 
five  Acc  ««xikCos  Ac. 


Ac 


8c  Ac  ,^Ecce=*xE c. 


Refolutis  itaque  zquationibui 


Acc  fc-*x  Ac  = Ac=  Ecc+*xFe. 


Adeoque  . V : J -X  q r A c : +i  x7 

— yc.VtiXq  + Acri^TC,/*”^  ►-EcssA. 


Erit  y Ac:  B 


Atque 


DEDICATIO.  ti 

A rque  ad  hanc  regulam  exigendzfunc  hujus  fonnx  X c 
^i£X=;4.'X  xquatloncs  omnes.  Vel  etiam  hujus  Xcf 
cum  hoc  foio  difcrimine , quod  cum  illic 
uanticas  major  A , ht  affirmativa  i nainor  E , negativa  i & 
*.  I r-  A — E quantitas  affirmativa^  hic , major  A erit  neg^> 
^:vaj  minor  E affirmativa,  adeoqueflc  X «s  ^ A<fE  quan* 
'titas  negativa.  Atque  hanc  jam  appellamus  Ks^a/am  Secun» 
dtm. 

Exlemplum  pofterioris  Rrgulx  hoc  clio  XctilX  ad). 
Hoc eft, inquam,  Xct3^X  = *X.  Ergo  JE»  E« 

“ 4 ® 64. 

A E‘  EcAc  — 

dcoqtw  Acc  — ^4  K63AC.  vel  Acc  (Ec 

64  64  • . ' . 

Hmiliter  sr  Ac.  et  JTc  ECj""Ec  s:ac  s*x  £2^3. 

adeoqt  6^  ^ Ecc  s:d3  E-c.  vel  ^4  CcEcc-f  63EC.  ) Ergo 

(•642:  Ec 

?.i=Ec 

Et  propterea  Vc^4  >^Vci  2:4^1  C|  2sX2:a  .^E. 
Vcl  etiam,  ( h principio  politum  e£Tet  63)  mutatis  ubique 
(ignis  numeri  63-41  proveniret  ^4ti:z,^3:2XE= 
,-a*E. 

VclGc  ('immediate  ad  regulam  exigendo)  iEquatio  eft 
Xc  + isX==  :±<53.  Ergo  3)ia(’4o=^.  adeoq-,  64  = -ffic. 

Et  ‘i  = i X«  adeoque  =.  J “X  q*  & propterea,  v' : « Xq-I- 

. c 64  a-  A c. 

jEc:  Hi'Xc=v';^^^+64:  Adeoq; 

c X ^ £ c. 

S v'c64  + ^ci  = 1 4 “ I = -i 3 — X. 

’ Exfemplura  prioris  hcc  elio,  Zc  MiaZ=5$t  Hoc  eft,  in-. 

‘quam,  Zc— 3iEZ=‘Z,  'Ergo  3)12(4  = ^.  8t  ^ = E, 

& Ac+  ^ (Ac^-Ec!=  2 ^ J ^5*  Et  Acct64  = 

G g g a 65  Ac 


•s 


DEDICATIO. 


ActEc  S65.  adcoqiK  ^4 B 65£c  ^Ecc. J Ei^ 


Et propterca  Vc  64  + Vci  B4ti  bZ.  Vel  etiam, (6 
principio  poTitom  eflict  — ^5,)  mauth  ubique  dgnu  numcH 
^5, provcniflct  »-.4n-iB...5BZ. 

Vel  iic  C immediate  ad  regulam  exigendo})  Aquatio  pro» 
poficaeft  Zc  _ 12Z  B 1^65.  Ergo  C4  ssJE,  adcoq^ 

<4  BiEc.  Et  f=i  2*  adeoque  st  7 <!•  Et  prop* 
ttrca  i 2 ^V:i7q  «iEc  :B*i  ^ ^ 4 : 


Poftquam  hai  ego  Rcgulai  inrenerani;  nec  illis  fimile  *quid« 
quam  apud  eot  quoe  tum  vi^rani  AnalyQai  notaveram  ^ar* 
danum  fiquide  ooa  videram, ')apud  quos  de  /Equationibos  Cu* 
bicis  rcfolvcndit  altum  erat  Glcntium : In  CarteGi  Geometri- 
■01,  C qax  fub  id  temporii  aut  paulo  flftiu» , Gallice  primum 
prodiit,  necdum  enim  tunc  temporia  exflabat  Latine , fed  poft 
annos  aliquot,  J incidebam»  Apud  quem  duas  Itidem  inveni 
regulas,  quas  Ce:(idm  Krgu/«x  appclUt,  caldem  plane  cum  no- 
ftris,  utut  paulo  aliter  dcGgnatas,  nulla  tamen  demonilrationc 
xnunitat,  nec  vel  leviilimo  dato  indicio,  quo  de  illarum  funda- 
mento conftare  poffic.  Cardaaum  tandem  naftui,  (qui  illas 
Scip/tai  cuidem  Ferrea  a ccepui  refert,)  cafdcm  apud  eum  in- 
veni alia  quidem  methodo  demonfiraus,  f^<i*  b per- 

plexa, qu*quc  rei  originem  neutiquam  explicat,)  quas  ego  ex 
■ Analyfeos principiis^ ut  di£him  eft, collegeram.  Qux  quidem 
in«eftjgatio,  (I  nihil  aliud  novi  in  fe  contineat , faltem  eo  no. 
ni^D"' Veflrz  non  ingrata  forfaneft  futura,  quod  earum  o- 
Kl^inero  patefaciat. 

Tam  itaque  poGta  xquaiiona  refolvendaj  r'  farr  BI73»' 

Qaoaiua 


64BAC. 
1 bEc. 


DEDICATIO  23 

QuonUm  r»,8t»7r,  eodem  figno  nowntar,  perdncidcca 
«d  regulam  fecundaai,  Adeoque  cum  Gc  3 J 27  ^ 

'S719,  item  aji7i(’ SS86,  81  86  «86  es7§9d  | Erii 

y :7396  + 7*9;  ±.86  cVEiaS  ^86»^^.  adeoqot 

A, 

yc.V8x*5t.«6^5syi3^i«  *Ei  «daoque  A «E» 

rS!4- 

r *^4- »7r  S 17*« 

»;i7*(W  9)^7  (.9 

^ »86_  *»  . - - ' ‘ : 

516  81 

; 488  *9 

739«  7»9  . ^ . 

^m9  cy»3^a  C5A. 

Vc:i3Vi3(±:  v^5.)  , - 

6V13  gb. 

Ergo -flEqutdonitr^ 4-27 rcsi7*9rtd.r  cs  + 4 s=A  «Ei 

8c^uaUonii  r*+*7r  e=  ^ i72,rad.r  e:  *-A^E». 

Et  eodem  modo  de  /Equatlonibut  hujnCce  formz  omnibui  flft* 
tuendum  •’ Nulla  enim  omnino  eft  iftiut  formx  zqoatio,qu« 
non  unam  aliquam  radicem  habcc  realem : Sed  81  unicam} 
nam  quas  exrpe^es  dux  celiqux  »(ont  tantam  iinaginarix  » &t 

impOTibiUs.  * , 

Pari  methodo*,  Si  exponatur  xquatlo  refolvtiida  r*  «• 
>7r  Bi5^*  qux, propter  duarum poteftatum  contraria 
na,  ad  regulam  primam  exigenda  .eft.  Adcoque  cum  Ut 
•)«34(77>  8t77’‘77  «59*9»  ««m  3)*7  (9>&9*9>9  « 

Ac. 

7>9 ; Erit  77  H V : 59»9  -7»9  ' *=  77  A ^3200  s ~Ec. 

A.  "" 

Adeoqac  y Ci 77  i V 5200 :Bit,fy3BET 
A4.EB7Sr. 

■ ' t» 


'•i* 
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/ 

r*  i-27r 

S154 

3 '1 

a)  154  (77 

3)*7C9 

>^77- 

*9 

*• 

53? 

81 

• 

5929 

7»9  . 

■ - 

-/  " X / ^'5  =A. , 

Vc:77Zt(v5»oo  e)aoVi}»  s:  ^ 

C t=E. 

Ergoxquitioniir*  M-*7r  rci^ ^tuiix 
Eiacqu«tioniir*.-27  r C — a54,r<J.  r 5p  •-7C: 


Sic  aquationis  r*  *-27r  S 176  Jnvenietur  radix  <±  8; 

funt  enim  Ac,  Ec,  s 148  ZtC  V 21  lys  ts)55v'7.  adeoqj 
A, E,  K4  ty'7/  &,AiEs8  Kr.  Aeque  ad  hanc  for- 
mam aequationes  alizihnumerz  re£}lfendz,  radicemexhibo- 
bont  realem  jiuam^^St  quidem  unicam.  Naita  quas  exlpedes 
dtr<e  reliquae  erunt  tantum  imaginari*  j unicum  (altem  6 exci- 
pias cafum, nempe  quando  quadrariim  femilTIs  termini  abfblote 
ct^nitr^  xquatur  cobo  rricntiscoefiicicntis  termini  medii  j tunc 
enim  tum  J!t  A tnm  .Tt  E,  ( qu*  erunt  invicem  ar quales  Jtuoi 
A tL  E,  erunt  radices  reales.  Puta  r*  2jr  ss  iz. 

(Cujus  radices  fune  t 3,  3. 

' Vensm  li  exponatur  «quatio  refolvenda  *-  «7  r {=  i 44, 
€)ufdem  cum  illis  formz}  eaque  ad  eandem  regulam  primam 
exigatur;  res  ftatim  tranGbit  ad  impolfibile.  Cum  enim, ex 
methodo  iftius  regul*,  cubus  trientis  coefficientis,  auferendus 
fit  ex  quadrato femidis  termini  abfoluti , atque  reiidul  lacus 
quadratiefi  tum  adddendus  tum  auferendus  (emidl  termini  ab- 
folati,  ut  habeantur  Ac,  Ec,  hoceft  \T,  i- i\T.  ^ ^ lEc, 
]d  licri  omnino  nequit;  quia  729  (;^)c  cubus  trientis  «oeffi- 
cientis^  (X4S4  ri‘Xq  quadrato  fcmilTis  termini  abfoluti) 
non  poted  auferri  ('major  ex  minori)  vel  faltem  (' fi  ut- 
cunque auferatur)  refiduum . (484  »-719  S ^.245]  erit 
negativa  quantita<;  cujus  Itaque  nulla  poteft  eflfe  radix  quadra- 
tica,  (quippe  quadratum  omne,  five  ex  radice 4ffirmativa;  five 
Qi^ativa,  femper  cft  affirmittiviiOD;]  adeoque  cum  V : i Z q — 


dedicatio;  - 

£c  ^ S V — 345.  iic  quid  impoflibUe,  erant  eHam  ( prop^ 
ter  ipiius  radicii  imp^ibilitatem)  j 2 li  V 2Q 
^nempe  22  ^ V >-245,)  hoceft,  Ac,  Ec,  impoOlbiliA* 


r'  *-S7r  S i44« 


2;  44  (23 

xai 


3 J 27  r 9 

»9 


44  81 

44_  ^ 

+ 484  73y 

, ^729 

33  7V  InJpofllbile; 


fAtq*,  idem  continget  quodercunqueeubuf  trientis  cocfHcr- 
entis,  major  eftquam  quadratam  termini  abfoluti.  Sicut  in 
zquationc  quadratica  Aq  4BA  = JE^  quoties  contingit  FE 
majus  edequam*  Bq,  quod  illicfemper  eft  indicium  cafus  im- 
, pofnbilis. ) ^ 

Quid  autem  > Num  itaque  dicemus  zquationem  r ' m 
*7  r = it  44,  plane  impoflibilem  efTe  ? nullamque  omnino 
habere  radicero/*  Nullo  modo.  Habet  dquidtm  omnino  trei 
radices, nempe,  +“^15  t. 2,  T 4 5 hoc efl,». 

quationis  r ^ — 27  r K 4-  44  , radices  funt , 4 Vi5  + 3, 
•-V154-3,  »^4i  & xquationis  r*  —44,  ra- 

dices fune  « V'  15  —2,4  v'  15  *-  2,44. 

Eodem  modo,  xquationis  r ’ — 37r  s :ii  10,  radices  (nnt 

Item,  xquationis  r » <-37r  t:  t.3d  , radiccf  funt» 

ttv^ios  t-i,  iv'105  +:  I, 

j^Sic, xquationis  r • 27  r S ,±  46,  radices  fant  1 2 H r, 

2V6  i I,  ;r  a.  ’ • 

Itero, xquationis  r'  -7r  =:  ii  d, radices  funt  + i,  +Ta. 

♦I3. 

Atque  in  aliis  pariter.  *Non  itaque,  ex  eo  quod  Analyda  not 
ducat  aliquando  ad  impoiUbile,  conclndcndom  4? ro tinus  erit, 

81 


«d  DEMGATIO. 

SrcafomcflchnpofEbilcni : Sbe,  (quod  UBtancleffl  Talci,) 
quod  oftcndic  Analyfii  )oxu  unam  aliquaai  fuppofiKiolmn 
Impoffibile  eflc,  ede  proptcreaimpoflibilc  (iniplidicr. 

Porro  fub  id  ipfum  tenipui>  quo  Regulat  iUat  dau  iavcoie- 
bani}  l>e  Angulorum  (ieAionibui  (czcrdcii  caufa  } nonnnlU 
commeocaniaeram.  Atque  illic , inter  alia  , ad  Anguli  Tri^ 
Rionem  haa  obfcnrabam  xquadonet;  sRqA  ••  Ac  sRqCes 
jRqE  Ec  SS  3RqZ  4-Zc } quarum  Radicet  recepto  a& 
quo  noucionii  modo  explicare  fraftra  conatui , non  aptiorcBi 
xidcbam  modum  illud  exprimendi;  (fe4  nec  Cartefiut,  qo^ 
ut  poftea  reperi , eandem  fibi  remtraRandam  propofiierai») 
qnam  quod,  Fejito  R circuli  ndi0 1 tcQ*  C cirenk  iafcrtpu  feri^- 

fiamwgm  indm  ftpHenttiivi»  . 
dtrtt,  fucTkm  tnunt  trieMcm  fa^ 
tendent  A,  eheriiu  £ 9 ( ejnf» 
dtm  t^utienk  dtu  ruberi,)  & 
redUt  tertie  Z Jniteaderet  ttiiitf 
feripherU  trientem  mrevieeren» 
m A 9el  E enSnrn , ( nem  & . 
hinkt  erem  triflmfnhendit^:} 
Ee  tmen  lege,utnji  A,  E, 
^muaaitetts  efflrmetivet  trr- 
ny  Z fit  utri%  ^uleqtulkifei 
mgetive  interpretenda : nii  eit" 
tem  Z ^Jfirmeiine , iH  Ay  My 
mtetiv£.  ( Quippe  illud  a- 
Inque  obtinet,  io  aequadonibui  cujuiranque  gradtu;  G omiuno 
deiit  TOteAat&preroz  proxima, radicet  omnei  affirmative  G- 
mul  mmpur,  negativit  omnibus  Groul  Gitnpcia,  ncglcRit  6gofr. 
equalet  erunt, Gve  radicet  illz  realet  fine  five  Giltg  imaginariz  $ 
adeoqueiervatit  fignii,  fe  mutuo  defiruunt : unde  fii  quod  po* 
ceiat  illa  Tupremz  proxima,  cujus  coefficient  femper  eft  radieS 
fimul  omnia  mucatis  figni$,a^egataai ; hoc  cafu, propter  ra- 
4^es  affirmativas  8t  negativas  fe  mutuo  perimentes,  prorfui  ex« 
cidac.)  ptita  iEquationis  hujus  3 R qL  ^iJLc  RqC,  vel  L c m 
3RqL  s R q c : exponitur  radix,  L,  de  trilmi  radicibua 
puta  A,  4^ E,  8e»-Z  s Hujus  auum  'i-Lc 

^RqL  sRqC,  vel  4-3RqL  mLc  t=  ».RqC,  radix  L,  de 
* c^i 


DEDICATIO.  ' »7 

tribui radicibampooctur  »A,  >-E,.  ).Z  s>A4-E.  Ac' 

que  hanc  Regulam  uttim  jam  appellabiniut. 

Quo  pafto  ad  hanc  regulam  perveneram  j non  opus  eft  ut> 
jam  oftendani}  quippe  longius  iliud  eflet  quam  ut  biccosnnio» 
de  inferatur,  quodque  alibi  forlan  aliquando  fumus  demon- 
ftraturi. 

Interira^li  ad  hanc  regulam  exigatur  huiufmodi  xquatio^ 
r * >«27  r » t 44  hocei,inquan?,Lc»-3R  qL»  t-RqG. 
iSric  triens  coefficientU  =»  9 = R q , ergo  3 = R.  Item 
quia  44  e=RqC,  erit  R.  Scribatur  itaque  circulus 

cuius  radius  R =3,  eique  aptetur  ircRa  C peripheri- 
am  dirimens  in  duo  Tegmentai  quornm  majoris  trienti  iubten- 
dac  A,  minorii  trienti  E,  atque  his  Gmul  zqualis  fumatur 
Z.  Erunt,  per  expolitam  Regulam,  JSquationisexpofitx  radicet 


f * 27  r ts  M 44*  ^ ^ 5 ^ ^ ^ ® ^ ^ 4 

3)27r9  = Rq.  ^9  = 5 = 0*  . 

9)44('4^  = C,  Tobtenla  arcui  triplL 
7 A,  4^  E,  i±Z,  ( fubtenfz  fimpli)  radicer* 
f7  4, +*^15  Tt  j,  £.^15  i*. 

Ec eodem  modo,  £quationes  r*  ri«i7r=a^ro,  r* 


tad,  r*  ^a7f=st:.46,  r*  N-7rsc*  lid 


g_Rq,  adeoque  v'9^«=s3-=R.  Atque  pj  i54(  17^  s»C. 
At  circulo  iujui  Radius  (^3,  non  poterit  inicribi  fubtenu 
17 1 , cqm  hzcfit  duobus  radiis,  hoc  eft  diametro,  major. 

Similiter  6 ad  eandem  regulam  exigatm  xquatio  r ' ^ 
27  r»  ;±29^  i omnino  idem  obtinget.  Quippe 
astC,  majoreflet  quam  duplum  Rs»}*  Aqcoqoe  rcRa  UU 
huic  circulo  non  inferiptibi^ 


t - 


N b b 


1 


DfeDlCKtl6.  if 

'C  t E q $ adeoqae  peiinde  erit  id  atrinJ  ttTgitW 
quatio  illa -y  Sccu»iatcm,iibinon  aquiRiUr.  Atque  hxi  qui- 
dem utut  digna  fint  quz  fufius  explicentur  $ non  tamen  id  erit 
bu]ut  loci-y  cum  rideam  ffle  jam  uti»  (ne  dicam  nimium)  pm- 
lixum  ede. 

Arqnorltitai,  iikquiefjMndnntb^tc omnia/  Ntim  dc  AualytW 
cen  fallacem  oftendam  > ( ut  quz  nec  cafui  impoifribllei  denn 
gat,8t  poflibiles  interim  tanquam  impodibile» perhibeat.) Nul- 
lo modo:  Sed , caut^  tranandam ; ne  nos  ipfo»  decipiamua 
dum  ea  quafi  Inde  tradita  reputemus  quz  ik>n  funt;  & pro  de^ 
terminati»  habeamui  quz  Anatyda  in  imldgUo  reliUqult,8c 
determinata,  i 

• At  quid,  iAqdies,  de  iEqttationc  iioAft  dktrfdoffltft?  aut 
quomodo  folrenda  funt  ifta  Im/JiopartR  ' 

Dicam  brevi.  Ntmpevetiinda  adhuc  efl zqaado Illa,  qme 
no»  vexavit  hadenus^  ut  tandem  quid  certi  prodat.  Quipt^  &* 
mile  omnino  non  raro  patitur i^quatioAualytica,  atque  Pro- 
Ceiu  HomcHcu» , ( OdjdC  J^.J 


)*'pa»r  «AI©*  mptiif 7^f, 


Tlifm  hA. 


Utar  enim  mfUfritt  dt,  vMd/ca,  nec  plane  fidem  fallat)  Ibai 
tamen  habet  infidiat. 


a 


Et  ftmidihila  aHuti 

— eXoe«fi«  to7o  j/cf»t©*  * 

nec  nili  forriu»  tandem  prelfa  verum  fatebitur.  Compriroen- 
du»  itaque  eft  hic  Proteu»,  8e  prenfandus  fortia», ne  elabatur. 

T»r  ftir  iirlui  At  <afUTt  iy,7^i'>i^ir7«  i/h5». 


Kei  lir' %THT  ififjaf  ^ ' 

Awjfi  iojtJ/xtrSr  7Jtp  dKv^at. 

Ec  varia»  licet  formas  induat  verlipellis , varlarque  Tublretcn- 
tet  latebras  8c  vel  infidias  ftruere}  qu6  ferubducac  incauti»',' 
▼el  etiam  imponar; 

m 

Tlttrni  !)  jiro^tr©*,  XHpin^  , oar*  ^ ja7<u  , 

^ *£fT»7it  ;/ror^ , ^ -JiaOTc/ltir  wwf. 

H h h a premenda» 


^ dedicatio; 

prfmendm  tamen  adhuc,  & quidem  forcicec 


n lai^t  * 

Bccprlusbic  dimUccfldttt  eft 

- oKop^ttt  tS/l3(  f 

qaain, latebris  exutus  omnibus,  palam  eloquatur , totumqoe 
pandat  negotium ; 

Tify'  A mt  v3  /uixio 


*Q.s  xifTt/Amnr  oJSp  ^ (ikvfA 

Nec  quidem  Analjticen  Homerus  redius  depingere  potuifltt  ^ Q 
vel  maxime  fuiflet  analyfta, 

, EAe  itaque  quod  nobis  haftenut  moleftus  fueric  luc  Protcof 
noAer» 


^ ‘ »/*  i twiAi^SsTB  * 

»70/  /iit/r  }(ht'  iviyirsiof»  ^ 

Xtmtk  J^g^jutp  f i/i  fAyif  0vff 

" rbf n /’  wjfJr  vJ^t3  ^r<f^tof  C-^imvikof'  r* 

Ne  tamen  animum  derpondeamus.  Quippe  dum 

*itfA.Af  ¥;^e/x*r  rtTKniri  dvn^ , 

Bon  dubitandum  eA,  quin»  vi  tandem  adadut.  Id  eloquatur; 
quod  forte  quzHifle  non  pigebit. 

Kerumamus itaque zquatiorfem n|fl||||  (ut,  qoidfafiuai 
fit,  diAinft^  perpendamus}^  p hoc  e A 

q ’ ip  = "t.  27  tl*g,  ( variatis  nempe  fignis 

prout  p D vel  deorfum  vel  (urfum,  a pun£to  p,  fumenda  fup» 
ponatur^  Eam  autem  in  hanc  {protinus  aequationem  mutayi- 

inus  r*  ^-87d*rtts  ta7<i*g4^54<i*:  fubftituta  nova 
radice  ^ 3 d |(quod  quidem  pD,  quatenus  fiipponimui 

deorfum  iTumeRdam,auget{  furfum  vero , minuit ; quantitate 
$ d : ) Quod  quidem  cantundem  cA,  atque, pro  pundo  p,  aliud 
di^meiri  pun£ium  fumere  quod  fit  tribus  diametris  altiui 
quam  e A p punAum  ; (quippe  hoc  tanto  tum  auget  pD  df» 
orfum  fumenda m,  tum  pD  furfum  Tumendam  minuit.)  Pun- 
^m  autem  fic  (umendum,id  ipfum  cA  quod  haftenus  Q dixl> 
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, '••* 
f»  . . « ^ 


. 3* 

( conlbanic  ia- 
tcrfefiio  Diametri  AP» 
& inferipex  OO , ,fal- 
tem  prodadarunv  j ) 
quippe  pG  c3  PFs=}i; 
jadeoque  GDc=pD^ 
pG  = ^ A 3d  r. 
(Adeoquc)ain  licebit, 
6 libeat,  quantun  ad 
ponda  D deOgnanda, 
pontium  p negllgere; 
adeoque  lineauim  « r, 
V p , conftrudionero , 
qox  ad  deiignandom  p 
pundum  Inftirau  efti 
cum  non  minus  polfic 
pun£iam  D per  ipiiui 
a pun£io  G diftamiam 
delignari,  quam  per  di< 

' Aanciam  a punfio  p.  J 
Nec  interim  hinc  ali-« 
quid  mali  metuendum 
quod  nonnunqoam  3 J 
tns/or  fit  qoaro  (j.  Nam  ubi  hoc  accidit,  G D -=  c »^^d=sar 

(hoc  eft,  quatenus  fupponUur  furfum  (umenda  ) eft  quantitas 
negativa,  adeoque  punftum  D ( quod  fupponitar  fupra)  cadit 
intra  G . Quod  quidem,  quoad  D infimum , femper  contin« 
gitjSt,  quoad  aliud  D tum  quum  G eft  (upra  A.  Adeoque 
priori  caiu  xquaiio  qux  refpidt  D furtum,  unam  habet  ra- 
dicem negativam,  pofteriorijduis»  (nempe  quoad  radicem  fj 
nam  harum  una,adjeftione  3 J , nt  habeatur  ^ = r + eva- 
det affirmativa}  puta  fi  r=^  d,  erit  r+3ll=:^d+3d«' 
4>  3 d=q.  adeoque,  licet  r fit  hoc  cafu  quantitas  negativa, 
erit  q pofitiva;  hoc  eft,  punAuni  D erit  infra  G,  Cedtlipra  p) 
contra  vero  in  xquadone  qux  tefpicic  D deortum.  ut  poft  pl- 
ebit. Sed  hoc  obiter. 

Porro, cum  fit  » — •/  — i — ^ — / — 6 ^ -/*• 

in : -fc.g  5^  2d:=-  "iL%y  d*  h(  pofito  fcilicet  h = g >—  2d:J 
quolici  contiogU  ctTe  g^zd  C quod  tunc  fic  cum  punftum  G 
^ ■ Hbh)  ponfto 


^ DEDICAflO^ 


punfto  A comcI(I(f^' 
qui  cuai  cafui  cft| 
qoi^  tun  FG=a 
FA=^  tdi  ) erii 


enim  quadrati  (im- 
plicif  radix  exponi 
le  fiTc  (urfiim  fi?e  de- 


orfan.fam«Br  jrft  GD  SjiV).  St  propton  «riuCra» 
•ggregatum,  DD  ^ 

Venitn,  inquie.  ex  hypotheS  inf^pta  O O . fcoc  eft. 
Inpraclenn  caOi,  A O,  ^curra»  curr*  Id  A,  erit&  mfoin 
punaam  Ap^naorum  D aIterom,nempe  fijperius:  cumque  ei- 
dem ponfto  A,  coincidat  etiam  punSum  G , qui  fieri  poteft . ir 
GD  fuperiusphoceft  A A.  feu potiui ipfum  Apus^m,  *- 
quarlTOllIt  3M?  (mfi  Ciltem  fit  d=o,quod  non  fupponi- 

*%  ad  ('hoc  eil, 

1'y  = 3«v  3 5 qi«  fieri  poteft  ut  )am  fit  DD  = Sdy/^f 
Dicam  breri  qui  hoc  fiat-  Nempej  aquationis  r * ==  27  d\ 
radices  duai(^  nec  enim  plure»  habet  J + a</\?2, 
duodefignarepunftaD  f nempe reaas  GD,‘GD,  terminan- 


proceCTu 


dedicatio;  ^ 

pj^elTa  Pierie  Q , non  umen  ca  propterea  prbrfiif  Regit- 
gendaeftjfedfoHdte  potiai  inquirenda.  Non  aucemeap^. 
pencrat,  quam pofitum  fuerheum  ?t.3d=.r,  ipm  etiam 
C nara  8e  hoc  etiam  ponatur  noudura  periit)  g =*  a d.  Cum 

Itaque,  tum  in  xquatione  9 dq*  t.,q*  ^ »7  *g » rtiro  eti- 
amin  r*  — a7d*r=.  t.2d*g  '75  4d*  (extra  przfentem 
cafum)  radicet  omnino  tretfint;  ex  tribui  autem  radiciBut 
r^r,cum^to  g=  ad,)  evanefeatuna,  erit  harum fal- 
um  una  r — o.  ( Qo<^  quidem  femper  obtinet  in  squaiio- 
• i cujufcunque  gradu»,  quando  abfoluta  quantitai  evanef- 
cit,  fire  fit  — o j nempe  radicum  faltem  unam  effe  = o : reli- 

P«r  communem  partiunt 

pmiuum  dijrifioiwro,  mea  quz  prodit  inferiorMg«idi«*qua- 
uone  mawbuntinvolut*.)  Cum  cmm  in  xquationibm  onmt- 
. «o^omnibm  ki  unieerfalirer  verum  Cn,  quod^antita.  aWoIuI 

5%.  ? omnibui  radicibui  invicem  duaS, 

(TRgteftii  (altem  utrohiq;  Cgnii  + ^ , ) fieri  non  poteft,  ut  fic 

*^i!?.“^^‘^'='^*7<in  = rxrxr=ro.nifiex  tri- 
bu r,  fit  faltem  una  r :=  o } adeeque,  quoad  hanc,  o 1 3 d 

jter  esQ,  hoceflysTsd.  Hoc  eA i fi  fopponatur  p D 

ilewfiim  fomenda  erh  (^  ptztu  duai  aliat)  radix  nna  q 5; 

^ A cowdu  cu  J fi.  .fiT  pi  “ 

tur  p p furfum  Tumenda,  erif  radix  una  ^ S:  4 a d Cuuod  duo» 
nimfignorom  fnferiui  d«o«t,)  adeoque  fumptaIS  „Sim 

w habebitur  itemm  punaum 

|Uud  D,  idem  ci^  A Quod  amem  reliqua  duo  ponfta  D- 

V3,  f five  fupponatur  D furfiim  6n 
drorfum  epopi , quippe  ntrobique  do*  funt  radiceaalte« 
affirm«,va , ahera  negatlv,, ) & r ^ t 3 fi^e)  r S 

3d=y,  (nempe fi fupponatqr  pD  deoifuiB,r  ^ 3d=«l 

furfum,  r+  3d  - q;)  erit,  qo*  fopponiiur  deorlum,  i ad^a 

•^3JV3+3d-=^==pD,Cn! 
«ffirmadva,  qu*juxta  fuppofi^ 
«BmconiBifiit,  »neganfa,qn*  in  parte»  (uppofitionl  con- 
traria^ 


I 


^4  dedicatio. 

trarias  qtiz  igicar  eadem  eft  cam  contrariz  fiippofitionu  affir* 
mativa.  ) 

Ut  difta  igitur  recolliflpini*  Po^ta  xquatione  + 

97d*t  five  dq*  ==‘17  d* g.  T qti« fupponit punftum 

D deorfum,  adeoque  ip6us  radices  a^rmatirz  deiigaant  D 
deorfum,AegaciTxiurrumi)  pofito  r=  y + 3 d,  erit  r*  »-• 
»7d*r=+27  <J*g  — 54d*  i adeoque  (fig«ad)  eft 
r*^27d*rSSo;  cujtw  trei  radices  +3</v'3j 
t o j ^quibus  defignantor  G D,  G D,  G D,  five  ADjAD, AA« 
boceft  A D =»  3 d V3  deocfam , A D = 3 d V3  furfu(n,& 
AD  = A A = o ) & propterca , xquationia  g*+fdq‘« 
«7d*g,  (curafit  r=  ^ + 3d>  hoc  eft 
tresradices  4-3d\^3  ^3d,  —ad/s  —ad,  o —ad*  qol- 
buf  deSgnanturtici  reftx  pD,pD,pDi  hoc  eft  pD  = a^/a 
— ad  deorfum,  pD  *=  a^v^a  ^3^  facCam  > itemqae  pd^ 
Sdrurfum  — pA. 

Atque  id  ipliiai  plane  eeenlet , pofitt  zqnatione  9dq*  ^ 
q»«=t7(J»g,  vel  9’  -p  d?*=  — 27d*g,  (<1^^ 
ponit  puui^iimD  furfun,  adeoaue  hujus  radices  aifitinauva 
defignanc  D rurfum, negati vx  deorruro.)  Pofito  r S9  — Sd, 
hoc  eft  9 Sr-l-ad,  erit  r -.27d*r  cs  — a7d*g+S4d% 
adeoque.  ffi  g s:  2 d,  J erit  r *•  - 27  d * r s o * cujus  *qua- 
tionis  tres  radices  funt  i:3dVa»  •“SdVa»  ^^05  quibas 
deiigoantur  GD»  GD,GD,five  AD,  AD,  AD  — AAjhoceft 
AD  cjd  Vs  furfum,  ADssadv^a  deorfum,  8t  AD 
A A 5^6.  Et  propterea,  cum  fit  9 Sra-ad>*ront  xquatio* 
ais  9»^-pd9*ss  -27 d»g tres  radices  9 3 ^3 + 3<*. 

qc:  -adVa  + ad,  9 -o*  3«li  hoceft  pD  :=ad^/5^-3d  ^ 
furfum,  pD  ss  3 d Va  ^ 3 d deorfom , 8c  pD  »3  d furfum 

■ _ A 

Hai«inus  itaque  in  utraque  zqoatio&e  ( qu*  nempe  foppo- 
nit  D deorfiina,  & qux  fupponii  D farium^  tres  radices  e-« 
rfqj  atUes  onoes,  fed  8c  ( muutis  figais  gb  fiippolitione^c» 


dedicatio;  ' 31 

rariat  j cafdem  ucrobique.  Eft  enim  r Jioc  «ft|  G 1>>  id  cfts 
, i(hoccafiiJ  AD.Nempe  j, 

r faprema  S farTam 4* 3 <f  s deorfam  V3* 

'A  D < media  s A A s furfiim  o B deorfam  o. 

c infima  Biiirfiiffl  ^^dV^  Bdeorfumt  jd Vs* 

Adeoqaef  cam  fit  pD.hoc  eft  q (iirfiim  Br  43^,  8r  q de« 
orfum  Br  3d,  )eric 

(uprema  B (orfum Bdeoi(fi 

pD  ^ media  B pA  B (iir(am  o-l-  3 d B deorinm o ^ 3 <(• 

infima  B foifom  . 3d  v^3  'i'  3d  B deorfum  )•  3(^3 


Videt  itaque  }am  probe  convenire  omidi*  Nempe  tum 
pA  c=3<(  qoodiupponic  tna  prima  dcmonftratio}  tum  Ap^ 
pD  deorfum  B AD  deorium  B 3</%^3  qd,  pl:  t3d  tz  ?W3, 
quod  habet  demonftratlo  tua  fecunda ; tum  rc  Aam  aD  non 
cfiTc  bifcftatn  in  p , f nan  quidem  quia  3JV3  ^qd>  3dV3  ^3<^ 
«ti  primum  videbatur,  (ed  ) quia  ^d  7 3d^3  3 d.  & prop> 

cerea  neque  refiam  efie  diametrum. 

Vetbm  adhuc  inqniei,  nova  bic  emergit  difticultat,  f*  qoafi 
non  tam  Protcua  fit  quam  Hydra  quicum  hunc  agatur..^ 
Cum  enim  D punAum,  fit , per  conftruAionrm , diametri 
pundum  illud  cuiordinatim  applicatur  refia  OD  in  curva 
« A terminata ; qui  omnino  fieri  pofljc,ut  ejufmpdi  ullum  re- 
periatur  punftum  fupra  verticem  A>  quod  tamen  infinuac 
hzczquatiot  cu]a« hquidem  faltem  una  radix  y furfum  fu-  ' 
menda,  fupra  verticem  excarrit»  (nam  pD  B 3 d ‘1*  3 dfur- 
fum„  major  cft  quam  pA  B 3 d.adeoque  verticem  luperat  rc- 
aa  AD  B3dv/3.  ) 

Dicendum  itaque  ( quod  quidem  hzcetincitinfia;uiajcur-  ' 
vram  ParaboloiditCubicalii  « A , fiipponendam  efle  ultra  verw 
ticem  A non  deorfum  fleai  ad  B , fed^  (urium  putiut  ad  a : 
Adeoqac  Ipfiui  genuinam  fitum  c0e  f qobd  paiumYorfan  fti<* 

1 i I taverit 


DEDiCATrO. 

uveriOnofi  «AB,6cl«At.r  Acqathoc  lUtdeft 
ura  quod  pridem  iaSnaibatn  delncepi  detegeodum .)  Gul  qui- 
dem curvz  occurrit  re£U  O O io  tribue  oomino  puo^iii 


^ * « 

currant  inptinftit  D,  A,  D;  coincldentiboi  fiqaideai  O 
cnadiii,  ip(i  punfto  A,  quotirsTcilicec  per  ipfiim  rerticem  cran 


CATIO. 


ca  re£la:  (Similiter,  mutatit  mucandii, reda  occurrit 
currz  in  punftis  tribui  m,  <p,  «;  quibui  in  diametro  rclpoadcnt 
/,  /.  /.)  Quz  tria  pun&#,-cribu<  zqnacionia  cubidt  radidbM 
indicantur. 

Ne  autem  hunc  (inezfpeftatum  forlan  j oir^z  ficqm  mirerii 
nimium ; eundem  plane  poftulat , fi  iocimiua  perpendatur, 
ipra  ParaboloideosCnbicalii  natUra  *,  utpotc  cujoi  ordinatim- 
applicatz , ponantur,  ia  diametrorum  ratione  Cubtriplicau; 
adeoque  diametri  in  ordinatiffl*applicatarum  ratione  triplica- 
ta. Quod  lic  colligimus. ' 

Si, verbi  gratia,ordiaatim  applicata  DO,quz  defignac  punAI 
O a diametro  diAantiam  dextrorium , dicatur  a } diftantia 
huic  squalis  (iniftrorfom,  dicenda  erit  ►-  a : atque  harum  cu- 
bi, 4.4'  r:^«x4.a«4-e,  h ^a'S-«a«Ma>c»^a.a- 
deoque  diametri  AD,  AD,  quibui  conveniunt  hz  ordinarim 

applicatz, erunt  ut  + a * , — a * , ( quippe  in  ordinarim- ap- 
plicatarum ratione  triplicata,)  hoc  eft,  ut  quantitas  affirma- 
tiva, etquezqualis  negativa,  live  ut  AD  deorfum,8i  huic  z- 
qualis  AD  furfuro.  Adeoque  fi  curvzpunftum  Odeatrorfuro, 
rcfpondeat  diametri  pondo  D deorfum-,  ejufdem  curvx  pun- 
&um  O finiftrorfum,  refpondebit  diametri  pundo  D furiam. 

Underequkurcutvzfitus ille  quem  indtcavimnl«Aa. 

Quod  autem  in  Parabola  res  fetui  habeat  f quz  fitum  huic 
fitnilcm  non  poftulat)  ratio  eftj  quia  parabolz  wdjnatim* ap- 
plicate DO  dextroifnm  :=-fe,  & DO  finiftrorfum  s 
eandem  plane  diamcui  fitum  pofhilabunt  i cum  ucriufque  tum 
+ tf,tum  .-e,  quadratum  fit  +«*,  ( quippe  ^-e  x + 4 C2 
+a*  st  ^ a*  — e»)  erunt  diametri  AD,  AD,  quibUi  hz  con- 
veniam ordinarim- applicatz,  ut  + 4,  adeoque  tum  mag- 

nitudine zqualei,  tum  in  eodem  fico  s adeoque  idetnutrobi- 
quepundum  D:  non  autem,  ut  in  Paraboloide  cubicali,  z- 
qualei  magnitudine  fed  contrario  fitu.  (Quod  autem  de  Pa- 
rabola |am  didum  tft, pariter  obtinet  in  Paraboloide  Bi- 
qaadraticali,  aliifque  a potefiate  fexu,  odava,  decima,  Stc. 
.i«n/\minat!t.  auinda  dimenfionom  numcrus  cfi  Par! 


PEDIGATIO^ 


peifnde  etiam  obtinet  fn  P«raboIold«  Sardefolidali , aliirqoe  a 
poteflatefepcima)nona,8cc.  dcnominatii^  iwmpeqaando  di« 
mendonuna  namerui  elHmoar ; imo,  inqaam,  efidem  de  caoia» 
Utiiam  in  liaea  rcAa»  qnx  haberi  poterit  linea  Paraboloidjhi  La- 
teralia 

• % 


DEDICATIO 

*'  «eralitjtbana  dtmenfione  difta;  quippe  & haec  ad  verticem 
ulqae  dufta,  fi  continuetur,  continuabitur  furiam.  Qgx  a»o. 
ouiffe  (ufficiat.) 

Sin  porro  urgeaii  Annon  pofOc  ea  cnrra  e A,  ubi  ad  A per>> 
ventum  eft,  etiam  deorfum  fledi  ad  B,zqui  ac  furum  ad  a^ 
* Potefi,  inquam  : iicut  8r , fi  cflet  Parabola,  poflec  non  mhiu» 
' furfum  flefti  ad  a , quam  deorfiun  ad  B ^ nana  ut  ejulmodi  du3B 
iineae  parabolicai  (k  componantur  nihil  impedit.  An  vero,  di- 
cet? fi  id  fiat>annon  edet  ea  linea  «AB,  curva  Paraboloi^o» 
cubicalit?  ^et,  inquam » eodfan  fenfu  quo  linea  Parabolic» 
dica poflit,qu2  adindar  «Aa  recurvata  fit.  Verum,  accurati- 
ut  loquendo,  dicenda  videantur  f falcem  quod  ad  hoc  negotf.' 
um>  tumbicchtzfemiparabolx  ,tum  illic  dux  femiparabo- 
'loideot cnrvz.  Quippe,  chraficut  ille  fabconcrariut  «Aa 
( ob  jam  difta ) fic  non  mtaui  Paraboloideot  Gubicalii  curvae 
genuinos,  quam  Parabolz  genuinus  fic  fitutfuos  «AB  ad  ejul^ 
mm  redz  AB  parces  oppofitas : non  mioui  judicandos  efiTei 
•AB  ficus  Para^loideoscubicalisprztemaciiralis,  quam  cflet 
ficus  «Aa  prztcmacuralis  Parabolz,- 
Verum, utut  fit,  ffivcficu  naturali fire  przKmaturali)}' 
eum  utcunque  non-incomniodefapponi  pofiic  hojufmodi  curva 
BA««,  eique  inferibi  re&a  B v,  tangenti  F « parallela ; an- 
non zquacione  aliquH  indagari  pofliinc,  diametri  pun£ia  ,puca 
A,  ^ ad  quz  percingant  ordioarim-appRcaiz  B a,  « a/  Pof* 
fune  inquam.  Ec  quidem  quod  ad  «a,  ea  quam  ha^nut 
traftavimui  zquatiorK  invefttgabitur,  ( uti  mox  videbitur,) 
quoad  autem  Ba>  non  quam  haftenui  verfatimut  zqoatione# 
fWl  longe  alia.  Quippe  ad  zquationein  illam  ponendum  eft,. 
A P . A A-: : P*c . A B c ( quod  przfcntit  indaginis  fun,. 


non 


damencum  eftj  led  A P.  Aa-:  ; P «c  . a.B c.  Verum  cum 
iUa indagatio  aprefemi  negotio  fic  aliena;  inerpaHtccndani% 
illam  hic  loci  lentio,  donec  eam  quam  ha^uot  tractavimus  z- 
quacionem  penitius  abfolrero. 

Cum  itaque  hadenui  zquaiionis  r m 27  d * ra  tL  S7d*g* 
T 54  d * , adeoque  q*  ^9  dq  * = i 27.^  * g . radicet , u, 
nico  falcem  cafu  detecminavimuS)  fcilicec,  cum  g =>  ai^  hoc  eft 
cum  inicripta  perverdeem  tranfit  i Supereft,  acaljos  adhuc 
cafiis  perpendamuimerape,  cum  g ad,  (hoc  eft  cum  inter-- 
C^oi^ pun6tum  G eft fupra verticem^j 8c,£U(ng > tdi 


1 ii  a 


dco^c- 
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deoqoe  G infra  verdccni.  Prioricala.cric 
KU  negativa;  pofteriorl,qaanticai  affirmativa. . 

Ne  autem  xquationii  gemin^  r*  *«a7i(*rs 
'7  54  d * , )unaa  coniideracto  confiiGoacm  jMriat»  feparare 
likec;  eamquefeorfim  perpendere  qu^ponfti  D deorfum^pc* 
dkac  r*  m27  d^r  s. -t- B7 (i*g  ...  54  d' , ca)us  propteira 
radicet  negativ^  intccpreund^  enint  in  concrariai  paitea  j]»e 
eft  fuifum.  (quz  autem  de  hac  dicentur  omnia,  eadem  muta. 
Ut  mutandit , de  altera  qux  D Curtum  %edac  inteliigancori 
cum  hoc  foloditcrknine,  quod  quz  in  una  iont  radices  affirma. 
Civz,  czdem  in  altcca  (bat  negativz,  8r  contta.)  Tum  pro  dii^ 
/creoeia  duarum  g,  3d,rohftituo  b;  adeoque  g JtJi, 

nempe  b =■  A G dcoiiuni , hoc  eft  , fi  g >2  d Jt^oc  cft, 
f G X F A,  adeoque  G infra  verticem:  Bi  ».bnA  G^b^ 
rura,tific  g ^ad,  hoceft  F G ^;FA,  adeoque  Gfiipravc^ 
ticem,  C non  modo  fi  inter  F 8c  A,  ubi  faltem  F C erit  quan* 
tius affirmativa,  fcd  muko  magii  fiikfiipra  F>ubi  ip(a  FG 
frit  peric  quindeat  negativa,  ('  fuppOfikureniro  Cmfra  F )a^ 
dcoque  g ^7  d erit  multo  mdgU  negativa,  nempe  F C 

F A.)  Denique,  poiw  d «.  1 ( licet  enim  diameirum  quo> 
cunque  numero  dtfignarc , edeoque  reliquat  quantitates  ad 
hunc  numerum  coraperair,)  ut  liceat,  tum  d,  uim  ipfius  ofii« 
nee  poceflatet  omittere.  Adeoque  zquatio  punduoi  D deor- 
fum rpedant , erit  r*  ss  H.  27  k C prouc  fcUiccc  G. 

contingat  infra  Toprave  verticem.) 

Hii po(itit,ut zquationem expofitam  r*  17  r =:  1;. 37  h, 
reColraraut : Videndum  primo  num  b ;=  o;  quippe  fi  hoc  con. 
tingaCjtum  rct  jamjam  abCbIaue(l>ncmpe  evanefccntc  tl  27  b, 
Cric  r M S7  r S o,f  adeoq;  radicum  altera  r S o)&  r ^ s=  37,- 
(.adeoque  radiceiduz celiquz,  r Si4i/  37^  r s:  m.  V 27>) 
9iippecafijt  hic,  ille  eft  quem faiaftenai  tra6iavimut ; ubi  ntm- 
pcinCcripu  per  verticem  tranhc* 

Sin  illud  non  contingat,  fed  b quantitatem  habeat  ( fivead» 
dendam  (Ivc  auferendam;)  Videndum 

fecundo;  utrum  Quadratum  femiffit  ^J27f>  x|; 

nuroeii  27b{  maius fic,  an  minui,  ao  ..  a)  27  b Si 

irquale,  Cubo  Trientis  numeri  37;  4^29  b \^h*  xfr 

Hoc  eft, utram  ^b’,plutfit,anmi-  37#j 

ntu,qutai  7t9vaot«tamaqualc.Uoccft,utnui  h*fit  inaj^ 

minu» 
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bAmh^  in  chorie,  4 : SKe  b majus,  tiHnttr,'  tn  «qnafr  «.  ' 

Si  quadracum  minut  (it,  exigenda  cA  zauado  a^ffbpraiHo* 
norataram)  Regulam  Tentam : Sl  majui , ad  Primam;  Sha 
zqaale,adacramvl»',  fdlicet  indlflfnextcr  tel  ad  Tcniamvel 
ad  Primam. 

Effo itaque p7hno,lm)tifmodi  zqmtio  r*  ^ 

fHoc  eft,  nt  id  e:  lyb,  adeoque  ^sbs;AG,8t  quidem 
AO  furfom,  propter  fignum  ^ : adeoque  F O C g s:  a m. 
^ es  I 4^ . ) qu*  refpondet  infcriptz  tCmm . H*c  cum  exl- 

geoda  fh  ad  Regulam  tertiam' 
(cftenim  13x13  t=i6p,  mkiut 
^ampxpxp  tryap,)  Scriba- 
tur circufut  cu}us  radius  (it  3 fra- 
dhrqtndrarica  ctlcnth  coefhcirn* 
th  a7J  hoc  cA, bibatur  circulo» 
cujus  radius  zqueturrefizPF  tS 
3 i.  Huic  circulo  aptetur  reda 
C e er  a { ( quod  «nei^i* 
cz  dhitione  quantitatis  abftduta 
per  trientem  coedickntis,^  hod 
eA,(it  C er  JTrifeftb  itaque 
daeibas  arcubus  quibaefubcenditur  C,  erunt  trientum  fubten-  • 
fa  A,  E,  zqoacionh  doz  radices  aflirmativz ; ^nempe 
O/.  deorfum)]  & *_Z  c A n- E,  radix  negativa,  (hoe 
fft  G/  iuiibro.)Ec  auidcm  A erG/  infimar, 

E ss  I B G A deoriom  medis , »^-Z  B 4^105  — i B 
GA  (urCuiii. 

Es  quidem  idem  omidno  accideret  fi  pofita  eflet  xqnado 
f FB  4 ad,  ( wod  fieret  fi  re£b  tranfii(!cr  tanto  InfrO 

xcrcicem  quanto  illic  lupra,  hoc  eft  prope  pundum  P,  cui  in- 
fcripcae  literas  fuas  non  appofui  ne  nhnia  fit  confufio, ) nili 
qood  tune  radices  quz  priUs  erunt  afiinnadvz  jam  efient  nega- 
deae,  St  contra;  adeoque  trhira  radicum , five  rearum  G^ 
G A,0  /,  maxima,  fltquidem  ea  (bla , dirorfiim  tenderet,  rcR- 
qaz  duae  (urium. 

Atque  hoc  qnidemcontin^,  quoties  b minus  cA  quam  2(f| 
boc  elH  quoties  G incidit  ref  inter  A F,  vd  inter,  A e.  Pofito 
fcilicet,  AeBAPBad. 

Efto tum zquatfo bujnimodi  r*  M.is7r  154  (hoesA 
crAGdeorfimi;  paca  Ag.)  Agenda  cA  bzc  z- 

quado 


«dedicatio. 

quatio  ad  regulam  primam}  (propter  quadratum  (cmiflliter*. 
mioi  abfolaci«  ma]ui  Cubo  coeificieaua  urmini  medii , nempe 
7^x72  s:  5 18  4 7»9  53  9 * 9 I*  9*» ) ^ Hujui  autem  atqua* 

tionii,eft  radix  unica  pofllbilii  affirmativa ; nempe  7 s=gz^ 
tleorfoni  futrupra  oftenfum  ellO  reliqu*  daz  irap^bilea.. 
Quod  argumento  eft  redam  a»  B non  niii  in  uno  pundo  expo-* 
curvz  occurrere.  Quamvis  enim  verum  fic  quod  reda  m g 
occurrat  etiam  in  B,  curvz  A B j non  tamen  Uiud  ad  przfoi^ 
JKgotium  omnino  fpedat;  quippe  h2£  zquatio  non  fpc^ac  cuii«. 
vam  «AB,fed  curvam  «Aa>ut  fapra  didum  ed.  Atque  fdem  in-' 
telligendum  erit  de  pundo  h«  iilque  omnibus  quibus  interfeca* 
Qir  BA  etiam,ultra  verticem  ex  altera  parte  furfum  continuata. 
Pari  modo,  fi  pofita  eflet  xquatio  r*  ^27ra4-i54.  nifi 

2uod  illic  radix  qu^  unica  eft  poffibilii}  efliet  negativa , adeoq; 
irfuni  famenda  ; 8t  conaenira  h^c  xquatio  re6be  per  K dudi^ 
fi  nempe  AK.five  AG  fiirfum^ponatur  5 ;^. 

Atque  hoc  contingit  quoties  b,  vel  A G ( Uvefurfiimfivedei 
orfum ) major  eft  quam  a ss  AE.  Hoc  cft«,  quotla  g vel  m' 
minus  quam  o,  vel  plus  quam  Quippe  fi  illud, erit  G«  fu« 

pra  F } fi  hoc,  erit  infra  ♦. 

Denique;  fi  ponatur  zquado  — 27  r S tl  54.  fadeoqt 
.h  Si  *.)  perinde  eft  ad  utramvis  regulam  exigatur ; ( quU. 


j^iur  reda  qox  fit  6 ( Si  Vi)  hzc  autem  'cum  (it  diameter,', 
quippe  t s 3 4 3 ^ dirimet  circulum  In  duos  femicir^ 
culos ; utrhirvit  autem  femiperipherix  trienti  fubtendit  re- 
da radio  xqualis;  adeoque  tum  A S 3 , tum  -E  3 s item. 

, Zfs  A+E)  t=d.  Hoc  eft*  (i  r*  — 27  r C + 54,  ('  pofico 
G,  in.»,)  radix  affirmativa^' ^ deorfum  {uracoda;  8t  negativat 
.«3,,  .«3,  (fiimendx  furfum,)  qux  propter  xqualUacenv 
fuamcoincidunt«  adeoque  pro  duabus  curvx  imcrfedionibia 
Indicant  unum  contadum,nempe  a , Si  vero  fit  1 27  r S3 

•-$4)  C pofico  nempe  Gin,F,)  radicum  maxima  6 erit  ne* 
gativa,  fiirfum  fiimendai-Si  dux  minores  3, 3,  a^rmativx  ,fii- 
qiendx  deorfum,  & ( propter  xqualitacem , adeoque  coindi' 
dentiam),  indicabunt  pun  duro  contadus,  «. 

C auum  omnibus  radiciboi  r ; fi  Ulis  figillatim  au« 
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feratur  ( quippe  jam  in  «a  fola  Tcrfamur  arqnatlone  quz  fap- 
ponic  D deo  r fu  m poni J 9 irfj  babcniui:  totidem  radices 
f H«3ds=pD.  puta,  (1  fine  radices  ry  uc  in  exemplo  primo, 

v^>05  4- 1 d,  ►-idVi05  ,-4d:  erant  totidem 

radices  +idVio5  ,-3id,«ad,  .-idVtos  — 3*</* 
Et  fimiliter in  reliquis.  Ubi interim  notandum  cft, quod  hac 
(ubdudione  fieri  potet,  ut  qux  fuerat  radix  afiirroativa  tran- 
(ieat  in  ncgaiiTaro.  Puta,  quoties  punftum  D,  cft  infra  G,  (ad 
fapra  p.) 

Adeoque  hujufce  zquationis  caiiis  omnes  Iblvinus.  Atque 
eadem  opera,  huiafmodi  curvx  ope,  methodum  oftendimu»  i- 

niiarinH*!  riiKirai . hntii<%a  ^ 


*^mr 


ZmTli 


quatiouci  cubicas , huiafcc  formx  omnes  r 
Geometrice  folvendi.  Nempe  fumpta  diametro  d A P ■*» 
V si  m ( coi  ordinatini'  applicata  fit  P * j adeoque , fumpta 

PF=3PA€=»v'}WjF*  tangens»)  8t  A G = **  ^ 

( deorfum  quidem  fi  fit  -|.n,  furfum  eero  fi  >-nO  ducatur 
per  Grcfta,  tangenti  F«  parallela,  occurrens  curvx  inpun^ 
Ao  (uno,  aut  pluribus,  prout  contigerit,)  Oi  duda  ordinatim^ 
•applicata  O D,  determinabit  xquationis  radicem  G D s r ■,  8e 
quidem,  fi  occm^us  pun£fa  O plura  fint,  totidem  erunt  8c  pun- 
Aa  D,  adeoque  ifquationis  totidem  radices  pofiibilei  s afiirma- 
civx  qux  deorfum,  negativx  qux  furfum,  tendunr. 

Tandem,  ut  cotum  aliquando  abfolvamus  negotium ; Quo> 
nlam  jatn  fa£la  cft  mentio  pundi  B , aliornoique  fimilium , in 
curva  BA,  etiam  furfum  continuanda ; adeoque  bpunfioruni 
diametri  qux  his  refpoadeant:  Libet  8c  eam  rem  aliquacenui 
intueri.  Diximus  jam  fupra;  fi  Pa  dexcrorfum  fit  4 p, eiufmo- 
di  reda  fmiftrorfum  erit  f ; adeoque  ut  illius  cubus  'i'  p * ,fic 
hujus  ...p*  ; Sepropterea,  fi  diametri  fitus  deorfum,  puta  Af 
dicatur  t d,  furfum  erit  d.-  adeoqt  licce  fit  d . d : : p *.  p non 
tamen  ( fibmptis  ordinatim  applicatis  in  contrariam  partem  ) 
d . d;  :4p  *.  N-p*.  ftd  td.  — d;  : + p*^.  ^p  * . Hoc  eft,1ic«fit 
( quoad  A inferias ) AP;  Aa  : : P«c.  A0C,non  tamen  (quoad 
fuperius  ) A P . A A : : P«c.  aBc#  ied  A P , ^ A A : P a c. 
A B c. 

His  autem  confideratis  j eadem  methodo  qua  ufi  fumus  (mo- 
tatis muiindis)  ad  prop.  47.  Con.  Stft,  reqa  td  xquaiionem 

K k k perdu- 
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perducemus.  Nempe  APi*={f.  AAssdtg 
perius inquirimus; j adeoque  ^Aa*=  N-d 
p ^ . ergo,  propter  analogiam  indicatam,  d . i 


• f r nam  a fu. 
9-  P*c  = 


Sed  eft  etiam  F P • P « : ; g a I a B.  hoc  eft,  C ut  Ibidem 

a <J 

oftenditur,^  ^d.p::^d  p = aB.  (obi  aB  e(l 

quantitas  negacira , iicut ipTa  quippe  q maior  cB, 

27d  * ^ 27d  * g 4-  9d<7  * —9’ 

hoc  cafujquafii  3 d.)e jafq;  cubui  37  d 

^ d h.*£4-  q 
j»P»  = aBc=  d — 

Adeoque  ( fa&a  redqftione^  »7d*  ^2^d*q^pdq*  m 
f 37  d*  ^2jd*g+ 27  d*  q.  Hoc  eft,^*  ,.9d^^4- 
54d*^=4.27d*g+54d*.  Qur, fubftituendo r 4- 3 d g: 
reducitur  ad  aequationem  hanc  r'4- 27  d^r  = 27  d*g  ... 
54d>-.  Nam 


r * -l-j»  dr  • + 27  d*  r + 27  d **  g*. 
dr^  —i54d*r^8i  d*:ts  ^9  dq*, 
+ 54d'r+i^2d*  = + ^4d*^. 


r*  + 27d*r+io8d*«=  *7d*g+54d*. 

Ei  + 27  d ' r=a27 d ^^4d^j 

/ 

Atque  idem  plane  eveniet^  fi  punftum  B fuerit  iu  curvz  t 
A B continuatione  furfum  uftra  verticem  A,  ( nam,  ut  nunc 
crdinatim-applicata  negativa,  nempe  finiflrorfuai , applicatur 
diametro  aftjrmativz,  puta  deorfum  : ita,  cafu  ifto,  ordinatim- 
applicata  affirmativa,  hoc  eft  dextrorfun),  applicabitur  diame- 
tro negativz,putafuf  funi,  applicabitur  cnimfupra  vertkem 
A:  adeoque  utrobique  mutanda  erunt  diametri  Aa  figna, 
ut  analogia  rite  infficuatur:  J cum  hoc  unico  difcfiinine,quod 
cum  illic  bs=g  ^ 2 d=  AG  iit  quantitas  affirmativa  ( de- 
orfum  (umendaO  adeoque  zquationii  quaniitae  abfoluta  ,af- 

firmaura 
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firmu»a’,  4-  27  d * fj : fate  erit  negativa  ( far/tun  /umenda  } a« 
dcoi^abfoluta  quanthaa  ►-  2yd*h  neg^ativa:  ('Illic  enim 
g , major  crir,  hic  minor  quam,  *d)  Et  proinde  qu%  illic  eft 
radix  affar  mativa,  g a /urfum,  fuppofitloni  confona,  C nam  de 
A furfum infiicuebatar fazcinquifatioO  bic  erit  negativa,  gA 
deorfum,  fuppofacioni  contraria.  Nempe  illic  a altiui  eriti 
quam  g.hic  inCcrlua.  Quz  omnia  fatii  intelligeiKur,  fi/uppo- 
natur  curva  B A continuari  ulcra  verticem  (urfum,  ( eo  mo- 
do quo  «A  continuatur  ad  a,)  quam  ego  continuationem,  in 
rohemace,  confulto  omifi  ne  reliqua  turbaret*  /ed  imaginatione 
facile  fuppiebiff.  Ut  enim  curvam  BA  infra  verticem  fecanl 
refbc  wg,H  in  pungis  B,h}  quz  punda  fpe&at  zquatio 
f * + »7  d*r  = + 27  d • fc : fac  continuationem  ilUm  fupra 
verticem  /ecabunt  in  aliia  punAii  re£tx  « G,  a Fj  quz  punda 
fpeftabiczqoatio  r * 4-27d*ra= 

Hujus  autem  zquationis  r^-i-  3yd‘r=  h,  radix» 

(' unica  quidem;  quippe  reliqaz  quas  exfpedcs  duz  non  funr, 
Biffa  imaginariz;  quod  indicio  eft  reftam  quamlibet  tangenti  F« 
parallelam,  non  poffecarvz  B A ,!ttttit  ficut  didum  eft  fur- 
iiim  continuatam,  niC  in  unico  folo  punfto  occurrere  J Arith- 
mctic^  invefligatur  per  regulam  noftram  fecundam  , fu prriui 
«llacam  : .Geometrice  vero  f fi  faltcm  permittas  uc  hanc  cur- 
vam appellem  Geometricam)  hujus  curvz  bencficit).  Ntrape, 
conftruftis  reliquis  uc  priuf,  ficut  rtftz  per  G tranreuotis  pun- 
fla»  curvz  « A a occurrentia  (five  plura  fint  five  unicom  ) de- 
fignant  radicea  zquatlonis  hujus  r*  ^^7  d*r  S:  ^ 2yd*b 
^dudlt  nepeapundisilliiad  diametruordinatim  applicatis;) 
ita  ejufdcm  rcAz  occurfiis  curvz  BA  (fi  opus,continuatz,)  de- 
fagnat  zquacionts  r * + 27 d*rc:  ttljd^b  radicem  ( poflibi- 
lem  unicam)  nempe  dufta  inde  ad  diametrum  ordinatim-ap- 
plicata. 

Inventa  autem  hac  radice  r g A,  addendo  3 d habeb^ar 
radix  q Cr4-3<i  spA:  file  hanc  libeat  inquirere. 

Sin  libeat  adhuc  conjunfta  zquatione  umimque  B a 
terminum  indicare;  ( vel  etiam  Sc&ionum  punfta  B,0,  om- 
nia f ejufdcm  rcfls  occiirfu  fada:  ) id  fic  faciendum  eric 
f*  +27(l*rr=  + 27<i'b,  fi  nempe  pundum  B fit  incurva 
AB  infra  verticem,  fhoccft  fi  pundum  G fit  infra  verticem 
A;)  fi  autem  in  etas  continuatioac  fupra  vjerticem  ( hoc  efij  fi 

K k k a O 


4«  DEmCATIO. 

Grupra  Ai)  erit  r*-  r=  Qaippyeqtia- 

lio  r * ^ 2^  li  • r ■*  rt  27  d * b refpicit  omnia  punfta  Wj  8t 
reliqua  r*  + 27 d*r=«  tlad^b,  punfta  B. 

/Equationei  ieaqieoraneioeriufquc  formae,  f adcoq»  aequa* 
tionei  cubicae  ad  unam  omnei, quippe  ad  harum  alteram  zqua- 
tiones  omnes  cubicz  facile  reducuntur.  ) r*  **  27  d*r=11 
27 b,  &r*+a7d*r=  — 27d*i}  Unius  hujus  curra  ope 
facile  rcfolvuntur.  Quippe  prioris  radices  omnes  occurfu  re* 
GO  curvzqi  « A a,  indicantur;  ut  fnperius  oftenfuai  ei: 
Poflerioris,  occurfu  ejufdem  redz,  curvzq;  BA  ( continuata) 
radix  innotefcic,  uti  jam  odendimus.  Et  quanquam  fatendum 
iic,  ealdem  omnes  GonifefUonum  epe  folri  poUe,  cum  interim 
iit  hzc  noftra  curra  uno  adhuc  gradu  magis  compohta,  (adeo- 
que  videamur  ex  problemate,  ut  loquuntur.  Solido,  fecilTe  Lii* 
neare;  j cum  tamen  hzc  ipfa  curva  hc  ex  ita  compohtis  Hm-* 
pliciffirna,  8e  quidem  vix  diificilior  ( ne  dicam  facilior  ) fafta 
quam  Gonifeftionum  aliquz  ( puta  Hyperbola vel  etiam  EI* 
lipfisi)  eaquefemel  dudra , quodcunque  habeat  lacus  reftum 
C cujus  hic  nulla  habetur  raciojad  zquationes  mille  diverlidi- 
mas  (ne  dicam  omnes)  una  inferviat;  nec  aliud  infuper  por 
fiulec  ad  totum  negotium  abfolvendum  , quam  parallelarum 
aliq  uot  re£laruai  duffum  : G non  (implicior,  falcem  expeditior 
methodus  videri  po!EC|  quam  quz  per  Senones  Conicas  adp 
hibeiur. 

Eodem  fere  modo  unius  Parabolz,  ejufque  inverfionis , ope, 
folvipolTenc  zquationes  omnes  quadraitcz.  £c  ParaboloidU 
uni  fuperioris  ordinis  ope  , zquationes  altiores,  ( fi  non  om- 
nes,mnlcx  falcem,)  folvi poterunt;  verum  hzc  omnia  prefequ!, 
non  efl  hujus  loci* 

Verum  ii  libeat  adhuc,  menfuras  in  diametro  jam  inveotai. 
ad  ipfasinfcriptas  transferre,  adeoque  re£tarum  GO,GO,GO, 
vel  ecUmGO,GS,  (fumpto  ubivis  in  diametro  , punfto  GJ 
Ipds  GD,  GDjGD,  vel  etiam  GD,  Ga,  (fig.  przced.  ) pro- 
portionalium, quantitates  habere;  Id  facili  negotio  obtinebi- 
tur. Nempe  fumptis  PF  . P*  : ( A P . T a.  : : G A ; 

G T : : ) d.e  ::  b,k  ( adeoque  ) '.ir-b  GD.G  O. 
Prodibunt  pro  zquationibua  jam  exhibitis  r*-  27  d*,. 

3=;+^  27  jPb , & r * 4-  2711*  r =.  *+  27  d*  b , hz  omnino  finiiloa 
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* ^ 17 1*  I - “ 27 1*  b\  + 27*e»  » jy  ,• 

priorii  radicet  indicabant  infcriptarum  parallelarum  TegmeiH 
ta  punfto  G 8t  curva  «Aa  intercepta ; pofteriorii  vero  carun* 
dcmregmemaeodea)  puofto  G k curva  BA  &c.  intCKcpu* 


Atque  hinc  quidem  licebit  ipfaoi,  quam  Hipra  indicavroii:^. 
diametrum  curvam  ( Hc  enim  libeat  dicere)  quz  reftat  paral» 
lelai  curvz  BA«  inferi ptat  bifccat  f quz  toto  huic  negotio  an* 
fam  porrexit)  ulterius  explicare,  ejufq}  punfta  lingula  per  eo- 
rum a diametro  A D diftantiani  G / in  iplis  G O parallellf  • 
menAirandam  exhibere. 

Siquidem  inferipta  oO,  vel  «O,  ( pan£ium  inferius  diiiinfUo^ 
nis  gracia,  dicimus  O j fuperiut,  h in  curva  A «e,  o;  li  in  AB,»:) 
veleft  G O — Go,vel  GO  +G».  A deoque,  quoties  G eft  fu- 
pra  A,  efl  oO  differentia  duarum  radicum  affirmativarum  z* 
.quacionis  hujus  b*  <7  6 »=  --27  puta  (quas  ra- 
dicet diftin^oois  item  gratia  dicemus  B =sGO,  & b = Go:Jy 
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'Qtiotirt  autetn  G eftinfrt  A,eft  «O  fammaduanim  radlcam 
‘(affirmatiraram^aequationara  97  b >=a7Ji^.rqaaruinalce- 
'ratn  B,  alteram  |Sdic«mui.)ncinpe,*quatioDrt  b*  .-a?  i — ^7^ 
radix  (vel  poffibiltr^Ttl  falcem J tffimuttva  unica  B = GOjk 
zqaacionii  fc*+27A_  S7J(radix  unica  polTibilis  /3=;  G«.Ec  prop- 
terea  femiflli  infcriptz  oO=.GO  .-Go  =B  « b,eritjjf  B ^ f b; 
8t  infcripcz  «0=G0  +G«  =B  + il^feinifli.'^  B + 5 ^ adeoq,G/ 
diftantia  punfti  G a punda  infcriptx  medio,eric  illic  i oO-i-oG 
e=*iB  »— Jfc'?'fc  = iB4.^6i  hic  vero , t » O •-  »G  t B 
iS=a»B~  jl;  jS.Quod  vd  ex  lp(o  fchematii  Infpe^u  liquer. 

Cognitis  icaq;,  ex  (upra  traditis,  tum  B^5,  illicitum  B /3}hic; 
habetur  diftantia  diametri  curvz, a diametro  refta, in  ipfisGO 
parallelis  menfuranda;  (quod  pariter  etiam  obtinet  in  aliis  cu- 
jufcunq}  gradus  Paraboioidibui  inventis,  fuo  in  lingulis  modo, 
B,b,fi  utjmox  docebitur;)  adeoq^  verus  iftius  curvz  fituijlinuo- 
fus  quoad  ipliai.fingula  punfta.  quz  quide  primo  partem  fuam 
curvS  (apun£to«  allquourq;deorruni)ad  redam  AP  diaroeirli 
obverfam  hab<C}de]ade  vero, flexione  in  contrarias  partes  ladi, 
partem  convexam:  Et  quidemlioceo  pado  fit,  ut  non  modo  ad 
redam  eam  non  percingat  unquam  ; fcd  8t  ita^interim  appro- 
pinquet, ut  omni  affignabili  diflantia  propius  accedat^  adeocfj 
eam  libi  hbeat  vere  Afympcoton.  Quod  lic  oftenditur. 

f . Cum  lic C quod  mododidum  eft)  inferipta  « O aCf 
GO  = /3  + B;  litq;  (quod  jam  fupra  oftcnfuni  eft)  GO  major 
ubiq;  quam  G»  ; manifeftum  eft  medium  infcriprz,a  pundo  G, 
ad  partes  O femper  vergere,  nec  ad  pundum  ipfum  G aut  re- 
dam A G ufpiara  acceclere.  ( Quz  quidem  intcliigenda  funt, 
|Ot  8c  requentia,  ubij  G incidit  infra  pundum  A : «bi  enim  fu- 
pra  illud  pandum  contingit, non  eft  quod  limus  Poli cid{  quippe 
tum, non  modo  tnfcriptz  oO  pundum  medium,  icd  k ipla 
tota  ad  eafdem  partes  polita  eft.) 

2.  Manifeftum  item  eft.diftantiam  pandi  G,  a pundo  medi- 
o,  zqualem ellc  femi-differrntiz  redarum  GO,  G « ; ftve  B,  /f, 
f Quippe  fi  linea  fecetur  tum  in  partes  duas  zquales,  lum  in 
totidem  inzqualcs,  inter  fegmemum  erit  femi -differentia  par- 
tium inzqaalium : ut  notutn  eft.  ) Hoc  eft  G/  = 

Adeoque  decrefcence  vel  etiam  evanefccnce  ilia  dilferenrta, 
dcceefcet  pariter,  vd  evanefeee  ea  diftantia. 

5.  Polito  «ucem  e — i erit  B zquationis  bojus  i*  — * 

=»a7  itradlx  affirmativa  j ut  oftcnfum  eft  > adeoque  per  regula 

noflrain 
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boftram  prima  quoad  paralUIa  Ga  omncfq;  Ipfi  infwi* 

oreiutdiaueft,de  fiiperioribusaucem  noneftcur  dubUemui) 

. B=*v'c.*n+V.*  7251  :+Vc.*;j^— 

hoccftv/c.“l^+27v^-ii;.*-*  i : - i. 

hoccft,  f I;  -I- v^;  ^ 1 t + 3 . J »-  V : ^ I. 

Et  fimiliter  cum  fit  fi  xquationithujui  4*  )■  2yb  = 27  b radix 
poifibilii  unica, erit  (per  legulam  fecundam  fiiperlas  traditam,) 

^ ^ Vc  . + |^+  V : *'  + 7*P • - Vc . + V : k.*  +729 

hoceft  Vc.  +^i^+27V.-il,»  + i;  Vc.  - i^k+27  V 
hoccft3Vc.iJt.W.*i<*+i  V : I. 

4.  autem  haru  ^quanrisaia  ab  invicem  dtf&tenti5,  (ade- 

oq;  & fcimdiffeanua  qu*  eft  ipfa  de  qua  agkor  diftaniia,)  tum 
decre(eere,tom  tande  frm  hifinftfi  procedatur  evancfccre 
oftenda  •,  afrurao  f qaod  & notiilimum  efl)  AEquale  Quadratoru  ^ 
dlffcreatiam  (quod  8f  dc  aKiapotdhitibus  verum  erit ) io  qua- 
uratis  majoribus,  minorem  quam  in  minoribus, radicudrfiFercn' 
tiam  poftulare.  ( puta  V i roajui  quam  V3  \''a,  8tc.  ut 

notum  efiO  & quidem  eoufque  augeri  poffe  quadrata, ut  data  ' 
llloium  diffirrencn  ditfemitiani  ndicuoi  pollultt  nrinomn 
afligiwta  (Quod  8t  tum  alibi,  mu.  ubi  de  HyperboI* 
Afymptom  agimr,  Con.  SeA.  prop.  monuiiBua. ) 

.,hocc«, 

*K  j.crcfcente  quantitate  it,  (adeoque  cre»- 
j.^^*”*^*.^^*^*^****  ’ interim  eadem  manet  quadratorum 
difrerentia  1,)  tum  perpetuo  dccrefcit,  tum  tandem  adienata 
quavis  minor  evadit. 

6.  Etpropterea.lumi|(_Viil^*^t;  tum.-aiU^/: 

^ + 1 j crefcenie mdiftum  cft  decrefeunt  feniim  & evanc* 

fwnt ; adeoque  & eorum  latera  cubica , & horum  tripla  • hoc 
cft,quancicatum  B,4  membra  poiicriora.  ’ 

7.  Sed  &,  iifdcm  de  caulis,  in  ipfiarum  membris  prioribui 
decrefcii  pariter  atque  fenfira  evanefeit , difFercmia  duarum 

a ^ r *•*  ^ ^ • (crescentibus  fcilicet  ut  diftum 

e 1», quadratis,  eadem  interim  manente  quadratorum  diflfe- 
^aehind dependet  membrorum  item  primo- 
rum dilftrentia : fcr  propieica  ipfarum  item  quantitatum  B,  /T, 

digerentia;  . 
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difFerentUt  adeoque  8(  pun£U  C abinfcriptx  medio  diftantitj 

Qjiod  eratoftendendum. 

Sed  8e  eadem  punfta  omnia,  tnm  O,  o, «,  cara  /,  8cc.  noB 
minui  defignari  poflunt  per  fuam  a refta  T T diftanciam, 
qaamaGGinempe  addita,  ablauve,  prout  rea  exigat, reda 

GX  - 

In  reliquia  autem  cujafcunque  gradui  Paraboloidibaa , ha- 
bentur cum  B,b,  Cquando  Gfupra  A)  tum  B,  /8,  ( quando  G 
infra  A,)  ordinanao  8r  refolvendohaixquationea.  Nempe 


In  Parab.  j Quadrat. 

Cubic. 

Blquadr.  | 

ftrproB,bJ=;2Vq:fc  ^K' 
Kpro B,  |8,) .^UVq.- 

3^«  ;i  — 

b: 

4Vqq:*'*A:!atc' 

4Vqq:A:±^-*l 

Quod  probabitur  eodem  fere  modo  cum  demonfiratione 
tiB  fecunda. 

Atque  hsfunc  tandem,  llluftriliime  Domine,  per  quai de- 
duxit nos  ambagei  iEquatio  illa.  Sapereft  ut  Honoratidlmani 
Dominationem  Veftram  patientiz  vtftrx  jam  nimium  lz& 
▼eniam  exoremus : (in  quam  quidem  eo  peccari  audaciua,  non 
nu^o  quod  noverim  quam  tu  fis  ad  condonandum  factlis» 
facilifque  petenti } verum  eo  maxime  quod  neque  hzc  tibi  for- 
fan  ingrata  fore  autumaTcrim Atque  ut  ma  digneris  ultro 
reputare , 


0:W>u  DPf,5, 

>656. 
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► 
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In  D-  V.  obfcqmum 
X Pnratiffimutn> 

foh*  yraiiif* 
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Refutatio  • 

• 

Um  , currente  prelo ) ad  Operi*  Aritli- 
metlci  Cap.  XXXVII  prrvcneram, 
incidi  in  M*ui  Mubmii  De  Propor- 
tionibus Dialcgm » aifbo  Aipcrlor! 
hafnid  magna  quidem  cum  pompi 
fcd  infeliciter  ediiuro  : Cumque  il- 
lius Refutationem  aliquam  illic 
haud  incommode  inferendam  puta- 
▼eram,  adeoque  hanc  qu«  fequttur 
meditatos  erami  vidi  molem  eooTqueexcrevilTeut  vix  opportu- 
ne uno  Capite  coerceri  poiTit;  nec  etiam,  citra  injuriam,  LeRo- 
ris  patientiam  nimia  digrcinone,  detineri  polfe.  Adeoque,  levf 
illic  commonefaRione  habita , integram  ejufdem  Refutatio- 
nem, in  hunc  locum,  feorfum  rejiciendam  putavi. 

* Virum  Equidem  autumo  haud  indofluni}  Adeoque  nom 
auz  illic  edidit  ferio  protulerit,  an  joco  potius,  & quafi  luden- 
do, dubitandum  forfan  erit.  Novimus  enim  8t  magnos  virof 
nonnunquam  ludendo  quali,'  & tanquam  ironice , illud  profer- 
re, quod  ne  quidem  ipli  per  omnia  verum  putant.  Ut,  qui  A/e- 
rra Emmim  fcripfit,  vir  iple  interim  prudeniiffimuij  Item,  qui 
dtVmbra  Aftnii  qui,iB  laudem  ftdagrai  8t  quz  fimilia.  Quo  refe- 
renda funt  Kefltri  iimnium;  aliufque  deNov*Or&e,  ffivelncolii  • 
Lunz,)  traftatus ) 8t  quz  lunt  hujufmQdi.  Ubi  ingeniofe  mul- 
ta diRa  funt,  & quidem  non  parum  fnbeft  veri ; at  interim  ne- 
mo fobriusauthores  illos  per  omnia  ferio  loqnutos  fufpicabi- 
(ar,  fedfaltemferia  ludis  immifenifle. 

Et  quidem  fi  hoc  paRo  fe  intelleRum  velit  ClarifTjmus  Viri 
exiguum  eft  admodum  quod  ego  in  contrai  ium  dicendum  ha- 
^o:  Nifi  quod  DQllem  facratiiliiQUin  Dei  pomeo,  quod  in 

Pi*- 


1 


* Alverfui*M-  Melbomli 

PfzFationeraa  aliquotiei  uHirpatum  video,  ludendo  ofurparL 
^lippe  facratius  ilJud  eft  quam  ut  jocii  noftris  ironlc^  immif* 
ccatur.  Cxtera  quod  rpeftat;  poflum  quidem  ego  (ive  ludot 
fuot , five  joco-  feria,  atque  ingeniofe  di£^a  in  re  ludicra , xquo 
animo  ferr^  Nec  enim  ego  quicquam  video,  quidni  & in  Ma- 
thcmuica,  utut  fevera  dikiplina,  etiam  ludere  quancifper  lice- 
at-, &,  reliquorum  arperitacem,  lepide,  faceceque  cradius,  non- 
nunquam  demulcere. 

Verbm  (i  omnino  ferio  agat  Vir  clarUlimui,  C <7Uod  nonnul- 
los arbitrari  video,)  verofque  fe  de  Pyihagora,£udoxo,  Eucli- 
de, Ptolemzo,  Archimede,  Apollonio,  Theone,  Pappo, Euto- 
cio,  reliquirque  ex  veteribus  Choragis,  f ne  8c  recentiores  no- 
minem (Vlaihcmaticos, ^ triumphos  agere  cenferi  velit:  Duo 
omnino  funoiquae  me  impediunt  ne  (ibi  poflim  hac  ex  parte  con- 
(entire.  Alterum , quod  quicquid  ipfe  veri  HibAracum  habei 
minime  novum  lic  { (ed  8c  veteribus  olim  cognitum  , 8e  recen- 
tioribus  etiamnum  Mathematicis  probe  perlbeftum.  Alterum» 
quod,  qu2  ipfe  in  Matheiin  videtur  introductus  novaj  ea  pia. 
nc  falla  (int,  it  res  nihili. 

^ N jn  interim  ignoro,  quam  de  hoc  invento  fuo  altum  fentlre 
videatur,  ^od  vel  in  limine  cuivis  obvium  eft*  Tum  ex  eii 
quz  ad  Hegem  habet»  Epift.  pag.  5.  In  traditit  autem  illis  (de 
Kationum  doftrina)  Elememit  quamquam  Dimni  virij  Fj/ibagirat^ 
EudixiUt  Euclide/,  & quotqutt  unquam  Pjtbagorici  flaruere  , defudom 
runti  pr/mu/  amnium  eruditam  vetujlatem,  quantum  ex  [criptis  iOiu/  fri. 
tur,  ingenti  molimine,  quod  prsfilcini  dixerim,  fuperavi.Tam  exlpHui 
ad  Leporem  Przfaciooe,  quam  [ quaG  univerfus  orbis  ipd  gra. 
tulari  debeat ) his  verbis  orditur  •,  ^od  Otbk  literatu/  gaudeat  l 
f iteritas  grati  memoria  recordetur!  Primi  nova/  Geometricarum  ra- 
tionum  leget  innatura  deteximus  i &f$l[a$propofiiionet  in  eo  libro  in- 
venimus,quem  ultim4e  antiquitatis  Divini  viri,  Pythagora/ , Eudoxut^ 

. Euclidis,  ex  £gjptiorum  & Patriarcharum  inventis  condiderunt , omni- 
um autem  (eculorum  pracipui  Philofaphi  & fapiente/  legendo  examina- 
runt--C  quidem  quot  parafanguit  inventum  Columbi, 
novum  orbem  indicantis, antecellat)  deinceps  multis  exponit.} 
^regium  equidem  facinus  I & Viro  dignum  / Cui,  li  libec,Pro- 

logum  faciamus.  Magna  pttis  Pbaeton . — Metuo  e- 

ftim  ne  & congruum  fortietur  Epilogum, 

■ Magflis  tamen  excidit  aujiu. 

rt  ' ' 
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Quid  «utem  tanti  moUmiois  opui  fufcepturo  animoi  fecerio 
G dubitemui;  exponit  iprci  pagina  {equentCj  nempe  quod  nihil 
(ibi  arduum  fore  aut  inacceffum,  experimento  jam  faepiutedo» 
&US  fuerit,  ^ippehuc  fpeftare  videntur  quz  illic  habet;  ncm« 
pe,  ]im  Iffo  tempore  tetlxorum  in  defferaiie  euOeribns  refUtuuone, 
quafi  peipetuit  viOoriis,  animetni,  nihil  tom  erJuum,  nihil  ita  intrica’ 
tum  in  [cientiift  qu£  quidem  ratione  aliqua ctnfiimu  e/lent,  inveniri  ar^ 
bitrabar,  ut,  ft  ingemi  nervos  contendere  veffem',  explicatum  iffud  dare 
diffiderem.  Virum  itaque  ;am  videtii  facinori  parem.  , 

Hoc  animotretuf,  (quod  przfat.  pag. indicat,')  Principia 
queedam  Geometrica conveffere  fufcepit»  Et  quidem , ut  ido  um  vulguf, 
etiam  intelUgendi  difficultate,  ab  bis  arceret;  brevitet  ^ pjeffi  omni-^  pri~ 
mum  conceperat.  Et  quanquam,  mutata  deinde  fententia , inte>po/tfU 
multa  fuerint  & late  explicata,  qua  ad  intelligendam  doQrinam  ipfam  per- 
tinere viderentur : Vt  tamen  [dolos  adhuc  torqueret,  multa  ceucinne  ad» 
modum  & jucunde  excogitata , etiamnum  omiftt. 

Nequii  autem,  audaciores  jam  jieri  hominet,Hon  [apientieres,  cati- 
fetur,  oui  veterum  traditai  adamantinis  fundamentis  fuffulta  j au- 
iintfollicitare;  ipfumque,  nsigisfuss  animatum,  Sifyphi  (axo  majm 
volvere,  fulpicetur;  adeoque  vel  Jofepht  Scaligeri  infortunio 
monitum,  qui  impetent/ anime  divini  Archimedis  nomini  infultarat, 
ab  his  inceptis  deterreri  polfe,  vel  etiam  debere:  Ille  potius, 
immortalitatem  ex  novis [uis  in  hoc  pulvere  inventis  confequi  anhelant, 
amnem  fibi  pojieritatem  demereri  poffie  confidit;  Neque  tantum 
Euclidis  pracipua  quadam  Geometria  Elementa  convuWbm  iri;  fed 
fltfimul  Archtmedisi  vcieTattaqacomttium, famam,  &do{hittalo- 
liditatem,inelunabili  quodam  fato,  boc  tempore  ruituram.  Nempe  huc 
rpeftant,  libri  fui  paginz  primores  feptem. 

Quum  itaque  non  modo,  Pjihagoras,Eudoxus,&c.  ad  rei  ve» 
ritatem  non  omnino  penetrarunt,  fed  8c  quadam,  qua  veteres  reSe  do- 
euerant , ftniftra  recentiorum  interpretatione  funt  depravata:  Ucrique 
malofuccurrendum  fiacuit  ,pag.  9 Itaque  & recenliotet  omnes 
inquit,  reprehendam,  qui  antiquos  non  intellexerunt ‘,  & antiqutscof 
figam,  qui  male  quadam  proJiderurJs  Utrofq,  injiq>er  nova  ioQmus.  Acq; 
hzc  quidem  eft  fufccpti  ratio. 

Quanta  vero  hoc  curi  przftltum  fuerit : rucceffu  quanto; 
non  item  gravabitur  indicare.  Qtiam^  is  enim,  pro  eo  quo  erae 
Mcatn:ne,&fdgiciute,  duarum  horarum  fpacio  illiut  doUrtna  funda- 
met4a  excogitaverit,  quam  tum  Veteres  tum  Rcccodorei  omnek 

A » . 
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haft^nui  igniraranct  attamen,  ne,  nimU  feftinam , aut  cxeor 
parcarirec  catulos,  aut  informet;  lambendo,  Strclambeodo,. 
fatis  profpexit : quippe  in  quibas  deinde  exmniandis  integro  quin- 
quenniofuitoccu^oiut.  Pr^efat.  p.2.  qjod  8c  fubinde  itidem  mo- 
net pag.  feq.  Succeffii  autem  eo  faftiim  cft,  ut  8c  Deo  opL  mex, 
humillimis t inquit,  gratias  agere  deberem,  qui , aJ  inveniendum , inge- 
nium fufecit-,  & difciplinis  Mataemaiicisgraiularit  qstod  certiora  in  fo- 
jierum  tradere  pjjfint : Idque  eo  magii,  qao  eft  falfum  invenif* 
fe,quod  omnes  fapientes  verum  credebant-,  quam  nevi  aliquid  in  eorefe» 
rijje,  de  quo  mulli  ante  dubitaram,  quod  monetprxf.  p*i.  Ecprop, 
tcrci, nontMttsm  Eutocium  ytheomm,  totam^  antiquitatem ne» 
dum  juniores  omnes,  cra(Il!limz  incufat  ignorantis,  pag.  88,  S9, 

99,  100,101, 117, 161, 165,166,  167,  i6q,  173.  Verum 
ut  Euclides,  tanquam  in  haccaufa  viiJus,  circinum  & regulam  (ibi  tre* 
det,modcftui  petit,  pag.  148.  Aeque,  fe  judico  ,n»mortaie«fyl-  * 
hi  inventionis  gloriam  comparavit,  pag  ulc* 

Quoniam  autem,  utut  (dolum  vulgus  arceat , quid  tamen  leQer 
candidus  & eruditus  iuJicaverit,  audire  non  refugiat ; przf.pag.3k 
facis  forfan  fecurus , fe  album  inde  calculum  reportaturum; 
nec  adverfam  metuent  fententiam,  ^uod,  inquit,  judicium  camra 
quinquennale  examen  msgno  molimine  intercedet : Noii  abire  fore 
judicavi, hanc  novam ipliut  dodrinam  ad  examen  vocare;  ne 
^ fibi  opui  fic,  quod  fafturus  videtur.  Elementorum  librum  quintum, 
editione  fui,  coramsculare.  (^ippe  ego  me  Lelitrem  candidum 
fpondere  aulim,  quam  inccrira  erwdifw , penei  aliot  edo  judi. 
cium. 

Et  quoniam,  td armenUorum  ignoratione  ,recenthrum  errores  [uc- 
trevijfe  ( ibidem  ) fufpicacur.  Quod  & fubinde  aliquoties  repe- 
tit ; przfertim  pag.  1 96,  nempe  Juniores , quod  rerum  naturam  ia 
Canonicis  nunquam  conjideraffeni,  adeoque,  quid  ratio  effet , ignorarent, 
mon/trofirm,  & contra  nituu  decreta  natam,  rationis  compojiiionem,  ex- 
cogicalTc:  Et  pag.  1 01.  ll/tfi,  inquit,  errore/,  ob  negle^um  Mufteet 
ffiiJium,  Mitbemaiicis  Deus  immlfit-,  utiolim  Deliis  Apollo  peft:m,quod 
Gecmeirin  nulhm  illi  operam  darent.  Et  quz  fequuntui*.  ( <iuafi 
quidem  cx.Harroonice  ftacuminanda  edet  Geometria  , pociui 
quam, ex  hac,  illa.)  Etproindt  (utait,  pri(.pag  3 ) Hee 
tnaxim:  optaret,  tam  fua  qum  LeQoris  gratia  , qui  ai  hnc  legenda  & 
examinanda  accedet,  ut  antequam  cenforia  virgula  quidquSdamnare  (u{- 
tfpiat,  exempla  hujin  mva  dolhinn,  quje  in  Uamemcu  natura  menfira- 


Vt  T)iaIo^imr,  ^ 

%U,pohe^trfndti,  &c.  Sciat,  velim,  etiam  hac  exparte  optio^ 
ni  fux  fatisfaftum  iii.  Neque  me  ab  Haimonicii  eoufquc  «b^ 
horrere,  quin  qux  inde  protulerit  probe  imeJltxerim,  & quaif. 
tum  iatiseft  perpenderim.  Utut  ego  inierim  nihil  tx  Harn-o^ 
nicit  produftum  video  , quod  vel  profundx  admodum  fitfpe- 
culationis,  vel  fenfis  fui»  impenfe  faveat, 

• Priufquam  autem  novx  hujus  dodrinx  medullam  attingam^ 
occurrit  in  limine,  quod  monet,  prxf.  p.  6.  de  Authojum  Itcif 
aliquot,  qux6r/cet^L«jfinfed<«<l4Cf«f«jJ.  Ratitum,  inquit,  in 
veriendii  iilis  &emHmlamlh  ( utinam  non  & commaculandis  ali- 
quoties) frdjHterm,iUi  dmumc$gntf(entt  gui  dtUorum  vnfmes  in 
jprxfrint.  Nom  & ( quod  quidem  verum  cii , nec  vel  ipre  hac 
ex  parte  excufandoicft^  doQifiimi  quidem  uiriy  in  bk  interdum 
hallucinau  Jant. 

Sium  enintj  inquit,  turpe  eff,  qutd  Jt\,  Setli^ , trr  in  Gr^cis  & 
Jjutink  literis  fummuSi  if ityJyior  voe  A B,  b r,  interpretatus 
viutft  eli$l4. , etiam  dedosvnos,  fegaentisjrKeftangulum  fub  A B, 
B C,]  cum  vertendum  effei  [ R.c£tangalum  ab  A B,  BC,]  nempe 
contentum  , «ea^nitov.  Quod  quidem,  utut  cenfuram  forte 
aliquam  mereri  polfic,  ( nam  revera , ri  vjw  A B,  B r , vel  dc 
brevius  dici  non  raro  folec,  ri-iai  A B r,  latinius  dicendum 
e(Tef,  quodredis  A B,  B C,  vei  fimplkitcr,  quod  ab  ABC  , ronri- 
netur  redan^uluw',)  tamen  ncc  adeo  turpe  cft  hocSphalma,  ('cum 
fenfbm  haud  omnino  immutaverit,)  nec  etiam  ab  ipfo  primo 
detedum.  Id  enim  jam  olim,  ante  annos  pios  triginta  notd- 
verat  HonoratiiTimu»  D.  Hemitue  Savilius,  C a me  non  fine  ho- 
nore nominandus,  ) in  fu‘u  ad  Euclidem  przledioni- 

bu».  _ j,  tr* 

Vetbmid  omnino  turpius  eft,  quod  ab  hocauihore  fepilu- 

peccatur ; dumneihpe,  f illud  Scaligeri  mendum  vitare 
volens,)  To  vs9 , & tJ  iflre' , C qiix  apud  Euclidem, reliquofque, 
accuratiliimedifbinguenda  funt,  quippe  diverfi  admodum  iigni- 
ficaius,)  ille  plane  confundit  i utramq;  exponens  per  Latino* 
-rum  tf,  vel  «16.  Exemplum  efto , pag.  48. 1.  17.  . St/ 

W kQ  cmtiw  rieiffri 

«'V*?  A 0 7»'  vzra  B 0 r • Tutis»  , t«'  >Iw 

X0  iii  ^ 0 H , rgof  Ti  vwB  B © r , iir  ^ ©H  . Ubi  ni  accu* 
Miiffime  diflinguantur  n'  ^ , Si  rb  -iin,  f quorum  illud 
Quadratum  innuit,  hocKe^tanguUim,)  nihd  inde  fcirfiis  dici- 
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ctur,(ed  confundentur  omnit*  Ac  horam  ille  ucranqne  per 
vel  «Mndifcrimlnacim  reddit)  Et,  niti  ex  abundanti  (lipple- 
vifTec  voces  ^idratum  8e  R€QaniulMm,qax  in  Grxco  textu  qoo 
habentur,  confuditTet  omnia.  Sic  enim  reddit  ( negle£ta  pla« 
ne  przpoiicionum  vi,)  Ai4i  hinc  quoque  dico,  quadratum  ab  Ati 
in  H 6,  ad  quadratum  aC  H in  H F,  majorem  raiionem  baberCy 
quam  quadratum  ab  AH  ad  reftangulum  a BHC:  hoc  eft, 
Quadratum  aft  AH  in  MG^ad  Reftangulum  a BHC  in’HGs 
f Et  (icmulcoties  cum  illic,  tum  alibi  pallimj  Ac  omnino  po- 
tius cflec  (quod  fecerunt  quos  ille  culpat  J ut  <00'  fub,  8e 
i/vi  ab , reddatur,  ( ntuc  minus  Latine  forfan,  ac  magis  diftin* 
^e,  qnod  quidem  hic  fpcfiandum  erac,^  quam  ut  ucrumqt  pcc 
ab  efferatur.  Vel  falcem,  (i  f ut  genuina  vis  przpotitionisvan* 
retineatur  ) to  -Cgn'  B © r , hbc  eft,  t3  voo'  B 0 , B r,  -afiu- 
s;^^6/xu'or  ifioytytor , reddatur  quod  ( rtQiiy  vel  ) a reQi$  B H, 
h C,  lOtttinetur  ReQangulum,  ( nam  -ua«',  cum  Genitivo  con- 
ftruAum,  agentem  ut  plurimum  indicat  ,licut  apud  Latinoi 
ab.  J tum  nullo  modo  commodum  eft,  ut  & im  tic  reddarurj 
puta,  n'  iuni  A0  , hoC  cft  n'  id  A 0 ^afofjutiop  itff  dyi^ 
votj  reddatur  quad  a retia  A H deferibitur  quaaratum.  At  in- 
qukr,  Annon  W fignificat  ab  ? Omnino , inquam , ( ficut  8t 
vrd  fignificat  fub,)  Ac  non,  ficut  quod  rthis  BH  HC  conti- 
ntiurrehangklumy  ilbt  rc&xcontintnt',  Cic  quod  recta  AH  de(m- 
bitur  quadratum,  illa  deferibie  re£ia{  (cd  potius  Geometra  od  il« 
lam  reftam,  vel  fMper  eam.  Vertendum  igitur  effet  td' ^ A 0, 
quodad,vclfuper,  AH  de/rriHtMr,  aut  fit,  quadratum : vel  etiam 
per  ex,  ut  ^vku  ( yoviquvor')  Latine  dicitur,  quodex 

tigno  fit:  vel  denique,  citra  prz  politionem,  quadratum  reda 
A H : Non  autem,  quod  hic  auihor  ubique  facit , quadratum 
ab  AH,  ob  caufam  jam  fiipra  didam-  Atque  hoc  quidem  ad 
IpfiusCriticirmum  critice  reponendum  duxL 

At  interim  non  nego  quin  hac  ex  parce  laudandam  nonnnn- 
quam  przftitenc  operam.  Sed  & non  raro,  quz  vel  maxime 
erant  emendanda , ille  minime  animadvertit.  Non  raro  etiam, 
qu2  prius  erant  fatredeconftiruta  , reddidit  depravata. 

EjufinodI  quide  egoipfiui  reputo.quod,  dum  in  rai^» 

• onis  definitione,  5 d S*  Ao^®-  XJ»  Jdo  puy.iar  o/^to)4»«r  a omhioi* 
yira  rg)<  -xoieL  ^ait.  magua  dirquiiition;  inquirit.quid  fifl 

illud  n up  9w\nt^n»T4  * ( dc  pro  poft  videbltUTt ) quid  interim 

illati 
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Sllad  co/cS  figniiicec,  ncuciguam  eft  foHcltns.  Sed  CaViot, 

fateor  fequueus ) exponit  quadam  relaihf.q.  1.34.  vel , ad  funw 
mum  } xtrtt  qit^edtm  reUti$ , p.io.J.  27.Et  alibi  ( ut  & fmiilrfn 
Aridoxeni  definitionem  pe(*.8 3.  /.ao. ) quafi  quidem  to/«c  (an» 
tundem  lignificet  atque  tjV  qutdtm , vel  cert*  quadam.  Cum  cer- 
tum iit  ex  perpetuo  iliiut  vocia  ufu , •moiif , qualitatem  re(pi» 
ceie : neque  tam  indefinite  aliquam , quam  altquaUm , (eu  potlut 
qualitativam  habitudinem  hic  innuat}  qux  nempe  prxdicanentfi 
Qualitaiii  fpeflet.  Et  quidem  in  accurate  deficiente  , nullo 
modo  ferendum  videtur , ut  ratio  definiatur  indefinite  ratio 
qtuedam , (cd  deteminandum  erat } quanam  relatio.  Cum  cniih 
Ut  eft  notiflimum  varia  (int  admodum  relationum  (ive  habitu- 
dinum genera,  determinandum  erat  ( fiquid  definite  proferre 
velit ')  quod  genu»  relationis  hic  fpefietur. 

Nec  quidem  fufficic,  quod  dixerit  Euclides  mMxinl» 
fuundum  quantitatemi  nam  vel  mr  ^nm  funt  etiam 

varia  genera.  Atque  hoc  quidem  potuilTet  ille  ( ni  maluilfec 
depravare)  ex  rcholiafte  didicUTe  ,quem*  citat  fag.  1 1.  /.  25.  xi- 
yra.1  ^ ^ • <T  vJ  ( lege  ^ 

Efi  autem  & alia  ( inquit ) qua  aicim  rtlaih , [eiundum  extejfum  & 
dtfeOum.  Nempe  , prxter  eam,  de  qua  illic  agitur,  relatio- 
nem, qux  ildtio  appellatur,  eft  8t  alia  inquit,  Relatio  five 
tiabicudo , qux^Difertntiam  fpedat,  five  exce(Tum  & defe6lum  : 
qux  81  ipfa  quidem  eft  » , (ed  ndn  ani» 

ett  * quippe  illic  folummodo  exceftus,  quantitai  rpefiatur,  non 
qualitas}  five,  quanto  fit  hoc  illo  majus,  aonquaniuflO'  Duro 
autem  hic  Author,  pro  legendum  vult  ishott  ^ proifua 
ballucinatur.  Non  enim  C quod  ille  putat ) de  qua  agitur  re- 
latio , <pux  Ratio  dici  (olet , eadem  & alio  nomine  dicitur. 
JLe latio  fecundum  excejfum  & defeQumi  (cd  plaue  alia.  Eftque 
fioc  fuorum  >;^(r/o(3wfu(T«r  unum. 

Sin  qqxratur , Ecquid  hic  Qualitatum  fit , in  Ratione  (Ive 
Proportione Notiflimum  certe  eft , ut  figurarum  magnitudi- 
nem ad  Quantitatem  fpe6:are,ita  81  figurarum  (peciem  ad  Prx* 
dicamentum  Qualitatis , nempe  ipfiut  f ut  loquuntor^  fpeci- 
ern  quartam.  Conftat  autem  Figuratio , five  fpcciernm  figurx 
jdeterminatio  , duabus  potiftimum  partium  ad  invicem  habi- 
tudinibus; puta  Ratione,  8t  Inclinatione.  Quarum  itaque 
mzaquc  eft  at  qux  Qjjamu«um,  puta  Figuram 

determW 


ig  AJverfut  M.  MciboJuH 

dctertntnint.  Illa  quidem  , hacc  iufetn  7I 

' quippe  ex  comparacorum  Q^uantitare  d^ndet  illa,  hxc 
cxSicu.  Aeque  hxc  quidem  li  probe  iiue]lexi(]ec  hicAUchof, 
non  tantum  tibi  facellere  negotium  oput  haberet,  ut, quid  fit  « 
mnKiKiviT*  veid  , magno  molimine  exponat. 

Alterum  ejufdem  , ( quo  fag.  1 3.  /.  a.  & 9.  pro 

perperam  fubftituidet  ) cum  ipfe  in  erratoruin 
catalogo  revoca?eric , ego  pro  refticuto  habeo , adeoque  prx- 
tereo. 

Dum  vero  pag- 10.  & t i.  ( 8t  alibi  padim. ) pro  itanto  fub- 
ftituic^tffam}  8e  pro  ^anutate , ^9tit4iem\  id  admodum 
abfurde^adium  videtur.  EcquU  enim  mortalium  7«  «onr  p.io. 
1.17.  r quod  in  fuui^<  & //«e/sjutrar  mox  eft  diftribuenduro  J 
interpretatui  elTct Et  quii,  quxfo,  non  plane  mira- 
bitur, dum  hxc  verba,  [Un-  33.)  «kxix^tk  tb  «t^r 
n fuutix*f  «ov¥  ' n ‘ exponi  videat, 

eji  urminus  ctntinui  quoti , & quoiitas  dtfaeti  i Cui  8r  fi- 
milemox  occurrit,  ( Di/enwii  7»' «»nalx#r  iS 
7TO0or«  quod-n  7niA/x«r,  od  quoiiioietn  continnam  tefcraiur,  Ti-iroah 
td  dijeretam»  Dic,  6 bone , quii  unquam  ita  continuum  quotum , 
dixerit,  aut  quotitatem  continutml  Solemus  quidem  noa 
raro  HudntitMtm  , tum  de  continuo , tum  dt  difereto 
dicere  } de  magnitudine  , inquam  , perinde  atque  de 
multitudine.  At  qui  ita  Huotitmem  dixerit,  tu  certe 

frimui  ei  mortalium.  Ojiantut  numeius  t interrogabit  quili- 
et}  aCfaetmagnitMli,quxritQcmo;  fed  quontum  magnitudo^ 
nit- 

At, Inquit,  moeirvttti  qnotom  potius  quam  quantum,  »r 
tumanhixtf  id  confunderent»  Dtferur.lenimmaihematicit  ri  mrt/Juoo 
&ri  Tene , quodri  mxixsr , ad  quantitatem^  fm  potius  quotitatem  ^ 
continuam  referatur  j ri  veaio , ad  dijeretam  .*  quomodo  & in  boe 
^ebrifo  accipiuntur  mtionlrtif  & oroaiTot ; adeo^  boc  ultimum  nove  VO’ 
cabulo , necefiitate  adduQuSj  verti  Qyotitai. 

Miror  equidem , quam  hxc  parum  critici , a viro  Critico  , 
6nt  prolata!  Ds^aeiitrierantinae  , mododiAumeft.  Si  enim, 
quod  ille  vult , quotitai  ad  diferetam  tantummodo  fpedev 
quantitatem,  qui  poterit  ille  fme  abfurdo  dicere  quotitatem 
Continuam  ? Deinde , dum  ihnuit , it  wofir  ad  diferetam  qmami- 
laxem  referendum , 000  item  Ad  continuam  ;ic^rum  hailucinatur* 


' De  Ftt^icnilut  Vhkpm,  # 

'f^onenTn^  mnV  (^utrnum,J  Mrinfmt  qtianti' 

tacedifcrcra  iiHciatiiT)  didtur.  n«««r  aotcm,  ?clde  quantitate 
ingrmrC)  proac  nriquc  fpctiti  fccminuac  & difcretz^  in- 
differcmrr  (rhabec  Ttl  etiair  fpcciatim  de  continua  dici  foIeCr 
£c  «-«MTirf  in  fcholio  C prcur  m-tut/nn  opponitur  , 8c  ad 
diTcrttam  quaptiiatcm  rcftiingitur  J iac  quidem  n^e  ^aeii.. 
fer  vertiiur  \ ncn  autem  tam  a ar«a)a,  quam  a «ran , dici  intel* 
ligcndiim  cft.  Cuod  autem  ille  inter  ri  mAfaer  8t  ri  ireelr 
diferimeo  aflignat , t mnino  fuum  cft  , non  Mathematicorum. 
Sunt  enim  \el  plane  idem  , ('quetieiiu  mperd  -tnaif  de  conti* 
DUO  fpcciatim  c icitor ; ) vel  lahem  riwoir  tanquam  genua 
cum  de  ci  minuo  tum  difereto  indifferenter  dicitur^  ri  m- 
y (peciatim  de  continuo  Dum  vero  fewaWr,  fMtMnvcr* 
ciffe  dicit , ne  cum  «rataer  id  cenfunderet  j admodum  & hoc 
imptudenterfaftum  cfti  vertillediiqoidcra  qiunn/mytc 
winijur  fUJtr  mefinkm,  (ut  genuina  utt iufque  vocis  vii  conferva- 
retor  t 3 ^ n*qur  f$«m  miu.  Quippe  n meS  quMtitif 

duaefuncfpecietjmAlutfVfMainmagairtajSiWav  qummBba.  Vel,  fi 
abftraff  it  potius  uti  placeat,  Hutniiittk  duae  funt  fpecies  Mtgni~ 
lade  StMalritfda.Sin  metuac,nec  hinc  wa/R/rve  8tfd>^&  conluii* 
dantur)  Dico,  primo,  non  magnum  illud  effc  incommo* 
dun  , fi  ( quodeonteodit  hic  aatbor , p.  86  /.  9.  81  alibi ) can* 
tandem  fignifirent.  Deinde,  ut  accuratius  refpondcamus,  di- 
co vocem  (Jy*dQ- , nonnunmam  fenfu  concreto  fignificare 
rna  maffism , . nonnunqoan  mfii  abftraAo  rti  msgniiudinemt 
fto  grandorismcnfiiram } priori  (enfii , per  mignum  cuponl 
poterit ) poiieriori , plane  idem  effc  atque  feu  «raf- 

Mfy  mtffutudinm y uie  qutm  magnm-  Denique,  fin  adhuc 
duabus  vocibu  Gnrcis , utat  fynonimii , duas  Latinis  aptare 
volet, poterit  alteram, appellare ; alter am.panda- 
reai.  llt  nullo  modo  opus  fit  qmi  aut  qu$iit4iii  vocem,  pro 
qw4Mi«aut  qaeaiittfie,  praeter  come  exicmplum  , fufiituere, 
ubi  vel  de q«4fitil«te  continua , vel  edam  quantitate  in  genere, 
verba,  fiant.  Ubi  vero , quud  non  raro  fit , ri  voip , geneilt 
appellatio,  attribuitur  quantitati  difcrcix,  ( quo  fenfu 
jEquM  dicitur  «nrattf/,  aut  etiam /rmievi , ferri  quidem  poteft,' 
ut  voce  vertatur : Nec  tamen  interkn  neceffario  fiti 
fiam  St  qmnm  numerus , 8t  quanta  mulsiiuda , fine  foloecifmo  di- 
ci conluevie  i k ibriau  melius  quam  qsutmiumusim  , qimta  muh 

B fiMds  i 
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tiiuJoi  quippe  pochu  ad  nuineros  ( uc  loqitnoir)  Of^ 
dinales  quan  Cardinalei refprcic ; & quzrenti  quom  > refpoa^ 
dendum  patiui  pr/4iMf » , tertius,  &c.  quam  «nw , dw , 
tres , &C.  E:  quidem  vel  magnicudiaum  voces  omnes,  etiam 
Mulcicudint  non  raro  actribjuncur ; puta  dum  numerus  alius 
alio  mdsf  dicicir,  aut  minor  ',  item  meximm  , Sc  mtmmtu  t fed  S| 
magnm , parvNv,  &(,  uc  nullo  modo  mirandum  nc,numerua» 
dici , mair  quantum ; nec  opui  fic  uc  quotum  fabiHtaamut. 

Eiufdcm  com  nacised  , quodpd|>.  87.  l.  9.  n 

ri  fiio  Sito  i»  roit  cvutj^l  ^fotnr,  0 <A}  iMKtirtu  ^ 

S Sil  » ytitf/iifU'  ri  5 c»  uei>fx9» 

li  ttu9fiuilnci  cxponic , ^jonimi 

^^li  aliud  ejt  in  corpori^Ni  (onunuis , quod  magnittede  VKaiur , cirts 
qujmimfrimis  vrr  fatur  Geometria',  alisodiadefcretia  ^ quod  Numtrtu 
txiftit , circa  qaim  Ai  itbmeiica  occupatur.  Quali  quidem  quotum  ge- 
nus cflTct  ad  qum  magnum , 8c  quam  multa.  Neque  hilo  melior 
eft  , quamfub)ungic,  correftio  , ha.  17.  Reiiiu  ferte  Tiara  ai^ 
perteretur  Aliqaocumiquiamamefi^uotum,  Imo,  inquam,  rc6biu| 
verte  recur  Alrquamum , quia  non  quotitas  , fcd  quamiiar , geniM 
cilad  magnitudinem  8t  multitudinem» 

Sed  nimius  eifcm  ii  ipliui  omnia  vel  vel 

, quz  padim  adtniiit,  notare  vellem.  LIcuc  enim  Crkicu» 
admodum  videre  vcUc,aui etiam  Hypcrcddcue,  ( aliiiqoe  /g- 
iMranliam  8(  uegleffam  Graea  Uteratwa  culturam , ejuaii  ipU  Mup 
Intclligat,  multoties  exprobret;  ) quinquotius  nactexpilinia 
non  raro  habendus  (k,ego  nullus  dubito ; nec,  credo,  du- 
bitabunt alii , h velcenfuras  e']us  critice  expendant.  Ego> 
omilfis  aliis, eorunv unum auc alterum,  qux  ad  przfcni  fpe- 
dent  negotium,  adhuc  expendam. 

Hotum  alterum, ^rchimcdiapr«f>.^/ii.a.de  fphaeraSc  cylin^ 
dro,  fpedat,  cum  EutocU  io  illam  commencariit, 'p  41. 
feqq.  Cum  enim  fe  alibi  , in  librariorum  mendis  expurgandis 
diligcntiilimum  oftendit  t 8c  laudandam  aliquando  operata 
impendit;  hic,  vel  data  opera,  ntgligens  videtur.  Nani 
p,  41.  /.  77  pro  /irAcar/or  r quod  lebrarioram  incuria  irrepferat  j 
rpftitiiendum  erat  JiirKaQtarm.  Quod  quidem  liberarii 
mendum  ede.,  vel  hinc  patet . qUod  in  hului  propofitio* 
nii,  tumiadmi  p 42, /.4.  tum p.  45./.  i6.  ( uW 
ipfa  p opofitionis  verba  erant  recitaisda, ) l^kur  Jh^aOtu] 
nnaJ^i^daiar . quod  indicio  eft»  iu  inipla  propofitionc  Ic** 

dum 
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Anm  fuifle.  S<d  & (ic  legitur  Izpiui  ia  demon IractonU  curris 
culo ) ^44- 9 3 11*  & in  comnuncariii  Eucocii , p.49  /.29. 
8tp.55J.a2  8tp  do. /.18.29.  8tp.62./.I5.2  3 SCTc/isXaff^loi-ap  55, 
/.19.  Similitcrp  45. /.  9.  ubi  item  irendole  legitur  /mitffiojr. 
reftituendum  erat  Quod  quin  libraiii  mendum 

Tk  , minime  dubitandum  cA  ; quoniam  ubi  hic  ipfe  textus 
ab  Eucocio  recitatur  p.  49.  l,  29.  re£le  legitur 
Atque  eadem  etiam  adhibenda  erat  correflio,  p.  43.  L 3.8« 
p.  45.  l.  29.  8tp-  £0.  /.  13-  Similiter  ubi  in  editiene  BaiilcenG 
mendofe  legeretur  /n&Jmor  ^ ille  non  minus  mendole 

iubftituic , yiyQ-  ,p-55.  /.  6.  cum  omnino  fuftiiucn> 

dum eflet  Aty®- } quod  quidem  vel  ex  /•  p.  fatis eft 
manifeftum  ubi  /<aA«iri'«r  legitur  , uc  8tp.64  /.4.  Eodem  mor 
do  ubi  alibi  in  eadem  editione  BalilecRU  , corrupte  legitur 
fubftituitille/i?:A«ri«,p.  47./.  14.  cure  potius  (iiAi* 
tuendhelTet  Sed  8t  alibi  pro  /'<«A</ei®-,lubAituea- 

du  /iirA«e/»r.p.  60./  32.&  p.pa./,i j .8t  p,d3./.7.Et  pro  TfiTryArt' 
©-,friflA<t#Ur,p.63.i.  io.8c  p 6\-l,9  8cpro/iTA<te/a,</U'3rAae/or*» 
^.^4./.  15.  Quanquam  cnim,huic  quide  authori,  perinde  forCui, 
fint  KtyQ-  8t  Aoy®-  ' non  tamen  vetcii* 

btii  Geometris  perinde  (onanc  ; quod  five  ille  neget , hve  ig« 
noret,  probe  norunt  alii. 

Parem  emendationem  delidere,  Scholii  pag  30.  Nempe 
pro /191-Ai/ei®- i fubftitiiendum /<crAde/«r  • 8cpag.3i. /.35.  pro 
9yiTA<t<r<ar , ' & contra  L 16.  pro  (ub. 

fiituendum  Tf/»Ade/»r.  Sed  8c  Ibidem  S Aiy®-  iU-mr  A/*, 
expofuiflet  potius  reUentm  ex  binit  cs»»pji}/tsm » quam  rationis  ex 
binis  tonftantem.  Adeoque  fenfus , qui  jam  plane  turbidus  eft, 
perfpicuus  eflet } OC  K^yn^  ir/A/exipsi  w 4rJ< //wAde/o/  «W* 
^ «T»  p4r  ydf . dk\’  iv  i A«y©- , • inTOr  Afo , 

'spr.  Hoc  ea,  Nen  iuit  Euclides  ( 10  duas  ratioDO  unint. 
tjft  duflai,  (puta  i4i==i*a=^,)4«tfd  etiam  vtrm ; ftd  ra- 
tiortem  3 tx  binis  (mp§fitam  efe  dupUeaum  i puta  t x j;  ==  * eUe 
duplicatam  rationis  i . quo  quid  efle  potea  magis  pcrlpicuump 
Hoc  autem  • dum  ille  hc  exponit  , N$n  dicit » duas  raihnet 
unius  efe  duplai ; qued^tiam  verstm  t fed  rationem  ex  binit  confianiem 
tjfe  duplam  1 ecquis  inde  fenfum  ullum  commmodum  eliciet  P 
(qdam  frigide  autem  hoc  interpretetur  Mcibomiur  peg.  171. 
1. 10*  qulvolcCj  videau  J Sed  & requente  pag.  /•  35« 

fi  a 
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rf/TX«ri8r,Tegendura  TfiTA*«or«,  & concra  /.  15,  pro  «rt»* 
TKciiriopti  t legenduin  Tfur^irM. 

Supcreft  adhuc  aliud  > quod  & omnium  turpUOmum  eft  jr 
quo  perpecuo  peccat  i & quidem  data  operae 
Nempe , cum  apud  Euclidem , reliquofques  X9>>(^ 
r<@- } TiTf*»A*T<®"  j &5.  atque  a»^^  J^/irA«> 

riwr , TftTK*rl»p , T*rf*TA*y/»r  j 8cc.  immine  quintum  di« 
fcrepent ; Ille hsc ubique, vertendo,  confundit;  nec  aliter 
hzc  quam  illa  exponit*  Neq;  folum  iufe  negligic , ^ed  nec 
ab  aliii  obfervari  difcrimen  patietur.  Adeoque  cum  interpres 
tes  Latinos  videat,  C ampanam , CUvium , &c  fquo  difcrepanti» 
aro  illam  utcumque  retineant ) illic  rationem  duplam , triflam  , 
8tc.  dixilTe;  hic  duplicatam,  triplicatam,  rpuadruplicatam,  8cc.  quam 
deinde  (ut  ait  pag.17).)  Uqumdi  ftrmulam  omnes  Mathematici  tf 
jurparunt:  exclamat  ille,  (quali  horrendum  aliquod  facinui 
accidUfet, ) OJbipendamGrac£  Lingua  igmramiam!  Cquodnem« 
pe  nefciverlnt  homines  THunii  & tb  une,  HCdem  vocibus  Latinii 
cife.Te;  neq;  Ao>»r  «T/vai^v/ok,  & a jppr  j^/TA«vior<t  confundere;} 
at4i  errork  faditatem ! ( quod  nempe  malint  diftinftius  loqulr  ^ 
qua  non  vulgus  Mathematicorum,  fed  Duces  atque  Principes  inclarueruniL 
Nempe  non  modo  Interpretes  Latini,  fed  8c  ipfi  Grzci , Eucli# 
des,  Theon,  Eutocius,  &c.  quibus  diverfa  Tonant  (/Iita^v/©-  8| 

* quippe  ncTcicbanc  pariter-,  tum  hi , Grzce  loqui  j . 
tum  illi,intelligere:  utpote  ab  Euthjmie,  Hermotimolque  , (qua 
fibi  fecit  nomina  Meihomim ')  nondum  edofti. 

Dicet  fortafle;  8t  fi  Etymon  fpe- 

ftemus,  perinde  fignificare  *,  nec  elTe  cur  hzc  vox  magis  quam 
illa  reddatur  tfbp/icar«;.  Fortaffe  quidem.  Sed  nec,  inquam,  fi 
derivationem  Tpe£iemus,  differre  videbuntur  dstplus  Se  duplicatus^ 
( atque  alibi  forfan, extra  hunc  cafum,  promifcue  ufurpantur,) 
at  Taltem  ufu  differunt,  tum  xiyQ'  8cVjTAAv/«r,tuc& 

ratiodi^la  Se  duplicata. 

Dicet  porro,  Lexicographbs,  8r  nominarim  Sttphanum,  pro 
Synonymis  habere.  Nec  mirum,  inquam,  Lexicographoi,(utar 
viros  doftot,  8c  Grzcz  Linguae  peritoa , fi  non  &perkos  ma^ 
thematicos,)  haud  fcmper  Lynceos  ede  in  vocabulis  Mathema* 
tich interpretandis ; ( przfertim  dum  quid  ex  ufu  Matheroati^ 
cis  peculiari,  magis  quam  ex  vocis  Etymo , dependeat : ) Neq$ 
ciUm  tam  a Lexicographoran  interpreurioalmit , quam  a Ma» 

fpa^rum 
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ItllefmitlconxnBdefinltlonibas  «petendz  funt  cjafinod]  tocuiA 
interpretationes.  Et  quidem , iifdefD  Lcxicographis, 

8c  cmfittiii  tantundem  fignificanc:  Nec  tamen  interim  volet, 
credo,  Mcibomius,  ut  Ai^®- c^|K«etG’,  8c  ao^®- urfuf^rjapod 
Vlathetnattcos,  promircue  ufurpentur. 

Miillt  autem  bis  crkicifinii  • C qui  ad  Grammaticam  magli 
pertineant,  quam  Geometriam,)  ipfius  de  Rationibus  & Prty- 
portionibus  novam  doRrinam  perpendamus, 

Ratio,  inquit,  qfuGrdtk  didtur 3 fecundum  gum  bcc ai iU 

lad  rationem  Mere  adfmamus  , Duorum  ejujdtm  gener k terminorum 
inter  fe  certa  relatiot  definitur,  pug.p.  At , inquam , mutila  efthzc 
definitio  ? Annon  enim  Pater  & FUius,  funt  termini  ejufdem  gene* 
fit  f Annon  eorum  inter  fe  relatio,  puta  Paternitas  & Filiatio, 
^ certa  relatio?  At  ea  certe  Ratia  non  cft,  de  qua  )am  agitur. 
Claudicat  itaque  h«c  definitio.  Sed  vel  Magnitadraamad  invh 
ccm  relatht  aut  etiam  certa  relatiu,  non  omnii,  efi  Ratio : nam  a4* 

^ i>A»iT«r,  ut  ex  Scholiafte 

modo  audivimusj  quz&ipia  non  minos  cft  certa  re/aiis , quam- ' 
qpiz  Ratis  dicitur. 

Deinde,  Rationem  deftribuent,pig.  13.  Sfc.  aliam  vnlt  efiir 
Jiaiienem  Aqualem  } aliam  Inaqualem\  & quidem  vel  Majorem, vcF 
Minorem.  Cum  dixifiiet  potius,  Rationem  aqualitatk,  inaqualitatisy 
•SijeritaiiV,  minoritatitj  vd  etiam  Rationem  aqualium,  inaqnaliumy 
wajerk,  minoris.  Nempe  hoc  vellet , loquitor  tamen  minur 
accurate.Quippe  Rationum  nulla  non  eft  tum  2quaIis,tom  In- 
qualis,  8c  quidem  tum  major,  tunr  minor, .prout  illacoin^ 
aliis  aliHque  comparator.  Puta  ratio  3 ad  s , zqualit  eft  rach' 
oni  6 ad  4 , major  autem  ratione  6 ad  5 , minor  tamen  quam< 

4 ad  3.Rationem  autem  majcrem(irKellige,  rationem  roajorita* 
tii,  Jfubdividit  in  multiplicem, fuperpartiaJarem,  ( (uperpertieaiero,- 
five , ut  illt  loqui  malit, ) fuperperiem,  multiplicem~]uperparticula~- 
rem , fuperpartientenr,  Cve  ) multiplicem- fuper» 

penem  i recepto  more.  & rationem  minorem^  feu  potius,  mi- 
noricatis  J fimiliter  in  fubmultiplicem,  fuijuperparticularem  &c.  eo^  . 
dem  modo  qao  alii.  Quibus  duro  Ille  ceniors'  tradi  fo|/e  infinnat) 
metuo  ne  qnz  ille  pro  certioribus  habet , pro  magis  incerti# 
fint  habenda  quod  fuo  forlan  loco,  com  ipfa  protulerie,vide« 
bitar. 

Dom  auum  diftributiotu;  hop  fi^jaDgi(:(p.  15;)  Fbrrt^& 
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mtneniKmytiumtTi  ad  numernm  ratione  di(i,guand»  maior  ad  miiHrm 
in  nulla  fuerit  fradiff  arum  rationum  t cujui  rationij  efl  limma  in  Hat» 
momcU,conteHtumhit  minimif  uumerij,i^6  ad  a43.0mnlno  fomni- 
f . viaeiur.  Nani  aeq-,  id  verum  eft;  nec  quam  fldfertinfiamia 
hu)ufraodi  quicquam  fuadet.  Eft  enim  ratio  256  ad  2±z, 
fuperpartieni  j.  nempe  fupercredecupartiena  duccnteiimai 
quadngeHmaa  tertiat  : ut  dividendo  patet.  Nempe 
^45  ) 256  C * iii  • Verum  quidem  eft  j in  quandeatibui  Jrre. 
tunalibm  ( 8c  loquuntur  ) Radones  efle  iBaumerai  quz  ad  h*c 
genera  non  reducuntur.  At  in  numerit , ^ five  integris , /ire 
etiam  fradifj  J qui  quidem  funt  radonalet  inter  Ce  omne^ 
j*"  illorum  generum  aliquod  non  reducatur. 

^ Sed , his  isilTjs , ad  ea  qu*  fibi  potilUroum  tradenda  fufccf 
pit  properabimus*  Sunt  autem  ea  faltcm  hzc  quatuor.  i.  Eu- 
tocium  , czterofque,  non  incellexiftfe  quid  iit  cmXixirvr ; 81 
, rationum  ■MAjxJnTut  mtie  perdiviiionum  quotientet  zftimafle. 
Adeoqw  quid  fit  rationum  compo/itia  parum  intellexiffe.  a.  Noo 
aliam  cuerauonii  doflationamt  triflationmy  &c.  quam  quz  defi- 
mcur  duplicatio,  triplicatio,  8cc.  10^5.  Adeoque  perperani  locut 

wm  Theoneni»aliorque,  qui /exfaf/MH  efle  volunt  tripli  duplum» 
bt non  nifi  ob ftupendam  Grzcz  Lin guz ignorantiam,  ali« 
leniu  olurpari  rationem  duplicatamy  triplicatam,  Stc.  atque  duplam» 
trip^p  Stc,  quo  nempe  , ratTKufimv , 8cc.  & /««xd- 

0iQ-yrexuKJf,Q-yPic.  diftinguantur.  3.  Nonearofemperra- 

,quz  majorem  quantitatem 
innuit,  ( puta  , quam  4 , J fed  eam  quz  ab  zqualitate  magia 
recedit,  leu  cujus  termini  magit  inter  fediftant,  ( puta  ratio« 
nem  J majorem  efle  quam  i , ) &propterea,  quzzqualiter 
ab  zqualitate  recedunt  ( puta  i ^ i j invicem  zqualci  efle^ 
4,  Etpropterea,  dumEuclidet,  reliquique  ad  unum  omnes 
Ceometrz,rationem,  verbi  gratia,  t minorem  habent  quam  J . 
mm  Euclidii  aliorumque  nonnullas,  tum  Cregorii  a SanRo 

elf”clTmitat!^*^^*”*^^  hoc  nomine /ei/«# 

Hii  ut  viam  fternat,  continuis  45  paginis  (nempe  a paga  6. 

E*.Eutocio,Eucl^,  Archimede  8cc.  loca 
q ^ am  Grzcc  8t  Ladae  reciut,  quz  (ecuturz  tradadoni  ma- 
ceriam adminiftrent. 

Tua  pag*  79,74,  c«ci9aqp)2vs  ^aa^,  inquits  Cmmat^ra- 

tionem' 
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fitnm  rntntitrts  fniuni,  ille  centies  81  duodecies  cowf  dnlt  *,hoc 
«ft.  }•  toties  pofitain  continue  mu! lipUcati  fite.quod  isniuti» 
deni  eft)  radicis  fi  , tot  contiouefequemes  potcftates  intcfil^ 
gat.  Cui  bono,  iple  viderit. 

Deinde,  totis  continuis  qnataor  paginis,  docer,  in  Minutiis, 

4 + + ,}  = f»  = >i.(qaodquisnefcit?)ltem4'*‘j‘*’  1» 

_ 1,  C-4  & tL  ^ 1 A r.  «f  X 

■=  •»  T I»  + I*  ==  i*  = ••  >^eu  ta  i»  — kt  • * a 

>*•  Quz Hquis  antea nefciverlt , ab Euthy*' 
miO}  per  me  licet,  difeac. 

Feram  C inqoic  p.  66.)  /i  RMthtimmtgnhtidtfit  ex^teunda,W4 
nujor  e/i,  cfMNi  rermiai  tangitu  inter  [e  diiOnnt.  Pulchra  quidem  de- 
finitio / atque  Euthyniio  digna  / 

Atintcrim  longe  aliud  eft  fua  mtjtr  uth , qmm  Euclidis  8r 
exterorum  omnium.  Quippe  illi , per  rati snem  ttitjerm , eam 
incclliguot,  qugexfofiu  qutmiiatU  plus  indicau  (prout  ex  per- 
petuo iftius  appellationis  ufu,  fatis  abunde  conftat.)  Adeoque 
triplum  duplo  majus  cHc  volunt , non  quod  3 > » magis  dU 
ftant  quam  2, 1 ^ C quanquam  8t  illud  verum  (it  t ) ^cd  quia 
jA  plus  indicac quam  2A.  Et>pari  de  caufa  fcmiflem  qua- 
drante majorem  elTe  volunt , ( hoc  eft,  fubduplum  ftibqua- 
druplo , ) non  quod  i , a, plus  diftent , quam  1 , 4 , ( quod 
f alfiim  eft ,)  fed  quia  ^ A plus  defrgnac  quam  | A.  Et  quident, 
ficut  integrum  eft  femiHis  duplum , fte  8c  femis  eft  duplum 
quadrantis  ; quod  quidem  ( amc  Mclbomium  ) omnes  faql 
(enferunc. 

Ideoque  Meibomius  vcl  perperam  novi  fua  definitione  expil- 
ent quod  illi  Mejsrv  rttitnis  nomine  voluere , quippe  definitio 
definito  non  congruet^  vcl , fi  ipfe  iifdem  vocibus  aliud  quid 
icitclledum  velit  quam  quod  illi  innuebant,  non  loquitur  ad  i- 
dem  ; adeoque  abfurde  admodum  eonim  propofitiones  faUi- 
tneis  incufat,.qupd  novx  (ux  nomenclatorx  non  conveniant, 
^ de  qua  nemo  lobrius  antehac  cogitaverit,)  fi  interim  versr 
fint  (quod  vel  Ipfe  nuila  fronte  negabit)  eofenfu  quo  tum  ip* 
£ba  loquutos  efieconftat  , tum  fani  omnes  illos  intclligcbant; 
];i«oquebanturfiqutdem  coftnfb  quem  voces  illx  tunc  temporit 
obtinefasbitaSt  quidem  per  omnia  retro  fecufohucnfqae  obti. 
nucruottnec  alio  fenfli  tnte Urgebantur,  aut  etiamnum  a fobriia' 
aceiligunoiAsquo  (cnfu  fi  vera  fint  qtt«  protulerunt falfitatia 

mioiiRe 
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inmiine  funt  acctifand» ; quii  enim  illud  jufte  poftulet , m Ei^ 
elidet, ante  bis  mille  forfan  annos, conjiciacj  quo  novo  fonfu  hai 
yocei  uflirpacarut  elTcc  Meibomius , eique  £ua  difta  accommo* 
det. 

Quo  autem  Cenfaloquutni  fit  Enclidei,  (miquique,,^  nequii 
dubitet } illud  7>  definitione  V>,  C quam  ipfe  refert  Meibo* 
mius  p.  )o.  1.4.)  determinatur.  £t  liquidem  definitio, utut 
nliit  verbis,  -eodem  tamen  quoad  rem  fenfa  quo  nos  ‘jam  diid* 
mus,  quz  ratio  fit  apud  illosdiabenda  ma)or,  oftendit. 

<^od  autem  ille  pag.  125.1. 1 1.  /al/am  tft  contendat  il« 
lam  libri  quinti  definitionem  frpt/Mew  \ omnino  ridiculum  ciL 
Definitionibus  enim  fuii  Mathematici  hoc  cantum  voltmt , ut 
feiae  Ledor  quo  fenfu  hzc  aut  illa  nomina  apud  fe  intelligeo- 
da  velint.  Definidonem  itaque  illam  falfam  dicere,  perinde 
cft atque  dicere,  Euclidem  nolle  ut  cofenfii  vox  illa  intelli> 
gacur,  quo  intelligendim  fe  velle  dick.  Quod  nequideoi 
Mtihtmm  dicere  fi^inebic.  Sed  aeque  dicere  poieft  , verbif 
ita  intelleftis  ,ut  ea  intelligeada  (e  velle  dick  Euclides , Propo* 
ficionea  feqnentes  falTas  cfle.  Hoc  tantum  ait)  majsrii  ratiMit 
appellatione  (e  quidem  aliud  quid  intelligere  quam  quod 
Intellexerat  Euclides  , ( aut  etiam  alius  .quiCpiam  fivn 
Veterum  five  Recendorum,  ) qui  nec  Euclidis  definido* 
ni , nec  propofitionibus  huic  definidoni  ctmfimtaneii 
congruit  ; fle  propterea  cum  Euclidis  definitio  fle  p^o» 
porliiones  utut  inter  fe  tads  confencanea  , ipfique  C eo 
ienfu)  veritati,  non  tamen  confentiant  novae  MeiboroH 
noraenclaturz  ^de  qua  quidem  illi  ne  per  /omnium  cogita- 
runt, aut  cogitaue  dederunt , ) falfa  omnino  ( per  logicam 
Mei^mit ) (une dicendsB  Nempe  ficuc  (quantum  ad  rado* 
■esminoria,  ut  loquuntur,  iiuequalitatis  ^ per  rgtiontm  m§» 
)srem  id  ille intelligic,  quod  alii  per  mnmemi  fic  fle  fortalCa 
per  frfp/ii/0oem/^asi9  id  ipift  iotclligic,  quod  pcc  t«raM 

aiUi. 

Sed  exfempla  videamus  quibus  hancliiam  doftrinam  exp^ 
nic.  ^modo  ( inquit  , f-yb.L  3.)  rati*  ^ itiajsr  enrsti$m 
^ I (Rede*)  4«<a inttr  9&6  mtitis  tfi  (pacium^ nm^t  irrue* 
tii } quam  inter  9 & 6,  nimimm  biutriiy  Non.  inquam , *dc#.  Sed 
- potius  quia  illic  antecedens  fuperat  confequen'  n*  macore  fili 
parte,  pfiu  fendde)  hic  autem  maoorc,  nempe  ukaCB.  Saltem 
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‘ frper  Meibomium  liceat)  Scminrni majorem  dicere»  quam 
Trientem.)  Non  enim  exceflua  ternarii , determinat  rationq^ 
9 ad  6 j aut  binarii , rationem  8 & 5 , C Nam  in  lo  ad  7» 
8c  1 1 ad  9,  coirparatir,  id  ipfum  cernitur; ) fed  ili  ccxcefTui 
ictninis ) hic,  trientis.  Porro  t 8 St  6,  longius  invicem  abfunt, 
qoaina&  1 { at  non  item  ratiof  major  cft  ratione  N 

Dicit inteliigeudum  illud  de  rationibus  tantam  ad  com- 
munem conle^entem  reduAis : vel  ialtem  ad  ccmniunem  an- 
tecedentem. Futa  j(8t4a,  Vel.|8r  {;s  non  autem  f Sc  N 
Effo.  ' . 

Ac,  inquam,  i«>Curnon  igitur  hujus  conditionis  fa^laeft 
mentio  in  definitione  j*  Nempe  nihil  illic  diftum  decommujii 
Tei  antecedente  vel  confequeme.  a».  Etiam  ance  Illam' re- 
ductionem» nonmifius  fune  illz  rationes»  zquales  aUC 
Inaequales  , .quam  ubi  ad  eundem  terminum,  confequentem 
reducuntur,  jo.  Fierietiam  omnino  poteft  ad  communem  vei 
conrequenttro  vel  antecedentem  minime  reduci  pcflint  rationes 
coinparandz  ; puta , quando  terniini  rationis  unius  ad  rati- 
onis alterius  terminos  funt  becerogencl.  Verbi  gratias 
fi  ratio  ponderis  ad  pondus,  comparetur  ad  rationem  lintz  ad 
lineam : pofiimt  quidem  rationes  ilIz,Cne  refragante , ciedo» 
Meibomio , ) nl  zquales  ede , vel  inzquales ; -St  quidem  vel 
hzc  vd  illa  major : qu!  autem  poffinc  acieondem  confequen- 
cem  reduci , nondum  oftendit  dodidimus  vir:  neque  facile 
cft  oftenfurus.  Si  enimvolecvcl  alterius  yvlutridfqoe  termi- 
nos commutandos  in  alioi  alfus  generis  $ «xfcmpJi  gratia  ut 
ratio  ponderis  ad  pondus » puta  quadrJpondii  ad  bipondium»  • 
numeris  cxprimatnr  » ut  4 ad  2;  & ratio  item  linczad  line- 
um, pota  tripedalis  ad  bipedalem  , ut  3 ad  t s atque  bas  de- 
mum rationes  comparandas,  ut  conflet  utra  major : Hoc , in- 
quam » cft  petere  principium;  nam  ctiamnuin  interrogabitur, 
quocriterio  juxta  hanc  dodiinam  innotefeet  rationem  4 ad  9 
eandem  cfle  vel  zqualcoi  rationi  quadripe  ndii  ad  bipondium,^ 
an  majorcm,minoremvc.  Nam,  propter  numeres  & pdhdcra 
invicem  heterogenea  , cc  mparado  ad  eundem  tc(  mirum  con- 
icqoentem  non  pctciitinfiitui*  ,quodfdlum<ft(  juxiaMtibo- 
mii definitionem  J rationis  zqualis,majoris,  minoriNccriteii- 
tun.  4>:  Sunt,  crtdo  , Ssmiflis  , Triens  , Qo?dt^ns,  &c; 

Cobduplam  /ubtriplum  ,fubquadruplani , &c.  non  n\inus 

C Aationutn 


Adtm^iu  Meibsinii 

Rationum  nomina  quam  duplum  > cnplu®j  quadrupIuTi , &c. 
S*mi(Tem  vero  majorem  eUc  , nemo  lobdus  negare 

debee, quippe  qui  daobui  quadranclbui  *quatiir i Omnis  <tn» 

tem  homines  totum  qusvis  (ue  parte  mi]ue  e jfci  eommuni  ratione  per • 
cipiH«t,^vel Meibornio judice peg.  I41.  1 16.)  adeoque  ft- 
niifTem  Quadrante»  utpote fui  parte.  At  vero,  per  hanc  Mei* 
bomii definitionem  , fubquadruplum  i,  fubduplo  t vel  i, 
('hoceft,  quadranjfemifle  ,^  majus  eflet  , cum  i &4  plus 
diftent  quam  1 & 2 , vel  a & 4.  Quod  quidem  utut  Meibomio 
haud  abfifrdum  videatur j vix  tamen  alii,  credo,  diftu 
commodum  judicabunt.  Sed  progrediamur.  • 

■ oDi ferentia  autemyinqnujUarum  (f , ) ffl  relio  { que^in 

wtf iufque  rationis  antecedentibus  fpeOatur.  Nempe  quia  ^ JiC*, 
quod  fano  fenfu  admitti  poceft : Tcilicec , G de  DifFerentUl 
diviGonali , ieq  Quoto  , intelligacur.  Ac  incerim  non  minui 
£ine,alio  fenfu, dicetur  diderentiam  efle  | quia  nempe  f 
Sin  de  hoc  dubitet)  velim  uc  exponat  mihi. hos  Hocacii  ver* 
ficulos.  de  An.  fatu 

Romani  -pueri  longiPuUonibus  ajjem 
Vifcwil  in  paries  tentum  diducere,  dicat 
Filim  Albani , Si  de  quincunet  remota  e/i 
Vncia , quii  (uperai  f poteras  dixiftj  triens : Eu  ^ 

• Rem  poteriffeivate  tuam,  redit  uncia:  quid  fit } 

Semis,  • ' " ' "T — ' •* 

Quod,  fiqu'id  ego  intelliro,  hoc  eft 
Ec  f.  4-%  = f.=i:At5e»»ijf»»,Trienie»,T^«iaw,A«inca»icein  &e, 
non  magis  negabit , credo , Rationum  efle  nomina , quam 
Duplum,  "triplum,  Duodecuplum,  DmpImii  {uptrbipartieruquimas  &e. 
nempe  i i loriHTi  correi  ata. 

Eadem  pag.76.  i penalt.  Menfwa  rationibsu  applicanda , namifi 
talio  efe  poiefi,  ( Re£te.  .)IAi  enim  logituJines  menfuramus  langituii* 
nibusi  luperficioa,(uperficiebuiicotp^ay  corporibus,  tS^.  (.  Refie.  Sed 
&Rat|pnibus.)  Puta,  linea  tripedalis  pedalem  Operat,  linei 
quidem  bipedali , fed  in  ratione  tripla . Sic  rationes  rjtitnibiit. 
O.nnino.  Puta  ratio  fextupla  t^  fup*rat  triplam  ratione 
tripla  i;,  (quia  t =*=!)). fed  in  ratione  duplat  qui» 
Eodem  piane  modo  quo  linea  fex  pedum  6P , fupe* 
xaiiineam  trium  pedum , 3P , lipei  trium  pedum  5F , ( qtda 

y.60 


Ve  Trcfortitrulm  Vtalogm, 

6 P - 3?  « } PO  **=  "””P®  ^P)^P  C » 

vcl 

similiter,  qaodpeg.77,78.  colligit.  D»c«/g/wr,reif<«fwtf, 

inqua ttnus m^cT ^tOaiUTi  mimm  tffe  drcm  cmmaiis ^ majtuM 
ammaiit  novm ' luo  fepfu  verum  eft , C <umpta  commam^an- 
u . ^ qaia  ntinpe  novem  commata , hoc  elt  latio  no- 
vies compofita ,(  multiplicando  •, ) five radicis  |i  pottftas  no- 

naAi>©-J..««r»*C!«.)  minor cll quam  {i ««iur- 

. ilAlSSL  nnarn^-.  in  COf- 


nonus  c tiSl»  3 rornorenquam  j,  aeamu»  v ,i,„  ^ 
major*  Si  quid  autem  aliud  hic  velit  MeU)omius  } fruftra 

Cftn 

mtPXdwm  rl"qu>tprffi78.)  ^ 
iwax.  Et  longa  difquifitione,  permultas  demcep»  paginas  ,lit- 
qairit,quid  voce  iotelligendum  fit.  Et  quidtm  qurd 

«AijT«<fiTet,ex  iniapretitus 

I.  ao.  ( Niaiirw»  ex  Grxu  titersturg , in  Gr/fif  dijopliair  (ogM/cm- 
dif  . ntghaM<ulm0,p>idv»n ubique,  inquit,  err^um  tfi  en^um  f 
p 89.  l./.)Imone  quidem  utut  Grxdfue- 

riaO  P 89-*-  lmo,inqu!t  p.  169.  I.a4- Hp/tawi»  eji  , aen 

tsntiin  igm0jfe  iOu0UthOTes,  quid  fit  rathnum  avifofitiCi  fed  &, 

^*Adeoque multis  oftendit,  p.ypjSo.Si,»*»  83,  JJ 

mMuirnldc  quantitate  continua.  Ove  magnitudine  dici, (qu^ 
nemonefclU  'ucc^r  amem  81. . de  muliltudme,  five^ 

^^D?c\*mui  nos, veram  quidem  effe,  quod  folcant  wMVor  fe 
vnfJKime,  proprie  8t  prima  fignUicatione , refpicere  quanti- 
tatem continuam  , 8t  quidem  KicalUerextenfamt  puta  quoad 
longitudinem,  latitudinem,  profunditatem  5 quae  eft  propne. 
d^a!  magnitudo  = Vel  faltem.  id  quod  adinftar  magni.udm  s 

confiderata^otntrevera(proprielMucn^magmtudononhti 

ubi  nempe  quxritur  i non  ^of . SP®  f 

modo  proprie  diaa  mgfiitude , foi«nt  «tf/ 

cenfa , fcd  & temfuSifoniut . 8t  ipfe  nwnerw  &e  did  folent 

nam,  pertam,  majw,  «inwr,d^c.  Eodem  etiam  de  bonim  » 

. ^xUcf , qumumUm  qu^m  magnam , dlci  potent.  Sed  & 

"ter  haud  inconcinne  dicitur  eradil/#*  yadittui 


Advitliu  M MeibomiI  . 

£tM]eyqutnle  bfme^quma  mihoritaie  viTtquanu  multimd$  &^.no  mi- 
nat qu3icruditio«a^nM,parva,mtjor,mtxim4&c.  item  mubiiudf  mjg- 
na,W4gnw  n«waw,«^f .Sed  8c  R<tno  majfft  minor,  «deacjuc  & quenu 
fMtie*  Cc  quidem  umycrnaijqqicquid  canquam  menturx  capax 
proponitur,  de  jllo  bad  incommode  interrogamus  non  modo 
tifor  , quiOtHtn  fit  , fed  8e  aitM«tr  , qmm  maelium- 
^od confirmabunt  , fiquis  dubkcc,  tum  authores  Grxet 
palFim , tum  Lexicographi^  in  vocibus 
.«aix©-,  tmajk?7®-  &c.  Sed  nec IjpCr, credo,  .refragabitur  Mei- 
bomius,  quippe  qi4  de  fdvyyoH , Ionis,  wnwxiiVf»  fignifiamtr  ad‘ 
medum  dic/,  afbrmat.p. 83.  i 16,30.  Ubi  autem  non  menCnran- 
da,  fed  numeranda  proponuntur  aliqua  3 non  quidem  anxfxor, 
qtiam  magnum  qa'£t\ma%\  n^ucTTocme,  quantum}  fcdvonL,  quat. 

Et  quldcm  numerus  utrovis  modo  confiderari  poteft*.  Ubi 
cqim,  verbi  gratia  dicitur  > Numerum  ternarium , majortm  e/e,  bif 
nojic;  ttqae  7‘ria,  plura  ejfe  quam  Duo  i tantuadem  utrobique, 
quoad  rem,  dicitur:  At  illic  ^ conbderatur  utervis  numerus 
utilnumquidi  8t  dicitur , Quantum  illud ; ad  inftar  quan- 
titatis concinux : Hic  vero,  ut  plura  & dicitur  Qqot  iuntj 
ad  infiar  Quamiratit  diferetx. 

Quod  autem  ille , Ttair  ad  quiocttacem  diferecam , f«i  na- 
merum  reftringerc  velit  j quod  facere  videtur  , pag. 
pj0  8^.l.2. pag,9$.  l.2i.h:m p 8S.I.  Z7.  tlp.  87.  /.4.  & alibiV 
AdmoduTi  iricame  fafiutn  eft^.  pum.  tertum  fit , , non 

minus  dc  continuo  dici.  Tcftbr  enim  quos  ipfe  citat  aucborea 
pajllm.  Imo  feipfura  teftpr,  qui  f>.  8^.  I.  5.  id  ipfum  dircriia 
vVrbis  fatetur  , Nempe,  generale ejfe  vtcabulum  t»  oreaif^  quod 
&>mjgmtudinem,  & multitudinem  rqmprehendau  Cur  igitur,  ejufl' 
d:ni  paginx  /.4. 8t  prxccdentls  lin.  penult.  contendat  crooir 
dici  non  pejfe  ubi  rati»  tfl  ine^akUis,  feu  numera  inexplicabilis  j Item, 
nifi  eum  rationis  magnitudines  funi  commenfurabiles } ego 
fanc  rion  intclligo, ; prxfercini  cum  proximis  verbiii/u,  ^.'agno- 
fcar,  rl  -roirir  utriq^quantititi  commune  efiej  & lin.  la.V»  'xaat, 
^oti, aliud  ejfe  in  cerporibut  comiunis , quod  magnitudo  vocatur,  — 
aliud  in  diferetis.  (^icquid'enim  de^^fafic,  f qux  fqa  vox* 
eft, ^ certe  , quantum,  de  quantitate  continua  dici, 
^riode atque  difereta,  nemo,  febriat  negabit £c  ipfc quidem 
emniam  miairae  negare  debee , qui  c#«rinw  quoti  Si^quotitatis 
Continua,  Cpco camiaua quaotitata  meminic} 

dcmprimui».  - , - 


• . 

D/  fropdtthnihut  Dhlo^au.  at  ’ 

S<y,  ne  difficiles  fimus ; Ego  auidem  concedo,  quod  Ule  (ni 
: felior^  hic  contendit I Cquod  faltcni  contendi  r.  debetO  nem^ 

pe,  TnAiwliiTit,  vel  de  quantitate  cominua  dici , vel 

faltem  de  eo  quod  adiiifiar  conilnii;e  quantitatis  confideratur:  - 
..  fcilicet,  ubi  quid  confideratur  ut  ^amim , non  ut  ^ot.  c Sed 
& eadem , credo , latitudine  fiimendu  erit ; Nam  qu2 

de  m4gnitudtnibdt  hic  habet  Euclides  Propofitiones , non  ^ulis 
^v.  . proprie  di&is  magnitudinibus , fcd  etiam  aliis  non  raro  ^an» 

, - tisapplicantur.  ) At  quid  porro/ 

Jam,  inquit  pag.  83.  videmus  quomtdo  in  reiitnk  definitiesK 
htc  vocebuli  Itcum  hubei : nempe  \iy& J\io  fuyi^Sr  owymSr  i Kp 

Qyod  nobis  hac  in  re  videatur,fijperia8  di^um  efi  j nempe  e- 
r amhlcinniii  habitudinem  qualitativam  ,quz  fit  ex  quantitate 
oriunda)  fivequz  magnitudinibui. competit  non  camrecan'i^ 
dum  quod  multa  fune,  vel  etiam,  fimpliciter  m«gffa>  &c.  quam 
• fecundum  quod  ^«nta , five  megna,  fint.  Videamus  quid 
^ alii.  . 

j Stholiajiei  (inquit P.84O  hucvoctjinfinitatmegniU/dineffx^ 
tlufes  ejfe»  pMAC»  Fortafle  quidem.  Neque  male.  Nam  wvxiitor, 

- gum  tiUgnum,  non  fimpliciter  ntgnum  dicit,  fed  magni  dtiesmina»  ' 
tem  mtgniiudinm^  five  megnitudinir  men furam  ^ quippe  de  infinitiii 
non  dici  poteft  mAteg- , quam  magna  fine : adeoque  nec  illis 
^ attribuenda  il  >0i  mMiuiT9vi,  quz  ipfis  fecundum  cnAix/nr-m 
conveniat.  (Scholiaftis  verba  htbenturpag.io.l  ai» 
«itxi)t^7«,inquit,in  Rationis  definitione  additur,  tw 
^ irtlfor  fitytiSf  ) opem  autem  hic  exercet  Mcibomlui,  eri- 
tlcifmas,  p 8 4. 1* «7.  in  eo  graviier  pena^e  Scheliafierty  quod  has  vo» 
tes,  T<^  TnMwin  m, ■ eum  magniiudinum  netione  etniungerular  peiaf,  cm 
Euclides  ipfe  relationif  net/eni  illas  adfunxerat  5 qued  artiadm  n f»" 
Grxea  Editione  indicati  mihi  quidem  nullius  momenti  videt 
^ .Ntq.  enim  Scboliaftes ita feparat,  quin  articulus  » refpiciat 
^ vocem  f nempe  ea  relatio  qtiae  eft  fecundam  quantiu» 

tem;)  neque  Euclides  ita  cOnjungit  cum  notione  relationi^  ' 
f duin  vox  9>a/k^7u<7«  magnitudines  refpiciat.  Non  enim  intclli* 
gendum  tft , n ^ot»r  quod  videtur  velle 

Mribomius*  ( quafi  dixtfict  Euclides,  Afagnitudinum  rtlatio  e< 
reUtienis  quavtitatem  fpeQet,')  ecquis  enim  hic  frnfus  eflet? 
,Ccd » fuyt^p  ncBpe,  (n  magnitudf^ 

[ 3 , 

I» 


ifdverfuf  M.  Meibomi! 

tim  iHier  fe  relatU,  gk^ipfarm  ( non , ) quinliutem 

^ propcerea  eciam»  quod  obiter  motieo , quum  dixilTcc  ipfe 
,Meibomius  p.  8o.l.  i.  vu^mtadinm  mjdern  pncrk.,  fecMncHtm 
gMnihdtcm  ffeOaiarum  fac  illud  commode  di6tum  fuerat 

nec  opuierat}  uc,  io  emendandorum  catalogo,  pro  [pci^ataryaif 
Cabliitueret  Jprifat*  i ntrumvii  enim  dicatur  perinde  eft. 

Tum  p.  87. 1*23.  hancCommandiniex^icaiionim  taxa^ 
fide  ne  boc  pciine  diOnm  fn,  nt  inuiii^at«r  ^eptrlio,  qut  in  guamitate, 
nen  hem  qu£  in  ^flimatiene  eenftfUi.  Cui  anfam  fecit  ScholiafUt 
iUud  lin.  peftulc*  MU  jS  • KCy&- • i /xie  U f 
itplex  fiquidem  eft  rativ}  eltetequoad  dflimationtm,  live  valorem  i nl- 
tera  queed  ^aantitetem.  Puta,  Vini  congiui , congium  Aquz , ra^ 
tione  dignitatis  five  zftimauonis , multo  fuperac  ^ non  autem, 
ratione  quantiutis.  Vult  itaque Compiandinot,  Screde,  voci^ 
bus,  H Wfs  «na/x^raT»)  excludi,  hic  magnitudinum  quoad  dig< 
Bitatem,aliamve  ejalinodi,  conliderationem}  eamque  indicari, 
qaz  efl  quoad  quantiutem.  Quippe  non  hic  conGderatuiv* 
num,  comparatarum  magnicudinuro,  hzc  illa  melior  fit , vel 
Tcdior,  aut  regplacior,  &c.  C quz  8e  ipfx  funt  magnitudinum 
metei  Sed,  num  major,  &c.  Et  quidtm  quantaplo  ma^ 

lorminorve;  quz  fola  eft  , il  mn?muirmeL  mii 

Hunc  (inquicjp.88,0  fecutus Clavim,  [fecundum  quaniita- 
tf m i)  .explkat,  ftcumkm  quod  ana  major  efl  quam  altera  , vel  minor g 
,vkl^eqnaUa.  Reae  quidem,  8e  quidni;’  As,  inquit,  hec  xqueve» 
tum  effit, /i  pto  , Euclides  dixiflit,  ag-i»  vonTnrai 

Eortafle quidem,  (nempe  tiinielligatur  «-oo^rgr , tanquam  a 
«^r,noncanquam  a «^1  dici;)  & quid  fi  ^ Afuiuma,  inquit, 
fi  plane  h^c  verba  omifijfei,  nibilominm  hacconftderatio  locum  habui jfet, 
Fortafle  quidem;  (i  nempe  ita  omifilTec  ut  interim  rubintellV- 
genda  velit : Atfi  plane  abelTc  velit , ne  quidem  fubintellefiaj 
ca  confideracio  locum  non  haberet-,  quippe  reliqua  definiiionil 
aciam  alibi  locum  habent.  Si  enim  dicitur , Diametrum  peripbf 
riB  minm  curvam  effe ; auc  JEquiCfurum  Scaleno  regulaiius',  cric  u- 
Crobique  J\!o  fa)«dwr  vae  ^ha«.  <roii  ^ait , duarun' 

magnitudinum  ad  invicem  rebito  qualitativa:  at  interim  Kai/^non 
erit,  quia  non  n v-nl  %r/r.  DifltmilituJinem  quippe 

iOa dicunt^  Reiionem  non  dicunt,  nedum  7/riT(7M«litdient* 

Dim autem  borumnihil  Meibomio  placeat ; fed , cx intetpm 
tibtumtllum,qHid  rnfuiuiTUf  qfet,perctpi/e,  epuendatp.  87.  lia. 

atque 


Ve  Trtfcnionihus  VUJcjfi^,- 

ttque«ffmei  irde  helludMUSigMdvim  VKeluti  vN^/ttiraV 
rent : vidcaiDas  quid ipfe velit» bis  vocibui  «tTii  <rnKinlv*ira.\,\n^ 
finuari.  Nempe,  in  huncfiBcm  ifddita  vult,p.  83. 1.  ay,  ut  re- 
tutUnem  itlm  duarum  meg/iitudiriUm  fftdandem  innueret  in  guantitaie 
^ magniiudinei  nCH  auttm  in  ejuotitaie  & multitudine.  Omnino  qui^ 
dem.  Quippe, qui  lineam  bipedalem  pedalia  duplem  ejfe  aflerit ; non 
dicit  /lutt  fit  illa,  fed  Quanta  (it  : non  enim  duai  efle  dicit,  fcd  du“ 
fiam.  An  vero  hocilludeft,qnod  nemo  Interpretum  percepit 
unquam.^  Sed  ignorarunt  omnei^  Haud  equidem  credide*  - 
rlm . Quis  enim  illud  nefeit  f 

Verum  hoc  forfan  addendum  velit ; nempe,  non  omnem 
rationem  numero  denominari  pofle ) puta  integro,.  X utjpupla. 
Tripla,  aliaque  Multipla,)  vel  etiam  frado,  Cutiefqttialtera, 
fequitertia , fuperbipartieni  tertias , &c. ) ied  eas  effe  pod^ 
magnitudinis  ad  magnitudinem  rationes,  quz  numeris  expli- 
cabiles non  funt)  ut  ( in  Quadrato)  Diametri  ad  Latus  | a liae- 


quam^amapiam  (it  hoc  illius  oftenditur.  C etiam  nemo 
nefeit.)  Atque  huc,  credo,  fpcftant  qu*  habet  p.  84. 1, 22.  Ta- 
tabulum  THXjxin«  bac  fine  adhibuit,  nefcilitet  ftniftre  in  numera  ilis 
relatio  fpeOareiUT.  Vniveffaliar  enim efi  ratio  in  quantitate jpeQata,e2 
gus(penatur  in  numeror  quod  non  omnis  ratio  in  quantitate  jpeiJaio, 
numeri/  explicari  pojfit.  Hoc  autem  quamvis  ita  veram  fit , ut  ni- 
hil verius:  tamen,  quid  contineat  novi,  ego  plane  nen  video# 
quippe  quod  trltidiroum  eft,  8t  nemini  ignotum.  Sed  8c  perinde 
verum  eft,  neque  )aro  primitus  cognitum,  hac  ipOi  Q inter  ali- 
as) ratione,  tum  ^id  fit  Ratio,  tum  ^id  fit  eadem  ratio  , 11- 
niverfalius  de  magnitudinibus  univerlim , 3 & 5 dd  5.  quans 
Ipeciatim  de  numeris,  10  d 6.  dcEniri.  Multz  fiquidem  Mag- 
■nitudiaibuiconvenluocRaiiones,  quz  numeris  non  conveni- 
unt • 

Dum  vero  addit,  p.  8.$.  1.  19*  £1  bac  i*  uufs  tertis  definitioni 
fiat  ia  quartam  fub]mpit,  qus  boc  melius  explicaret  i nempe,  amnes  ejufi 
dem  generi/  magnitudines,  rationem  inter  fe  habtro,  qus,  fi  mnltipliee»^ 
titrsfe  invicem  [uperare  pofuni}  Minime  aficquitur  in  ea  re  Eucli-  r 
dis  mentem:  Atque  illud,  eje/drm  gnurif,  perperam  inferie  !q' 
£uclidisdefiaiuosKiu.  Non  enim  id  illic  agit  Euclides  , ut 

v'  ; oAendeq 


. Aimftn  M.  McibomU 

'Oft«ndf  t}  qtnenam  homogcnez  quan  cicatec,  habeant  ad-invicem 
•rationes } ( qua(i  quidem , ex  homogeneit)  aliz.habeanc , aliz 
non  habeant : ) Grdjcum  def.  przced.  homogeneas  quantiutei 
•fafbcre  ad  invicem  rationem  oftenderat^  docet  hac  dcf.  quz- 
*nam  qaantitatcs  dicendz  erunt  invicem  homogcnez , adcoque 
rationem  habere:  nempe^iliz  quz,mulciplicatz,  (emutuopof> 
fincfuperare:  contr«  vero  ^ quibus  illud  noQucontingit,  haud 
zrunc  pro  homogeneii  habendz.  Verbi  gratia,  linea  k fuperR> 
des^hecert^enez  (unt,quia  linea,  utcunque  multiplicata, nun> 
quam  zquabic  (bperficiem,  nedum  Tuperabit : Curvum  autem, 
jSc  reftum$  puta  diametram,  & perimetxum  circuli ; homogcBe<' 
neas  quidetn  elTe,  ( adeoque  ad  invicem  rationem  habere,^  qtafi 
difflhiilei ) quia  ttfm  perimeter  diametrum  femcl  fumptam  lii* 
perat,  tum  diameter  quater  (urapea  (uperat  perimerrum. 

^ Nec  melioris  commatis  eft  quod  ftatim  lubjungit-,  lin 
Si  rtt ienem  in  Arithmetica  definire  velnijfet  Euclides  ^ ne  quidem  adii,* 
mu4  tfet  ( credo  equidem  i fed  potius  8e  Uli^^ 

irsAiaiTs7a,nam&hzcipfa  deBnido  numeris  etiam  con« 
venit}  qui  quidem  eodem  ren(b  dici  polTunt^t>^,  quo  vocan* 
chr  magni.  Sedinterim  quidni  additurus  eflet?  ) Non  , inqaic, 
addituras  eflet  Secundum  quantitatem  ^ duarum  numt- 

rarum,  aut  etiam,  numeratarum  rernm,  inter  Je  relationem  fpeOari : quod 
nuiheruicam  numeraeomf  arari  nequeat,  ni/i  (tcuudum  numerum,  qua  mg^ 
|i)r/Hperatminarem,  8tc.  (Tmojinquam,  & (ecundum  flationem 
qua  major  fuperat  minorem^  vel  contra,  minor  a majore  fuperaiuri' 
tfel  etiam,  alter  alteri  tfiggualis.  Nempe  Senarius  binarium  fupo- 
rat,  numero  quidem  quaternario  s fed  ratione  dupla.  Nec  quu 
dem,  numeri  ad  numerum  ratio,  magis  cft  numerus,  quam , Ii» 
ncz  ad  lineam  ratio,  cft  linea ; Sin  horum  utrumq;  dicendum 
velit  Meibomius  ( nempc  aiccram  Numerum  efle  , alteram  14, 
neam;  ) velim  ut  uUeiius  dicat,  qui  ponit  ratio  lincz  bipeda- 
lis ad  pedalem,  atque  numeri  binarii  ad  unitatem , eadem  cife 
velzqualisracio}  cum  altera  numerus  fic,  altera  linea  ,hoccft» 
quantitates  invicem  heterogenez.  Revera,  neque  ratio  cft  illic 
numerus^  neque  hic  linea,  fed  utrobique  tertium  quid,  nempe 
multiplicatio  in  numerum,  vtl  faltemin  aliquid  generis  numeroh, 
numeris  homogeneum.  Quippe  Dap/wm  five  in  numeris , five 
inlineis&c.  ^ cft,  non  tam  2,  quamx2,  (ivexf , 

.Sed,  his mMuscoaccdiauis io magnitudimbus  (ecundum  rta. 

tidhem 


TeTfrftilienilm  Vitlcfum. 

tionem  comparandis,  /pefianduin  c(Tc  nc 
Quotitatem,  quam  Quantitat(ir}ncnipr,non  quaiimr  ^ei,icd 
iluantm  hoc  fit  ad  illud  ; hoc  clt  ^oikplt-m , vcl  (alum 
tuplktn.  Ccrccdifrui  etiam, Ratibmm  hanc  nonf<n<ptr  vcrii 
jBumer it  explicabilem  c(Tc}  fed  nopnunquan:  & ineffa- 

bilem. Sed  negamus,  hoc  omnibus  imeipreiibua  fui0c  igno' 
ratum.  ■ 

Atque haAenui  de duatum  priori  definitione,  3 (f  5 , qusB 
dixerat  Meibemius  peipendirrus;  &,quam  rulla  de  caufa  igno- 
ramiz  omnes  incufaTcric,  vidimus.  Videamus  quid  de  altera 
fentiat,  mmpe  5<)6.  ubi  definitur  quid  fit,  Rationem  eK 
rationibus  con  poni. 

Atqui , Meiari , inquit , nm  admiutiene  we  dt  alttu  defiiiili' ' 
tne  di^crenim  tkdittt  Ntm  & citri  Mtihmaiici,  &Cr^cci  r«prt- 
hcnfttnm  itKkmnt ; Euitdiu^.  & Tfhto.  p.  Sp>  /.  8.-  Mirum  hoc 
fateor.  * Quippe  cum  & citri  fint  Matkcmtiici , 8t  Cuci , dici, 
credo , vix  poteii  ,*hoc  rx  Grere  IrtertUir^e  ntgUQt  cklmt  ertiitm 
ejfe  , nec , qued  vim  voctbuli  mMnilvc  ignPrtrtni , unde  tamen  eas 
mnes  htilueinteitntj  pklhtUJft  modo  dixerat  f .88  /.36  8c  p.Sp  l.S, 
Verum  hinc  anfam  captat  utrique  infulcsndi.dum  Euclidem 
inducit  quafi  de  Eutocio  luquentem  p.8f  > /.  22  H«c  equidem  mihi 
perftudere  Keguet , tdto  inctu/iderttum  fuife  MfJrum  Euitcium,  vh 
rum  eximium  , quem  mnes  ex  editse  in  libros  divini  noUri  Archimtdie 
cmrnenttrin/jitt^fjitriKAlti')er  jitdicant.  Et  de  Theone  /.28. 
Hac  nttratstnepetcclUr  f MCt  qstiddictm  t htbto.  An  7bre,  na)?rr 
' 7beo  , dixit  rtiiexem  ftxiupltm  ejfe  duplam  rtiicnis  tripU  f adeont  ra- 
tionem )tm  itu  tmptre  fine  rtiitne  Mathematici  confidtr at  unt  P nec 
Creica  verbatum  hmines  intellexerunt  f &c.  Videamus  itaque, 
quid  fit  , de  quo  hic  triumphus  agitur. 

Definitionem  illam;  5^6.  ex  editione  Grarca  recenfet 
f.78.  /.  j8.  xiyQ-  !m  hlytir  nytHAti  KiyoTtii  firar  ait  mr  xiytr 
•nusttirn^oc  iretXM.-nha.cja^fiotLi  y<r9iSrt  rirdc  ’ ubi  pro  rtvi(ile~ 
gindumcenietvrd  f nempe  xiyp.  Mf»e  etiiiti}  inquit,  myinirtlac 
quantitates  i facile  jupfkbis  8(c. 

Mihi  quidem , ( utut  veai  potiorem  IcRioncm  puteih,  quam 
Scfequutos  video  interpretes,)  perinde  fere  videtur  uirumvis 
dicatur.  Si  legator  rir<fr,  interpretandas  erunt 
ipfae  quantitates  comparatae,  uve  rationum  termini,  qui 
Hpropicrca erunt mTicem ducendi,  ui  faciant  jfdf 
»-  D * ■ ■ " t«f. 


1 tam  Nutnerum , icu 


Adtwfiu  Meiboinii 

Rationum  nomina  quato  duplum  > triplum,  quadruplum , &c. 
Stmidem  vero  majorem  eUc  , nemo  Tobdus  ntgare 

dcbec, quippe  qui  duobui  quadrancibui  xquattir;  Omtis  4«- 
tmhomines  totu*»  qutvis  fua farte tni]ut  effe;  cammunirationefer^ 
f/p/Knt, ('vel  Meibomio  judice p4g.  I41.  1 16.)  adcoque  ft- 
Diidem  Quadrante^  utpotc fui  parte.  Atvero,  pev  hancMci- 
bomiideHnkionein  , fubquadruplum  i,  fubduplo  t vel  i, 
('hoceft,  quadram  femije  ,^  majus  effet  , cum  i &4  plus 
diftenc  quam  1 & a , vel  a & 4.  Quod  quidem  utut  Mcibomio 
haud  ablU^dum  videatur } vix  camcn  alii,  credo,  di£hi 
commodum  judicabunt.  Sed  progrediamur.  • 

■*Di ferentia  autem^iaqnit^  illarum  (f  , a que^itt 

Mtriufqueratmis  amecedeatibus  fpeClaiur-  Nempe  quia  ^ JiCf, 
quod  (ano  fenfu  admitti  poteft : fcilicec , (i  de  Differentiq 
divifionali,  feuQuoto,  intclligacur.  Ac  interim  non  minui 
£ine,alio  fenHi, dicetur dideresitiam  c(Te ^ quia  nempe  f — is=>t« 
Sinde  hoc  dubitet}  velim  uc  exponac  mihi. hos  Horatii  ver>. 
ficulos.  deAfi.feet, 

Romani  fuerilongiPrathnilMafem 
Difcuni  in  f artes  centum  diducere,  ditat 
Filim  Albani , Si  de  quincunce  remota  e/i 
Vnciai  quid  (uf erat  ? ftteras  dixife,  triens : 
^^~j'-Remfcterirfervareiuam.  redituncia:  quidfiit 

Semis.  ■ 

Quod)  (iquVi  ego  intclllro,  hoc  eft  f ^ 

Et  h +|,  = ii  = iAt5emiJ/ew,Trifnie«,'L>flciew,^iac«ijfeind‘e. 
non  magis  negabit , credo , Rationum  efle  nomina , quam 
Duplum,  7'riplum,  Duodecuplum,  ,D»tiiua  fuptrbif  artient  quintas  &t. 
nempe  illorum  correlata. 

Eadem  fag.^d»  l.  permlt.  Menfura  rationibus  applicanda  > ntnnift 
ratio  tfe  poteft,  ( Refte. ) Vii  eoim  kghudines  menfurairm  longitudi* 
nibuji  luperficiooffuperftciebuts  corpora,  corporibus,  <K.  (,  Re£ie.  Sed 
&Rac|pnibus.)  Puea  , linea  tripedalis  pedalem  uipetac,  linei 
quidem  bipedali , fed  in  ratione  tripla . Sic  rationes  r itionibus. 
O .nnino.  Puta  ratio  fextupla  fuperat  triplam  f,  ratione 
tripla  ■}  , (quia  | = fed  in  ratione  dupla  { quia 
f t C Eodem  plane  modo  quo  linea  fex  pedum  5P , fupe* 
xailineam  trium  pedam , 3P , linei  trium  pedum  qida 


Dt  Trfifotthnihm  DM^km, 

6 P 3?  ac  ) PO  in  rstii  n:  dapla  ,quia  nempe  3P)dP  ( j» 
vel  I.  i 

Similiter , ^ quod  f eg.77,7 ® • colligit.  D/w  igitur^  rt\Umm  jn 
in  qua  imui  mejor  ^cOatitr,  minnm  tffe  decem  cmmatis  ^ majertm 
CQinmatU  novem ' lUO  fenlu  verum  eft , ( fumpta  commatii  qua». 
tkatrf^O  nempe  novem  commata,  hoc  eft  ratio  no* 
yki  compofita  j(  multiplicando  ^ ) hve radicis  poteftas  no>» 

lia  ,(a.o7'^  «oMUTAeCfW,)  minor  eft  quam  f ;atejuP* 

dem  poteftas ‘decima , major  quam f.  Sive  incor« 

tioua  progreftlone  Geometrica , ji . x &c  » tcrminui 
nonus  )rolnor  eft  quam  decimus  anterh 

major.  Si  quid  autem  aliud  falc  vdic  Meibomius } fruftra 
eft. 

Hu  Pr ami0!t  f inquit  pag  78.)  ad  Ratiorum  cemfo/tiitnem  aeee^ 
iimus > Ibt longa  difquificionc,  permultas dekic^  paginas , in- 
qulrit,qu1d  cnx/xoTMi©-  voce  intclligendum  fit.  ce  quidem  quii 
mtittiriK  tfet  ^ex  interpretibus  nullum  percepi fe  y contendit  p.  87. 
/.  30«  C Nimhum  ex  Graea  liieratura , in  Crack  dijciplinis  cogm/ren- 
dis  f negleCla  cultura , quid  non  ubique  f inquit,  errorum  tfi  enatum  ( 
p.Sfi.  i.5.)Imone  quidem  Eutxium& Theonem, {ocut  Gntci fue- 
rint J p.Sp-l’  13.  Imo,inquitp.  169.  L perjfpicuum  eft,  non 
tantum  igrmaffe  Wos  auibores , quid  fit  TOtioHun  cotnpofitie } (ed  &, 
quid  fit  rati*. 

Adeoqne multis  oftendir,  p.79»8o,8ij8a,  83.  w\lx»r  8c 
wa^&TSf  de  quantitate  cominaa;(m  magnitudine  dld^Cquod 
nerSb  nefclr.  ^ autem  8t  •avo^r  , de  multitudine,  iiver 
quantitate  dil^rcta. 

Dicimus  nos,  verum  quidem  efle,  quod  foleant  an\UoeSc 
'tnsuKhnf , proprie  8t  prhna  ftgnlftcatione , refpicere  quanti- 
tatem condnuam  , 8t  quidem  localiter  extenfam } puta  quoad 
longitudinem ) latitudinem , profunditatem  ; quse  eft  proprie^ 
dida  magnitudo  * Vel  faltem,  id  quod  adinftar  magnitudmis 
connderatur,Dtot  revera(propr!e  loquende^ magnitudo  non  iit} 
ub!  nempe  quzritur /^aaiam  j non  ^or.  ^ocnim  fcnlu,  non 
modo  proprie  difia  magnitade,  hoc  eft,  quantitas  localiter  ex* 
cebra , fed  & tempur,penduf . 8t  ipfe  numerus  &c.  did  folcnt  mog~^ 
num,  parvum^  majus,  minus, &c.  Eodem  etiam  de  horum  qnollbcr^ 
mfiUee  , quantum  fera  quam  magnum , dici  poterit.  Sed  & ftmili- 
ttrhaudlnCbacione<ncitur^««nfa  erudili*i  quantus  ealofe  quanta 
, G 2 B--  rfhrte, 


1^0  MoirfKt  M Mciboniii  • 

rfl4fe,7«Mnro  h»me_^quania  guiboriiaie  vir,qutnf'a  muUiiudi  &<.no  mi- 
nus qua  truditio  ma^ns,^arva,m»]orym txima  &c.  iccm  multitudo  mag* 
nttiUtagnus  nmeruf»&(. Sed  8c  Ratio  major,  minor^  adeoque  & quanta  i 

fgtie*  Et  quidem  umvcrnm^qqicqiiid  unquam  mcnUine  capax  1 
proponitur^  de  }lloba<i  incommode  interrogamus  non  modo  V 
vifor  f quintum  fii  , fed  & , qum  magnum» 

^od  conBrmabunt  , fiquis  dubltec,  tuin  aiithorcs  Grxcf 
palFim , tum  Lexicographi  j in  vocibus  ixUO-,  ima/*©*, 
TSAi'»©-,  rax/x??©"  8tc.  Sed  nec  iplje, credo,  .refragabitur  Mei- 
bomius,  quippe  qi4  de  f5oy)</< , Ionis,  w)taix67)//«yfg/i/jfcijmfr  ad- 
modum  dici,  nfhranc  .p  .$3  - 1 16,20.  Ubi  autem  non  menfnran- 
da,  Ted  numeranda  proponuntur  aliqua;  non  quidem  m^(iior,  % 
quxrimus;  neque  7TB0>r , ftfanuon;  fedno«  , ^MOt.  y. 
Et  quidem  numerus  utrovis  modo  confiderari  poteft.;  Ubi  ' 
euim,  verbi  gratia  dicitur  , Numerum  temarJum , majorem  ejfi  bif 
natio  i utque  7'rig,  plura  ejfe  quam  Duo  i tantundem  utroVique, 
quoaii  rem,  dicitur:  At  illic,  conlideratur  utervis  numerus 
ut  linum  quid;  & dicitur,  Qiantum  illud;  ad  inftar  quan- 
t1  tads  conttnuz : Hic  vero,  ut  plura ; 8t  dicitur  Qiioc  luat  s 
ad  inftar  Quantitatis  diferet*.  1 

Q^od  autem  ille,  ireaio  ad  qutncuatem  diferecam , fra  nq-  j 
merum  reftringere  velit;  quod  facere  videtur , pag.  ii./.  i;. 
,83./.2.pdg.95.1  23..itJmp  8^./.  »7.  87.  /.4.  & alibi; 

modum  irtcantc  faifum  cft ; pum  certum  ftc  , to , non  j-j 

«Inus  de  continuo  dici.  Tcftbrenim  qilos  ipTc  citat  auchbrcs  ^ 

p^nim.  Imo  feipfum  teftpr,  qui  p.  8^.1.  5.  id  ipfum  diferiii 
verbis  fatetur  , Nempe,  genergle ejfe  vocabulum  t»  <ronr,  quod 
magnitudinem,  & multitudirum  comprehendat»  Cur  igitur,  eiufi  ^ 
d;m  paginae  /.4. 8t  przcedentts  lin.  pentilt.  contendat'  vd  crooir  | 
dici  «en  pofe  ubi  ratio  efl  ineffabilis,  feu  numera  inexplicabilis ; Itera, 
^otutnjnon  ni/i  cum  rationis  magnitudines  funt  commenfurabiles  i ego 
fane  lion  intelligo, ; praeferrim  com  proximis  verbis //b,  5. agno*  ; 

fcat,  ri  ToflnJr  utriq;  quantitati  commune efle;  8c  lin,  12,-ri  'von,  *i 

^oti, aliud  tfft  in  corporibus  comiunit , quod  magnitudo  vocatur,  - ^ 

aliud  in diferetis.  Quicquid-enim  demota  fit,  f qu*  fn*  vox’  j 
• eft.J  certe '»•»«'!',  quansum , de  quantitate  continua  dici,  , 
“Ijeriodc  atque  difcreia,  nemo  fobriqi  negabit.  Et  ipfe  quidem 
cinniummitiime negare  debet,  qui  c*m/B«  quoti  Si^qugiitaiis  | 
cqnunua,  ( pro  conisaua  quaatstaie  , ) C^fkpc^  memioit; 
dcfxa  primas*. . 


i 


D/  fnfdrtUnihut  Dialofftm.  ’ 

S«id,  ne  difficiles  fimus ; Ego  ouidem  concedo,  quod  ille  fni 

fallor^  hic  contendit,  Cquod  faitcm  contcndt  ridtbctO  nen>» 

pe,  unAuojf^.Se-TnAiwluTie,  vel  dequantiutc  coHiinuadici  , vel 
faltcmde  eo  quod  aditiffar  continux  quantitatis confidcraiur: 
fcilicet,  ubi  quid  confideratur  ut  farnum , non  ui  ^ot.  f Sed 
eadem,  credo,  latitudine  fumenduerie  rNam  quae 
de  m^gnitudinibds  hic  habet  Euclides  Propofitiones , non  itulis 
proprie  di&U  magnitudinibus , fed  etiam  aliis  non  raro  ^an» 
dsnpplicantur.  J At  quid  porro? 

' Jmy  inquit  pag.  83.  videamus  quomtdo  in  raiitnie  definithm 
bte  vocabuli  locum  habet : nempe  \iy& 83?  Jdo  luytZur  i 

Quod  nobis  hac  in  re  vidcatur,(uperius  didum  eft ; nempe  e- 
nm  hic  innui  habitudinem  qualitativam  »qu^  fit  ex  quantitate 
oriundat  fivequz  magnitudinibus  compede  non  tamrccan'<* 
dum  quod  niMlta  (unt,  vei  etiam,  fimpllcicer  maena ^ &c.  quam 
- fecundum  quod  ^ania , five  ^am  magna,  fine.  Videamus  qtdd 
alii. 

Scholia^c!  (inquit  p.  84O  hac  voce,  infinitas  magnIU/dinei 
fjfTe,  putat.  Fortafle  quidem.  Neque  male.  Nam 
' quam  rbagnm,  non  fim^liciter  magnum  dicit,  fed  magni  deUrmina*  ' 
tam  magnitudinem,  Civemagniiudsnirmenfuranr^  quippe  de  infiniti 
Bon  dici  poteft  . quam  magna  fine : adeoque  nec  illit 
attribuenda  ^att,  i qu*  ipfis  fecundum  •mxitJmva 

conveniat.  ( Scholiaffis  verba  habemur pag.so.  <- 

nAtntvna,  inquic.in  Rationis  definitione  additur.  Ita, 

(fff  ttartffor  fitytSvr.J  quem  autem  hic  exercet  Meibomius,  cri- 
ticirmus,  p 8 4.  I*a7.  in  eo  graviter  peccajfe  Scholiafitn,  quod  has  tk^- 
ces,)^7mMxdnnt,  cum  magnitudinum  notione  coitfungendJf  pntat,  cnm 
Euclides  ipfe  relatiohit  notioni  illas  adhnxenst^  quod  articnlm  n rrt'' 

Graea Editient indicati  mihi  quidem  nullius  momenti videtw, 

. Ni q.  enim  Scholiaftetitafcparat,  quin  articulus  » relpidat 
vocem  ^ nempe  ea  relatio  quae  eft  fecundum  quandia- 

teroj)  neque  Euclides  ita  cOnjungit  cum  notione  ^lationi^  ’ 
quin  vox  nofutivi-m  magnitudines  refpiciat.  Non  mire  intelli* 
gendum  eft  , » irnxix/inTii^  quod  videtur  velle 
McibomiuS'  ( quafi  dixiffet  Euclides , Magnitudinum  rtlatio  ea 
qua  relationis  quantitatem  fpeQai,')  ecquis  enim  hic  ftnfus  eflet? 

.(edo  fuytibvr  «tx/iuVsTai  ncBptj  et' nagnitudh 

■tv  . c s . : 


jit  Aimfut  M.  MeibbmH 

ijfcffl  iiiier  fe  reUlh,  qisJpfarm  C ffuHat.' 

^ propterea  eciara,  quod  obiter 'moneo  , quum  dixiJcc  ipfe 
^Meibomiui  p.  8o.l.  i.  uainiiadinum  riufdem  gener u ^ Jecundum 
gMttiitdtm  ffeOaunum  reitthi  fac  Ulud  commode  di£tum  fuerat 
nec  opus.erat)  ut,  in  emendandorum  catalogo,  pro  [peilttarum^ 
ibbfticucret  JptSaU  i utrumvit  enim  dicatur  periode  eft. 

Tum  p.  87. 1>23.  hanc  Commandini  explicationi  m taxat, 
ride  ne  hoc  ppliw  diGum  fu,  nt  intelligamr  f^opirtio,  que  in  quaniitate^ 
nen  item  qiue  in  ^eflimeticne  cea/iftii.  Cui  anfam  fecit  Scholiaftii 
Ulud  lin.  peftulC'  jS  • 5 jJ  cr  • 

inplex  fiquidtm  efi  uAm  iltete  quoad  dftimatiomm,  tive  valorem  i a/> 
fir«  quted  quantitatem.  Puta,  Vini  congiui , congium  /kqux  , ra. 
cicne  dignitatis  five  xftimationis , mulco  fuperat  •,  non  autem» 
ratione  quanciutis.  VultiuqucCommandinui,  8(rcfte,  voci;» 
bua,  N i»ti  excludi,  hic  magnitudinum  quoad  dig- 

nitatem,aliamve  eiafoiodi,  coimderationems  eamque  indicati, 
qttx  cft  quoad  quantitatem,  quippe  non  hic  conddcracui^v 
num,  comparatarum  magnitudinom,  bzc  illa  melior  fit , vel 
re^or,  aut  rcgulador,  8cc,  C qux  8t  ipfie  funt  magnitudinuon 
aruad  Sed,  num  major,  &c.  Ec  quidim  quantaplo  mii^ 

jorminorve;  quzfolacfi,  mf^ixiTara, 

Hune  ( inquiep. 88,)  /nata/ C/aviw,  [fecundum  qu^ntita* 
tem  3 explkat,  feauubtw  quod  una  major  efi  quum  altera , vel  minor, 
quidem,  & quid  ni/!.  /U,  inquit,  hec  tequeve- 
tam  fro  ''rHXix/Tirft , “Eudidei  dixifld,  r^Tii  fronrnr« j 
Fortafie  quidem,  ( nempe  fi  intelligatur  ertad-nt , tanquani  a 
non  tanquam  a dici : ) & quid  fi  ^ gjiinime  . Inquit» 
fiflanthxe  verba  omiftfet,  nibilominm  h^c  conftderatio  locum  habui jfeu 
r orcafie  quidem;  fi  nempe  ita  omififlet  ut  incerim  fiiblntelli- 
genda  velit ; At  fi  plane  abefie  velit , ne  quidem  fubinteliefia» 
ea  confideratio  locum  non  haberet-,  quippe  reliqua  definltionif 
etiam  alibi  locum  habent.  Si  enim  dicitur , Dtamarum  peripbf 
riS  minue  curvam  effe  i atic  Mquururum  Staieno  regulaiiiui  eric  u- 
Crobique  /do  ifAty^r»t  v^e  •jeri  ^rif , duaruui 

magnitudinumadirtVicemrebiioqualitauva:  ac  intetim  Koitonon 
eric,  quia  non  n itf-rJ  t»a/xpth7«  Vilfmilitudincm  quippe 
iOadicunc  ^ Rationem  non  dicunt,  nedum  Indquelitatem» 

Oim  autem  horum  nihil  Meibomio  placeat ; fed , ex  merptm 
tAmmill»m,quid  ewuMrar  «ffehpetcepijjfe,  cpateodacp.  87- 
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«tque  otmtei  itdt  btlludnauSiguodvim  vtteluli  nn)^i)itrj!f  t/>hns^ 
ftnt : videamas  quid  ipfevelict  bis  vocibus 
firuari.  Nempe,  in  hunc  finem  addita  vult,  p.  83. 1.  27.  ut  r«* 
htimtm  itlam  duarum  mag/iiiudhum  fprdandem  innutrei  in  guamitaU 
& wtgnitudineiTien  auttm  in  guoiitaie  & tr.uhiiudint.  Omnino  qui^ 
dem.  Quippe, qui  Untam  bipedalem  pedalia  dupUm  ejft  aficric  y non 
dicit  iic  illa,  fed  ^anta  fit : nbn  enim  duat  cue  dicit,  fcd  du- 
plam. An  vero  hocilludeft,qnod  nemo  Interpretum  percepie 
unquam?  Sed  ignorarunt  omnei?  Haud  equidem  credide- 
rim . Quis  enim  illud  nefeit  ? 

Verum  hoc  forfan  addendujm  velit ; nempe,  non  omnem 
rationem  numero  denominari  pofTe  s puta  integro, ut^upla. 
Tripla,  aliaque  Multipla,)  vel  etiam  fradio,  C utierquialtera, 
fequitertia,  (iiperbiparticns  tertias,  &c.)  (ed  eas  efle  pof]^ 
magnitudinis  ad  magnitudinem  rationes,  quz  numeris  expli> 
cabiles  non  funt)  uc  ( in  Quadrato)  Diametri  ad  Latus  | aliae. 

?ue  e)urmodi  irrationales : quibus  igitur  non  tam  §Mttup}umt 
quod,  fttifte  loquendo,  vix  de  aKis  quam  MultipUr^icituc) 
quam  ^antuplum  fit  hoc  illius  oftenditur.  ( /^tiod  etiam  nemo 
nefeit.}  Atque  huc,  credo,  fpedant  quae  habet  p.  84. 1.  a a.  Ka- 
tabulum  mt^uinu  hac  fine  adhibuit,  ne  [cilitet /iniflre  in  numera  Uls 
relatio  fpeOarem.  VniverfaUor  enim  efi  ratio  in  quantitate  jpeQata , eZ 
qus (pedatur  in  numero. quod  non  omnis  ratio  in  quantitate  jpedata, 
numerh  explicari  pojfit.  Hoc  autem  quamvis  ita  verum  fic , at  rtt- 
hil  verius:  tame^quid  contineat  novi,  ego  plane  oen  video* 
qui^quod  tritiilimum  cft,  8t  nemin!  ^notism.  Sed  8e  perinde 
verum  eft,  nequefam  primitus  cognitum,  hac  ipfii  (inter  ali- 
as) ratione,  tum  ^id  fit  Ratio,  tum  ^id  fic  eadem  ratio , u- 
niverfalius  de  magnitudinibus  univerfim,  3 815  quaaa 
fpeciatim  de  numeris,  ao  d 6.  definiri.  Multz  fiquidem  Mag- 
'tiitudialbui  conveniunt  Rationes,  qux  numeris  non  conveni^ 
unc. 

Dum  vero  addtr,  p.  8$.  1. 19«  £1  hae  de  eaufa  tertis  definitioni 
ftatim  quartam  jub]unp,it,  qus  hoc  melius  explicaret } nempe,  omnes  ejulm . 
temfenerif  magnitudines,  rationem  inter  fe  habere,  qus,  fi  mshiptken» 
tur,fe  invicem  fuperarepejfunt  • Minime  aflequitur  in  ea  rc  Eucli- 
dis mentem  : Atque  iilud,  ejufdemgensrsf , perperam  inferie  ia 
Euclidis  definiiioneo).  Non  enim  id  illic  agit  Euclides,  ut 
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•oft«ndaC)qorxnamhomogciiez  quancicatec,  habeant  adinvjc«m 
.rationes  ^ ( qua(i  qaidem , ex  homogencif,  «liz.habeanc , aliz 
non  habeant : ) fedjcutn  def.  przced.  homogencas  qaancitates 
hvbcre  ad  i nriceni  rationem  offenderat^  docet  hac  def.  quz- 
^am  qaantitates  diccndz  erunt  invicem  homogenez , adeoque 
rationem  habere:  nempe^  iliz  qaz,  mulcipiicatz»  fe  mutuo  pof> 
ffnt  fuperare  : contra  vero  j quibus  illud  nooucontingit , haud 
ztunt  pro  homogeneis  habendz.  Verbi  gratia,  linea  StTuperR* 
des.heterogenez  funt,qttia  linea,  utcunque  muldplicata,nun* 
quam  zquabic  fiiperBciena,  nedum  fuperaldt  .*  Curvum  aurem, 
ic.  redums  puta  diametrum,  & perimetrum  circuli ; homogene- 
neas  quidetn  effe,  ( adeoque  ad  invicem  rationem  habere, J qtoe 
diffimilei)  quia  tUmperirneter  diametrum iemel  fumptamla* 
perat,  tum  diameter  quater  lumpta  fuperu  perimetrum. 

Nec  melioris  commatis  eff  quod  ftatim  (ub)ungic-,  lin 
Si  tMihnem  in  Arhhmetiai  definire  vtUufftx  Euclides  j ne  quidem  adiir 
mut  ejfet  e^-dvnrul*)  ( credo  equidem  i fed  potius  & illif, 
frsaniira7«bnam&hzcipia  deftnido  numeris  etiam  con« 
Tcnicj  qui  quidem  eodem  Teofii  dici  poffunt;fu>^,  quo  vocan* 
thr  magni.  Sedinterira  quidni  addituras  elTet?)  Non,  inqntt; 
additurus  efln  Secundum  quantitatem  ^ dsurumnumt- 

rerum,  aut  etiam,  nmeratarunrrernm,  inter  je  relatienem  fpeiJari : quoi 
fl$/herfuenm  ttssmtretwnf  arari neqsieat,  nifi  fecundum  numerum,  que  mu» 
j0r [uperat  minorem,  8tc.  (Imo,  inqnam,  & fecundum  Rattonein 
qua  major  fuperat  minoremO  ®el  contra,  minor  a majore  fuperaiuri' 
vel  etiam,  alter  alteri  tfi  uqualis.  Nempe  Senarius  binarium  fupc~ 
rat,  numero  quidem  quaternario  s Icd  ratione  dapla.  Nec  qui* 
dem,  frameri  ad  numerum  ratio,  magis  eff  numerus,  quam , !»• 
nez  ad  lineam  ratio,  cft  linea ; Sin  horum  utrumq^  dicendum 
velit.Meibomius  ( nempe akeram  Numerumefle, alteram  LU 
neam;  ) velim  ut  ukciius  dicat,  qui  poflit  ratio  lincz  bipeda* 
lr*i  ad  pedalem,  atque  numeri  binarii  ad  unitatem , eadem  effe 
vel  squalis  ratio;  cum  altera  numerui.fic,  altera  linea, hoc  eff, 
qnantitates  invicem  hccerogcnez.  Revera,  neque  ratio  eff  illit 
nomecus^  neque  hic  linea,  fed  utrobique  tertium  quid,  nempe 
mKlnpIicdtio  ia  nMnerMR,  vcl  (aitenvfn  aliquid  generis  numeroii, 
numeris  homogmeum.  Quippe  Di4>/Mm  ( m numeris , fite 
in  Irneis  8tc.  ^ eff,  non  tam  a,  quamx2,  five^^f . 

.Sed,  his  ml/luscoaiceciiauas  ia  magnitudiiubas  fecundum  nu 
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tionem  comparandis,  /pefiandum  ciTc  ncn  tsm  Numrrnm , (cu 
Quotitatem,  quam  <^uantitat(m}ncnipc,non  quaiiiur  ^»c(,{cd 
hoc  fit  ad  illud ; hoc  cit  ^otuplutt  ^ vcl  (alicni  ^»0»* 
tuplum.  Ccrccdiirui  etiam,  Ratibmm  hanc  nonf<ntpcr  mit 
numeris  explicabilem  cflej  fcd  nopnunquan. /p^Njer  & ineffa- 
bilem. Sed  negamus,  hoc  omnibus  imeipreiibus  fuiffe  igoo'> 
ratum. . 

Atque  haAcnui  de  duarum  priori  definitione,  3 <f  5 , quae 
dixerat  Meibemius  petptndiirutj  &,quam  rulla dc  caufa  igno- 
rantiz  omnes  incufamit,  vidimus.  Videamus  quid  de  altera 
femiat,  nempe  5^6.  ubi  definitur  quid  fit,  Rationem  cK 
rationibus  componi. 

Atqui , , inquit , fSi«  admireUetie  ire  de  time  definiti • ' 

tve  dijjerennni  ahditSt  Nem  & dtri  Mtihtmttidy  &Grtti  rtfrt- 
henfietum  ifHntrtfit ; Euttdnt^.  & "Thte.  p.  Sp«  /.  8.-  Mirum  hoc 
fateor.  ‘ Quippe  cum  8t  dtri  (int  Maihemtiui , 8c  Greci , dici, 
credo  , vix  potcA  ,‘hoc  rx  Grere  /rtereiiore  negUdt  cnlturt  erittnm 
tjfe  , nec , qutd  vim  vottbkli  mf.txiltif  igmtrenl , unde  tamen  eai 
mnej  htJlkdntdamt  fhllkltfii  modo  dixerat  f.88  /.26  8t  p.Sp  /.d. 
Verum  hinc  anfam  captat  utrique  infuitandi.dum  Euclidem 
inducit  quafi  de  Eutocio  loquentem  p.Sf.  l.  22.  Hoc  eqkidtm  mihi 
ferftkdere  Kcgket , tdto  incoafidertikm  fkijfe  nefirnm  Ekiecikm,  xrh 
fkm  iximium  , qntm  omnes  ex  editk  in  libros  divini  noffri  ArdnimedU 
(crnmenltriii/jM^fitTtKAlalor  jkdictnt.  Et  de  Theone  p.  99.  /.28. 
Hac  ntrraiicnepftcelLn  t KiCt  qkiddktmf  htbto.  An  Ikcoynofier 
^heo  , dixit  rttiotem  fexiapltm  ejfedkpltm  rttienis  triplt  ? tdeont  ra- 
tionemjtm  iRo  impore  fine  ratione  Mtihemtiici  confidtutknt^  nec 
Creca  vejbatkm  hmines  inttllexexknt  ? &c.  Videamus  itaque, 
quid  fit  , de  quo  hic  triumphus  agitur. 

Definitionem  illam } 5 al  6.  ex  editione  Grzca  reemfet 
p.78.  /.  18.  Ln  xlytr  nynei^n  KiyoTtt  ytetr  it  iSt  kiyir 
•miKfKirrfltf  ‘jroXt.tXAtttJif^ttii  ^‘totSfft  jtvii  * ubi  pro  Tirarj/c- 
gtndnmcenletmi  yMmpe  xc)pp.  Neque  ni/m,  inquit, 
qktnuttttSy  ftcHe  jkppkbis  8ic. 

Mihi  quidem,  ( utut  vri  potiorem  IcAionem  putem,  quam 
Stfequutos  video  interpretes,)  perinde  fere  videtur  utrumvis 
dicatur.  Si  legator  ririf,  interpretandz  erunt  |^Arx«7i)7tr, 
ipfx  quantitates  comparatae,  hve  rationum  termini,  qui 
propterca  erunt  invicem  ducendi,  m faciant  rrif 
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cec  «tque  x 2 vel « f : Signnm  maltiplicationit  x indiea^  j 
titnem  cflc  ; & adjunftui  Denominator  2 vel  * , ^anu  fit  illa 
raci^.  Sive, quod  tancundem  valet,  fignum  » «indicat  Ma/n- 
p/»m(  Intel Ifge  fenfu  laxiori  J*el,  fi  libet,  Ali^uantn^lttm  U 
2 vel  ^ ^«01  multiplum, five  ^«Riftp/MW»  £t  fimiliter  intelU* 

gendam  erit,  qaantacunque  fit  ratio,  puta  x 5 fiverfcionaliifi* 


ve  irrationalis ; nam  utcunque  5 indicabit  quotientem 

«jui  oritur  ex  quantitate  a per  quantitatem  k Jdivifa, 
adeoque  deaominabic  rationem  quam  habet  a quantitas  ad 
quantitatem  6.  Quum  enim  ait  ille,  p.9i.i«a8.  ntnviii^e Hlosy 
vtcsbulmTniMKirnfrejpexiJlr  numerie  intfdbiUt  rar/inri;  omnino 
fecui  eft. Na  non  minui  onStitas  rationis  V2  ad  i ,Choc  eft  ,Dia- 

. ii? 

gonii  ad  Latus  quadrati,  Divifionii  quotienre  | vel  V a,in- 
dicatur;quam  rationis,  2 ad  i,  quantitas  indicatur  quotiente  ^ 
vel  2.  Nec  quidem  hoc  negatur.  ^ 

Eutocii  verbis  p.  91.  /.25.  cita-  / * * 

cis*,  (quod  tamen infinuat Meibo-  ^ 1 

mius  /ia*  18.)  id  tantum  negatuiv 
Quotientem  illnm  vere  Nume-  i ) * ( i = * 
rum  elfe.  Non  negat  rationis 

quantiutem  hujufinodi  five  divifione  five  applicatione  ..indi- 
cari : Et  roultcnmlnus  quide  negat,  raiieaci  mtgniivdinum  «»we- 
rii  ineffabiles , /ie  tmfani  ftjfe.  enim  verbi  gratia,  lum  Qua-* 
drati  tum  Cubi  latus  a , Quadrati  Diagonium  b , Dlagonium 
Cubi  c , qux  quidem  (bnt  quantitates  invicem  t.  nempn 

ot  I,  Va,  Vs*  Rationis  cad  i,  quantitas  eft  ^ ^ ^ 

Vi  i rationiti  ad  4 , quantitas  eft  ^ x j v 2;  ex 


e 

b 


c b 

b 4 


9 hoc 


invicem  doftis,  emerget 

'2  Va  V a ' , ^ 

quantitas  rationi»  f ad  4 , coirt» 

xexcadA,  &iad  4. 

ibomium  interim  idforfan  in  toto  hoc  negotio  decepi^ 
puuveric  eandem  in  ntraque  definitione (^d$8c^d6  ) 
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de(ignari  5 cum  h*c  ab  illaadmodam  fit  diverCi. 
Nempe  in  altera  b 6 J w ; in  altera 

( 3 d 5 J twxx*4|«»  «ror  innuatur.  Definitur  enim  \i<. 

yQ-tC 5 5 ) Jdafityt^r  ifAtytrif  n ( nempe 

^ aurSf , nonTnt  ^n«t( » netlum  tJ  xiy»  ) *^xhx«  -xtii 
In  altera,  vero  def.  ('  ^d6)  dUertc  dicitur  ai  ‘TwrXijar 
»ifXnio7«1ir  Illic , quma  magnitudo  delignacur : hic , qaaata  raih. 

Ac  inquit}  pag.9t  //«.+  Infulfa  illa  ejfet  rationnm  camfofi- 
tio  &c>  quod  fln»Aixo7i»7«f  quantitates  y velit  ejfe  •rogifi 
7»7itt  quatitates  i atqui  -Txxixaliiltff  > quantitates  rationum  inter  fe 
multiplicandas  dicit  Euclides  i non  Tmnlal^  , numeres  buji^moii,  qui-, 
bus  rationum  efabilim  aateceJeniei , ad  unitatem , tanqusm  communem 
tonjequcntm , relata  explicentur  : quod  bx  modo  rationes  numero  ia- 
effabiles  componi  nequeant  p 89./.  12,  Di/erje,  inquit,  uterque  (Ea* 
tociusSc  Theo.)  per  raijdn/}  m\tto]ma  quantitatem  y intelligi  dieit 
mjil»  ra  quotitatemjeitf  ut  iffi  loquuntur j numerum  demminatorem  a quo 
ratio  denominatur. 

D:  rationibua  y numero  ineSabilibus  componendis  1 modo 
difium  cfi.  Per  quantitates  autem  Eucocium  & Theonem-dicerr, 
incelligendas  ede  quotitates  1 neutiqaam  concedendam  eft. 
enim  ^Morop/avi  dicit , non  dicit  ^«fy  fed  Quantum.  Nec,  quia^ 
verbi  gratU}  Ratio Z^ap/e,  a binario  denominationem  (limiCy 
ideo,  qui  Duplum  dicit, mMlt/tRiraem  dicit,  fed  pociui  magnitudinenty 
fcu  Qui  enim  lineam  bipedalem  pedalis  duplam 

dicit,non  illam  duasefie  dicit/cd  numero  unicam, magnitudine 
vero  cantam  quanta  effent  wdales  du*.Nemj«  DapI«»i,non  D^» 
dicit,fed  tantundem  atque  duo.Et  quidem  ipfe  Meibomius  ni  fallor, 
f.83  1.3.  utut  a numero  denominatos, pro  magni* 

tudine  habet, 8t  (imilicer  alibi. 

Ac  inquit , p.gi.l-g.hac  muUipUcaiione  qmantilatam,  tantum  smam 
qumtitatem  nancifeamur  j ( refte  quidem ; nempe  quantitatem  ra- 
tionis compoiitz , quz  qazricurOedfigae  nen  rationem,  quod 
e.atprepofmm.  Imo,  inquam  8c  Rationem;  nempe, cajus  bzc 
efi  quantitas : ficut  U-magnitudinem  exhiberi  dicimai,  quando 
exhibetur,  fit  illa  magnitudo.  Hinctamenjenteniiam  in’ 

figni  quidam imerptetatione  (e  iMV are  poffe  dicit  jC  quali  quis  antea 
hoc  nclbiverh»  3 r^tlonie  terminum 

ubiihtfft  unitatem\  C‘>  nempe  rationis  denominator  habeatur 
pro  cermluj  a.nceceieace, ) Ac  quisqusfotiercic,  untuodem 
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efferationem  iufUm  dicere,  atque  rationem  3 ad  i / 8r , irr 
f/«m,atqoe  3 ad  1 ? Ac , ait  p.  97.  /.  13.  cum  Eutocius,  dr 
lOvft^uenie  rationis  termino , feuunitatey  mentionem  'non  injecerit  j if« 
dencminaiores  fnot  confiderai ^ gcfi  uno  ilh  anieeedente  teririico  ^ rati- 
onit  quantitas  ejfentialis  exprimatur  i Cned  plane  tO  imptffi bile,  Itro 
Ycro,ut  qui  dno  dicit, (/««i  nnilatet  dicere  fatis  intelligitur  ; ita  8( 
qui  duplum  dicit  ( five , ratiemm  a % der.minaiam  , ) dicere  fmpli 
dnfnm  fath  intelligitur ; ccfi  nec  illic  HnitaiU , nec  hic , fimplif 
mentionem  factat. 

« Non  itaque  eff,  quantum  ego  quidem  adhuc  video,  ex  hafte* 
nutdifti» quidquam,  cur  ( quod  vult  Meibomius,  p.93. 1.  5*) 
Explefa  fit  Eutxii,  & reliquorum  fententia,  de  quantitate  rationis  na- 
mero  ( iut  faltero,  qui  numeri  indar  eff , divifionis  Quotiente^ 
exhibenda.  Interea  tamen,  dum  hanc  quantitatis  rationum  z di* 
mationem,  ex  divifionh  Qttotiente  faciendam  , repudiat ; nul- 
lam nobis  aliam  iftiut  loco  tradir,  qua  condet  quma  quarvit 
ratio  dicenda  Iit.  Si  itaque  non  hoc,  dicat  velim,  quo  alio  crl- 
‘terio  erh  xftimanda  ? 

Hxc  autemj  ait,  omnia,  qux  de  rationum  compofitionoj  & verbrt 
'quibus  illatraditaejt,  narrat^  nunquam  je  moturum  fuif e , nifi  falfrffi-  ^ 
Hum  dogma f & quod  maximam  errandi  anfam  alui  prabuit , inde  fwffet 
fabricatum,  p.  99.1-13.  Videamus , quatfo,  quid  Iit.  Uaceuim^ 
inquit,  demminaioTum  inter  fe  muliiplicarione  fultus , Jheo  /Itexavdri- 
tus,  geometra  atioqui  eximiusy  quod  ex  Commentariis  in  Ptolemxi  Mag- 
nam  ConJhuUionem  videre  efl,  adfanity  ( horrendum  diflu  / ) tripU 
ratknis  duplam  e fe  [exiuplam.  feu(  quodipfius  verba  magis  To- 
nant) tripli  duplum  'effe  fextuplum,Atque  (quod  certe  videtur  do- 
iendum ) hunc  (ecuti  recemkreSy  volumina  fua  bis  paralogifmu  impleve* 
runt:  'Idque  adeo  ut  T fi  Mtibomio  credamus}  hac  narranoneper- 
(ulfus  Euclides,  quid  dicat,  non  habeat*  &c.  Et  quidem  ( p.  loo.  I. 
I3.)ecufquefc«ac  errorem  anpliavii  Gregpriut  a Sando  Vincentlc-y 
ut  (numerante  Mcibomio)  in /»/aac»4w/i5r6»  /fpiewtlec»»»» 

falfapropofttionescontmcutKur. 

Gravis  equidem  haec,  inquam,  eft  accuTatio;  8t  non  paocoi 
tangit.  At,  interim,  quidni  fic,  uti  foquutui  eft-Theon  , lo^ 
qui  liceat^  Si  autem  fic  loqui  liceat,  tota  hac  vel  fua  fponte 
ruit  accufaiio.  Nempe  fic  locuti  funr,  vel  Meibomio  fatente, 
tum  Veteres,  tum  Recentiores,  fi  nonemnes,  pleriquefalrem} 
ccrtcncmo  omnium  haftenui  eam  loquendi  formam  repudiaw 

D 3 
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«hypothefi;  Ergo,  per  Axioma  citatum,  Dupiam  w C jSt- 
quatur  duplo  <n»  tripli  A.  At  Duplum  t»~  C,  ( vel  fatente, 
credo,  Meibotnio,  j eft  Sextuplum  th  A : ergo  & , Duplum 
tripli  A,  eft  fextuplum  t«"  A-  Si  autem  nec  dum  fit  fatis  pe^ 
fpicuumt  id  ipfum  ficquari6  aggrediamur.  Duflum^ton.muni 
fcntentiatomnet  homines  judieani,  quod  bis  bthei/tmplunn  iriflum,  quod 
centuplum  t quod  centmi  r&,  ni  fallor,  fextu- 
plum, quod  fexO  afferente  Meibomiop.  170.  l.n.  Ergo  cum 
G fit,  ex  hypothefi,  triplum  A;  eritC  aequale  tJ  Aterpofitoj 
Ifoc  eft,C  =n3A  = A + A + A.  Itera,  curo  F fit,  cx  hypothefi, 
duplum  tiTC,  erit  F zquale  tJ  C bis  pofito , adeoqueSc 
a A bis  polito,  hoc  eft,  ipfii  A + A + A bis  pofitis,  hpc  eft, 
A + A + A plus  A + A>.A,  hoc  eft  A+AtA+A  + AtA, 
hoc  eftj  V A fexie»  pofito,  hoc  eft,  fextuplo  th  A.  Quod  erat 
demonftranduro.  Veium  itaq-,  eft  quod  affirmat  Theon,  tdr 

^ ^ fi  ui- 

pium  ahcujks  dupUverimsu , fei  ipfiue  {(.xiuplnm,  tonf 
- Verum  quidem  eft,  nec  nos  inficias  imus,  quod  longe  alio 
fenfu  dicatur,  rothnie  mpUrotio  duplicatu  ) cfi  mn- 

cupla  i quia  nempe  jt » i = f •*  ob  continuam  muhiplicatio- 
nem.  At  interim  non  minus  verum  eft,  & tripli  duplum  efe  fextu- 
pium  i quia  nempe  quod  affirmat  Theon,  & cum 

illo,  excepto  Meibomio,  alii  omnes.  . .. 

Atque  eadem  ratione,  tripli  femiff^m  ;,five  fero  ilfis  triplum, 
dicimus  folquiaUemm,  < qu^  affirmat  Theon  p.aS.l.  18.J 

, X ^ A a - j,  _ i— = I i . Sic  icmifiis,  five  (ubdupli,  du- 

Sum,  dicimus  integrum,  quia  a x 2 * } * i . quanquam  ve- 
rum etiam  fit,  rationis fubdupl*  rationem  (non  duplam  /r- 
•rxdfior  fed)  duplicatam,  efle  fubquadruplam» 

t S,'  J.  ^ 

^^QuzWnia  cum  ita  clara  fint  ut  nihil  magis , non  eft  coc 
ea  Mcibomiui,  aut,  fi  explodat  vel  maxime,  nos 
illud  moveat.  Et  quidem, fi  f quod  ait  Meibomius  p.^p.la^.J 
Elementa  quoq.,  Euclidis.ad  quufufe  huc  tradidit  CUvius,  hanc  txplica- 
thnem  ferre  fint  coada  : non  eft  tamtn,  cur  id,  vel  nos , vel  ipfum 
Euclidem,  male  habeat  i quippe  cui  Euclides  nulpiam  refra-? 

®*Quod  autem  Archimedes  f ut  p loi.  1.$'.  )r4timw 
tfit%*oht«a'le[qxialtefm  tintellige,  tripli(4U[Hbpuplicaimj  r^ 
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tionk  \eu  ^,  & ralionm  i effe  duflm  fea  p6^ 

ti'j$  duplic4tam,  fic  enim  rcdiui  vertenda  eflet  ea  vox  ] ntmk 
i ffu  i i nos  nihil  movet,  quippe  & nos  idem  dicimut.  Eft 
quidem  i = i i , ^«deoque  t = V i 0 = v'-* 

i '‘i  . Hoc  eft,  quantitas  i cft  quadratum  , ( fi  ve  potefias 
fecunda, five  ratio  duplicata,)  quantitatis  Ecquancicas^^^ 
eft  Cubus  ( fivepoteftas  tertia,  five  ratio  triplicata,)  quanti- 
tatis quz  eft  radix  quadratica  f five  poteftas  fubrecunda» 
five  ratio  lubduplicata,)  quantitatis  . Quod  autem  ner  Ihes 
btc  imelltxirit,  nec  e*paftfriiri5«i  Meihtmatick , ad  nofira  ufque  ier.im 
p«r4,«//Nri  miror  equidem,  quafcooceMeibomius  affirmare  fu- 
Ainet.  Nam,  quis  non  f 

Totacontroverfizcardoin  hoc  verfatar,  qiaod  Meibomiut 
vel  nefeiat,  vel  nolit,  diftinguere,  inter  rationis  du^latimem,  tri- 
f lationem jquadrHflatmem,  8tc,  hoc  eft,  multiplicationem  ia  2, 

4,  &c;  unde  oritur  Tft'm\daiQ-,rtTfa,v\daf 

8ec.  atque  eam  rationis  dkpUcatientmj  trrp/icat/oaem,  quadrupli^ 
eatienem,  &c.  qux  fit  continuo  du6tu  quantitatis  in  eundem 
multiplicatorem  bii|  ter, quater,  8tc.  pofitumj  uadeorirarai- 
7'®-  /iTAAVinr  , TecTAAvinr,  wTgjtTAAvfwr  > 8tc.  Qti*  quidem 
inter  fe  plane  diverfa  efle,  etiamfi  Meibomiut  millies  neget, 
non  tamen  eapropter  eft  minus  verum.  -Quippe  aliud  omnino 
eft  quantitatem  A , bis  multiplicare  innumerum  3,  unde 
proveniunt  duo  tripla,  hoc  eft, duplum  tripli,  nempe  3 A + ^ A 
vel  3 A X 2,  nempe  6 A ; aliud  vero,  quantitatem  A in  g , b!i 
continue  multiplicare,  hoc  eft,  in  3 x 3,  ( non  , nt  prius , in 
343,)  unde  oritur  tripli  triplum,  five  Ax  3 xg  .x  A x 9 . vel  9A. 

Dicet  fortafte, eodem  fenfii,  in  Archim  8.1.  >.  defph.  ft 
Cylind.  atque  Eutocii  in  eam  commenuriitj  de  eadem  dici 
?<i)pr  <TiT\<tcr/or,  & Fateor  equidem  id  fieri. 

SH,  librariorum  id  in curHi  fieri  non  dubito  (uefisperius  di^m 
cft,)  qui  cum  IVIithefeot  fortafie  minus  fuerint  gnari,  neque  x(- 
ya  hvKxvU  8t  iP/TX«!rior®-  difcrimen  fatis  accurate  intellexe- 
rint, errorem  illum,  vel  etiam  eo  majores,  facile  admiferint. 
Sed  etfi  demus,  cidem  voce  ( five  ea  fit,  five 

itvtf ) utrumq,'  innui  ( quod,  de  voce  li/uigx/®-,  fatendum  vi« 
detur,  ob  vocum  penuriam,  admillum  cfic)  ) Non  tamen  inde 
fequicur,  res  cflTe  confundendas ; fcd  eo  accuratius  profi^'icim- 
djjoi,  utr&renfu  vox  ambigua  ufurpeturjne  fccui  error  obrepat, 

, ■ . ■ ■ 'Na  m 
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N«m  & vocabula  Geometrica,  noiifeir  per  eodem  fmfu  ufui- 
paniur.  Quippe  mmo  dubitat , quin  ali^  frr.fu  occurrat  Vox 
■fiieft  90x1.  alio  vero,  1 1/5.  mmpe  illic  ^parttin  qoan  cunqj 
innuit j hic,  nonnifi  partem  allquotasn.  Item  j 10  «x  i» 

8r  I da.  Illic,  duabus  rcAis  contineri  fpacium  nceaiur;  hic, 
duabus  rc£tis  contineri  dicitur  r(£tangulum.  £t  u/niliici  a- 
libi.  ‘ . 

Sed  videamus  qux  Cm  hic  Mcibomii  nova  tradita. 

Fohio  quod  Septimius  S(  Ofiavius  eadem  celeritate  incc* 
dant;  inquit,  (tltutoi  id  (tlaitaum  OQeviitP  in  rationt 

nulli,  (p.  109.  l.penult.j  Imo  vero, inquam,  in  raiione  Sim*! 
pia,  five >1^ qualitatis,  mmpef  ut  i ad  1,  ut  fatetur  ipfc  p.103.  !>• 
9.  At  ille,  irquit,  iquilm  riumm,  nihili  (tu  r.ulUtm  ttat.  (p. 
103.1.7.  ) Ai,  Inquam,  quo  Magidro^  qua  vel  ratione  vel  au* 
tboritate  fretus  / qux  illum  vel  Grammatica , vel  MathimatU 
ca,  dc Icqui docuit  ^ SiMathefin  fprfttmus:  Eft  quidem 
qualium  inter  fe  nulla  Inzqualitas , nullus  Exanus , nullus 
Defefius » at,  nullam  e(Te  rationem,  nemo  prudens  dixerit  Ma- 
thematicus. Si  Grammaticam  fpefiemus:  quod  bis  tantun- 
dem  atque  alterum  continet , duplum  dicitur ; quod  ter , tri- 
'plunii  quod  quater,  quadruplum;  &c.  adeoque,  quod  fcmel, 
limplum  ; & non  nili  quod  nuUies  continet  ( adeoqua  nihil  eft) 
in  nulla  ratione  dici  potcftccndiiuium.  Jam  vero,  quod  z- 
quale  cd,  continet  falum  f^mel  tantundem;  adeoque  Simplum 
efl;  hoc  ed,  in  ratione  Simpla  condituium;  hon,  nulltcuplum, 
iive  in  nulla  ratione.  Nulla  itaque  ratione  alTcrit , aqualium 
ratienem  nullam  cdTe.  Sed  videan  us  utcunque  quid  obten- 
dat. 

Omnet  f Inquit  p.  1 13.  l.p.  J nihili  riUcnn(intc]\mt,ruiio^ 
nesfimplasfive  aquale.^J  uii  [tnt  funt  inttr  fe  iejUilrsi 

Comnino, Addo, item  on  nesdijplz,uti^ , t , 1 1 Vtl  etiam  om- 
nes tripiz,  uti, i . J , f cdmoduh  in  Ligiflia  neU  nulU,  0,0, 
o , infer  fe,ur.quctn  nihli  lo.zffic/r/  rx//7am.  C Addo;  vel  etiam 
omnes  notz  unitatis,  1,1,1;  vel  etiam  binarii,  9,2,2.&c.  J 
Ar,  inquam,  nulle  n.cdohinc  fequitur,  Rationes  Simplas  eflie 
rationes  nihili,  magis  quam.  Rationes  duplas,  triplas,  aliafvc,. 
rationes  nihili cdTc.  ^d  procedamus.  Quid  porro  ^ ^ 

Ferrs,.  inquit  p,  104. 1.20.  ntie  dufti  i , i ratione  nihili  fflm- 
piam,  intclligit  3 i jimtPiieft,  quante  tb  eadim  ntuie  nihilt  in  . 
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glurawi  pariem  ejt  ratio  fubdvpla  t • Redc  quidem*  Qiiippe  ea  djj. 
pio  major  cft,  hzc  duplo  minor,  qaam  racio  fimpla,  Utqtu\  in* 
quic,  rati*  i aqualis  eft  rationi  f. . Nullo  modo.  Non  enim  qu^ 
ab  eodem  zqiuliter  in  oppolicas  parcei  difFerunc  (Ime  ideo  pro* 
tinus  zqtialU.  N6u  utique , Inquam , fequicur ; qiiod , (i  na* 
memt  o5tonarius,  (ic,  quam  quaternarius,  duplo  maior,-  8t  Bi« 
narius,  eodem, ‘ du^lo  min6r;  propeerea  biriarlas  zquabicur 
oftonario.  Etqiidem,  cur  hoc  minime  admittendum  lic,  ab> 
eodem  ipfo  mox  audiemus  argnmcnta.  Aclinquit,  ideo  autem 
ratio  i , aqualis  efl  rationi  f , qmd inter  illius  terminos,  i & 2^  tan» 
twn  intervallum  fit,  quantum  inter  hujus  terminos,  2&i.  Ve^m^' 
inquam,  neque  hoc  fequitur.  Non  enim  ex  terminorum  Inver- 
fefumptorum  zquali  intervallo,  fed ab  eOruha  ditefte  (ump- 
tprum  arq  jali  Q^otiente,  colligitur  squalis  Ratio.  Ac  ver6 , (1, 

I per  z dividamus,  & a itidem  per  i,  eundem  utrobique  quo> 
tientem  prbveiiire,  noi  negamus}  nec  ipTe , credo,  aiwmabit* 
Sed  pergat. 

Intervallum  sMtem,inqurt  p.  105. 1.2.  feudifia^ia  inttf  duathaa 
rationes  f ,i,efl rdtii bii dsepla , (euf  : Egregie  qujdeta  , atque 
(tu^(MTnui>TUTu< , Nempe,  duprudi  invicem  st^ualiumUltciuO^ 
alterius  eft  bis  duplum . Siquidem  hid  cum  pra^bedentlbus  co"' 
hzrent  optime.  Sed  videaihUI,  ijui  (>robe^.  ' 

^oniam  enim,  Inquit , i , fi^eirat  rationem  i.,ratiqne 
fed  rationem  f ^ faperar  rat/o  f',  ratione f ',  ' Ergo^  ratio  duola  f ,[«• 
ferat  raiionmfub  lupiam  i,  rationeTistuflh,  ii  elt^^uadripld.  Om.’ 
nino  refte.  Verum  hinc  ego  lic  difput'6.  Irorum  alterum  al*‘ 
terlus  quadruplum  eft,  ea  nbnfuntineeVfezqualia:  fed,  ratio* 
nuim  * , 8t  J , altera  attcriui  quiadrt^la  eft  : Aquales  itaque 
non  funt,  Vcl,  fi  illa  loquendi  formula  difpliceat,  G;  accipfaftV^ 
^orum  hoc  illud  rationi  qufadrapla  fdperat’,  eanoii  fuftt'  in- 
terfe  squalia:  Sed  ratio  * , rationem  t^I^atlo^  qiiadrdpta! 
fuperat.  i^i^ualesitadue  non  furit,  Sad  pergit. ' ‘ ‘ ' 

etiam  exiJiiticht  ('fea  compdfiliont  J plafiumfiU  Si  en/w. 
UtionifubJufla,  aiiitw'rdlio  quadrupla  , inde  fit  [eii  componitur  'ratio 
Atqiie  hdc  etlapi  i*ifte.‘4'^ippc' t**  t ® 
irientamiir  itaqu^  ut  pHuj } Rationes  t & f , non  efle  squslfe^ 
c\(m  hzc  illam  fuperet  ^a^ione 'quadhipla.  ' ' 

Atque  his  habet  Gmllia  , de  ratibnibus  fefq^ulaltera  St  fub* 
ferquiaitera,  p.  i 06.  1.'  Nemptf  Katio  jelqtii altera. 
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fulfefijuitlters  f , ^uetr.vii  rtcn  endetn  fint,  fu«t  intcjjt  iemties : At  in- 
ierim, inttrltdiftmTaiiene  iu-ftlquialtaMy  (eHdufiM  [uf tfqutrtt, 
Quz  6uani  bene  inter  fe  cchzreantjlpfe  viderit. 

Multa  habet  hii  imermifta  cxfetnpu}  a rnotufn  coi^trarjai' 
partei  defuonpta;  quz  nec  pisfentiTuo  negotio  admodum  fa« 
vent,  8t  funt  aliii  nommibui  vitiofa  : fedqux  non  ^anci  funi 
iit  ea^  curiobui  expendam.  Hoc  autem  pede  fere  cTaudic;m 
'omnia ; Nempe,  quod,  cum  duplum  acceiTum  fic  deHgnav^li 
i , duplum  receuum  delignandum  putet  i;  ^u«p.  io4.  I,  lo, 
■&  alibi  padim:  j quali  quidem,  inverlio  rationi*,  indicaret  amo- 
tum contrarium.  At,  inquam,  cpntrarteias  motti*,  indicanda 
crat.noh  inverfione  rationi*,  Cnam  (1  f accilfum  indicet , et|- 
'am  t indicabit  hem  acceflum,  utut.minorem:)  feid , mutatione 
fignomm  y 1 Puta  fi  f dpplum  accefitim  indicet,duplu^ 
‘receflbm  indicabit  f , non  autem  + i ^ Hoc  autem  cum 
ille  non  fatis  intellexerit,  fibi  fraudi  fuit.  Qi*tnvls  enim  ve- 
rum omnino  fit,  ^upd-exfcmploTuo  ibidem  icprojbatum  : r\em- 
f>e,  reCefiTum  partium  duarnm,  nbn  minus  d^lutn  efie  receiliia 

{partis  unius,  quam  cft  duaitin)  partium  acceflus,,  duplus  acc^*. 
os  partis  'uhiui ; adeoqae  eandem  five  i^qualem  rationem: 
Cum  tamen  hinc  infert;  propterea,  rationem  i , zqualcro  efie 
rationi  f;  omnino  hallucinatur . Inferendum  enim  era^ 
»-t  ad  I , eandem  vel  ztmalemeflc  rationem,  atq;  4.  *ad 
^ i.  Quod  quidem  verum  efi;  Icd,  a ioii.fepfii  (acu  xo; 
motum.  I 

Eidem  fere  (Hnper  oberrat  chordi  , in  «ftqipljs  five  inftan- 
tiis  fuispalfim  allitis : quod  cum  ei  fraudi  fuerit  non  (emef, 
Bobis  faltem  femel  indicafie  fufficiati  nec  opus  fic  (zpiui  repe- 
tere, cum  quilibet,  paulo  attentior,  fac^edcprebtndar, 

^ Potuifiec  quidem  Meibomius,  fiuius  errprif  fatis  moneri, cum 
viderit  LuciUm’  81  Titium,  tum,  ex  nypothefi,  eadem  cclcncatp 
moveri) tum,  juxta  fuumipfius  calculum , alteram  milliaria 
• I eodem  confecifle  tempore  quo  alter  non  nifi  1 6 confecerit, 
Undedum  (e  extricare  conatur, p.  107. 1. 84.'  omnino  nUiil 

^ Qiz,  de  DiviUif  & Paupertate  comparandis,  habet,  p.  1 1 a 
Item  de  Mifiorum  viribur,  p.  1 1 1*  8tc.  aeque  admodum  perlpii'- 
cue  tradita  funt  , 81  parum  accurate^ aed  quz  tuto  omitti 
jpofiunt,  ciim  hihU  io(]e‘ magni  colligere  poffit  quo  (cntcniiam 

Ea  fuam 
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(uam  ftabiliet ; nec  ad  (ingulas  minutias  ^ leftarem  detinen* 
dum  putem,  ^od  vero, uc  ait  p.185.1.  »5.  mirart  folett 
’ quftutn  nullum  ndutiliffimam  baac , de  miflorum  viribus  in  datu  rati- 
•ne  augendiSy  aut  minuendiSj  c$Htmplati»nem  atKlJijfe  , Nt  quoufque  ia 
bis  peredi  foffimut  i deieminaret:  Si  vel  Pharmacopaeos  coa- 
fuiuiflet,  velAurlfabroi,  mirari  forfan  dclnlfet : quippe  in 
compoaertdismedicamcntiSjirii;  metallis,  hi  > non  fuis  illqi 
artibus  carere  deprehendit,  quibUs  die  miftorum  v|ribus  augen*^ 
• dis  , minuendis,  aellimandis  Judicent.  Et  quidem  eo  Ipeflak 
totum  illud , de  Keptla  qoz  dicitor  AOigatimis , apud  Arith* 
meticos,  negotium.  ^ 

Qu* de  Rationum  Compofitione  &c,  habentur  p.  >8. 
fterumq;  p.  1 1 4,&c.  fatis  tuto  prolixe  tum  perplexe  ( qua  quidem,. 
'inquit, rd(/oae/  cimf  anendi  nktHodoyrnum  natura  nullam  breviate  admit- 
'iity  mtlam  etncianiarem  p.i  1 vl.  ‘cuiilla  bono  Infer  viant,  ego 

plane  non  video.  Cum  euim  per  5 d 6,  ratio  ex  rationibo» 

> compofita,  fit  ^ g * quid  longa  aarratipne  oput 

fit,  Ut  iutellig^mni  rationi  rationem  ^ componenda, 

a * ' ' 

dupendo~^  in  4 ; adeoque  diaifione  adimendam,  lll 
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nemo  nefcit.  Annon  autem  hsc  multo  brevior  8c  concinna 
magis  fuerit  operatlo',  quani  qua  ille  nullam  aut  breviorem 
aut  concinniorem  in  rerum  natuni' admitti  poflTc  )udic^^,penef 
leftorei  Iit  judicium»  ’ L'  ‘ . , 

Cum  vero,  tum  p 94. 1-4.  tump.117. 1.2$.  nonnifimino^ 
rem  rationem  majori  auferendam  putet : non  fatis  videtur  ra^ 
lioaiim  diminutionem-incelligere } quat  non  tam  fubduRiooit, 
quam  di vitionii,  opus  eft:  pofie  autem,  fra^onem  minorem 
per  mijorem  dividi)  nemo  hefdt.  Gumcnito',  ( ut  .loquitur 
p.  II 6. 1.7.)  rationes  d*  ds^^addit^C  y faciant  ratiorum  1;  quidni 
' pariter  ex  compofita  dempta  |;fupere(fe  dicamus  ^iacq*. 
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iaeadtfttt  i .dempta  ^ Jupcrefli  ( mut  t,  hoceft,  * , 
maiorem  efle  quam  J , ne  quidem  Meibomius  negaverit ) ‘ 
•quippe,  duarum  componentium , utravit  dempta , fupereff  re- 
liqua. 

Sed  vtdeamui  qu*  (equuntur.  Quippe , cum  hafienuf , non- 
nifi  quafi  fer  nebuUm  vtritaiU  tliquod  lumen  cenjfeximue ; jam  del- 
inet p8,  cleri fjtffium  & nulle  ebjcuritaiit  nebule  iniercefmm  veriteiie  /e- 
iJ-m  pollicetur,  p,  1 iS.  i.  7.  &c; 

Reunttt  inquitr^*  p.i  j8.  1.  13,)  neture  & tffentia  confiftitin 
duebus  efujdcm  generit  rebus,  fecundum  certem  magnitudinem  (addo, 

. diviGone , non  fubduftione , aellimandam  ) inter  [e  comperetisy 
feu  potius,  in  carum  comparatione,  dijlentie  cum  infiniu/it 
eut  perviteiifi  eut  megflitudinis}  hinc,  inquit , celligiruus,  quevis  ra> 
Hiene  infinite  minertm,  eut  mejerem,  feltempeieniie,  deripijje.  Et  re- 
fte  quidem  hoc  colligitur.  §u$d  fieri  fo/Te,  multi,  inquit,  fp.  n p, 
h6,y  qui hec  peniiut  perffeOe  nen  bebent,  neger int.  At, qu^foj.. 
quinam  illi  ? quippe  ego  illud  nulli  (nili  qui  plane  Iit  d(Min- 
T0*)  dubium  liTe  pofle  putaveram. 

Ferre,  inquit,  ( p.  1 1 8. 1.  23.)  retienem  qiu  in  eequehlus  meg- 
nitudinibui  lpeQetur,retimmquidemefiJleiuimut,  ( ii  Rede  qidt 
dem.)  jed  nullius  quentiteiif‘f  (at  hoc  perperam:)  qued  nihili  di‘ 
fientia  megnitudines  iilim,  emeet  dens  & confequens,  inter  fediflent. 
Imo,  inquam, Vnitetit.  Uti  enim  !n  rationibu?  1 ^ j 
aliifque  duplis  antecedentium  8(  confrquentium  dihamia  fd!- 
vifione  quatrenda}  binario  zftimatur,  Cquanraconqoe  interim 
fit  eaVum  differentia,  fubduRionequzrenda  ,(pKE  quidem  non 
omnino  ateeoditnf ,)  unde  8t  denominationem  obtinet : ita  ia 
rationibus  «>1-,*')  aliifque hmplis, terminorum diftantia, dU 
vifione  patetada,  unitate  menfuratur.  Quippe , ut  illic  quoti- 
ens eft  2,.fic  hic,  I.  (utut  differentia  jfubduraone  quzGta,  co- 
jus  hic  nulla  babetut  ratio, fu  '"  • 

. ; ^^cunque  eutm  elie,  megve,  prrra,CquVni  Item  8i'  ipra,)  uati- 
tetif  leco  eccipi peteft.  p.  1 1 9.I.39.  Hoc  eft,  ( quamvis  ille  videa- 
tur hoc  nefdre  ) Rad/x  dici  poterit,  vel  Fottftes  prime  , aut  etf- 
am  Retiotxpefite  ) quz  aliquoties  continuata  , hoc,  cftinft 
du^a,  ejufdem  ^edratum.  Cubum,  Riquedretum,  &c.  exhibe- 
bit j vel  Petiftattm  fecundem,  terliam,  quertem,&c,  vtl  etiam  (natta 
et  hoc  tantur.dem  valet  J Retienem  dupliceum,  triplicet ew  , qui’ 
druplicetem,  &C’  ‘TfivXAelor* , 7iv*irxetvicy*\  8tc« 

E 3 " Nempe. 
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Nempe  hoc  fuadentquzpoft  occurrunt,  * 

bmnii  ratio  unitaiif  hco  conliderarifoHit  ( nempe  uc  pbteftai  prinu, 
a 

feu  Radix, puta  Y ) " hit  comptfila  dupla  tficitur  prim^  feu JPmplh, 

( duplicatamiintclligic,  aut  potefiacem  tecundani/eu  quadn- 
J*  X i-=  ^ 

,h  b fr*  l«f  towpoftta,  pmpU  tripla^  ffe* 
pociui  triplicata  9tiv^it<rlaif , poteftii  tertia^  cobut,  nempe 

b b r*  V ex  vicUs  cowpo/JM,  'fimpU  viieeupU^ 

( hoc  eft  poteftat  vicefima  *J  ter  m^m  edhip$Jita,ltm  fr/f/i, 

,a'  . 

( triplicium  intelligltj  fcj',)  /e/jida/ieri  e)»  compefira^f^ 


1^  1*  a*  ' 

dtipU . ( tcI  potiui  daplicitae  5-* ; Nam  7X  ~ pr’*v'p‘J 

i * 1 * A* 

l^warer  ceiipe/iu  ,ftipertertia  eJftripUi  (nimpe  pi  ~ P*"  P"  ^ 

Maiufcftum  iuque  eftper  rationi,  expofit*  duplam.trl. 
piata  8(c.  eum^  hic  imelligere  , duplicatam  , triplica- 
tam ■&€.  quai  definit  Euclidei 

1 o d 5.  hocea,  e^i*raUoniipoteaatemfecundam,ter- 

dam  &c^  • 

Atque  harum  refpeau  ferum  eat  vel  ctivni,  quzcanoua 

fuerit  expofita  wio.I^o  nihUi  habendam,  hoc  efi,  illius  p^t*i 
aatem  nuUam  e^e.  ( Saltem  hifi  ip(k  ratio  expofita  fit , «ia^ 

t»  quo  calu  ipfiuseuam  quotacunque  potefiai  eft  f.J  Onippe 

DOtutn  eft_,  I.  jr  fiTe  1 ...  iriT 

dratwn , 8cc.  elle  continUe  proportionalia : 8r  quotactinoM 
expofitzradicii^teftai  fit  eorum  quodlibet,  tode*  foppbhii 
tur  I in  radicem  illa  continue  multiplicari.puw  i « « eft 
poteftat  rad;cii.  8t  i X4X4  eju/dem  poteftat  fec^ridai 
1X-X4X4,  tcrciaic.  adeoque  i fimplidter  pofiti,  emfi 
. dem  radicit.poteftainulla,  quippe  inquam  nuUies ducitur: 

At  rP«'«ft^P«u»privaitiTa,  feu  inverfa,  denominanda 


puta 


< 
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^qta  ab  ^ 1 : Ium  } potcftaa  dimidiata ; quipft  media 
proportionalis  inter  nullam  & primamj&  v'*  * vel  e V«»,poieftal 
dimidiata  tcrtiz,rcu  qu*  dimidiata  poteftate  fuperat  primam} 
putaa^velij^  denominanda.  Ecfic ubivis.  Quod  autem  dc 
ladiceadiftumeft.puta , dum  ponitur  a = ^ i perinde  in- 

tclligendum  ecic  de  radice  quavii  alia, puta  ii  ponatur  T=%: 


quippe  rem  koc  ne  hilum  variabit. 

Sed  8c  hinc  etiam  manifefte  fequitur,  ( quod  8(  norunt  oin- 
nes,)  quod,  quoties  radix  ponitur  major  quam  i » fingulz  po- 
' ccftates  continue  augentur >(  puu  fi  erit  2^  = ^, 

«p  «=  8 ,8tc. ) ubi  enim  in  continiia  roultipliqatione , mulii*^ 
plicator  ( qu*  radix  eR  ) eft  unitate  niajor,  multi- 
plicandus pluiquam  femel  ponitur  y ut  habeatur  produfiu^^ 
Quoties  autem  radix,  (hoc  eft,  continuus  multiplicator)  eft 
munorquam  ijpoteftatei  continue  decrefcunt.r  puta  fi  ^ = »» 
erit  2^  = i , I , &c.  quia  tum  multipricandus  poni-. 

minus  quam  femeJi  nempe  ipfius  aliquw^  pari}  Sr  prpp^e- 
rea  fequens  poteftas  przcedenie  reroper  niinor  erit  r Si  aqtepi| 
radix  fit  i j aut  etiam  1 5 poteftates  omnes  nec  audz  erunt  necj 
diroinutzi  fed&iplz,  i : C nam  fi  ^ z=i  , eri^^  » 
fxi  = i,8t'p=ixi*i  = i.  8cc. ) quia  cum  multipU«t 
«acor  eft  i , muUtiplicandui  przcUeferael  ponitur. 

Quod  autem  hic  de  potcftatjbus  univerfim  ex.  quaeiiingoe, 
radice  diftum  eft  i id  8t  fpeciatim  in  .rarionil^  vajet : puta,  6^ 
expofita ratio , feu  radix, 'fit  major  quam  f f ratip  dqpil- 
cata  triplicata, &c.  hoc  eft.  poteftas  fecunda  ^ tef  tia , 8ic.  con-^ 
tinae  crefcunt  : fin minori  decrefcuntr  fi  denique, zquf lis# j 
zquales.qjiod  quidem  fi  adverti(Te?>  Meib9u»>U?»non  fpilTef  mi- 
ratus,fp.i7i.l.2a,&  p.  173.1 19.8C  alibi,; rationem  minorem,, 
ma  joris  duplicatam,  aut  triplicatam,  8tc.  dici  polle.  Hujus 

* quidem  rei  ignorationem , errorum  fuorum  prope  omniun». ' 
originem  & fontem  judicamus,  * ' 

Cum  autem  ait,  p.  121.  1.  ftw»//.  /n  dtiffimnaff»  AB, 


m ita  dicam,  nuUa  tfi  ip/inJ 
CB:  at  C B fcu  DE  dupla 
tfl  ipftui  F G . Mirum  eft 
quam  fe,  ambigua , vocis 
dupla,  fignificaiione  inopi- 


B 


D 
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funi  i 5 tntjnmraiionmbabtreiijum  «tit  etiam  Cut 
p.  127.1.  4>)  16  «/34,  mimrtni  hebere  teimm  qutm  21  4^  31^ 
Cnm  amte ftemendm /Uy  164024,  hoc  cA  21  4J  31  i j niejiTem 
hebere reiiomtn  qutm  kfleei  21  4<j  31 } qneniepi  mejcr  eff  di/fentie 
interii  & 3>'ij  queninter  2j&^i.  Felfa  inquit ) tjb 

tTieva  fref efit io  Itbri  quinti  Ehmenicium  EuclidU  &c.  p.  126. 1.8.. 
EAque  hxc  argumentationii  (lx  fumina , fidcliur  ^ quoctnec 
ipfc,  credo»  aAiubitur}  coUc£^a,  fuifqu e ip Aut  verbis  cx* 
prcAa. 

Nolo  ego  ad  hxc  reponere , quod  ipfc  Euclidem  reponen- 
tem introducit,  p.  lap.  l.iS,Siqu4e  uxquem  inrftu , & cli  m,  cum 
inter  meritUi  dejjertm,  & ex  qn»  hec  beate^nieie  mihi  fiui  Uckit,  fande 
tfd  4Mrer  Mte4j  pervenere,  inur  illas  certe  hei  frimo  lece  ctnfeTefbfium. 
Sed,quz  ad  argumentationis  vires  dicenda  funt , reponam.* 
quippe  & multa  perperam  fuppohit,  8c  juAa  dccAmuUoties 
confequentia. 

Dicimus  itaque  i®,  .^r/tbmet/cem,  ut  loquitur  , refrenent,  in 
terminorum  ab  invicem  diAantia,  Ave  differentia,  fundatam, 
Subdud^ionis  ope  colligenda.  Sic  tripondii  & bipondii , aut  e- 
tiam  quadripondii  & tripondii,  differentia , eA , unum  pondo; 
hnez  tripedalis  8(  bipedalis  differentia,  cA,  linea  pedalis : nu- 
meri quinarii  & ternarii , vel  etiam  denarii  & oAona r ii , diffe- 
rentia,eA  binarius. 

3«  Differentiam  illam  dicimus,  non  quidem  Arithmeticam 
rationem  cATe,  (proprie  loquendo ,)  aut  etiam ipfius  rarionis 
eflentiam ; fed  fundamentum  lAius  relationis,  quz  dicitur  ra« 
tio  arithmetica;  quz  tamen  alia  atque  alia cA,  prout  ad  hunc 
aut  illum  terminum  refertur.  Sic  numerus  binarius  non  cA  re- 
latio, nedum  ratio  vel  arithmetica  vel  geometrica,  quam  habee 
vel  quinarius  ad  ternarium,  vel  hic  ad  illum  : fed  quinarii  ad 
ternarium  ratio,  cA  txceffus  hin»rii\  ftu  binario  major  effe ; ter- 
narii ad  quinarium  ratio  e A,  dcfeHus  binariit  Ave  binario  minor 
efle.  Quz  quidem  rationes  Ave  relationes , utut  eodem  funda- 
mento abfoluto  nixz,  non  eadim  fune  relatio,  nec  quidim  z- 
quales ; fed  et  Altis  diverfz,'  atque  hac  illa  major:  Sicut  8t  Pa- 
tris ad  Filium,  8c  Filii  ad  Patrem,  eadem  relatio  non  cA , f nec 
quidem  zqualis, fed  hac  illa  Ajperier}  utnt  utriufque  Inunda’* 
inentum  At  eadem  generandi  adio. 

30  Omnino  igitur  inconfultedi^mcA»  8(  admodum  in- 

F concinni 
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concinne,  ^i&  — i t^quiles ejfe:  & qaod nemo fobrJui dixe* 
ric.  Quippe  ille  huic  acqaali»  non  eft  namenn;  fcd  integro  bU 
naria  major,  ("Eflcnina  +is=  —i  + *0  Neque  enim  5 quod 
1 & I cantundem  iinc,  ideo  & zquari  icendum  erit  4- 1 8l 

I ; ni(i  infuper,  cantundem  effe , d tcamm,  exceJere  Stdejfcerr* 

Nec  quidem  melior!  ratione  dicet  o -fi  8c  o '1  cantundem 
eflcjquiautrobiquezqualiter  ab  o receditur-,  quam  tantun.-- 
dem  efTe  44:  i & 4 — i , quia  utrt)bique  zqualiter  receditur 
a 4.  Quodqucaic,p.  141.1.8.  r»a/«r  effe  ,quid  Ungi Kt  nb  initio 
fui,  hoc  ejijt  nihilo, diff 01 ; Verum  quidem  eft,  dummodo  crcfcen- 
do  difient  .•  at  ver6  quod,  decrelccndo , a principio  luo  longi. 
mdi(iat,id  minus  e(l.  Ec  ficuti  '4  1,  minus  eft  quam  4 i~i  i,. 

quia,  a communi  principio  4 , id  longius  diftat  decrefcendo; 
tic  & ob  eandem  caufam,  o ^ 3,  minus  eft  quam  o i,quo* 
niam*magis,a  principio  ftio  o,  decrefcendo  diftat.  Quippe»- 
quod  magis  deftcit,  id  minui  eft. 

4»  Dicimus  pariter,  R4i/en«r  item  (rranetr/c^e.iundamentam* 
cfte,  terminorum  ab  invicem  difttntiam  non  autem , ut  prius, 
SuhdM(liene,(edOivifione  zftimandam*  Nen  enim, quia  4 Sta, 
atque  48(6,  binario  pariter  diftant,  ergo  8(  eandem  ntrobiq;; 
dlftantiam  , quz  nempe  rationem  fpeftet  , dicet  Meibomiui. 
Qnanquam  enim  tum  4 3 3,  tum  5^4  =z  non  tamen, 

rationem  3 ad  4,  acqi  4 ad  6 vel  6 ad  4,  eandem  eflc,  aut  zqua- 
lem,  reputat  r SH  4 ad  atque ft  ad  4^  eandem  efle  rationem, 
dicet,  atque  eandem  ab  invicem  terminornm  diftantiam,  ncnv- 
pe  divifionalem  i quia  cum  { = 3,tum{=  3.  Nec  quidem 
alio  (enfu  verum  erit,  rationis  duptx  8e  fubduplz  magnitudi- 
nes zquather  invicem  diftare.  Peto  enim,  Annon  eadem  fit  ra- 
tio, qtiadrtpondii  ad  bipondfum,  atque  quadripedalis  linez  ad. 
bipedalem  ? Affirmabit,  credo.  Ergo,  inquam,  Diftantiz  fimt 
ucrobique  zquales.  Q^d  ipfum,  credo,  fateblturi  certe  inft- 
clari  non  debet.  Verumboc de  dlftantia  rciiduali  ( fubduftlo- 
ne  quzrenda)  dici  non  poteft.  Quippe  refidunm,  illic  Pondus 
eft}  hic , Unca  i at  pondus  linez  nemo  fobrius  zquale  dixerit,  • 
cnai  hnc  hecerogenea.  De  diftantia  itaque  bivifionaliintelii-. 
gendumeric:  nempe  linea  quadripedalis  bipedalem  lineam 
toties  pi^dre  continet,  quoties  qiiadripondium  continet  bipon^ 
dium,  quippe  ut  3 L J 4L  ( 3, ita  3 P ) 4P ( 2.  Porro,  efto 
Verbi  gratia  qaanckas  A^  quadripendium ; erk  bajus  ditplhoi 
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-s  A,  ofiipondium  > iubduplum  i A»  bipoiuJium:  ErU  quidem 
diftantia  tlivlfionaJj$,utrobique2qualif}  nam  tum  A )a  Afa, 
tum  I A ^ A ( 2 : at  in  fubduftione  fecui  cft,  quippe  a A ^ A 
sx=A,atA  Non  igitur,  hoc  fcniu , eadem  cHec 

otrobiqueteiminorum  diftantia.  Neque  inteiim  dicere  poteft, 
redudionem  faciendam  efte  ad  communem  vel  antececlentem 
vel  confequentem,  priufquani  Hat  bxc  comparatio:  nam  neq; 
ille  hoc  facit,  cum  dicit  rationes  4&tf,  ('aut  etiam  i Stx>) 
invicem  aquales,  quod  termini  zqualiter  utrobiqueab  invicem 
diftent.  Nam  rationes  ^8tf,  aa  communem  conrequcmcm 
icduAz , erunt  .i  & ^ ; ad  communem  vero  antecedentem 
rcduftZ)  erunt  it  8t  i at  neutro  modo  erunt  zquales  tcr> 
minorum  di&rcntia,  fcd  inaltera  12  .9=«: 3,  Inaltera 
16  ..1^12  = 4.  Intelligendum  igitur  erit, vel  ad  mentem  Hiare, 
de  diftantia  diviHonalh  ex  divlHonis  quotiente  zftiroanda : 
quamSt  nos  agnofeimus  rationis  Geometriez  fundamentum 
cfle. 

y Negarons  tamen, *hanc  divilionalem  di/faMiam , cfle  ipfaHi 
rationem  jfiveCut  loquitur ) ntiutm  & tJftniUmTatUnis  Gtmetrh 
C£ : Sicut  8e  ante  negavimus  reHduale  differentia  efle  rationem 
ArithmctjcE.Eft  quippe  ratio, ea  quz  ex  hac  diftantia  oritutRe- 
latio,ou^interim, prout  hunc  illumvc  terminum  refpicir,eft  alia 
ntqj  alia*,  puta  untufU  rn/mfii  tmufle  mirus.  Atque  hoc  didicifle 
potuerat  ab  eo  quem  ciuc  p.  167.  1>  i.  Sm)rn£0i 

cujus  hzc  verba  prafere  j ^ A'«  mcft  *r«  «r , 19  arxi  ^ 
ae)f  Ir  7?  ^ \T%f&  * ^ /ta'r  At 

tJ  *r,  niunf  . JUruiriU 

^unitatmy& xb  uniutcid  binarium  unum  idimq^  tfi  imervallumy 
(de  intervallo  diviHonali,  loquitur;  qualia  funt  intervalla 
mufica;)  Rath  autem  diurja : binarii  ^unitatem  duflat  uritatir 
ud binarium,  dimidia.  Eodem  plane  modo,  quo  Patris  a Filio, 
Filii  a Patre,  idem  e ft  intervallum ; at  diverfa  ratio;  nempe 
hzc  illius  inverfa;  utraque  ab  eodem  fundamento  orta. 

6 Pcfllme  itaque  infertur,  ob  idem  utrobique  intervallum, 
five  zqualcra  difiantiam  ( diviHonalem,^  zqualci  efle  rationes 
duplam  & fubduplam.  Quippe  ratio  dupla  f,  relatum  dicic 
corrcllato Hio  efe dupla majmi  atfubd^Ia  i;  dupla  minus  tjffi 
Eodem  plane  mt^o  quo , binarii  exceflui  'f  2,  indicat  binari* 
majsu  ejje ; 81  binarii  defidqs  a,  binaria  mitms  ejfe.  At  nemo 
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fobriuf  j *'ifi’,8£  dttfU  minus  ejf^vel  etia  l>insrio^ms)ut  ejfrlt 

8c  binario  minui  ejfe  i pro  «oden»  »el  xquali  habcbic : nifi  qui  8^ 
ma)us,  ac  minMf  cancundem  efle  velit.  Kacioncm  autem  , 
ti«nrm  c(Te,  non  tantum  Relationis  fundamentum,  ex  ipfa  defini- 
tione pacet,  quae  nec  Meibomio  •difpliceci  dicitor  enim 
quod  eft.ipfo  Interprete,  Rf/4rie, 

7 Q^od  itaque  contendit,  rationem  ^ ad7 , ma]orem  ejfe  quasfo 
ratiemm  4«d5  , C atque  his  fimilla:  ) quippe, *qnia  major  ter- 
minorum ab  in  vicem  diftantia:  (quo (olo  nomine  faifas  ede 
contendit,  prop.  8.  & lo  e 5 Euclidii,  ejufqueyd^.  & de- 
monftrationea  cum  propp  14,20,  21  , «5.  tum  Archimedii 
t-b  r de  Sphxra&  Cylindro,  atque  Eutocii  in  tlUm  commen<» 
taiionei,  multas  item  Pappi  propofitiones  mlib7.  Colleftane* 
orum^  aliafque  a Theone  8e  aliis  tradicai}  ut  liquet  p.  lad.Stc; 
item  Clavii,  Gregorii,  aliorumque  plurimas.  £c  quidem,  tum 
totam  antiqmatern  ijnorau  in  quibufdam  Elementis  GeometrU,  tum 
imiorrnm  fravas  exf nationes  & monjlsofas  hallucinationes.  Ce  inde  de- 
m^n/frotNrani  fperac,  p.  127. 1. 24.)  oraniho  falfum  eft.  Adeoqt 

S|ux  hinc  dependent  omnia^  ( hoc  eft,  tota  dodrina  fua  nova,  j 
ponte  corruunt.  Verum  quidem  eft,  447  magis  decere,  quam 
445  , adeoque  rationem  innuere  magis  defeQivam:  quod  ip(e 
contendit  p.  143. 1. 1 2.  Ac  vero , quod  eft  magis  defeQtvum , hve 
magis  exiguum,  id,  nobis  videtur,  minus  ejfe,  non  majus : adeoque 
& Rationem  magis  deficientem,' Zfi^lUhitmst  minorem;  (icuccuni 
Yeteref,  tum  Cexcepto  Meibomio^  recentiores  omnes.  SI  au- 
tem Mciboroiusper  iNaikr,  incelledum  veKt , magis  exiguum-,  fe- 
cum Ibquatur  Itcec,  cumque  Hermotimo  fao,  atque  Euthymio} 
( fuumque  illis  prxdicet  acumen  efle  maximum; } (iquidem  relir 
qui  hoc  non  intelligcnt. 

8 Nos  itaque  nec  ex^lofum  iri  patimur,  nec  antiquatum , vete^ 
rem  loquendi  morem,  f quod  vult  Meiboraios  p'93,8c  1x0.^ 
Nec  eam,  quam  habet  p.  134. 1.  <4>  confequenciam  admhth 
inui,  SrreiiaJ  ma]orefl  ratione  ^ (fu,  quod  idem  eft,  fi  ratio  i mi- 
nor eft  ratione  i t etiamrevertendo,  ratio  t minor  eft  ratione  ^ , Ra- 
tionem utique  mijoreM  dicimus,  non  quz  utcunque  ab  aqualitata^ 
magis  recedit,  fed  quz  vel  aqualitatem  magis  fuferat,  vel  ab  ea  minus 
• deficit;  quz  autem oc/  minue  fuderat,  vel  magis  deficit , eam  nos  mi^ 
nortm  rationem  ( antiqua  nomenclatnri ) appellamus.  SjquH 
dem  rationem  eripiam  dupU  ||  majorem  dicimui)  quia 
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.9  A > plus  cft  quain  a A.  Item  rationem  rubdaplam  J,  ma« 
jorem  efle,  quam  fubtriplam  (otuthxcab  xqoalitate  ma- 
gis  recedat,;  quia  J A , plus  eft,  quam  | A.  Et  quainjuam  ille 
multii  contendat,  aliter  de  minuiiif,  aliter  de  fationibus  iudi- 
candum, pag.  i^i- 8fc. quippe,  (ut  ah p.  133.1. IO.;  r^tio  ^,<r- 

qualis  eft  (iuibui  ^ & im minuti M J , ^^uali,  duibiu  5 ef^  t not 
utrobique  idem  dicendum  non  dubitamus, «empe  tum  minuti- 
am, tum  rationem,  8c  non  minus  tum  minutiam, 

tum  rationem,  *+*.  Et  quidem  nil  aliud  (lint  minuti?, 
fivefraaiones,  quam  rationum  indicia.  Ecquid  enimeft  |A, 
quam  quod  eltad  A,  ut  i ad  a ? & i A , quam  quod  tft  ad  A , 
ut  $ ad  a iic.  &fic  ubique  Siye  enim  dicamus  i A,  quantitaiit 
A diraij^ium  efte,  live  fubduplum,  perinde  efl.  Quod  nec  Mei- 
bomius  negare  debet,  qui  p,  166«  I.25.  rtliatum  dimidim,  atque 
fubdBfUm,  pro  eodem  habet. 

9‘  C^iod  autem  dimidium  live  fubduplum , majus  fit 

3 uam  Triens  five  fubtriplum  , ( & de  reliquis  fimiliter , ) fi 
ubitet,  fic  probamus.  Ontuti  hmints  totum  quavit  juu  fnrtr* 
Piajujefecommuni  notione  pacipiunt , ( didame  Meibomio,p.  141, 
/•  1 6. ; At , fubtriplum  fubdupli  pars  eft ; ergo,  hoc  illo  ma- 
jus eft.  Minorem  hoc  exferaplo  probamus,  Subtriplum  libr?^ 
funt  4 unciz  ;(ficuti  libra  eft  harum  triplum;)  ejurdem  libr? 
Subduplum  funt  unci*  6 $ ( ficuii  libra  eft  harum  duplum  :) 

Sunt  autem  4 unci* , unciarum  6 , pars  aliqua  > fubtriplum 
itaque  fubdupli  pars  eft,  adcoqoe  minus,  quod  erat  pro- 
bandum. Vel  fic  aliter , ad  mentem  fuam*  Ratio  i , per  ipfitia 
doRrinam : componitur  ex  duabus  additis  1 8t  } ^ adeoque 
fua  parte  J , major  eft ; quod  erat  probandum.  ( Sed,  ad  ho- 
roinem , hoc  ultimum  didum  efto,  magis  quam  ad  rem  \ non 
enim  ego  pfopterea  exiftimo , quicquid  Ipfc  putaveric , rati-' 
onemiaut  minorem  efle  quam  i , aut  etiam  huic  zqaalem:  -* 
utut  diftantia  terminorum,  ii  divifionemfpeRerouSjfic  illic  mi-  ■ 
nor j -fi fubduRionem , zqualis.  Nam  3^  a<=i==s-«  Ps 
item  a)  3 fi  i > ut  i;  a f 2.  fed  ad  hominem  valet  argmemu 
pofterius;  ad  rem  faltero  pr!ui*)VeI  fic  tertio  adveifus  eundem 
argumentamur.  Si  ^quulibus  aqualia  addantur, e^egotu  erunt  /equa^ 
lia.  per  2 ax  i.  At,  n rationibbs  f 8t  i addantur  *qualia,('pu- 
ta  utrobique  ratio  f-,)  aggregata  non  erunt  zquaiia;  (quip- 
pe illic  hic  vero  = S ne  quidem  Mel- 
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bomio  rcFragrance : ) Nun  itaque  zqualei  Fuiit  rationet  t Sci» 
quod  vult Mcibonius. 'Item  quateo.  Si  ^tqualibus  ituquli* 
adJantHr»t0ia  erum  indqualia ; ( per  4 ax . i Ji  8t  quidem  ill^  tn*- 
itii>  ubi  mejui  edJitur : C quod»  credo,  nec  Meibooiius  negabit  J 
At,  (iratioiubus^  St^ addantur  inzqnalia  } illic  f=s-*^J,hic 

{aggregata erunt  zqualia  , nempe  utrobique  ^ J /s  J 
Non  itaqti^  zqualea  funt  rationes  f&i,  quod  vull* 
Meibooiius.  Item,  fi  ration‘'bui  zqualibui  f > f > addantur 
(Mcibomiifenru)  rationes  f 8t  t i aggregatum  illud  ubi  addi- 
tur^, ( nempe^  = f ma;ui  erit  eo  ubi  additur  f, 

( nempe :)  ratio  itaque  f major  eft  quam  ratio  ts 
4ion  autem  minor,  quod  vult  Meibomius.  Jtem  quinto.  Siub 
dqualibui  aequalia  adimemur  , re^iua  erunt  iequeUd  i per  . x« 
At  fi  a rationibus  t , i » auferantur  zqualia,  f puta  utrobi- 
que ratiof,  ) refidua  non  erunt  zqualia  ( Ud  illic  t&d 
i^ihieveroi;  quippe  t Jt( t =^»  etiam 

Meibomii  feniuO  Non  igitur  zqualei  fune  expofitz  rationca 
^s  > i}  quod  vult  Meibomiui*  Tandem fexto.  Si  ab  dqualibtu 
inaqualia  auferamur , refidua  erunt  inuqualiat  (per$.ax  i.  ) 8l 
quidem  illad  mimt/,  ubi  majus  aufertur  i ( quod  nec  inficiabitur, 
'credo , Meibomius.  J ; At  fi  a rationibus  i & i , auferantur  in» 
zqualia , illic  quidem  ratio  ^ , hic  autem  ratio  ^ ; re- 
. fidua  erunt  zqualia ; nempe  utrobique  ratio  ( nam^)f 
( atq;  etia  |)  J ,ut  patet.  JNon  igi^  zouales  fani 

rationes  f St  i, quod  vult  Meibomius.  Item, fi  ab  zqualibut  rati- 
onibus j;,  auferantur f item  MeibomUfeniu,  J rationes  tSc 
1 1 refiduum  illic  minus  erit,  hic  majus  ( quippe  t )i  C ^ 
at  ut  patet,  j Ergo,  quz  illic aufertuc 

ratio  $ , major  eft  quam  quz  hic  aufertur  t ■*  Non  autem  mb 
nor , quod  vult  Meibomius.  Et  quiden,  nifi  hzc  abunde  liilfi* 
zerent , addi  poflfent  iftis  nlia  infinita  quibus  conftaret,  quam 
«bCurde  didum  fit , rationet  \ t t » **i>  Stc.  invicem 

'zquslcs;  aut  etiam  rationem  2 majorem  cilequam^j  & quz 
ilis  fimilia. 

lo.Cum  Itaque  quz  adverfus  prop  8 « 5 Euclidis  (aliaqs  quz 
ab  hac  dependent)  adducit  Meibomius,  ap.  xa6.  ad 
•iflclufivci  huic  nitantur  omnia*,  quod  ratio  ^ major  fit  quam 
racioiffic  enim  ipfe  ait  p*  136. 1. 3.  Coieram  ^mnii  hac  rate- 
jecinaiio , qu^  Eutlidti  Jbeeremmii  falfitatem  demntlframus , pomis 

pabis 


I 


Trofntionihus  Vlaloptm^  47  • 

vttlis  imludi  poitfl.  .^onim  tnm  rttio  ^ woter  t!i  quam  rttio 
quodin  ifia  7 fupra  4 m^jcri  (facio  adfcerdat  quam  5 fupra  eundem  4 ; 
idcirco  & ratii  1 ma]tr  tftlgum  ratio  * , quod  4 infra  7 magiis  defeendat 
quam  infra  5.  ) quod  quam  abfurde  didum  (it  jam  ofltndimus: 
InconculTamanctEucndcidl^iveritaS',  adeoque  & quz  inde 
rite  deducuntur  omnia  ab  Eutocio,  Archimede,  Pappo, 
Theone,  auc etiam  rcccntioribus.  Nec dnm  neceflecft, (quod 
contendit  ille  p.  148. 1*  16.)  ut  Euclidcj  ,c£teriqji  in  hac  ceuja 
vidi, circinum  & regulam  hfeibomio  tradant. 

deinceps  de  Euclidis  Demonitracione  habet,  ( a p.f  $ 5. 

].  9>  &requentibusad  p.  141.  inclufive.  ) partim  nihili  fune, 
partim  (ibi  adverfantur.  J^am  i<>.  Dum  p 13^.  1 S.  JaljameJJi 
ait8(/e/  5.  cui  illa  innititur  demon (Iratio : hoc  tantum  vult; 
Maierif ratiottir  eam  gelidis  definitionem,  ei, quam  appdlac 
Meibomim  ma)orcm*tionem,  minime  convenire.  Qued  qui- 
dem verum  eft.  Siquidem  per  rationem- majorem  aliud  vult 
Euclides,  aliud  Mcibomius.  Definit  autem  Euclides,  non  quid' 
Mcibomius , fcdquidipfc  per  Majoris  Rationis  appellatio- 
nem intellexit.  Et  quidem  refte.  Quippe  eodem  fen(u  pbique 
in  fuis  propofitioni^s  intelligitur  major  rat/o , quo  in  illa  de- 
finitione ituelligendam  e(Te  dixerat.  Qiiod  neque  Mcibomiua 
negari  poterit r ut  nec,  Euclidis  propofitionea  omnes#’ 
corenfu  iotellef^as  veras  efle : Hoc  eft,  quo  fcnfu  fe  in- 
telledum  vult  Euclides , eo  fcnfu  qu*  dixit  vera  e(Te.  a®  Dum 
pag.l  41' perhibet  denaonfirationem  illam  ex  8 de/.  5»  petitiam 
ineptam  e(Te  : videtur  haud  fatis  Intellexifle,  quid  fit,  apud  Geo- 
metras, ex  definitione  demonftrare.  Pofito  enim , quod  ea  fit 
majorij  ratsonij  definitio  , quae  habetur  8 d $ ; non  aliter  de- 
monftrarc  debuit , rationem,  de  qua  Se^  agitur,  majorem 
efie;  quam  oftendendo,  majorii  rationis  definitionem  htiic 
convenire; quod  ibidem  ab  Euclide  faAum  eft  ; nec  (Gdemon- 
ftraiionem  eam  fatis  intelligacj  Meibomius  id  inficiabitur. 

3®  Quod  autem  habet,  p.  137. /.  10  Nempe,  ut  majori  certitudine 
omnia  tiarefeant , fe  notum  adhuc  fuitm  quoddavt  de  rtflioni^nt  Geme- 
Mtiridr  inventum  nobis  non  invi furum,  ex  quo,  /iquid  tamen  enti  a moT’^  • 
talibus  comprehenditur , evidenttffimam  doOrinatn  de  ratfonum  magnitth 
dtnibus  Explorandis  baurietrus : cujus  quidtm  inventi  fummahxc 
cR  ,/f  rationis  antecedentem  terminum  multiplicemus  j Rt  rationis  addi» 
lia,  adeoque  ratio  augetur#  hoc  eft,  fit  majot;  fin  confequen- 
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ffm,  (itTi\hnif  ablatio , adeoque  ratio  minuitur  T hoceft, 
minor.  Hoc, Inquam, /«Km  forcaflccffe  poterit  i at  certe  na*‘ 
vMfrt  non  e ft  inventum  ; quippe  nemo  hoc  non  novit^  ( id  rp. 
fum  nernpe  tradit  ea  quam  ille  oppugnatum  it  8 e 5.^  fcd  & ti- 
bi adverfaturvel  maxime.  Nam,  juxta  banc  regulam,  (i  rati- 
oni* t ) confequentem  ^ multiplicemus  in  1 ? = 1 , uc  fiat  la- 
tio  * ( nam  minuitur  ratio  f,  ablatione  ratio-  * 

nili.  Non  itaque  major  erit  ratio  t qu**n  t (quod  vult  Mei* 
bomius,)  fed  minor  erit.  Item  rationis  t five  ff  , antece- 
dentem 20,  multiplicemus  in  1 f = | ,uc  fiat  ratio  ff  ^nam 
30X1  hoceft  f,  augbbkur  ratio  f»  adjeda  ratio*^ 

ne  f ; adeoque  ratio  f f hoc  e ft  f , major  erit  quam  f ^ hoc 
eft  *;  non  autem  r4quod  vult  MeibomiusJ  minor  erit. 

Deinde  vero  a pag.  141.  ad  p.  148»  incliilive,  vixquicquam  * 
occurrit  novi:  fed  eadem  fubinde  cai^r  cantilena,  ^od 
enimp.  147.  ex  Harmonica  produciuir^parum  ad  rem  ipc- 
^at : quippe  de  intervallis  tantum  agit,  non  de  Rationibus: 

C aliud  autem  eflfe  Intervallum,  //«iotfut,  aliud  Rationem, 

Ex  Theone  Smyrnaeo  modo  diftum  efl : quod  cum  non  fatii 
animadverterit  Meibomiui.qtix  ex  Harmonicis  tibi  favere  pu- 
taverit, revera  fraudi  funt.^  Ecquis  enim  dubitat,  quin  inter  6 
& 3 , atqueinter  3 & 6,  idem  Ik  intervallum  ? ( aut  etiam  in- 
ter Patrem  & Filium,  atque  Filium  8t  Patrem>)  at  interim  ean- 
dem aut  xqualem  elTe  rationem  (hoc  eft, Relationem,)  6 ad  3, 
atque  3 ad  6,  live  Arithmeticam,  five  Geomecricam,haud  qui(^ 
quam  dixerit,  ('nili  qui  8t  relationem  Patris  ad  Filium,  & Filii 
ad  Patrem,  tantundem  efte  dixerit.^  Nam,  quod  ad  rationem 
at  loquuntur  Arithmeticam,  6 eft  ternario  major  quam  3 } ac 
3 ternario  minor  quam  6 : Quis  autem  ttrnario  majus  ejfsj  & ter* 
narie minus  efe,  tantundem  efte  dixerit  / Quod  autem  ad  ratio- 
nem attinet C^ometricam,  eft  6 duplum  n 3 ,ac  3 eft  liibdu- 
pltim  tc6  e nempe  illud , duplo  majus  { hoc,-  duplo  minus: 
Quis  autem,  dufh  majus , & dupla  minus  , tantundem  ejfte  dixe* 

Quod  autem  p.  146,1.3.  iniinuaturt  ■Cnterum  facile  quoque  eae 
hif  ctlUgituff  divetfi gentrst uxionas , exceijivam  & defenivam,  inter  fe^ 
quatenus  una  alter  & major  efl,  aut  minort  comparari  non  pafle  : quod  r*m- 
poratia  ejuldam  gevtris  nomina  requirat : Et  p.  153.  I.J7.  Exitjjivai 
rationes  cum  cxceffivts,  & defiQtvas  cum  defeiiivss  Jalum  (ompgrtnipafti 
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EtHirjilit^r  p.  1S9.I.14.  p.148.1.1.  Et  alibi.  Mirum  cftqai 
dixi(Te  poiTit.  Nam&  ipfeliujuiincdl  comparationei  multoti- 
ci  indit uic.  Puta  p.  140. 1.  3 1,  CtniJJittmi  inqmt , tfit  majorem 
ejferatianm  i quam  ftt  ratio  quoniam  dum  Mtique  eadem  additu 

eft,  (nempe  ratio  t^)  & eadem  ab  utraque  ablata,  nempe  tiJ 
majorem  rtftduem  relinquit  ratia  i quam  ^ i illa,  rationem 
ne  quidem  nihili  C zqualitati»,  intelligicj  retrenem,  (eJdefiffivam 
^^4  Ubi  manifede  comparat  rationem  C ut  loquitur  ) 'cxccdi- 
Tam  atque  dcfefiivaiA  cair.qne  hac  majorem  appel- 
lat. Sic  p.  105*14.  inquit,  rot/o  f /iiperat  rationem  i, 

ratione  i i fed  rationem  i fuperat  ratio  f , ratione  t i Ergo  ratio  (ex. 
cediva^  ■ fuf  erat  rationem  f defediivam)  ratione  bts  dtepla  , id 
eft,  quadnifla.  Si  autem  excediva  defervam  Aipcret , hoc  eft  > 
major  dt } cur  interim,  matenus  una  altera  major  e/7  autminor,  eom- 
farari-tionfofte,  dixerat.  Sed  St, ^militer,  inquit,  ratio  f major  eft 
quam  ratio  f,  ratione  . p.  107. 1.6.  Item  p..lo6. 1.37. 8ep« 
144. 1.  4.  ratio,  inquit,  fejquialtera  a ratione  fubfejquialieroflliffat 
ratione  bis  fefquialiera  j ne  autem  dubitemus  utra  major  Iit,  addii 
p.  144. 1*9.  rationem  jefquialterem  exeeffivam  (^)  funerarer atio^ 
nemfefyuialteramdefeQinam  hoc  eft,  fQDrefqoialteraro  jj  ratia- 
ne  bis  fejquialtera,' 

Qiiod  ipfi  hac  in  re  videtur  fraudi  fuifle,  hoc  eft:  Viderat  illr, 
expodtae  rationis  rationes  duplicatam,  triplicatam,  quadrupl^ 
catam,  8tc.  quas  appellat  ille  duplam  , triplam  ,quadruplanf, 
ftcc.  ita  conflitmas  efle,  ut  fi  earum  aliqua  fit  rati^xcefliva, 
hoc  eft,  ratione fimpla  major, etiam  rcliquz'crunt  excef- . 
fiv2}  fidefeftivaj  defrftivz  : ( quod  quidem  verum' eft;  ‘ 
quippe  illud  univerfaliter  obtinet,  fi  radix  fit  unitate 
major,  ejus  item  poteftates  omnes  erunt  unitate  majo-. 
res}  fi  minor,  minores*,  fi  squalis,  zquales:  ^ Adeo-[ 
que  rationes  exceifivam  8c  dcfeaivam  , ejurdem  expofitz, 
rationis  five  radicis  potcftaies  non  effe.  Cum  iuque  nullo  ille 
refpeftu  rationem  ratione  majorem  aut  minorem  putandam^ 
efle  velit,  nifi  quatenus  expofitz  alicuius  pluries  paHciufvetmll- 
ciplicata  dici  poflit,  hoc  fft,  radicis  alicujus  aitior  iqferiorve’ 
potcftas  } quzejufdem  radicis  five  expofitx  ratienis  poteftates 
efle  non  po/Tne , eas  inter  /e,  quatenus  una  altera  major  fit  aut 
minor , comparai  non  pefie  putavit.  Oblitus  interim , felp^ 
ftim  (ne  alios  dicaro}  longe  aliam  majoris  minorifve  rationis 
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aiVinutionem  paffim  adhibere , ut  modo  diftam  eft.  QiiaG? , 
quidem  nonalia  de  caufa  nu  ncrum  j6  namero  4 mijorein 
ccnfeamut , quam  quod  Ule>nurDeri  2 lit  poceftas  fecunda,  Hve 
Q^iadratumj  hic,  quarta,  five Blquacfratum  .*  Bt,  caderode 
caufa,  numerum  fraftum  f * majorem  quam  ^ , quia  radicis  i, 
ille  quidem  quadratum,  hic  biquadratum-  Duorum  vero, 
frafti  nempe  & integri  4;  aut  etiamfraftii,  & integri  16; 
neutrum mourem clTe , aut  minorem,  putandum  lit{  tjuia' 
nullius  radicis,  five  integrae  five  fraft*  , uterque  poflit  pote- 
ftas  ede.  ^lae  omnia  quam  abfurda  didia  fint  nemo  non  videt. 
Nam  (praeterquam  quod  falfam  iit,numerum  majorem  eflie 
quam  ^ partem  toto ; item, numerorum  4 8r^,  vel  i &16, 
neutrum  majorem  minoremve  ede}  j conliderationis  eft  omni- 
no extraneae  ad  Dumeroium  inter  fe  majoricatem,  aut  mi- 
noricatem,  (iveexccdiim  &defe£tum,  aeftlmandum,  quod 
ftncteitiialicujus,  forinfecus  adii  mendi , poteftai  aliqua.  Et 
quidem  non  magii  eft  edentiale  lumero  64 , ut  fit  poteftas  fe- 
cunda, puta  radicis  S{  qua  iit  fit  poteftai  tertia  puta  radicis  4^ 
aut  etiamftxta, radicis  x;  fed  & quarta,  radicis  v8  five  2 Vl;  81 
quinta,  radicis  aut duodecima,radicis  ^ imitem  prima* 
radicis  64  j 8t  fubfccunda,  radicis  4096  i 8t  fubtertia,  radici® 
262 1 44 i b poteftas  fubrefquia Itera , five  fubremitercia , radi* 
ctssi^*  b feqtiitertia , five  quartz  fubtertia  radicis,  16 V'2» 
Etfic  in  infinitum.  Quodque  de  radicis  numerof*  poteftati-. 
bus  didiM|  eft,  id  univerfim-valet  de caiufeonque  generis  alii?, 
&fpeciaam,  de  Rationibus,  gradatim  multiplicatis«  A.deo- 
queomrrino  ineptilTimum  eft,  earum  magnitudines,  ab  eo 
quem  habent  potedatii  gradu  zftimarc.  Addo  in  fuper,fuperi- 
orem  potcftatem  five  gradum  nonnunquam  minoris  efife  mag- 
nirudinis : Nec  quidem  fumptis  tantum  variis  radicibus,  puta 
1 6,  quadratu  numeri  4,  majorem  cfTe  quam  eft  8,  cubus  nume- 
ri 2 } fed  b eadem  (umpta  radice,  qux  pueli  minor  fit  quam  i. 
Nsm  radicis  i t poteftas  tertia,  feu  cubus, ,,  minor  eft  quam- 
ejufdem  quadratum  ^ : Eodem  plane  modo  quo  radicis  five 
rationis  expofitz  i (lubduplx)  ratio  triplicata  five  poteftas 
t^tia  i' ( fuboRupla,Jf  mino/ eft  quam  ejuCdem  ratio  dupli- 
cata, five  poteftas  ucunda  4 (fiibquadrupla ; ) utut  illa  fupe- 
rioris  gradus,  five  denominationis , poteftas  fit  j bxc  inferio- 
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rli.  quia  non  fatis  pcrfptxit  Mcibomius } idrinovzfax 
dof^iinz  male  fundaizanfam  porrexit. 

Quod  vero  alr,p.  148.1.  3.  de  prop.  10.  e 5.  Decima  cutem 
fropt/itia  cum  oQcva  ,cui  ut  fundemento  fuperUruda  e/1,  corruit  i 8e 
-fimilia  dc  aliis  ibidem,  & deinceps  ad  paginam  161.  cum  non 
alio  vertamur  cardine, quam  qued  putaveiit  (e  oflavam  quinti 
cverti0e.‘  Non  eft  ut  de  iis  admodu  Hmus  foliciti.  qiiippc  eadem 
opera  ilatuminantur  & illa.  Nec  opus  ut  eadem  fzpius  repe- 
tamut.  Nam  nec  ipfe,  credo , Meibomius  negabir,  quin , coh- 
cc0a  veritate  prop. 8. e 5,  reliqua,  ab  authoi ibus  fuit  Archime* 
<le,  Apollonio,  Eutocio, Pappo , 8tc.  legitima  fatis  confc* 
quentia  inde  deduAa  elfe. 

Quzdeinceps, p.  161.  8tc.  adp.174,  iterato  habentor;  de 
voce  ; de  rationum  denominatoribus ; de  tripli 
duplo  i zqualifextuplo,  &c  ; de  Theone  & Eutocio  itaIo> 
quencibus;  Clavio  item,  aliifquq,  ipfoi  fr  cutis;  atque  his 
ntnilsbui;  non  eft  ut  iis  ulterius  inhllam.  Quippe  quibus  jam 
fupra  fatisfadum. Neque  ullus  gloriationi  fuz  locus'  relinqui* 
W)  quam  habet  pag.i  69. 1.24.  Ex  hic  ferfpicuum  efi,  n$u  tentum 
i^oraffe  illos  cuiheres  ( Nichomachum  Gerafenum,  Heronam, , 
Theonem,  Eutocium,  Cardanuro,  Rodulphum  Volumniam, 
Clavium , 8tc.)  quid  fii  rationum  compo/itio  i jtd  &f  quid  fu  ratif 
Cum  potius  dicendum  videatur,  nec  quid  Iit  eorum,  alterutra 
intellexifte  Olcibomium , nec  quid  fibi  velint  authores  citati. 

Qpod  autem  habet  p.  171. 1.  29.  ^arr,ex  veterum  fenieatia^ 
Mt  ratio  quadrupla  eii  dupla  rationis  dupla  ( intelligir,  duplicatam  ) /k 
ratio  (ubquadrupla  eft  [ubduplafubdupla  f non,  inquam;  ftd  duplica^ 
r«;  J Similiter  fubcentupla  raris,  fubdecupU  rationis  eft  (ubdupla, 

( rtullo  modo,fed,dvp//rsta:J  Iterumque  p.  173. 1. 19-  » 

uti  ante  diOnm  eft  i ratio  ,rirationss  ,1  (vel  nsn  eft  trtplajjed 
{ubtriplai  /ev,ral/o  ad  rationem  tft  ex  Euclidis  [enter.tiaiquam 
oQava  quinti  tradidit, 1 ad  3,  non  autem,  quod  Commandinus  & Cia* 
vitu  putaviti  ut  ^ ad  i.  Omnino  falfum  eft : totumque  illud  ne« 
gotium  a Meibomio  perperam  IntelleAom,  eft  depravatam  mi- 
lere.  Nequaquam  enim  dicendum  &,  rationem  i,  rationis 
8t  rationem  .J,  t rationis  ,i;  fubduplicatam  dfe, fed  dupli* 
catam;  (nam  x neque  rationem 

5 rationis  f , (ubtripiicaiam,  fcd  triplicatam  elTe ; C nam 
^ X*  *)  Id  enim exprcflis  verbis dehnit  Euclides,  10  <i ^ 

G 8 Cani  * 


4 
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Cum  trei  tntgnindina  (cmiimnj  proportuntles /ini^  C puta  I5I,  4^ 
vcl  1, 10,  looO  primt adtfriiam  f 1 ad  4,  vel  4 ad  ibo)  J'<« 
«■Actf  (or«>  duplicatam  rationem  habete  didmr  eitis , quam  habeu  ad  [e,, 
eundam  ( 1 ad  2,  vel  1 ad  lO})  j4t  emquatuor  magnitudines  (con- 
tinue) proportionales  fuerintj  C puta  8,12,18,27,}  prima  ad  quar- 
tam (8  ad  27)  triplicatam  rationem  habere  dicitur  e]us^  <fuam  habet 
adfecundamj  (8  ad  12.)  £(1  itaque  ratio  daplicata  raiionit 
i I 8(  li. , duplicata  rationis  ,i  t ( non  fubduplicata,  live,  ut 
Meibo-nius  loquitur,  fubdupla:}  & , triplicata  ( non  fub> 

triplicata)  rationis  Cive  f . QUud  autem  ille  hic  habet  de 
oftava  quinti , eft  nihil  ad  rhombum.  Qiiippe  ea  propolitio, 

( qux  nempe  rationem  minorem  e(Te  /latuit  quam  i atque 
,io«  minorem  quam  denique  minorem  quam 

, } nihil  habet  commune  cum  decima  definitione  quinti» 
( ubi  definitur  quz  ratio  dicenda  erit  /i7A<tr/«r , ofsrXAfimr, 
duplicata,  triplicata,  Stc.J^Non enim  quia  ratio  rationis  du- 
plicata aut  triplicaia  dicitur)  ideoSc  major  dicenda  erit : nec » ti 
minor  liti  'duplicata,  aut  criplicau , dici  non  poterit.  Sed  ad 
hoc,  uc  ratio  rationis  duplicau , aut  triplicata  Iit,  vel  etiam 
'Cubduplicata,rubtriplicata&c.  omnino  accidentarium  eft  ut 
fit  major  , aut  minor.  Eft  quidem  ratio ' dupla , trf- 

})Ia , &c.  , TfiTKJ.riQ-  , 8tc.  major 

ieraper quam /impia : CP^^*  aA,  3A,  &c.  major  quam  lA^ 
a vero  ratio  rationis  duplicata,  tripi icau, 
tUr,  8ec.  nunc  nujot  eft  nunc  minor : Hoc  eft  4*,  a*  &c.  nunc 
major  quam  4 ) fi  nempe  4 major  quam  1 ; nunc  autem  mlr 
nor;  fi  nempe  4 minor  quam  1*  Ut& fuperius  oftenfucn  ei^ 
Quum  itaque  illic  rub)ungit,p-i73.  i.23.^4re,  fecundum  Em- 
clldis  doOrinamj  prima  ad  fecundam,  8 ad  12  , majorem  rationem  h/t- 
bet  y quam  ad  quartam  8 ad  27.  omnino  verum  eft’,  per  8 65* 
Dum  autem  addic , & ratio  8 ad^j  /ubtripla  efi  tationis8  ad  12. 
hoc  falfum  eft . Nam  81  ratio  f,  fcu^t  major  eft  quam  ^ per 
8 e 5 8(  hzc  incerim  illius  tripjicau , adeoque  poceftas  fiiperi- 
or,  per  10  d 5.  Cumque  ille  rationem  rationis  triplicatam, 
vf/xsutir/orct , ita  , (lin.2:^,)acri  fit  m 9 aj  i j & (ub« 

triplicatam, i ad^t  iceruballucinatar.DiaiflM 
enim  , non  Mt  9 ad  t , Ced  ut  cubus  ad  radicem  fc  u uc  q«»  ad 
Qf> , vcl  K*  ad  K : item  non  uti  ad  ^ i fed  uc  radix  ad  cubum, 
fcuut^ad*^-,  vclft.adB.'«  Adeoque  ad  Euclidis  roenceiii 
* ■ pulchre 
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pu  Ichr<  conftarcnc  omna,  quai  Mdbomiui  perperam  inter» 
prctando  luxavit  mifcre,  v 

pag.174.  81  dcinceptad  finem,  dc  Rationum  inierfe  Rj- 
Ironibui  habet ; haud  csterii  faniora  exliftur.t.  Veriantur  autem 
ea  partim  in  evertendis  cis  qiiz  a Gregorio  a S Vinceniiohac 
de  re  li  adumur ; pardm  innova  fua  dodrlna  eruenda. 

Gregorium  ille  multoties  follicitac  ; Puta,  Fraf. Lp,. 
fjkjuf,  inquk,  errares , quod  plane  in/ignes  /?«f,  lotumgue  orbem  irre- 
titum teneant,  clarius  demonftrandot  duxi,  at  omnes  viderent  in  cireuU 
guadi atura  perficienda  f nonplut  noviquamfalfiabifje  efe  repertum, 
Enimvero  ab  inventa  mathefeos  tempore  nullum  fuiffe  puto,  qui  plus 
cefttuvi  & triginta  fal fas  propofuienes  ex  uno  erroneo  priixipie  deduxifiet. 
Cratiam  itaque  a Matbematicif  me  initurum  credidi^  fi  quadraturam 
illam  ab  ipfo  fundamento  everterem.  Iterumque  libri  pag.  1 00.  l.ti. 
Hunc  vero  errorem  ('Theonis  , Eutocii  &c.  de  rationum  De- 
non  inatoribus  ) ampliavit  Gregorius  a Sro  Vincentio,  qui  grande 
illud  o^us  Geamttrieum,  de  Quadratura  Cmuli,  ante  feptem  annos  edidit,  • 
fi efehum  fpedemus  , conatu lolo laudabile.  Hic, ut  fcopum  feriret,  de 
'rationum  proportionibus , [eu,  tst  ipfe  cum  Boethio  vocat  proportionali- 
iatibus  Geometf  icis,  protulit  nova  inventa revera  autem  multa  mva 
errata.  Namque  in  fole  oUavo  libro,  qui  hu]ut  doSrinn  fundamenta  con- 
tinet,centum  jtptemdecimfalfas  pupofitiones  numeravit  Ewbpmiss : M 
nioiirum  quot  Euciideis  fundamentis  carent.  Itcromquc  p.  20).  1« 
'1 . Falfie  igitur  (uni  in  obavo  de  Quaratura  Circuli  libro , ^opofitionet 
117.  quibus,  ex  libr»  decimo  , 17  aifyingemus  i utfalfarum  propefitit- 
num  , & quidem  elementarium , numerus  excreat  ad  i $4.  Et  lin.  p„ 
Caieras  in  quibus  demonfirandit , has  falfas  EUmentares  ufurpavit, 
ooerojerecenfere  nolui  i quod  rerum  Geometricarum  gnarus  'fciat,  cum 
fundamento  male  jaOo  ruere  quicquid  ipfi  fuerit  fupeifiruOum,  Nec  ita 
amnia  ipfius  nava  inventa  cenfui , ut  adfirmare  fuft ineam  , nullum  rui- 
quam  fpitileginm efe  relUlum.  Item  pag.  1 6 1 .1. 27*  Rego itag^  vos,  ut 
pauca  etiam  de  i fl is  me  narrantem  audiatis*',  eeque  magi* , qu^  novum 
quoque  frepotlionum genui,  ab  uno,  noninfimi  fubfellii  Geometra,  nuper 
/it  inventum,  eu]us  adminiculo  Circuli  quadratsnam,  toties  irrito  conatu 
«I  vobis  lentatam,  fpijfis  voluminibus  [e  demonflrofie  opinatur.  Quinam 
«utem  lint  illi  tam  inhgnei  errores , dcmonllranduin  aggre». 
ditur.  p ]88. 1.  26.  & deinceps  ad  6nero  libri. 

Gregorium  hunc  qnod  attinet ; fateor  equidem  illum  eam, 
’^uam  ambiebat , circuli  Quadraturam  nsinime  kttitifre.  Quod 
? G 3 ia. 
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in  fua , ante  tres  annos , odendic  CbriffUnut  Hf^eniui  i 

Sinot,  li  opus  (it  , parati  fumas  itidem  odendere.-  ^Wruoi 
interim  haud  pauca  minime  contemnenda  prodidit,  fiiamq;  in 
Geometricis  peritiam  oftendit : Nec  omnino,  eo  nomine,  cuI-‘ 
pandus  videtur  , quo  ilium  follicicat  Meibomiui.  Et  quidem^ 
qi  fallur , vel  Meibomius  ipfe  propofitiones  illas  plu^  centum 
tjriginta  , quas  ille  ut  falfas  incufat , fatebitur,  eoquoillaa' 
protulit Gregorius,  fenfu , veras  c(fe.  Nec  alio,  quantum 
ego  video,  nomine  eas  culpat  Meibomius,  quam  qu6d  alio 
fenfu  nonnullas  loquendi  formulas  ufurpaverit  ("Theonem, 
Eutocium,  Clavium  , aliofque  fecutus)  quam  quoeai  ufor« 
l>ari  vult  Meibomius , 8t  quidem  folus.  ' 

Grandi Clivule  p.  1 88.  1.  25.  J /ap(w  eft  Gttgmius  4 
Si^yincentio,qui  Clavii  dc  Denominaioribut  ioQriium  fecutut,TJthnum 
proporthnem  in  huiuftmJi  numrH  con/fituit , ^d*,  ita  i ad  i : 

aut  permutanda  ut  i ad  ita  t ad  i;.  Hoc  eft,  ( neque  enim  aliter 

hic  vult  Gregorius ) ut  i Quadruplum,  ad  t Duplum  ; fic  i 
Triplum , ad^  Sefquialterum : 8t  permutando , ut  Quadru- 
plum , ad  Triplum»  (ic  Duplum,  ad  Sefquialterum  : quippe 
tum  illic  utrobique  ut  2 ad  i } hic  autem,  utrobique  ut  4 ad 
3.  Atque  hoc  quidem  quin  verum  (it,  ego  nihil  video.  Efto 
enim  |xpo(itum  pondus  A.  hujus  quadruplum  eft  4A,  duplam 
sA,  Triplum  3A,  (ciquialterum ^ A.  Annon  autem  pro- 
portionalia funt  ^A  =4A.^Az=aA::|^Ass  3A.  i A.*.* 

8 . 4 : ; 6 . 3 : 2 . I ? Itera  permutando  iA  = 4A.JAt= 
3A::JA  = 2A.iA::8.6;#4.3>  Si  itaque  hoc  verum 
ftt  f quod  ne  quidem  Meibomium  negaturum  credo  ; imo  in- 
quam , difertii  verbis  fatetur  p.  198. 1.4, ) neque  aliud  Grego 
riui  hic  intclledum  velit,  ( quod  ne  quidem  Meibomius  igno- 
rat nam  fe , definitione  uia , fe  explicantem  introducit 
Meibomius  p.192. 1.16 . & p 194. 1. 8.J  quorfumeum  faKkatu 
incufat?  At  interim  ni  hoc  fallum  (it,  nequx  falfz  erunt  illz 
..134  quas  ille  condemnat  propoGtiones : vel  fatente  Meibomio, 
p.  198. 1 4.  Quod  quidem  Gregorio , hac  ex  parte,  viodicai  do, 
abunde  fulficiat. 

Sed  (icloquutumPtolcmzum,  >*-  Harmonicorum  lib.  1* 
cap.  6.  fa‘tetiir  Meibomius  p.  190. 1. 8-  Ti  $ /i«t'  venma 

irm(  <5^«  re  /ici  irirTi  //«  mmr  ' Tvrfsrr  , i 7iTf<- 

ieo(  ^ reAirhtivtof  * mt  f»f«rTd  /ici 
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^ mrTi  * ThTi*sU'i  « yiyO-  v^t  4-  ifuihttt*  ieir 
jS  ipJf  Av^fjSl  Knp^rt  TeivKJcrtot  n >y  ' ic  mhtr 

rfjuihtii  T»  «T/TArfVi®-*  ia7emfmi'%9tK<)yat%,T* 

ctQ~  irg)t  <?•  TttvyJiffior  j 3^  o v()f  r rfiiiMep  ' St 

Ti  Iffijt  nnfuto7i£^r  52i  t3  //li  •XAmr  t?  //«  wirrt , ToiriTft 

«fi^wrSTlg;»'' ^ ri  //«  «T/ci  Ttfowr  T*  /<»  taoup  tT.ti 

mrl* , Quz  vcl  MeiboiDXo  interprete,  fic  fonant  Latine.  Eit 
dia  fafon  confonanlia  ( nempe,  t x f _ * ) ite  /ir  ha(>et  ad  d:a  fr«- 
te&diafafon,rftcinpri  x fc=|,)boc  eft  quadrupla  ratie  ad  ir/plam:  ut  . 
fila  dia  fajoHiC  f ) adfelam  dia  perne  T t j ) idefl, dupla  raiio,  adfefqui. 
alteram.  Si  enim  unim  & ejujdtm  numeri  (puta  4 j lumcniuT  triplus 
& quadruplus  (nempe  12  & i6j)  & rutfus  fejquialier  & duplu/, 

C nempe  6 & 80  jUptr  tertiam  rationem  ( f ) faciunt  & quadruplus 
4d triplum  ('i6adiaO  &dupJusadfefquialterHm  (,8{ad6.^ 
dei  ut , quanti  confcnantior  ef1  dia  pe/on  cenjonantia  ipfa  dia  prnfe,  tanta . 
fit  («nfanantior  bisdiapafen  qua  dia  pafin&  dia  f ente.  Adcoqitron  ve* 
teribui  tantum,  fcd  & Harmonicii,(quo  toties  provocat  Meibo* 
naiuSi  quaii  hifoli  Hnt  rationu  gnari ; aliiotfaltcm  Juniores.quod 
rerum  naturam  in  Canonicis  nunquam  ten/tdtrajJentj  quid  ratio  effetj  ig- 
.nitarent,  p,  196. 1.  !•  8e  alibi  padimO  ^atis  receptum  videmus 
hunc  loquendi  morem.  Siquidem , tum  rationes,  Pcolemzo,  • 
fune  denominatoribus  fuis  proportionales,  (quod  vult  Gtego* 
rias;)  nempe  t • j- : : * . i-t : 4.3  . contra  quam  vult  Mcibo* 
tnius : Tum  etiam,  ut  ex  Porpbyrii  in  hunc  iocum  Commen* ' 
tario  liquer,  p.  191.  Lsp.  0 /«ir  4-. 

ret»Ai^/or  min  ' «'j  J^rr^daiQ’  7i7jcMra«(?’<oi' . 7ti  ajjjip  ^ 
Aojpr  Xxl  * 7»r  J^ivxdsioi  9^0 

rir  ufiiiSitir.  Et  enim  duplicatus  fejquialter,f  acittriplumi&du^ 
pluSi  quadruplum : ideoque  eandem  ratiinem  habet  quadruplus  ad  duplum^ 
quam  triplus  ad  fef qui  alterum.  Quod,  quid  aliud  iit,  quam  quod, 
io  Theone,  tanto  ilrepito, damnat  Meiboraiut,  (iis  ro  rei- 
rrktla‘i^r  vrO’  /‘PuKaQiJ.tm(jur,‘)/fi^  adn  V^ats^a.aiof,')  ego  fane 
- nonintelligo.  Sed  & eiuimodi  padim  apud  alios  loquendi  for* 
mulas  exdare,  non  admodum  videtur  dubitandum,  ii  modo- 
id  operz  pretium  eifet  inquirere. 

Imo,  inquam,  8t  ipfe  hfeibomius  nonnunqoam , incautus^ 

' perinde  loquitur.  Cum  enim  ait  ,*p*  na.  1.  quippe  tubtli  mi* 

.fi*  4»*  in  fefquialtera  ratione tebilssu  efl  miflum  4**  Hoceft,' 

. sudum 
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cut<ft  2*1  0,4.  Atque  ejufdeni  farraginis  fuHt  reKqiM  qu* 

in  hunc  finem  producit  omnia. 

Hujufmodi  item  funt  quai  profert  demonflrationei.  Nempe 
•p.178. 1.9. C^ffTfcw inquit  , uiUmm^nn  tjftrautr.it  i ejuldtm 
dnflm  } «^c.  dkflici  dcmcnflreihne  efter.dtms.  Si  per  rationem 
duplam  , triplam  , hic  intelligat  , «T/crAaWop*,  re<TArt. 
Ci**-c,  rquai definit  Euclides  xod5j  "oihoc  concedimus; 
nec  quiipiam  elt  qui  contrarium  contendit ; Sin 
0»y  * intelligat;  videamus demonftrationes.  Fri- 

ma  inquit , fcce  adfume  ltn.n«tt ; Tkfltim  duplos  tjfe  excelui ; 
MdeogueuitloTum  , triplos  i fcfguhhmTumfefcuiatiif os.  Nos  hoc 
lemmaconcedimus  , fi,per  earcf/w,  intelligit,  ]nhduOus.nm 
rtflduti  hmmtmdhiifoms  guotitntos  intelligit, negamus  OnioDe 
4 =1=2.8^43=4.  12  »— 6 = 6.6*-.  5a=5.  (At 

» ==  4 *=  "^4  = j = 2.)  Dum  autem  addit;  fit  rotionts  f f inter 
fe  differuntroutmi  i jimtnnCttHf  nempe  pro  fu  b- 

duaionii  refiduo , fubflituit  divifionis  quotientem ; non  enim 

k * [•  difient.  Ncn  enim  rationum 

r’  led 

f fed  ) non  lubducerdo  oritur, 

ledi  dividendo ; non  enim  -•  {^  = fi , fed  ( *i, 

Sedproc^at^monftratio.  Caw/la^wc,  inquit,  fimplcrum  ratio- 
* diferentialis  ratio  ( netrpe  divifione  orta)  fiii 

r ^ ^ * ' ) dupUrnrr.  i&f,  difrrentialis  ratio>  erit 
fimpla  differenualu  rattonusdapla , netr.pe  ff  Nullo  modo  inquam. 
Sed  eadem  ipfa  j(.  Nam  jam  de  differentia  divifionafi  agitur 
fdequa  lemma  non  procedit, J non  de  fubdoftionali.  Si« 
velit  lemmati fuo  exfemplum  aptare;  fic  potius  dixiffet; 
guoniam  fimplamm  rationum  i & f , differentia  ( fubduai! 
one quaerenda;  fiti  = f = f .-i;  erit  duplarum f = 

J<2,&f  = fx  2,  differentia  f — J _x*  -f=l  * = A 2 

nempe  dupla  differenti*  fimplanim.  Quod  quidem  verum  e ft! 
uiilerom^poflulat.  ^ u-mi, 

A kera,  inquit,  dcroonftrationeidcm  oftend<mo5,hocfump- 

I!;  * ^riiknetii^  puireffnr.k  r.nmtros , quotum  (ttutidus  fri- 

mi  duplus  efl,  eodem  txte fu  proxin.os  binos  fe  inviam  (uitr are  ( Cea 
poiiuf,^oi um  unum  fuperare  reliquum  ; non  enim  fe  mutuo 

fuperanc 
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rjperantjfed  alter  fuperar,  alter  fuperatar  J qmfrimm  fufttd- 
nihilum.  Edo.  Quid  deinde.  Cn»i  , inquit^  inhacr^tio7im> 
frogrtjjiint  t , t , t , f, i*-,  ( dic  potiui  f ,i  , &C.  iecus  enim 
non  erit  progretHo  arithmetica  v)  rath  i fimplt  fit , & unitaiU  • 
Ixo  ( hoc  eft  primo  ) ponatur ; cujut  dufla  e(i  J ; tripla,  f j &c, 
tontintbit  dua  t > bitftmplatni,  ( re£^e  q iidem  nam  ixa.j  ' 
jitqui  inquit , dupU  ftmpU  addita , efflclumi-^  Nulio  modo ; fed 
potius,  multiplicando  compofitz, non  enim  i 4- i $ fedjx^j 
funt^.  Sunt  autem  t + 1 = J , quam  & progctffi  j exhibec,  8e 
lemma  poftulat.  Neutra  itaque  demonuratio  procedit.  Ea  • 
Tero  quam  appellat  ille  vrram  rationi/  fefguialtera  progrejjioncm  t 
• f*  • » t "»>  vel  i . i . ^ . &c.  Non  tft  progreflio  • 
Arithmetica , qusm  lemma  fupponit ; (ed  Geometrica ; adeo- 
que  nihil  ad  rhombum.  Atque  de  reliquis  inftkntiii,  par  efto  • 
judicium. 

/ Sed  nec  Felicius  fuam  exponit  de  Radonam  Ritionedoftri- 
nam  : quam fic definit, p.  174.  1.  12..  Ratio  rationum  efi duarum '• 
rationum‘ejufdem  ferici , a fundana  ratione  fecundum  naturale/  numeros  • 
progredientis  ,fecundum  rationem  certa  quadam  inter  ipfas  relatio.  Cum  • 
enim,  inquit',  'ratio  aliqua  alterius  dufla,  tripla,  fefqui altera,  ■ 
(duplicata , triplicata  Stc  .;  dicitur',  ratio  fundana  & fimpla 
( hoc  eft,  radix.  ) fecundum  naturaUm  numerorum  feriem  excreviffe, 
hkejl,  continua  fui  adpofitioat  m/jor  faSa,  inielligitur  5 fhoc  eft  • 
continua  multiplicatione  fiune  potcftaccs  reliquus:  J ita  fi 
guamcunque  rationem  fibi  ipfi  adponam,  ^t  ratio  pxiort/  j nempf  fim^ 
pia  & fundana,  dupla,  Cdispllcat*}  fi  hanc  cum  fundana  componam,  % 
fit  fundana  tripla  tripla  autem  ad  duplam^  ( triplicata  ad  du- 

plicatam ) e/1  at  3 ad  2 ^ ut  potcftas  tertia  ad  fecundam  , feti  • 
utcubusadquadratum,j8tc^  Porro  pojfumus  quamcunque  retia- 
nem  , fundana  & fimpla  rationis , boc  e fl,  unitatis  Cradicis  feu  po- 
teftatii>primz)  loco  collocare.  Vnde  innumera  rationum' ftogrejjio*  • 
nej  exfurgunt , quarum  aliquot  exjemplotum  loco  expofui. 
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^fr!m»iR<\\iU)fregTtljlio(ft  uticn.s  dupUy  alteri^  iripldti  uriU^ 
quadrufU  i querlt  dtoiflie  ; quinta  {ejquialkr^,  &c.  Per  raiitnm 
itaque fundanatn 3 in*^fxtnxjert  Radicem  Iritclliglc,  Hve 

opoteftatcm  primam,  uti  mwiiftfiumcft:  centra  quam  ip(e 
alibi  p.  137. 1.15.  rationem  arqualitath  j (non  auum;  ue 
PUDC,  Radicem  fcu  potcAatem  piimam  , ) appellat  rationum 
amnium  Fundamentum  & frincipium.  Sed  aliter  adhuc  p.  is«  bij* 
eodem  fundans  ratienit  nomine , imclligic  rationis  in  minimii 
' numeris  defignatlonem  } Sic , inquit,  ex  ^ i mnts 

funi  in  ratione  fejquialitra  5 fundiu  e/1,  TmSfjLuv^  jeu  Tn/^f^trixet 
fundata  C lege  fundana  J ratio  3 i.  qu^primk  inter  je  nimerii  cm^ 
pehenditur.  Et  fic  de  emeteris.  Et  Gmiliter  p.  1^5.1.20.  Adeo  fibi 
vinconOanieft  in  Tuorum  terminorum  acceptatione. A r, inquam, 
quicquid  Iit  quod  hac  appellatione  alibi  velit,  manifcAum  eA 
. cum  per  rationem  fundanamyhic  intelligere, radicem  Hve  poteflat€ 

E imam.  Hinc  autem  continua  multiplicatione  C fiveut  ille 
qui  malit , continua  radicis  fundans  adpolitrone  3 emergit 
feriei  Geometrice  proportionalium  ab  1 feu  f inchoata)  hoc 
eA , continua  pote  AatumTeriei)  Quarum  Radix,  prima  eA) 
quadratum , Tea  ratio  duplicata , fccu  nda ; ( reliqustque 
fuxta  numeros  naturales  deinceps  denominandx ))  ratio  au> 
tero  squalitatis  f > potcAas nulla.  (Et  quidem  ti  fatis intcllcx- 
iAct  Meibomlus , hoc  nihil  aliud  effe  quam  quod  univei  Am  tra<  ' 
.^ifolet,  nempe  I . V feu  i.a.aa.aaa, 

mmsA,  &c.aDC  1 ,a.  «*  . «*  .'a*,  flte.clle  Geometnee  proporti- 
cnalias  corumque  indices,  Ave  exponentes  potrAatum,  , 
o.i.a*  3.4.5. 8tc.  arithmetice  proportionales Non  «ATrc 
curille,  perplexa  fu)  rei facillims  traditione  hanc  Ibi  St  aliis 
inoleAiamcrearet.)  Per  rat/iKsin  ratitxrm  itaque  nihil  aliud  hic 
ioteiligit  Meibomlus  ( utut  Illud  definitione  Tua  fatis  obTcure 
tradiderit J quam  mutuum  ad  invicem  AtumTcu  ordinem  quem 
Snter  feha^neduo  plorefve  termini  ejufdcm  progrtffionis 
Grometricxab  i inchoatx.  Adeoque  rationem  uipUm  ad 
duplam  tffe  at  3 ad^t  hccejl,  in  ratione  fejquiahera  i nil  aliud  fenar, 
quam  qofdein  rationis  rationem  triplicatam  ad  duplicatam, 

^e  ut  ejufdcm  radicis  poteAas  tenia  ad  fecundam,  cuius  in- 
dices Ave  exponentes  3,2,  funt  in  ratione  fcfquialtera  i. 

Sed  8c  ultra  notandum  cA , Te  in  feriem  Tuam  nollos  alK>s 
iciminos  admittcre,quam  qui  fiunt  continua  appofitione  ratio* 
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nis  funian* adeoqjc  j iti  expolitarum  fuarum  ferierani' 
qualibet,  rationes  expolitis  intermediz  nullum  in  fuis  fcriebut 
locum  habent;  Qiiamvis  enim  nonnunquam  de  ratione  refqut* 
altera  loquatur,  ( q ix  videri  poljjt  intermedia  Inter  poteftitem 
primam  & (ecundara,)  non  tamen  ait  rationem  ullam  efle 
fundanx  feu  fimplx  rcfquUUeram,fedraltem  triplam  fecunds 
Icfquialteram  efle. 

Quod  forfan  non  tanti  ellec  ut  notatu  dignum  videatur , ni« 
fi  propter  fequentia.  Ntmpe  p.  175. 1.  »7.  Illud  autem  nove  hic 
cblervendum  dicit jcujujque  ex  his  rathnum  ^regrejltanibus  rationem  cum 
fua  [eriei  & fTOgrejJionis  ratione  [olum  comfarari  fojfcfita  «i /cietur, 
guam  rationem  h£C  ratio  ad  illam  rationem , & vicijfim,  obtineat ; 8(4 

р.  176. 1.13.  Nulle  anlem  modo  diverfie  fregrefiionk  rationes  inter  fe 
comparari  fofunt  ut  guam  inter  Jo  rationem  habent  definiatur,  ^are^- 
inquit,  relio?  gurprimxferiei prima  efi,  ineffabileturationembabef^i 
non  tantum  ad  j:  f qux  prima  e fi  jeriei  fecunde  j fcd  & ad  omnes  aliof' 
feriei  fecunde , tertie ^quartei&  ceterarum  in  infinitum,rationes.r  Ho( 
autem  inde  quoque  evidens  efii  quod  duas  diverf arum  progreffionum  reti- 

с. vei  per  quamcunque  aliam  minorem  menfuraturi,  nullam  plane  invenire 
queamus , que  utramque  exa^le  metiatur,  cui  limile  occurrit  p.  133. 

1. 17.  Diverfi fundi  rationes  nullam  communem  menfuram  admittunt 
ideoque  necrationem  inter  fe  habent  e fabilem.  Quod  quidem  nepu« 
ternus  eum  de  ratione  veris  numeris  effabili  hoc  intelligere; 
admittere  autem  rationem  utcunq;  lineis  expicabilenii  qualia- 
eft  diametri  ad  latus  quadrati,  alizque  pafTim  rationes 

Etiam  & has  exclufas  fe  velte,patec  p.  ips>  1.  25.  r)cmon)ir4tMW> 
inquit,  efi  fuptriM , ejujdemduntaxat  progrejfionis  rationes  in- 
terfe  ejje  (non  inquit, ut  numerum  ad  numerum, fedj.ia  lineam eit 
lineam. 

At,  inquam,  hoc  plane  falfum  eft,  non  modo  aliorum  fen» 
'fu,  fcd  81  fuo.  Nam  rationes  diverG  ( ut  loquitur  ) fundi , ra> 
tionem  ad  invicem  habent,  etiam  fuo  fcnCu,  fatis  explicabilem; 
nempe  (ut  nos  loqui  lolemusj  dici  poceft  , quota  Gt  potefUs 
hxc  illius . Eique  ratio  fatis  eA  effabilis,  non  modo  ut  linea  ad  > 
lineam  (quod  ipfc  negat,)  fed.(quod  magis  eA  J non  raro. 
Ut  numerus  ad  numerum.  Et  quidem,  ne  longius  abeamusvfu** 
am  ipGui  ioAantiam.  jam  prolatam,  examinabimus.  Ratio , in*> 
quU,  f,  que  primtferieiprimaefiiinefftbilem  rationem  habet  t non 
taauun  ad  rationem  que  prima  efi  feriei  jecnnde^  fed&  ad  omnes.' 
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■‘ktlof  feriti  fectmd^f  tertis , queru,  &c.  De  ratione  quam  habet  ra- ' 
^tio  affignata,  ad  rationem  aliquam  ferici  fecandx,non  admo^ 
dum  ero  folicicusj  quoniam  quidem  ea,  utut  lineis  explicabi* 
lislic  (quod  fi  opus  clTet,  utut  ille  neget,  facile  fumus  demon- 
(IratuiijJ  numeris  tamen  (fenfuruo)  explicabilis  non  eft: 
Verum,  quam  habet  rationem  ratio  expofita  ad  rationes  feriei 
tertix  (vel  fuo  fenfuO  eft  & numeris  explicabile.  Quippe  cx« 
polita  ratio  f.,  eft  ad  feriei  tertiz  rationem  t,  (titille  loqui- 
tur) ut  I ad  2 } fite  (ut loquuntur  alii) ratio fubduplicata: 
ejtdem  expofita  ratio  f ) ad  rationem  ( ejurdem  fcriei  tertis  J 
, eft  ut  1 ad  4,flve  fubquadru plicata : item  rationis  , ratio 
^uboAuplicata  ,iivc  (ut  ille  loquitur)  ut  i adS.  £t  de  reliquit 
pariter.  Quod  quidem  adeo  perfpicuiim  eft  & obvium , ut  mi- 
rum fit,  qui  ille  poflit  i)on  videre ; cum  mamfelHim  fit,  nullam 
non  rationem  feriei  tertis,  etiam  & in  ferie  prima  ( fatis  con- 
tinuata) reperirij  utut  non  viceverfa.  Sed  8c  nulla  nuo  ratio  fe- 
rieiprims,  ad  primam  tertis  t ( aliamvc  terris  fcriei  quau)-' 
tisjutut  in  ferie  tertia  nufpia  fede  habeat,  rationi habeSlt  (vel 
fuo  fenfu ) numerit  explicabilem. Puta,ad  rationem  f , ratio  f , 
cft(  Mciboroiifenfujut  I ad  2;  ratio eft  ad  eandem,  ut 
3 ad  2 : ratio  ut5ad2j*&  fic  de  reliquis;  ('  quamvit 
incerim  rationes  f , f , , nec  in  ferie  tertia  rcpcrianiur, 

Qcc.  rauonii  fundans  t continua  adpofiupnc..  £aot.: 
<^UZ  omnia  adeo  St  vera  funt  & per  fe  perfpicua,  & nemini  non 
nota.  Ut  ne  quidem  Meibomius,  ubi  fecundas  cogitationes 
•dhibuerir,  fit  negaturus.  Ubi  autem  ille,  ex  uno  aut  altero 
cxfcmplo  concludit  pag*  177,  1;  25.  eedrm  retiednelme 
^uafcunq)  aliaf  diverfs  feriet  ratiines  , quecunqne  alia  emmuni  tne/f 
JuT4  mtnfuratas  inffabiUm  inter  jeujhnem  habere^ 
rumquep.  17S.  I.3. «pTanam  e/1,  omnes  iiverfa  feriet ^ fete 
nen  ab  eadem  fundana  ratiene  ad[{endemes , r alienes  inter  fe  tffe  in^ 
commenfurabiles»  Dicimus  non  fufhcientem  faflam  effe  indu- 
ctionem. Non  enim  fi  ratio  fo  non  fit  rationum  f 8t  ( com- 
munis menfura } ergo  nullarum  diverls  ferieprationum  , ulla  * 
erit  communis  menfara.  Quippe  nos  in  contrarium  inflantias 
oftcnditnus,  quainequidem  Mcibomius  negare  lufiincbit. 

Falfum  itaque  eft  ( etiam  fuo  fenfu  J quod  hic  afHrmae 
Meibomiui,  Vtvtrft  fundi  rationes ^ raikntm  inter  [e  effabilem  non 
thtbere, 

• ' Falfum  ‘ 


5%  Aihttlm  M Mciboniii 

Cum  tret  msgntiudinej  ( cmtirm: ) p/opartuntlej /?»/,  f puta  i,  4, 
vcl  I)  io>  100,3  primM  adtfrtim  f i ad  vel  4 ad  160)  J'i* 
^A«r(or«>  duplicatam  rationem  habere  dicitur  eius , quam  habet,  ad  fe». 
tundam  ( 1 ad  2,  vel  1 ad  lO})  At  cum  quamr  magnitudines ( con- 
tinue} proportionales  fuerint,  f puta  8,12,18,27,3  prima  ad  quar- 
tam (8  ad  27)  triplicat am rationem  habere  dicitur  e‘}us,  quam  habet 
ad  fecundam,  (8  ad  12.3  EAitaque  ratio  duplicata  rationi» 
,io  j duplicata  rationi»  ,i;  ('non  fubduplicata,  live,  ut 
Meiboidus  loquitur,  fubdupla:3  & «t  . triplicata  ( non  fub- 
triplicara)  rationis  Cive  f . QUud  autem  ille  hic  habet  de 
oftava  quinti , eft  nihil  ad  rhombum,  qiiippe  «a  propolitio, 

( qine  nempe  rationem  ^ minorem  efle  ftatuit  quam  i ■,  atque 
minorem  quam  ,.i>  8r  denique  minorem  quaoi 
jL* , 3 nihil  habet  commune  cum  decima  dcBoitione  quinti» 

( ubi  definitur  quz  ratio  dicenda  erit  /iTAar/«r , ^iTUjtflmay 
duplicata,  triplicata,  Stc.J^Non  enim  quia  ratio  rationii  du- 
plicata aut  triplicata  dicitur)  ideo&  major  dicenda  erit : nec , ti 
minor  fit)  'duplicata,  auc  triplicata , dici  non  poterit.  Sed  ad 
hoc,  ut  ratio  rationis  duplicau , aut  triplicata  Ht,  vel  etiam 
fubduplicata , fubtriplicau  8tc.  omnino  accidentarium  eft  ut 
6c  major  , aut  minor.  Eli  quidem  ratio ' dupla , tri- 
pla, &c.  h.iyQ-  J^iufJiaiQ-,  TfiTKduQ-  , 8tc.  major 
ieroper quam  iimpla : (puta  aA,  3A, &c.  major  quam  lA^ 
a vero  ratio  rationis  duplicata,  triplicata,  lurhuaUt , vgivKu» 
aietr,  8ec.  nunc  major  cftnunc  minor : Hoc  eft  a*,  a*  8ec.  nunc 
major  qfuam  a)  fi  nempe  a major  quam  1 ; nunc  autem  mi- 
nor) fi  nempe  a minor  quam  1.  UeSt  fiiperius  ofttnfum  eft. 
Quum  itaque  illic  fubjungit, p.  173.  i.2}.  Scitare,  fecundum  £n-  ^ 
cUdis  do3finam,  prima  ad  fecundam,  Sad  iz  , majorem  rationem  ha* 
bet , quam  ad  quartam  S ad  zy,  omnino  verum  efi',  per  8c5» 
Dum  autem  addit , & ratio  8 ad  27  fubtripla  efi  rationis  8 adi  z, 
hoc  falfum  eft . Nam  & ratio  f,  Cru  major  eft  quam  Ir  i per 
8 0 5 8{  hzc  interim  illius  tripiicau , adeoque  poteftas  i^peri- 
or,  per  lod^.  Cumque  ille  rationem  rationis  triplicatam, 
vrtxiutflora , ita  , ( Hn.a^,)  acfi  lic  m 9 aj  i ),&  lub- 

triplicatam, 'y3>*rrivrAca^<ar«,«i  1 iteru ballucinatur.DniflM 

enim  , non  ut  ^ ad  X , (cd  ut  cubus  ad  radicem  fc  u ut  qf  ad 
, vel  A*  ad  R. : icem  non  uti  ad}  t fed  ut  radix  ad  cubum» 
feuut%adq^.,  vclfiadR*-.  Adeoque  ad  Euclidis  mentem 

pulchre 
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pu  Ichre  conftdrenc  omna,  quz  Meibomiui  perperam  inter- 
pretando luxavit  mifere, 

Qa*  pag.174.  & deinceps  ad  finem»  de  Ramnum  initrfe  Ra- 
habet  ■»  haud  exterit  faniora  exfiftur.t,  V^eriantur  autem 
ea  partim  in  evertendis  eis  qiiz  a Gregorio  a S Vincentiohac 
de  re  aduntur  t partim  in  nova  fua  do&rina  eruenda. 

Gregorium  ille multoties  (ollicitat  ; Puta,  fref.ptfgv5.L9,. 
hu]uft  inquk,  errarer , ^uod  pl«ne  tn/ignfi  fint,  leimgue  orbtm  irre- 
titum teneant,  clariut  dtmonftrandes  Jwxi,  at  omnet  viderent  in  cireuli 
quadraiitraferfieienda,  non^lut-nevtqumfalfiabifjo  ejfe  refetium. 
Enimvere  ab  ittvent£  maihefeot  utnf^ere  nullum  fuiffe  pare,  gui  p/«i 
rentmn  & triginta  falfas  frofcfniones  ex  une  erroneo  princ/pio  deduxijfet. 
Cratiam  itaque  a Matbematieit  m initurum  credidi  > /t  quadraturam 
illam  ab  ipjo/andtfmrnto everterem.  Iterumque  libri  fag.  100.  l.ii. 
Hunc  vero  errorem  C Theonis  , Eutocii  &c.  de  rationum  De- 
Don  inatoribus  ) ampliavit  GregoriUf  a 5to  Vincentiot  qui  grande 
illud  opus  Ceimetrhum,  de  ^adratura  Cireulij  ante  feptem  annos  edidit, 
fi efftUum  (pedemus  , conatu (elo laudabile.  Hic, ut  fcopum  feriret,  de 
rationum  proportionibus , feu,  ut  ipfe  cum  Boethio  vocat  proportionali- 
fatibus  Geemetficis,  protuht  nova  inventa  y revera  autem  multa  ntvrs 
errata.  Namque  in  folooifavo  libro,  qui  bufus  doClrina  fundementa  con- 
tinet,centum  jrptemdecimfalfaspropo/ttienes  numeravit  Euibjmiffs:  tot 
nimirum  quot  Euclideis  fundamentis  carent.  Iterumque  p.  20).^  1, 
I.  Falfx  igitur  (uni  in  obavo  de  paratura  Cireuli  Ubio , popofttiones 
117.  quibus,  ex  libro  detimo  , 17  adjungemus  i utfalfarum  gropofnh- 
num  , & quidem  elementarium , numerus  excrejirdt  ad  1 54.  Et  lin*  p. 
Cdterasin  quibus  demonfirandis , has  falfas  EUmentares  ufurpavit, 
e^eroje  recenfere  nolui  t quod  rorum  Geometricarum  gnarus  fciat,  eum 
fundamento  male  jaQo  ruere  quiequid  ipfi  fuerit  fupetftruOum.  Nec  ita 
§mma  ipfius  nova  inventa  cenfui , ut  adfirmare  Juftineam  , nullum  eui- 
quamfpitileginm efe  reliOum.  Irem pag.  1 6 1 .1. 27.  Regoiia^  vos,  ut 
fauca  etiam  de  i/lis  me  narrantem  audiatis'-,  ecqut  magis , quod  novum 
quoque  prepertionum  genus,  ab  uno,  non  infimi  fubfellii  Geometra,  nupn 
fit  inventum,  cujus  adminieulo  Circuli  quadraturam , toties  irrito  conatu 
a vobis  tf ntaiam,  fpijfis  voluminibus  fe  df»ioiii7rflj7e  spintfiw.  Quinam 
.autem  iint  illi  tam  inbgnes  errores , dcirocftranduin  aggre-. 
ditur.  p 188. 1.  26. 81  deinceps  ad  finem  libri. 

Gregorium  hunc  qnod  attinet ; fateor  rqnidem  illum  eam, 
*^cuam  ambiebat , circuli  Quadraturam  minime  'atiigifle.  Quod 
; G 3 ^ .ia, 
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Advtrlkt  M.  MeibontH 

. • in  fua , ance  eres  annos , oliendic  CbriffUnut  Hf^enia  ; 

& not , li  opus  (ic  , parati  fumas  itidem  oftendere,-  ^Wrum 
' interim  haud  pauca  minime  contemnenda  prodidit,  fuamqi  in 
Geomccricis  peritiam  oiiendic : Nec  omnino,  eo  nomine,  cui- * 
" pandus  videtur  , quo  ilium  follicitac  Meibomius.  Ec  quidem^ 

• ^ •»#  * nifallur,  vel  Meibomius  ipfe  propoiitiones  Ulas  plu^  centum 
. triginta,  quas  ille  uc  falfas  incufac , fatebitur,  eo  quo  illas' 
protulit Gregorius,  fcnfu,  veras  e(Te.  Nec  alio,  quancuoa 
, ''  ego  video,  nomine  eat  culpat  Meibomius,  quam  qu6d  alio 

fenfu  nonnullat  loquendi  formulas  ufurpaverit  ("Theonem, 
Eutocium,  Clavium,  aliolque feciuus ) quam  quotas  ufiu:* 
{>ari  vult  Meibomius , & quidem  folus. 

Grandi  faralofi/msC inquit  p.  1 88.  l.  26  ) la^m  efi  GrtgoufH  4 
S^**Vincmio,qui  Clavii  de  Denominator ib ut  doifrinam fecututjjtionum 
proportionem  in  huiufmedi  numerit  eonflituit , utfadXt  ita  ^ ad  ^ : 
aut  permutandi  ut  l ad  t ita  f ad  i.  Hoc  eft,  ( neque  enim  aliter 
hic  vult  Gregorius ) uc  } Quadruplum,  ad  f Duplum  } (ic  ^ 
Triplum , ad  ^ Sefquialcerum ; 8t  permutando , uc  Quadru- 
plum , ad  Triplum»  (ic  Dapium,  ad  Sefquiaicerum  : quippe 
cum  illic  ucrobique  ut  2 ad  1 ; hic  autem,  utrobique  uc^ad 
3 . Atque  hoc  quidem  quin  verum  (ic , ego  nihil  video.  Efto 
* enim  vepofitum  pondus  A.  hu)us  quadruplum  eft  4A,  duplam 
3A,  Triplum  3A , fcrquialcerumt  a.  Annon  autem  pro- 
portionalia fune  i A = 4A  . ^ A =:  aA : : ^ A =3  3 A . A ; 

- ' 8 . 4 : : 6 . 3 : : 2 . 1 Item  permutando  iAs=4A.fA=a= 

*v  3A::tA  = 2A.iA::8.6:/4.3^  Si  Itaque  hoc  verum 

' (ic  C quod  ne  quidem  Meibomium  negatunim  credo  ; imo  in- 

quam , difertis  verbis  fatetur  p.  1 p8. 1.4, ) neque  aliud  Grego 
riut  hic  incelle^m  velit,  ( quod  ne  quidem  Meibomius  igno- 
rat **  nam  fe , definitione  lua , fe  explicantem  introducit 
Meibomius  p.ipa*  I.16 . & p 194. 1. 80  quorfum  cum  faliitatit 
incufat?  At  interim  ni  boc  fallum  (ic,  nequz  falfz  erunt  illae 

..  13  4 quas  ille  condemnat  propoGtiones : vcl  fatence  Meibomio, 

. p.  198. 1 4.  Quod  quidem  Gregor  io , hac  ex  parce,  vindicat  do, 
abunde  fudiciat. 

ScdSciicloquuttunPcolcmzum,  •*- Harmonicommlib.  I4 
cap,  6.  fa*ceciir  Meibomius  p.  I90. 1. 8.  ri  J Jfe  Xid  wamo 

iraif  %xei  To  IU  wirn  ^ J^U  maSf  ' tktiVp  , b 7iT(e- 

^recTAdvior  ’ •<  (idratrl  J'U  oroLeSnre}^ 
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Profortionilius  Vialoffum. 

f wiVti  * Tn7i'fi»',  i ^ nfuihter‘  tdr 

jS  ivit  dejt^fiv  fiiipSufi  re^vAdftot  7»  7tr^MrKd<rt&  * mxtt 
Tfjuthjit  Ti  //TAtfV/®'*  iUrttnrTntSrt  xiyofi  ,7*  rtTfd-irxd- 
CI&-  ^e)t  «f  Tc<‘WA*s'/or  3 0 <f  rfuixiev  ’ ut 

71  Jfffi)»  cv(JLpari7fc)v  tii  ri  dtd  tavSv  tJ  //*  mm  , 707«t^ 
tvfjvpttrhrtefr  ^iVid^  ^ ri  Jit  J'id  %Amf  t*  J'id  rrttgar  J^.td 
mr^ji . Quz  vel  MciboiD!o  interprete,  lic  fonant  Latine.  Bis 
dia  pafon  confonamia  ( nempe,  f x f =zf  )itafe  baltei  ad  dia  fe»- 
U & dia  ptf/on,f nempe  i x f«=  t,)boc  eft  quadrufla  raiio  ad  tiiflatn:  ut  . 
ftla  dia  fajoHi(  f ) ad  falam  dia  fente  ^ i j ) idefl,dufla  ratio,  adjefqHi, 
alteram.  Si  enim  itnim  & ejujdem  numeri  (puta  4 j jumentuT  inplus 
& quadruplus  (nempe  1 a & 16})  & rurfus  fejquialier  & dufluf, 

( nempe  6 & 80  juptr  leniam  rationem  ( f ) faciunt  & quadruplus 
^triplum  fidadiaO  &dupJusadfefquialierHm  (8^ad6.^ 
deo  ut , quanto  confonantiar  e/7  dia  pajon  confonamia  ipfa  dia  pente,  tanto 
fit  confonantior  bis  diapafon  qua  dia  pafon  & dia  j eore.  Adeoq ; non  ve« 
teribui  tantum,  fed  & Harmonicis, (quo  toties  provocat  Meibo- 
nsitisj  quali  hifoli  Hnt  rationu  gnaris  aliiq-,faltcm  J uniores  ^quod 
rerum  naturam  in  Canonicis  nunquam  ctnjidtrojjent,  quid  ratio  effiet,  ig- 
.noiareni,  p,  196. 1.  1.  81  alibi  pa(Iim,J  fatis  receptum  vidcmut 
hunc  loquendi  morem.  Siquidem , tum  rationes,  Ptolemxo,  • 
funt  dcnominatoribus  fuit  proportionales,  [quod  vult  Gregu- 
rius » ) nempe  * • | t . i : : 4 . 3 . contra  quam  vult  Meibo* 
miui : Tum  etiam,  ut  ex  Porphvrii  in  hunc  locum  Commen- 
tario liquer,  p.  f9i>La?>  1^  ^ivxa.am^h  0 ftir 
retrrxirior  miR'  •'j  ^i-rKJffiO-  Tt^ftorxJ.siov  .1^  TirauTio  5 
xiypr  Xxi  ® vg)t  rtr  J^ivxJs/or  j >$  • retTxJTi®' 

rlr  i/xiixior.  Etenim  duplicatus  fejquialter,  facit  triplum',  & du- 
plus, quadruplum : ideoque  eandem  rationem  habet  quadruplus  ad  duplum, 
quam  triplus  ad  fefqui alterum.  Quod,  quidaliudlic,  quam  quod, 
in  Theone,  tanto  ftrepitu,  damnat  Meibomius,  (oi*  re  tca- 
•mxiaiir  vr&  J^rrXnQiabmfur,  y/re^  aun  iJ^arxJator,)  ego  faoe 
nonintelligo.  Sed  8e  ejufmodi  paflim  apud  alios  loquendi  for» 
mulas  exftare,  non  admodum  videtur  dubitandum,  h moda 
id  operz  pretium  elfct  inquirere. 

Imo,  inquam,  & ipfe  Mcibomit»  nonnunqOaro,  incautuii- 
perinde  loquitur.  Cum  enim  ait,*  p*  na.l.  quippe  nibtli  mi- 

fto  4 a*  in  fefquialtera  ratione  tebiUtu  eft  mi fum  Hoc  eft, 

. miftumi 


IV. 

V 

De  Tref&rthnihi/  Dielc^un.  • 

'rut  cft  2 » a » 4 . Atque  ejurdem  farraginis  funt  reKqua  qux 
in  hunc  hncm  producit  omnia. 

Hujurmodiiteni  funt  quai  profert  demonfirationei.  Nempe 
•p.  17 8. 1.9. C/tcram inquit  , tjleraiitr.u  J ejitjdem 

iupJm  i &c.  dufUci  dmcnjiretione  tfitr.dtmus.  Si  per  rationem 
duplam  f triplam  )bic  intelligat  , <r/crA((o'i'or«,  Tfti-rxtt* 

Ctoyn,  fquasdehnit  Euclidea  lod  5,  J noihoc  concedimus; 
nec  quilpiam  eft  qui  contrarium  contendit : Sin  xo^e 
0»y*  intelligat;  videamus dcmonftrationes.  Pri- 

inquit , fcoc  4<l/a»>te /nr,iR«te  ; TufUrum  duplos  tjfe  excejfusi 
tdetque  triplorum  3 triplos  ; ftfquiolnrorumfefcuialuros.  Nos  hoc 
lemma  concedimus , fi,  ^er  txcefus,  intefligie,  fniduOiomm 
reftduo } (in  autem  divi/ionis  quttitntes  intelligic, negamus  Q>uppe 
4^2=c2.8»^43=4.  12  ^6  = 6. (Ac 

$ = 4 = = j = 2.)  Dum  autem  additj  fto  rotionrs  f * iwier 

fedij^erkRtraiisne^;  )am  tranlit /xxo  nempe  pro  fub- 
duftionis  rchduo , (iibflituit  dlvihonis  quotientem ; non  enim 
eftf  *-t=4>(fd  Item,  dum  pergit;  herum  dufU 

ralisue  ft,  inter  ft  diflem,  Ncn  enim  rationum 
i)  f » duplat, ftdduplicatx,  (non (ed 
funt  ; quxque  emergit  ratio  f J ( rationis  | , non 

J^iorxclfiQ-  fed  ) non  lubducendo  oritur, 

ftd  dividendo;  non  enim  f«di^)V(|^. 

Sed  procedat  demonftratio.  Cum  itaque,  inquit,  fmpUrumratio- 
mmji&ftdifftreniMlisrntio  ( nempe  divilione  orta)  yfif 
( quiafcilicet  J)  i ( i • ) dupUr*mi&  j,  diferentielis  ritio,  erit 
fmpU  diferentielis  retionU  dupla , nempe  {i  Nullo  medo  inquam. 

Sed  eadem  ipfa  f.  Nam  jam  de  differentia  divihonali  agitnr, 
(dequa  lemrra  non  procedit  non  de  fubduflionali.  Sin 
velit  lemmati fuo  cxfemplum  aptare;  hc  potius  dixiffec; 
Quoniam hmplaium rationum  i& t,  differentia  f (ubdu£U. 
one  quzrenda  J fit  J •-  f = i >-  * ; erit  duplarum  J = 
Jx2,8tJ  = fx  2.  differentia  = |x2, 

Dcmpe  dupla  dinerentix  Amplarum.  Quod  quidem  verumtff, 
utilerom^poflulat. 

Alitera,  ioquic,  demonftratione  idem  oflendemus,  hoc  fump- 
to  lemmate;  /driikmeticde  proirejponisr.Hmtros,  quotum  fecundus  pri~ 
tni  duplus  ejl , eedem  txee fu  prexirr.os  binos  je  inviam  juptrare  f (eu  • 
potius, ^oium  unuD)  fuperare  reliquum  } non  enim  fe  mutuo  ^ 

H fuperanc 
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Aionlm  M ' Melbotnli 

fjperanr,red  alter  fuperar,  alter  fuperatar  J q^frimm 
nihilm.  Edo.  Quid  deinde.  Cam inquit,  inhacraiionm  ' 
frogrtUtont  J t t , f, i* , ( dic  potiui  t , &c.  Cecus  enim 
non  erit  progrelfio  arithmetica }.)  ratU  t ftmfU  fit , & unittiu  • 
/xo  C hoc  eft  primo  ) ponatur  •,  (u]m  dkfla  efl  J ; tripla,  f ; &c, 
C0atinr3/t  dua  f *,  bia  fimflami,  ( refte  q iidem  nam  ix2,J  ' 
Algui  inquk,  dupla  fimpU  addttje  ,eficiunt^-^  Nullo  modo:  fea 
potius,  multiplicando  compofiuE, non  enim  i 4- i , fedjx;j, 
funt  Sunt  autem  i + i = # , quam  & progctffi  j exhibet,  & 
lemma  poftulat.  Neutra  itaque  demonflrado  procedit.  Ea  • 
vero  quam  appellat  ille  veram  rationU  fefguialtera  progrejjiontm  t 
fl  • fi  • f 4 • vel » • i • i • • 8tc.  Non  eft  progrelfio  • 

Arithmetica , qusm  lemma  fupponic } ied  Geometrica ; adeo- 
que  nihil  ad  rhombum.  Atque  de  reliquis  inftantiii,  par  efto  ' 
judicium. 

/ Sed  nec  felicius  fuam  expobit  de  Rationam  RitionedoRii- 
nam  : quam fic definit, p.  174.  1.  la.-  Ratio  rationum  eft dnaritm 
rationum  mfdem  feriei , a fundana  ratione  fecundum  naturales  numeros  •' 
progredientis  ,fe(undum  rationem  certa  guadam  inter  ipfas  relatio.  CaM  < 
enim,  inquit',  ‘ratio  aliqua  alteriut  dupla,  tripla,  fefquialiera,  . 
Cduplicata , triplicata  8tc.  ^ dicitur^  ratio  fundana  & fimpln 
C hoc  eft,  radix.  ) fecundum  naturalem  numerorum  feritm  excreviffe, 
boc  eft , continua  fui  adpoftiioat  mtjor  faSa,  intelligiiur  ; ('hoc  eft 
continua  multiplicatione  fiunt  poteftaMi  roliqus:  J ita  Ji 
guamcunque  rationem  ftbi  ipft  adponam,fit  ratio  priortr  i nempe  fim^ 
fle  & fundana,  dupla,  (dMpWcntUi ) fi  hanc  cum  fundana  componam,  \ 
fit  fundana  tripla  &c*  tripla  autem  ad  duplam^  ( triplicata  addu* 
plicatam  ) eft  ui^ad2  ut  poteftas  tertia  ad  fecundam  , feti  • 
utcubusadquadratumv)8eci  Pi^rre  pofumus  quamcunque  ratio»  . 
nem  , fundana  & ftmpla rationis , hoc  eft,^  unitatis  ^radicis  fcu  po-  - 
teftatii  prtmx)  loco  collocare.  Vnde  innumera  rationum  ftogrelfto^i 
uej  eUjUTgunt  3 quarum  aliquot  exfemplorum  loco  expofui. 
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'Vi  PrcftrlicnUtu'  Vitlcgm^  ‘ 5^ 

^Prlfus  inquit,  fregffjpotjl  rttUn.s  dufU^  tUeti^  iripUi  urtiiip 
'quadrvfU  } qutrlMditufU  ; quinta  Icjquialtera.  &c.  Per  raiionm 
itaque fundanam , Tn^fumuf,  Radicem  Iritclliglc,  (ive 

>poteftat<m  primam,  uti  manifcfluroeft:  centra  quam  ipie 
alibi  p.  137. 1.15.  rationem  arqualitatisj  (non  autem;  uc 
PUDC,  Radicem  fcu  potcAatem  piimam  ,)  appellat  rationum 
mnim  Fundamcntum&frindpium.  Sed  alitet  adhuc  p.  15.  1. 13» 
eodem  fundande  rationis  nomine,  intcliigic  rationis  in  minimis 
< numeris  deAgnationem  } Sic , inquit,  ex  ^ i “ • qu^t  mna 
funt  :n  ratione  fefquialttra  •,  ftmdtu  tft,  Tfvd/uMi',  jeu  7n/3/utrixe'f  hlyQ-y 
' ^ndaia  C lef>e  fundana  ) ratio,  i.qu£fun>if  inter  je  numeris  cm- 
frehenditoir.  Ei /tc  de  emeteris.  Et  Gmiliter  p.  1^5.1.20.  Adeo  fibi 
vinconftanieft  in  fuorum  terminorum  acceptatione.Ar, inquam, 
quicquid  At  quod  hac  appellatione  alibi  vclir,  manifeflum  cft 
. cum  per  rationem  fundanam, hic  intelligere, radicem  nve.potcflat€ 

E imam.  Hinc  autem  continua  tr.ultiplicaticne  C hveut  ille 
qui  malit , continua  radicis  fundans  adpolitione^  emergit 
. feries  Geometrice  proportionalium  ab  1 feu  t inchoata ) hoc 
eft , continua potcftatum feries ) Cearum  Radix,  prima  eft) 
-quadratum,  fea  ratio  duplicata , fecunda;  f reliquxque 
jnxta  numeros  naturales  deinceps  denominandz ratio  au- 
tem aqualitatis  % » potcftas  nulla.  (Et  quidem  (i  utisintcliex- 
iflet  Mcibomius , hoc  nihil  aliud  ef!e  quam  quod  univeifm  tra- 
./di /olet,  nempe  I . 8tc.  feu  i.a.aa.aaa. 
aso4ta.  8ic.  ant  1 ,a.  a*  . 0*  . a*,  Ser.cfle  Geometrice  propotii- 
•cnalia;  corumque  Indices,  live  exponentes  potcftatum, 
o.i.s*  3.4.5.  &c.  arithmetice  proportionales Non  eATec 
cur  ille , perplexa  fu)  reifacillimz  traditione  hanc  1 bi'&  aliis 
•anoleftiamcrearct. ) Per  ratiixsmraticaemitaquenihilaliudhic 
intcliigic  Meibomius  (utut  Illud  definitione  fua  fatis  obfcure 
tradideritJquam  mutuum  ad  invicem  (itum  feti  ordinem  quem 
inter  feha^ntduo  plarefve  termini  e jufdem  progrefConis 
Geometriesab  i inchoatz.  Adeoque  rationem  uifUm  ad 
duplam  ejfe  ut  3 ad-^,  becefl,  in  ratione  /ejquialtera  i nil  aliud  fenat, 
quam  qufdcin  rationis  rationem  triplicatam  ad  duplicatam, 
cfleucejufdcm  radicis  poteftas  tenia  ad  fecundam,  cuius  in- 
dices live  exponentes  3,2,  funt  in  ratione  fefquialtera 

Sed  8e  ultra  notandum  eft , fein  feriero  foam  nollos  alfos 
lerminos  adnittere,quam  qui  fiunt  continua  appofitione  ratio. 

Ha-  nis 


"Dt  Troftrtienihui  Diah^um^  8 

ftrUi  jtcund^i  j quaru^  &c.  De  ratione  quam  habet  ra- ' 
tio  aflignata,  ad  rationem  aliquam  fcriei  fecundx , non  admo» 
dum  ero  folicicus;  quoniam  quidem  ea,  utut  lineis  explicabi'* 
lisftc  (quod  (i  opus  cfTec,  utut  ille  neget,  facile  fumus  demon* 
liraturi)  J numeris  tamen  (fenfuruo)  explicabilis  non  eft: 
Verum,  quam  habet  rationem  ratio  expofita  ad  rationes  feriel 
tertix  ( vel  fuo  fenfu,}  eft  & numeris  explicabile.  Qpippe  cx« 
polita  ratio  f,  eft  ad  feriei  tertiz  rationem  (titille  loqui- 
tur) ut  iad2}  five  (ut loquuntur  alii) ratio fubduplicata: 
e^dem  expolita  ratio  t j ad  rationem  ( ejufdem  fei  iei  tertiz  J[ 
, eft  ut  I ad  4,llve  fubquadruplicata  : item  rationis  , ratio 
Hubofiuplicata , live  ( ut  ille  loquitur)  ut  > ad  8 . £t  de  reliquis 
pariter.  Quod  quidem  adeo  perfpicuum  eft  & obvium , ut  mi- 
rum lir,  qui  ille  pollit  qon  viciere ; cum  manifeitum  fit,  nullam 
non  rationem  feriei  tertiz,  etiam  & in  ferie  prima  ( fatis  con- 
tinuata) reperiri)  utut  non  viceverfa.  Sed  8c  nulla  non  ratio  fe- 
riciprimz,  ad  primam  tertiz  ^ ( alianavc  terrke  fcriei  quaiQ'; 
tisjutut  in  ferie  tertia  nufpia  fcd8  habeat,  rationi  habeSlt  (vel 
fuo  fenfu ) Dumerif  explicabilem. Puta^ad  rationem  t , ratio  f , 
cft(  Mciboroiifenfujut  I ad  2;  ratio eft  ad  eandem,  ut 
3 ad  2 ) ratio  ut5ad2s*&  Ik  de  reliquis  j ( quamvis 
interim  rationes  f , | , nec  in  ferie  tertia  reperiantur, 
Qcc.  est  rationis  fundanz  f continua  adpotiupnc.  ftaot.:  % 
<^nz  omnia  adeo  Sr  vera  funt  & per  fe  perfpicua,  & nemini  non 
nota,  utnequiciem  Meibomius , ubi  fecundas  cogitationes 
adhibuerit,  Iit  negaturus.  Ubi  autem  ille,  ex  uno  aut  altero 
cxfcmplo  concludit  pag*  177.  I;  23.  udm  ntiodnaliene 
gudfcttnq,  aliof  diverf^  feriti  raiitnes , quttunque  alia  (ommkni  metf 
Jara  mnfuratas  incfabileminttrjtratimm  habtre  f o£nsj[cejWi<i 
rumquep.  17S.  I.3.  •'p7mm  Ve^se  tfl , tmnei  iiverj^  [ttiei , feu 
MU  ab  eadem  fundana  ratione  ad[tendentes , rationes  inter  {e  effe  in~ 
commenfurabiUs»  Dicimus  non  fufticientem  fa£iam  efte  indu- 
dionem.  Non  enim  li  ratio  ii  non  fit  rationum  f & | com- 
munis menfura } ergo  nullarum  diverlz  ferieprationum , ulla 
erit  communii  menfura.  Quippe  nos  in  contrarium  inftantias 
oftendimus , quainequidem  Meibomius  negare  fuftincbic. 

Falfum  itaque  eft  ( etiam  fuo  fenfu  J quod  hic  affirmat 
Meibomius,  Dtvtrjt  fundi rationest  ratmtm  inter  [e  effabilem  non 
habete. 
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Falfmij’ 


Falfum  Item  eft,  C ut  fupra  oftendimus ')  7r!pU  duflm  nonfjpt 
(fenfuTheonii  jfexiuplum.  Etqusfunt  hujufmodi,  quaeque 
hinc  dependent  omnia.  Adeoque  ^ 

Falfum  eft,  qaod  contra  Gregormm . contendit  Meiboml- 
ai,  Ntnefeuri  4d  i iu  itdi:  aut  Gregcrii  prtfafnmes  flut 
antum  triginta  falfof  tjfe : aut  denique  Ea/Kii,  Jbfwa,  Cltvit, 
tlhruma,  de  ratmum  denminatirihM  dtHrinam,  falfamtfe. 

Faliura  item  C ut  fupra  oftenfum  eft  ) Rationem^  duplam  &fnb* 
duplam  invicem  squalet  tjfe.  Aut  etiam  Rationem  i majerem  ejfe  quam 
-i.  Etquxhiice  funt  fimilia.  Adeoque 

' Falfum  eft;  O.lavim  aut  decimam,  quinti  Euelidh  ^ aut  ejuldm 
Ubti  definitianem  feptimam  t falfastfis ; aut-^qux  hinc  dependent* 
Bt  propterea , Archimedei,  Eutociuf,  Tbeo,  Pappu^aliiqoe, 

, quod  ea  pro  Teris  habuerint  > a Mcibomio*  falfo  infimnlantot 
criminis. 

Falfa  denique  fimi  ea  omnia , qux»  ia  fiio  de  Trtfnthniht^ 
l>ialog»i  BOTc  prfit^ilit  M<|boQUPif 


A 


M.  Merfenni  locus  notajur. 


C UM  praecedentem  Traflatum  ha^^enus  abfolveranf 
operae,  res  ruailcadifponcntibusTypothetif)  ut  ali* 
oqui  vacuae  fuper  fuilTcnt  bx  pagina : Haud  abs  re  fore 
judicavi  Morini  Mer/enni  locum , qui  prxfatione  Generali  ad 
fua  CogitMtM  Phyfta-Msthmstica , Titulo  Pe  Rutionibm  & Propor- 
tioni^Mi,  numeris  1 2,  13,  14,  habetur,  breviter  expendere: 
ubi  in  eundem  cum  Mtibomh  errorem  lapfus  videtur. 

Nempe  cum  Clavius,  ad  [Tnem  lib.  9.  Euclidis , notaverat 
Cotn^t/iiionemrathnis  (de qua  10 d 5,  agitur,^  nin  tffe 

tanqum  7'ctm  ex  PtrUbus , quod  Addirtonii  negotium  tft  j ( fed  tan* 
quam Fafti  ex  Factoribus , Multiplicando)  ) totum 

ejfet  minus  fuM  parte ,(  nam  ep*,qu*  componitur  ex  iO* 

travis  componente  minor  cft  j & f , qux  comptmiuKex  t & ti 
altera  quidem  componentium  minor  clt,  utut  lebqua  maior.) 
Refpondet  Merfennus,  id etitm  eveniTt^in  aJJendu  queniitefibus  n;- 
gitivisi  ( nam  ex  partibus  _« 8 8e^  3,  totum  ^5,  cdutravli 
minus ) 8<ex  partibus  m 2 St-i;  4 , totum  vel  aggregatum  4-2, 
cft  altera  quidem  majus, utut  altera  minus.)Utig'tarfe  expen- 
diat,  ipfum  fupponitquod  8t  Mcibomius  (St  quidem  |6eiipo< 
teftjUt  Meibomius  hinc  anfam  naCtui  hc)  Fr«ferfio,inquit)  tquu' 
UtuIhNthili /imilkudtnerefetuProftrue  Majcrf/  in4rqudlitoUs,otiolliiur 
fufru  nihilum  i Propertio  hfinoris  in^qmlitatis,  defTimiiur‘infro  nihila. 
Atqi  hinc  colligit;  Prout  adjedione  vel  ablatione  o nihili,  nihil 
aeceditvcl  demitur  quantitati;  ita  nec  acceftione  proportionis 
xqualitatis,  augetur  vel  minuitur  proportio.  Quemadmodum 
autem  adje^ione  Quantitatis  poftcivz  (iive  ut  loqbitur,  Ent/i,) 
augefur;  Negativz  autem  ftve  Ablativz  ((ive  ut  loquitur,  Anti* 
entir)  minuiturquantitai;  Ita  accelfto  proportionis  majoris  in* 
zqualitatis,  augep;  Minoris  autem,  minuit  proportionem. 

Verum  hoc  tibi  peruram  aftumit,Proportione m /Equohtotiti 
nihili  inftar  eflc;  Minons  autem  inzqualitatis,minoris  quam  ni* 
hili, (ive  inftar  quantitatis  negativz  ; cum  interim  illz  (int  non 
minus  pofttivz  rationes,  utut  minores,  quam  quz  ntajoris  inz- 
qualitatis.  Quippe  qui  /impium  dicit,  non  illz  rem  nullies  appo- 
ni intelligir,  ftd  J<mfl.  Et  qui  j«^r'j<;/iifn  peni  dicit , non  ali- 
quid uaferr/ dicit,  fcdfaluro  feinltTcm  poai.  Ec  quidem  Vuf  lo, 


-WBQuam  Enfifive  quantitati  politivac,  non  oppomwr,  tinqntTBf 
tns,  »el  quantitas  >blatitia , Subduflm , fcd  Du^li  icfeOm 
Q.,ippe  + & - 2 A ,.funt  oppofit*  quanticatei  affirmativa 

N negativa  j non  autem  + i A & 4-  i A , five  + A x a 
& + A quorum  utraque  eft  pofitiva. 

Et  quidem  in  fcalapoteftatum  juxta  quam  rationes  dici  fo-  3* 
leni  Diipicata, Triplicata  8tc.  puia  f , t , i , &c.  quamquam 

ratioxqualitatis  t . «rit  trtfdw,live  ut  loqui  seliccat,Nul- 
lanapoteftas}  Icu  potcftas a o denominanda ; 8( proinde  i,  a» 

* 8tc.  gradus  defcendentcs,adeoqtie  a m ij  ^2,^«-«  5 deno* 
minandi : non  tamen  propterca  quantitates  ill*  dicendae  fune 
ablatitix , magis  quam  fraftionei  decimalcs  ( quorum  loci  fea  . 

gradus  in^a  unitatis  locum  conliftunt,  adeoque  indicet  hy  - 

bent  negativos ) dicenda;  negativae  quantitates  i aut  etiam 
fraaiones  i , i , i , &c,  dicendz  funt  quantitates  negativae,  quia 
radicis  2,  poteftatcs  continue  confequeotes  funt  4,8, 

1 6 &c.  adeoque  1 ejufdem  poteftas  nullana , & propterea, 
a j X ^ i , ejufdem  radicis » , poteftatcs  adhuc  inferiorei,  adeoq} 
ab  indicibus  negativis  denorainand*.  tir  * 

Sed  cum  rationum  Compofitio , Multiplicationis  (it,  non 
Additionis,  opus ; ut  ex  5 d 6 patet ; Dixilfet  potius  ratio- 
jsem  zqualitatis  t , clTeinftar  1 Unitatis  j quz,  quantitatem 
roultipllcani  reddit  quantitatem  FaAam  reliquae  Fattrici  ae- 
qualem: rationes  autem  Majoris  inzquslitaCii.l;  ,t,i,  &c, 
inftar  numerorn  unitate  MajorUjqui  quantitatem  Faaam  exhi- 
bent reliqua  Faftrice,fcu  multiplicata,  Majorem;  Rationes 
autem  Minoris  Inzqualitatis.elTe  inftar  numerorum^ non  nega- 
tivorum feu  minorum  quam  o fed;  politivorum  minorum  ta« 
men  quam  i ; puta  fraftorum  qui  inter  1 8r  o intercedunt  .*  ' 

quippe  qtii,  multiplicantes,  Faaam  exhibent  quantitatem,  non 
qaidem  negativam  , fed  multiplicata  tamen  minorem.  Qua 
lege  pulchre  conftarent  omnia.  i 

‘ Et  quidem  quod  mirandum  cuipiam  fgrfan  videbitur,  Ktti- 
onemdiiflicatam,  exfofttB  nomunquammintrem  &c.  nihil  iri  fc 
habet  incommodis  Nil  enim  aliud  fonar,  quam^Wrtffwwiel 
Cubum  vel  Biefuadraium  &c.  Radice  fua  minus  tp  po/ej  nempe  quo- 
Lict  Radix  left  numerlis  unitate  minor. 

FINIS: 
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